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  سسررههففللاا
  

  للااصصتتلالاااوو  تتااييااههننللاا::ىىللوولألأاا  ةةددححووللاا

  ٢٢..............................................................................................................................................................................................................................................................................                    تتااییااههننللاا

  ٢٢١١............................................................................................................................................................................................................              ∞−،	∞    ..  للممششتت  تتااییااههنن

  ٢٢٤٤............................................................................................................................................................................................................                                                      ةةننییععمم  ررییغغ  غغییصص

  ٣٣٠٠..................................................................................................................................................................................                                      ةةییثثللثثلملماا  للااووددللاا  ضضععبب  تتااییااههنن

  ٣٣٧٧......................................................................................................................................................................................................................................................................                              للااصصتتلالااا

  ٤٤١١......................................................................................................................................................................................................................................................................    للااصصتتلالااا  تتااییررظظنن

  ٤٤٩٩..............................................................................................................................................................................................................................................................    ةةررتتفف  ..  للااصصتتلالااا

  ققااققتتششلالااا::ةةييننااثثللاا  ةةددححووللاا

  ٥٥٧٧................................................................................................................................................................................................................................................................................      سساامململماا  للییمم

  ٥٥٨٨............................................................................................................................................................................................................................                                                              ةةققتتششلملماا

  ٧٧٣٣........................................................................................................................................................................................................                                                            ققااققتتششلالااا  ددععااووقق

  ٨٨١١............................................................................................................................................................................................................                              ةةییثثللثثلملماا  للااووددللاا  تتااققتتششمم

  ٨٨٦٦..........................................................................................................................................................................................................................................                              ةةللسسللسسللاا  ةةددععااقق

  ٩٩٤٤..............................................................................................................................................                      ييننممضضللاا  ققااققتتششلالاااوو  ااییللععللاا  ببتتررللاا  تتااذذ  تتااققتتششمم

    ققااققتتششلالااا  ىىللعع  تتااققييببططتت::ةةثثللااثثللاا  ةةددححووللاا

  ١١٠٠٤٤......................................................................................................................................                                        للااووددلللل))  ىىررغغصصللاا  //  ییممظظععللاا((ىىووصصققللاا  ممییققللاا

  ١١١١٤٤......................................................................................................................................................................................................................                                للااووددللاا  صصققااننتتوو  ددییااززتت

  ١١١١٩٩......................................................................................................................................................................´´𝒇𝒇  ةةییننااثثللاا  ةةققتتششلملمااوو    ´𝒇𝒇  ییللوولألأاا  ةةققتتششلملماا  ططببرر

  ١١٢٢٦٦............................................................................................................................................................................................                            ووددححللاا  تتااررییثثکک  للااوودد  ننااییبب  ممسسرر

  ١١٣٣٣٣..............................................................................................................................................................................................                          ىىووصصققللاا  ممییققللاا  ..  تتااققییببططتت

  ءءااصصححلإلإاا::ةةععببااررللاا  ةةددححووللاا

  ١١٤٤١١......................................................................................................................................................................................................................................                                                          ررییددققتتللاا

  ١١٤٤٧٧........................................................................................................................................................................................................................      ةةییئئااصصححلإلإاا  ضضووررففللاا  تتااررااببتتخخاا
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    ::ننککممأأ  ننإإ  ددججووأأ  ،،ةةللااددللاا  ننااییبب  للثثممیی  ،،للببااققلملماا  للککششللاا

			𝟏𝟏)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟎𝟎

𝒇𝒇(𝒙𝒙) 												𝟐𝟐)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟏𝟏

𝒇𝒇(𝒙𝒙)					  

	𝟑𝟑)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟐𝟐

𝒇𝒇(𝒙𝒙) 												𝟒𝟒)	 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→&𝟐𝟐

𝒇𝒇(𝒙𝒙)				 

  ١١  سس

   ::ننککممأأ  ننإإ  ددججووأأ  ،،ةةللااددللاا  ننااییبب  للثثممیی  ،،للببااققلملماا  للککششللاا
			𝟏𝟏)	 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥

𝒙𝒙→&𝟏𝟏
𝒇𝒇(𝒙𝒙) 												𝟐𝟐)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥

𝒙𝒙→𝟎𝟎
𝒇𝒇(𝒙𝒙)					 

	𝟑𝟑)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟐𝟐

𝒇𝒇(𝒙𝒙) 															𝟒𝟒)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟑𝟑

𝒇𝒇(𝒙𝒙)				 

  ٢٢  سس

 تاياهنلا
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 تاياهنلا

 

    ::ننککممأأ  ننإإ  ددججووأأ  ،،𝒈𝒈  ةةللااددللاا  ننااییبب  للثثممیی  ،،للببااققلملماا  للککششللاا

			𝟏𝟏)	 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒕𝒕→&𝟒𝟒!

𝒈𝒈(𝒕𝒕) 												𝟐𝟐)	 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒕𝒕→&𝟒𝟒"

𝒈𝒈(𝒕𝒕)					  

	𝟑𝟑)	 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒕𝒕→&𝟒𝟒

𝒈𝒈(𝒕𝒕) 														𝟒𝟒)	𝒈𝒈(−𝟒𝟒)													 

  سس

٣٣  
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𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥  ::ننأأ  ضضررففبب
𝒙𝒙→𝟐𝟐

𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝟕𝟕			,			 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟐𝟐

𝒈𝒈(𝒙𝒙) = −𝟑𝟑						  

(𝟑𝟑      ::ددججووأأ 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟐𝟐

(	𝟖𝟖	𝒇𝒇(𝒙𝒙).𝒈𝒈(𝒙𝒙)	
	𝒇𝒇(𝒙𝒙)+𝒈𝒈(𝒙𝒙)

	)	    𝟏𝟏)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟐𝟐

(	𝒇𝒇(𝒙𝒙) + 𝒈𝒈(𝒙𝒙))					𝟐𝟐)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟐𝟐

(	𝒇𝒇(𝒙𝒙). 𝒈𝒈(𝒙𝒙))		  

  سس

٤٤  

 تاياهنلا
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                        ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟐𝟐

	𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟓𝟓𝟓𝟓+𝟔𝟔	
𝒙𝒙+𝟐𝟐

                                	
	

  ٦٦  سس

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                          ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟏𝟏

(𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏𝟏𝟏)                                

  
  ٥٥  سس

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                        ددججووأأ
𝒙𝒙→&𝟎𝟎.𝟓𝟓

(	𝟑𝟑𝟑𝟑(𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏))                                	
	

  ٧٧  سس

 تاياهنلا
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𝒈𝒈  ::      𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددللاا  تتننااکک  ااذذإإ = 3
𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝒙𝒙		 : 𝒙𝒙 > 𝟏𝟏
𝒙𝒙

	𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟏𝟏
						 : 𝒙𝒙 ≤ 	𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍    ننککممأأ  ننإإ  ددججووأأفف    𝟏𝟏

𝒙𝒙→𝟏𝟏
	𝒇𝒇(𝒙𝒙) ٩٩  سس  

𝒇𝒇  ::      𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددللاا  تتننااکک  ااذذإإ = :𝒙𝒙
𝟐𝟐 − 𝟑𝟑 : 𝒙𝒙 < 𝟐𝟐
𝒙𝒙 − 𝟏𝟏		 : 𝒙𝒙 > 𝟐𝟐

	𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍      ننککممأأ  ننإإ  ددججووأأفف    
𝒙𝒙→𝟐𝟐

	𝒇𝒇(𝒙𝒙) ٨٨  سس  

 تاياهنلا
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                              ددججووأأ
𝒙𝒙→&𝟐𝟐

(𝒙𝒙𝟐𝟐 − |𝒙𝒙 + 𝟐𝟐|) 

  

  ١١٠٠  سس

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                            ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟐𝟐

√𝒙𝒙 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 

  

  ١١١١  سس

 تاياهنلا

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟓𝟓

√𝒙𝒙𝟐𝟐 −   ١١٢٢  سس  𝟓𝟓
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                          ددججووأأ
𝒙𝒙→&𝟏𝟏

/	𝒙𝒙𝟑𝟑&𝟒𝟒𝟒𝟒+𝟓𝟓𝟑𝟑 	
𝒙𝒙&𝟐𝟐

  ١١٥٥  سس 

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                              ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟒𝟒

8𝒙𝒙 + √𝒙𝒙	9
𝟒𝟒

  ١١٤٤  سس 

 تاياهنلا

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                              ددججووأأ
𝒙𝒙→&𝟏𝟏

(	𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝟏𝟏	)𝟓𝟓 

  

  ١١٣٣  سس
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 تاياهنلا

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                          ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟑𝟑

/	𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐&𝟐𝟐	 	
𝒙𝒙&𝟐𝟐

  ١١٦٦  سس 
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟏𝟏	

	𝒙𝒙𝟐𝟐+𝒙𝒙&𝟐𝟐	
𝒙𝒙𝟐𝟐&𝒙𝒙	

  ١١  سس 

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→&𝟐𝟐	

	𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟑𝟑𝟑𝟑+𝟐𝟐	
𝒙𝒙𝟐𝟐&𝟒𝟒	

  ٢٢  سس 

 يرفصلا لماعلا ءاغلإ
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                              ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎	

	(𝟐𝟐+𝒙𝒙)𝟑𝟑&𝟖𝟖	
𝒙𝒙

  ٣٣  سس 

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→&𝟕𝟕	

	(𝒙𝒙+𝟒𝟒)𝟐𝟐&𝟗𝟗	
𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟕𝟕𝟕𝟕

  ٤٤  سس 

 يرفصلا لماعلا ءاغلإ
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟏𝟏

	|𝒙𝒙/𝟏𝟏|	
𝒙𝒙𝟐𝟐/𝟏𝟏

  ٥٥  سس 

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟓𝟓

	|𝒙𝒙+𝟐𝟐|/𝟕𝟕	
𝒙𝒙𝟐𝟐/𝟐𝟐𝟐𝟐

  ٦٦  سس 

 يرفصلا لماعلا ءاغلإ
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→&𝟐𝟐

	|𝒙𝒙+𝟐𝟐|	
	𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟑𝟑𝟑𝟑+𝟐𝟐	

  ٧٧  سس 

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎	

	(𝟒𝟒+𝒙𝒙)𝟐𝟐&𝟏𝟏𝟏𝟏	
𝒙𝒙

  ٨٨  سس 

 يرفصلا لماعلا ءاغلإ
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟐𝟐

	√𝟐𝟐𝟐𝟐&𝟑𝟑	&𝟏𝟏	
𝒙𝒙&𝟐𝟐

  ٩٩  سس 

 يرفصلا لماعلا ءاغلإ
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟐𝟐

	/𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟓𝟓	&𝟑𝟑	
𝒙𝒙𝟐𝟐&𝟐𝟐𝟐𝟐

  ١١٠٠  سس 

 يرفصلا لماعلا ءاغلإ
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                            ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟏𝟏	

	𝒙𝒙&𝟏𝟏	
	 √𝒙𝒙𝟑𝟑 &𝟏𝟏	

 

  

  ١١٢٢  سس

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟗𝟗	

	𝒙𝒙&𝟗𝟗	
	𝟑𝟑&√𝒙𝒙		

 

  

  ١١١١  سس

 يرفصلا لماعلا ءاغلإ
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→&𝟐𝟐	

	𝒙𝒙𝟐𝟐&𝟒𝟒	
	 √𝒙𝒙+𝟐𝟐	𝟑𝟑 	

  ١١٣٣  سس 

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→&𝟏𝟏	

	 /𝒙𝒙𝟑𝟑+𝟏𝟏	
𝟑𝟑 	
	 √𝒙𝒙+𝟏𝟏	𝟑𝟑 	

  ١١٤٤  سس 

 

 يرفصلا لماعلا ءاغلإ
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟐𝟐

	&𝒙𝒙𝟓𝟓+𝒙𝒙𝟑𝟑+𝒙𝒙+𝟐𝟐𝟐𝟐	
𝒙𝒙&𝟐𝟐

  
  

  ١١٦٦  سس

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟑𝟑

	𝒙𝒙𝟑𝟑&𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐&𝟒𝟒𝟒𝟒+𝟑𝟑	
𝒙𝒙&𝟑𝟑

  
  

  ١١٥٥  سس

 يرفصلا لماعلا ءاغلإ
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟏𝟏

(	 𝟏𝟏
	𝒙𝒙&𝟏𝟏	

− 𝟐𝟐
	𝒙𝒙𝟐𝟐&𝟏𝟏	

	)  
  

  ١١٧٧  سس

 يرفصلا لماعلا ءاغلإ

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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 تاياهنلا
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  :)10(ةيرظن

  :نإف بجوم يجوز حیحص ددع 𝒏𝒏 ناک اذإ                    :نإف بجوم يدرف حیحص ددع 𝒏𝒏 ناک اذإ

𝟏𝟏)			𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝒄𝒄

	𝟏𝟏	
(𝒙𝒙 − 𝒄𝒄)𝒏𝒏

= ∞				 																																																𝟏𝟏)	 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝒄𝒄!

	𝟏𝟏	
(𝒙𝒙 − 𝒄𝒄)𝒏𝒏

= −∞				 

																																																																																																𝟐𝟐)	 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝒄𝒄"

	𝟏𝟏	
(𝒙𝒙 − 𝒄𝒄)𝒏𝒏

= +∞					 

 

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟐𝟐

	𝟏𝟏	
|𝒙𝒙)𝟐𝟐|

 

  

  ١١  سس

 ∞± ىلع لمشت تاياهن

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→&𝟏𝟏

	𝟑𝟑	
|𝒙𝒙+𝟏𝟏|

  ٢٢  سس 

 ∞± ىلع لمشت تاياهن

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                           دجوأ
𝒙𝒙→7

(𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 +   ٣٣  سس (𝟏𝟏

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→7

(−𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 −   ٤٤  سس (𝟒𝟒

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                          ددججووأأ
𝒙𝒙→&7

(−𝟑𝟑𝒙𝒙𝟒𝟒 + 𝟐𝟐𝟐𝟐 −   ٥٥  سس (𝟒𝟒

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                  ددججووأأ
𝒙𝒙→&7

(𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟒𝟒 +   ٦٦  سس (𝟓𝟓

 ةنيعم ريغ غيص

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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                                                                                    𝒂𝒂)					𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→7

𝟏𝟏
	𝒙𝒙&𝟐𝟐	

  
  

                                                                                    𝒃𝒃)					 𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→&7

𝒙𝒙+𝟐𝟐
	𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟗𝟗	

  
  

                                                                                                                                                                        𝒄𝒄)					𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→7

𝒙𝒙𝟑𝟑&𝟑𝟑𝟑𝟑+𝟏𝟏
	𝒙𝒙𝟑𝟑+𝟓𝟓	

  
  

𝒅𝒅)					 𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→+7

	−𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟓𝟓𝟓𝟓 + 𝟏𝟏
	𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙 + 𝟏𝟏

  

  

𝒆𝒆)					 𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→&7

	𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏
	𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟑𝟑

  

  

𝒇𝒇)					𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→7

	𝟒𝟒 − 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟑𝟑

	𝟐𝟐𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟓𝟓
  

  

𝒈𝒈)					 𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→&7

	𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒙𝒙 − 𝟏𝟏
	𝟑𝟑𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟏𝟏

  

𝒉𝒉)					 𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→&7

	𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟏𝟏
	𝟕𝟕 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟒𝟒

  

                                                                                    ::ننککممأأ  ننإإ  ددججووأأ
  

  ١١  سس

  :)11(ةيرظن

,𝒇𝒇  نم لک تناک اذإ 𝒈𝒈 ةیدودح ةلاد:                      

𝟏𝟏)			 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→±+

	𝒇𝒇(𝒙𝒙)	
𝒈𝒈(𝒙𝒙)

=
		𝒇𝒇	 ةلادلل 	 يسيئرلا 	 لماعملا

	𝒈𝒈	 ةلادلل 	 يسيئرلا 	 لماعملا
				 																							 ماقملا 	 ةجرد = طسبلا 	 ةجرد 													 

𝟐𝟐)			 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→±+

	𝒇𝒇(𝒙𝒙)	
𝒈𝒈(𝒙𝒙)

= 𝟎𝟎				 																																																			 ماقملا 	 ةجرد 	 نم 	 رغصأ 	 طسبلا 	 ةجرد 											 

 

 ةنيعم ريغ غيص
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,	𝒂𝒂  ننییتتببااثثللاا  ننمم  للکک  ةةممییقق    ددججووأأ 𝒃𝒃	    تتننااکک  ااذذإإ  𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→7

	𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐+𝒃𝒃𝒃𝒃+𝟑𝟑	
	𝟐𝟐𝟐𝟐+𝟓𝟓	

=   ٢٢  سس                                                                                                 𝟑𝟑

,	𝒂𝒂  ننییتتببااثثللاا  ننمم  للکک  ةةممییقق    ددججووأأ 𝒃𝒃	    تتننااکک  ااذذإإ  𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→7

	𝒙𝒙&𝟐𝟐	
	𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐+𝒃𝒃𝒃𝒃&𝟑𝟑	

= −𝟏𝟏                                                                                                 

  

  ٣٣  سس

 ةنيعم ريغ غيص
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→7

	𝒙𝒙&𝟐𝟐	

	/𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟐𝟐𝟐𝟐&𝟒𝟒	
  ٤٤  سس 

 ةنيعم ريغ غيص
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→&7

	𝟑𝟑𝟑𝟑&𝟓𝟓	

	/𝒙𝒙𝟐𝟐&𝟗𝟗	
  ٥٥  سس 

 ةنيعم ريغ غيص
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→7

		/𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐&𝒙𝒙		
𝒙𝒙+𝟏𝟏	

 

  

  ٦٦  سس

 ةنيعم ريغ غيص
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 ةنيعم ريغ غيص
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 ةمهم دعاوق                                                                  ةمهم دعاوق                          

𝟏𝟏)						 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	
𝒙𝒙

= 𝟏𝟏				 																																																𝟏𝟏)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟎𝟎

(𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔) = 𝟎𝟎				 

𝟐𝟐)						 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕	
𝒙𝒙

= 𝟏𝟏 																																																				𝟐𝟐)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟎𝟎

(𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕) = 𝟎𝟎					 

𝟑𝟑)						 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒂𝒂𝒙𝒙	
𝒃𝒃𝒙𝒙

=
𝒂𝒂
𝒃𝒃
																																																		𝟑𝟑)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥

𝒙𝒙→𝟎𝟎
(𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄) = 𝟏𝟏				 

𝟒𝟒)						 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒂𝒂𝒙𝒙	
𝒃𝒃𝒙𝒙

=
𝒂𝒂
𝒃𝒃
																																																		𝟒𝟒)	𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥

𝒙𝒙→𝟎𝟎
(𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒂𝒂𝒙𝒙) = 𝟏𝟏																					 

𝟓𝟓)						 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒃𝒃𝒙𝒙	
	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒂𝒂𝒙𝒙	

=
𝒃𝒃
𝒂𝒂

 

 

 

 

 ةيثلثملا لاودلا ضعب تاياهن

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒙𝒙𝟐𝟐	
	𝟏𝟏	&	𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	𝒙𝒙	

  ١١  سس 
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

𝒙𝒙	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	𝒙𝒙	
	𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	𝒙𝒙	&	𝟏𝟏	

  ٢٢  سس           

 ةيثلثملا لاودلا ضعب تاياهن

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	𝒙𝒙	
	𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐&𝒙𝒙	

  ٣٣  سس 
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝟓𝟓	𝒙𝒙+	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	𝒙𝒙	
𝒙𝒙

  ٤٤  سس 

 ةيثلثملا لاودلا ضعب تاياهن

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                              ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒙𝒙	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	𝒙𝒙	&	𝒙𝒙𝟐𝟐	
𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐

  ٥٥  سس 
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝟓𝟓	𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕	𝒙𝒙	&	𝟑𝟑	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	𝒙𝒙	
𝟒𝟒𝟒𝟒

  ٦٦  سس 

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕	𝟐𝟐𝟐𝟐	+	𝟑𝟑𝟑𝟑	𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	𝟒𝟒𝟒𝟒	
𝟓𝟓𝟓𝟓

  ٧٧  سس 

 ةيثلثملا لاودلا ضعب تاياهن
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 ةيثلثملا لاودلا ضعب تاياهن

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                            ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	𝒙𝒙	𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕	𝒙𝒙	&	𝟐𝟐𝟐𝟐	𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	𝒙𝒙	
𝟑𝟑𝟑𝟑

  ٩٩  سس  

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                            ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝟑𝟑	𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕	𝒙𝒙	+	𝒙𝒙𝟐𝟐	𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	𝒙𝒙	
𝟓𝟓𝟓𝟓

  ٨٨  سس  



 

 W W W . T M K N K W . C O M 35 

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐𝒙𝒙	
𝟐𝟐𝟐𝟐

  ١١١١  سس 

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                      ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒙𝒙&𝟑𝟑	
	𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	𝒙𝒙	

  ١١٠٠  سس 

𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	𝟐𝟐𝟐𝟐	
	𝟑𝟑𝒙𝒙	𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	𝒙𝒙	

  ١١٢٢  سس   

 ةيثلثملا لاودلا ضعب تاياهن
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𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍                                                                                                        ددججووأأ
𝒙𝒙→𝟎𝟎

	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	𝒙𝒙	
	𝟐𝟐	𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕	𝒙𝒙	

  ١١٣٣  سس 

 ةيثلثملا لاودلا ضعب تاياهن
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𝒇𝒇  ::      𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ننککتتلل = <
𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝒙𝒙 : 𝒙𝒙 ≤ 𝟎𝟎
		 𝒙𝒙

𝟐𝟐

	𝒙𝒙+𝟏𝟏	
				 : 𝒙𝒙 > 𝟎𝟎

𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا     =   ١١  سس 𝟎𝟎

𝒇𝒇  ::      𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ننککتتلل = E
	𝒙𝒙𝟐𝟐&𝟗𝟗	
	𝒙𝒙&𝟑𝟑	

: 𝒙𝒙 > 𝟑𝟑
𝟕𝟕 : 𝒙𝒙 ≤ 𝟑𝟑

𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا     =   ٢٢  سس 𝟑𝟑

 لاصتّلاا
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𝒇𝒇  ::      𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ننککتتلل = ?
𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 : 𝒙𝒙 < 𝟐𝟐

𝟏𝟏 : 𝒙𝒙 = 𝟐𝟐
𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 : 𝒙𝒙 > 𝟐𝟐

𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا     =   ٣٣  سس 𝟐𝟐

𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا = 𝒇𝒇(𝒙𝒙)            ::ثثییحح  𝟏𝟏− = 3
	|𝒙𝒙+𝟏𝟏|
	𝒙𝒙+𝟏𝟏	

− 𝟐𝟐𝒙𝒙 : 𝒙𝒙 ≠ −𝟏𝟏
						𝟐𝟐											 : 𝒙𝒙 = −𝟏𝟏

 

  

  ٤٤  سس

 لاصتّلاا
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𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا = 𝒇𝒇(𝒙𝒙)          ::ثثییحح  𝟏𝟏− = 3
	𝒙𝒙𝟐𝟐/𝟑𝟑𝟑𝟑/𝟒𝟒	
	𝒙𝒙+𝟏𝟏	

: 𝒙𝒙 ≠ −𝟏𝟏
	−𝟏𝟏									 : 𝒙𝒙 = −𝟏𝟏

  ٥٥  سس 

𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا = 𝒇𝒇(𝒙𝒙)                ::ثثییحح  𝟎𝟎 = C
	𝒙𝒙𝟐𝟐)𝟑𝟑𝟑𝟑	
	|𝒙𝒙|	

: 𝒙𝒙 ≠ 𝟎𝟎
	−𝟑𝟑				 : 𝒙𝒙 = 𝟎𝟎

  ٦٦  سس 

 لاصتّلاا
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 لاصتّلاا
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𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا = 𝝅𝝅
𝟐𝟐

𝒇𝒇(𝒙𝒙)      ::                      ثثییحح   = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔− 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄  ١١  سس  

 :ةمهم دعاوق

𝒇𝒇(𝒙𝒙) ةلادلا	1)	 = 𝒌𝒌  ثیح  𝑘𝑘 لک دنع ةلصتم تباث  		𝑐𝑐 ∈ ℝ	 

𝑐𝑐		  لک دنع ةلصتم دودحلا ةریثک ةلاد	٢) ∈ ℝ	 

𝒇𝒇(𝒙𝒙) ةلادلا	٣) = |𝒙𝒙|  لک دنع ةلصتم  		𝑐𝑐 ∈ ℝ	 

𝒇𝒇(𝒙𝒙) ةلادلا	٤) = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔  لک دنع ةلصتم  		𝑐𝑐 ∈ ℝ	 

𝒇𝒇(𝒙𝒙) ةلادلا	٥) = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄  لک دنع ةلصتم  		𝑐𝑐 ∈ ℝ	 

𝒇𝒇(𝒙𝒙) ةلادلا	٦) = 𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕  لک دنع ةلصتم	يقیقح ددع  𝑐𝑐 يأ اهلاجلم يمتنی  		𝑐𝑐 ∈ 𝐷𝐷 

𝒇𝒇 ةیبسنلا ةیدودحلا ةلادلا	٧)
𝒈𝒈

𝑐𝑐		  يأ اهلاجلم يمتنی 𝑐𝑐 يقیقح ددع 	لک دنع ةلصتم   ∈ 𝐷𝐷	 

 
  :)14(ةيرظن

,𝒇𝒇 تناک اذإ 𝒈𝒈  دنع نیتلصتم نیتلاد  𝑥𝑥 = 𝑐𝑐 ، دنع ةلصتم لاود يه ةیلاتلا لاودلا نإف 		𝑥𝑥 = 𝑐𝑐	 

1)		𝑓𝑓 + 𝑔𝑔																																																			 عمجلا 														2)		𝑓𝑓 − 𝑔𝑔																																												 حرطلا  

3)		𝑘𝑘. 𝑓𝑓															𝑘𝑘 ∈ 𝑅𝑅															 ∶ تباث 	 يف 	 برضلا 									4)		𝑓𝑓. 𝑔𝑔																																														 برضلا  

5)	
	𝑓𝑓
𝑔𝑔
																		𝑔𝑔(𝑐𝑐) ≠ 0																											 ةمسقلا  

 

 لاصتلاا تايرظن



 

 W W W . T M K N K W . C O M 42 

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا = 𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ::                  ثثییحح  𝟑𝟑 = 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒+ 𝟑𝟑 + |𝒙𝒙| ٢٢  سس  

𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا = 𝝅𝝅
𝟒𝟒

𝒇𝒇(𝒙𝒙)                      ::ثثییحح   = 	𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕	𝒙𝒙	
𝒙𝒙+𝟏𝟏

 

  

  ٣٣  سس

 لاصتلاا تايرظن
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𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا = 𝒇𝒇(𝒙𝒙)            ::ثثییحح  𝟏𝟏 = 	𝒙𝒙𝟐𝟐/𝟏𝟏	
𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟏𝟏

− 𝟐𝟐𝟐𝟐
𝒙𝒙/𝟐𝟐

  ٥٥  سس 

 لاصتلاا تايرظن
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𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا = 𝒇𝒇(𝒙𝒙)                      ثثییحح  𝟐𝟐− = 	 √𝒙𝒙𝟑𝟑 	
	𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟒𝟒	

  ٧٧  سس 

𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا = 𝒇𝒇(𝒙𝒙)      ::    ثثییحح  𝟐𝟐− = √𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒+ 𝟑𝟑 

  

  ٦٦  سس

  :)15(ةيرظن

(𝒂𝒂 ةیرذجلا ةلادلا 𝒚𝒚 = √𝒙𝒙𝒏𝒏 لک دنع ةلصتم 𝑛𝑛			,			𝑥𝑥 = 𝑐𝑐 ∶ 𝑐𝑐 ∈ 𝑅𝑅0 بجوم يجوز حیحص ددع، 

𝑥𝑥			,			𝑛𝑛 لک دنع ةلصتمو                                        = 𝑐𝑐 ∶ 𝑐𝑐 ∈ 𝑅𝑅0 ١ نم ربکأ يدرف حیحص ددع. 

(𝒃𝒃 تناک اذإ 𝒇𝒇 لک دنع ةلصتم ةلاد 𝑥𝑥 = 𝑐𝑐	  تناکو 𝑓𝑓(𝑐𝑐) > 0  

𝑔𝑔(𝑥𝑥)  :ةلادلا نإف                                       = [𝑓𝑓(𝑥𝑥) دنع ةلصتم	 𝑥𝑥 = 𝑐𝑐	

 لاصتلاا تايرظن
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,𝒇𝒇  ننییتتللااددللاا 𝒈𝒈  ننااتتففررععمم  CC    ℝ  ييللیی  ااممکک::  𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟑𝟑		, 𝒈𝒈(𝒙𝒙) = 	𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟑𝟑        

  (𝟏𝟏−)(𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇)								(𝒙𝒙)(𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇)									(𝟏𝟏−)(𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈)												(𝒙𝒙)(𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈)          ::ددججووأأفف

 

  ٨٨  سس

𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ::ننککتتلل = √𝟏𝟏 + 𝒙𝒙𝟐𝟐		,			𝒈𝒈(𝒙𝒙) = 	 𝟑𝟑
𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟒𝟒

  	G√𝟑𝟑H(𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈)		،			(𝒙𝒙)(𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇)  ::ددججووأأفف      

  

  ٩٩  سس

,𝒈𝒈 نم لک تناک اذإ :فيرعت 𝒇𝒇 ةلادلا ىدم ناکو نیتیقیقح نیتلاد  𝒇𝒇نم ةیئزج ةعومجم 

𝒉𝒉(𝒙𝒙)									             𝒉𝒉: ةبکرم ةلاد نیعتی هنإف 𝒈𝒈 ةلادلا لاجم = (𝒈𝒈 ∘ 𝒇𝒇)(𝒙𝒙) = 𝒈𝒈(𝒇𝒇(𝒙𝒙)) 
 

 لاصتلاا تايرظن
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)      ::ننککتتلل = 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟓𝟓		،			𝒈𝒈(𝒙𝒙) = √𝒙𝒙 + 𝒙𝒙    ددننعع    𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا  𝟕𝟕 =   ١١٠٠  سس  𝟐𝟐−

𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ::ننککتتلل = 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟓𝟓		,			𝒈𝒈(𝒙𝒙) = √𝒙𝒙  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا    𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈𝒈    ددننعع      𝒙𝒙 =   ١١١١  سس 𝟐𝟐−

 لاصتلاا تايرظن
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ::ننککتتلل = |𝒙𝒙|
	𝒙𝒙+𝟐𝟐	

		 , 𝒈𝒈(𝒙𝒙) = 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝒙𝒙      ددننعع    𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا    𝟑𝟑 =   ١١٢٢  سس  𝟏𝟏

𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  ثثححبباا = 𝒇𝒇(𝒙𝒙)            ثثییحح    𝟎𝟎 = J𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟐𝟐J ١١٣٣  سس  

 لاصتلاا تايرظن
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 لاصتلاا تايرظن
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,𝒇𝒇  bb    [𝟏𝟏  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  سسرردداا 𝒇𝒇(𝒙𝒙)            ::ثثییحح  [𝟑𝟑 = ?		
−𝟐𝟐					 :						𝒙𝒙 = 𝟏𝟏

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟑𝟑		 : 𝟏𝟏 < 𝒙𝒙 < 𝟑𝟑
	𝟔𝟔								 :						𝒙𝒙 = 𝟑𝟑

  ١١  سس  

  ::ففييررععتت

,𝒂𝒂) ةرتفلا D ةفرعم 𝒇𝒇 ةلادلا نکتل  𝒃𝒃) ةلادلا نأ لوقن اننإف 𝒇𝒇 ةلصتم D ةرتفلا 

,𝒂𝒂)ةحوتفلما 𝒃𝒃) لک دنع ةلصتم تناک اذإ 𝒙𝒙 ةرتفلا یلإ يمتنت 	(𝒂𝒂, 𝒃𝒃) 

 
  ::ففييررععتت

,𝒂𝒂] ةرتفلا D ةفرعم 𝒇𝒇 ةلادلا نکتل  𝒃𝒃] ةلادلا نع لوقن اننإف 𝒇𝒇 ةلصتم D ةرتفلا 

,𝒂𝒂] ةقلغلما 𝒃𝒃] ةیلاتلا ثلاثلا طورشلا تققحت اذإ: 

,𝒂𝒂)ةحوتفلما ةرتفلا b ةلصتم 𝒇𝒇 ةلادلا 1) 𝒃𝒃) 

𝒙𝒙 ةلصتم 𝒇𝒇 ةلادلا 2) = 𝒂𝒂 نأ يأ نیمیلا ةهج نم:   𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→𝒂𝒂"

𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒇𝒇(𝒂𝒂) 

𝒙𝒙 ةلصتم 𝒇𝒇 ةلادلا 3) = 𝒃𝒃 نأ يأ راسیلا ةهج نم:   𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍𝒍
𝒙𝒙→𝒃𝒃!

𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒇𝒇(𝒃𝒃) 

 

 ةرتف ىلع لاصتلاا
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,𝒇𝒇  bb  [𝟏𝟏  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  سسرردداا 𝒇𝒇(𝒙𝒙)      ::  ثثییحح[𝟓𝟓 = `		

𝟐𝟐					 :						𝒙𝒙 = 𝟏𝟏
	𝒙𝒙𝟐𝟐0𝟏𝟏	

𝒙𝒙
		 : 𝟏𝟏 < 𝒙𝒙 < 𝟓𝟓

	𝟐𝟐𝟐𝟐
𝟓𝟓
				 :						𝒙𝒙 = 𝟓𝟓

  ٢٢  سس  

  ::ةةننییببلملماا  ةةررتتففللاا  dd  ةةییللااتتللاا  للااووددللاا  ننمم  للکک  للااصصتتاا  سسرردداا

𝒂𝒂)		𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏
	𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐	

					 , [𝟎𝟎	, 𝟑𝟑]																											𝒃𝒃)		𝒈𝒈(𝒙𝒙) =
𝒙𝒙

	𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏	
						 , [𝟎𝟎	, 𝟐𝟐]		  

  

  ٣٣  سس

 ةرتف ىلع لاصتلاا
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)      ::  ثثییحح  ااههللااججمم  𝒇𝒇  DD  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  سسرردداا = E
	𝒙𝒙 + 𝟑𝟑		 : 𝒙𝒙 ≤ −𝟏𝟏
		 𝟒𝟒
	𝒙𝒙+𝟑𝟑	

				 : 𝒙𝒙 >   ٤٤  سس    𝟏𝟏−

 ةرتف ىلع لاصتلاا
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ::ننککتتلل = ?
	𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒂𝒂 : 𝒙𝒙 < 𝟎𝟎
			𝟐𝟐 									∶ 𝒙𝒙 = 𝟎𝟎
𝒂𝒂𝒂𝒂 + 𝒃𝒃 	∶ 𝒙𝒙 > 𝟎𝟎

,	𝒂𝒂  ننییتتببااثثللاا  ةةممییقق  ددججووأأ  ℝ  ااههللااججمم  bb  ةةللصصتتمم     𝒃𝒃    ٦٦  سس  

𝒇𝒇::      𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددللاا  ننککتتلل = C
	𝟓𝟓													 :	𝒙𝒙 = 𝟏𝟏						

𝒂𝒂𝒂𝒂 + 𝒃𝒃 							∶ 	𝟏𝟏 < 𝒙𝒙 < 𝟒𝟒
𝒃𝒃 + 𝟖𝟖							 ∶ 𝒙𝒙 = 𝟒𝟒							

,bb    [𝟏𝟏  ةةللصصتتمم     𝟒𝟒]    

,	𝒂𝒂  ننییتتببااثثللاا  ممییقق  ددججووأأ 𝒃𝒃    

  ٧٧  سس

 ةرتف ىلع لاصتلاا
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)        ثثییحح  𝒇𝒇  CC    [−𝟓𝟓,𝟎𝟎]  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  سسرردداا  ممثث  𝑫𝑫𝒇𝒇  ددججووأأ = √𝒙𝒙𝟐𝟐 −   ٨٨  سس 𝟐𝟐𝟐𝟐

,𝒇𝒇  DD    [𝟔𝟔  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  سسرردداا 𝒇𝒇(𝒙𝒙)                ثثییحح  [𝟏𝟏𝟏𝟏 = √𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟕𝟕𝟕𝟕 +   ٩٩  سس 𝟏𝟏𝟏𝟏

 ةرتف ىلع لاصتلاا
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)        ثثییحح  𝒇𝒇  CC    [−𝟑𝟑,𝟑𝟑]  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  سسرردداا  ممثث  𝑫𝑫𝒇𝒇  ددججووأأ = √𝟗𝟗 − 𝒙𝒙𝟐𝟐 

  

  ١١٠٠  سس

,𝒇𝒇  DD    [𝟏𝟏  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  سسرردداا 𝒇𝒇(𝒙𝒙)                ثثییحح  [𝟑𝟑 = √−𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 −   ١١١١  سس 𝟑𝟑

 ةرتف ىلع لاصتلاا
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ::ننککتتلل = √−𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝒙𝒙 +   ١١٢٢  سس  D ℝ	  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  سسرردداا    𝟓𝟓𝟑𝟑

 bb    ℝ  ةةللصصتتمم  ةةللاادد  ووهه  bb  ℝ  ةةللصصتتمم  ااممههننمم  للکک  ننییتتللاادد  ببییککررتت  ججتتاانن :ةظحلام

 

 ةرتف ىلع لاصتلاا

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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 ةرتف ىلع لاصتلاا

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒚𝒚      ئئففااککلملماا  ععططققلللل  سّّساامململماا  للییمم  ددججووأأ = (𝒙𝒙 − 𝟐𝟐)𝟐𝟐 + ,𝑨𝑨(𝟏𝟏  ةةططققننللاا  ددننعع      𝟐𝟐   ١١  سس    (𝟑𝟑

,𝑎𝑎)  ةطقنلا دنع  𝒇𝒇 ةلادلا ینحنلم سساامململماا  للییمم 𝑓𝑓(𝑎𝑎)) ، ساملما    وه 	 لیم = 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒉𝒉→𝟎𝟎

𝒇𝒇(𝒂𝒂0𝒉𝒉))𝒇𝒇(𝒂𝒂)
𝒉𝒉

      

 

 سامملا ليم

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒇𝒇::      𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددللاا  ةةققتتششمم  ددججووأأ  ،،ففییررععتتللاا  ممااددخختتسساابب = 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐      ددننعع      𝒙𝒙 = −𝟐𝟐  ..  

  

  ١١  سس

 ةليدبلا ةغيصلا                                             قاقتشلاا فيرعت

𝑥𝑥  دنع  𝒇𝒇 ةلادلا ةقتشم = 𝑎𝑎 ، يه  		𝑓𝑓 ¢(𝑎𝑎)	          ةلادلا ةقتشم 𝒇𝒇  دنع  𝑥𝑥 = 𝑎𝑎 ، يه  		𝑓𝑓 ¢(𝑎𝑎)	 
 

𝒇𝒇¢¢(𝒂𝒂) = 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒙𝒙→𝒂𝒂

𝒇𝒇(𝒙𝒙) − 𝒇𝒇(𝒂𝒂)
𝒙𝒙 − 𝒂𝒂

																														𝒇𝒇¢¢(𝒂𝒂) = 𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥𝐥
𝒉𝒉→𝟎𝟎

𝒇𝒇(𝒂𝒂 + 𝒉𝒉) − 𝒇𝒇(𝒂𝒂)
𝒉𝒉

 

 ةقتشملا
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𝒇𝒇::      𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددللاا  ةةققتتششمم  ددججووأأ = 	𝟏𝟏	
𝒙𝒙

𝒙𝒙    ددننعع       = 𝒃𝒃    ثثییحح    𝒃𝒃 ≠   ٣٣  سس  𝟎𝟎

 ةقتشملا

𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ::ةةللااددللاا  ةةققتتششمم  ددججووأأ  ،،للییددببللاا  ففییررععتتللاا  ممااددخختتسساابب = √𝒙𝒙    ددننعع    𝒙𝒙 = 𝒂𝒂  ثثییحح  𝒂𝒂 > 𝟎𝟎  

  

 ٢س  
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)        ::ةةللااددللاا  ننأأ  ننیّّیبب = P𝒙𝒙
𝟐𝟐 : 𝒙𝒙 ≤ 𝟎𝟎

𝟐𝟐𝟐𝟐 : 𝒙𝒙 > 𝟎𝟎
    ننییممییللاا  ةةههججلل  ةةقّّقتتششمم  ااههلل    

𝒙𝒙    ددننعع  ررااسسییللاا  ةةهّّهججلل  ةةقّّقتتششمموو = 𝒙𝒙    ددننعع  ةةقّّقتتششمم  ااههلل  سسییلل  ننککلل  ،،𝟎𝟎 = 𝟎𝟎  

  

  ٤٤  سس

 ةقتشملا
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𝒇𝒇::      𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ننککتتلل = |𝒙𝒙 − 𝒙𝒙    ددننعع    𝒇𝒇    ةةللااددللاا  ققااققتتششاا  ةةییللببااقق  ثثححبباا      |𝟐𝟐 = 𝟐𝟐  

  

  ٥٥  سس

 ةقتشملا
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)                ::ةةللااددللاا  ننککتتلل = Q
𝟏𝟏
𝒙𝒙

: 𝒙𝒙 ≤ −𝟏𝟏
𝟏𝟏
𝟐𝟐
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟑𝟑

𝟐𝟐
: 𝒙𝒙 > −𝟏𝟏

    ةةقّّقتتششمم  𝒇𝒇  ةةللااددلللل  ننأأ  ننیّّیبب      

𝒙𝒙  ددننعع  ررااسسییللاا  ةةهّّهججلل  ةةقّّقتتششمملللل  ةةییووااسسمم  ننییممییللاا  ةةههججلل = −𝟏𝟏    

  ٦٦  سس

 ةقتشملا

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)      ننککتتلل = 𝒙𝒙𝟐𝟐 +   ٨٨  سس  ..ةةققتتششلملماا  ففییررععتت  ممااددخختتسساابب  𝒇𝒇@(𝒙𝒙)  ددججووأأ    𝟐𝟐

𝒇𝒇(𝒙𝒙)      ننککتتلل = 𝒙𝒙𝟑𝟑    ددججووأأ  𝒇𝒇@(𝒙𝒙)  ٧٧  سس  ..تتددججوو  ننإإ  ةةققتتششلملماا  ففییررععتتللاا  ممااددخختتسساابب  

 ةقتشملا
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  ةةططققنن  ددننعع  ییننححننمملللل  سساامململماا  للییمم  ننووککیی  ::بباانن  ))٢٢      ننمموو  ننییممییللاا  ةةههجج  ننمم  ننااتتققتتششلملماا  ننووککتت  ::ننککرر  ))١١

    تتااههججللاا  ىىددححإإ  dd  ∞  ننمم  ببررتتققیی  ةةددددححمم  ععططااققتت  ننییییووااسستتمم  ررییغغ  ننییععااععششللاا  ءءااققتتللاا  ددننعع  ررااسسییلل  ةةههجج

𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ::للااثثمم                                 = |𝒙𝒙|                                                              ننمم  ببررتتققییوو  −∞  dd  ةةییننااثثللاا  ةةههججللاا    

𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ::للااثثمم  ييسسأأرر  سساامممم  ددججووییوو                                                                                                                                                       = 𝒙𝒙
𝟐𝟐
𝟑𝟑                                                              

  

  

  

    ةةددححااوو  ةةههجج  ننمم  ةةققتتششلملم  ننووککتت  ::للااصصتتاا  ممددعع  ))٤٤                      ددننعع  ییننححننمملللل  سساامململماا  ننووککیی  ::ااییسسأأرر  سساامممم  ))٣٣

    ..ةةددووججوومم  ررییغغ  ننییتتههججللاا  ننمم  للکک  ووأأ                                                    ..ااییسسأأرر  ةةددددححمم  ةةططققنن                                                

𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ::للااثثمم                     = √𝒙𝒙 − 𝒇𝒇(𝒙𝒙)          ::للااثثمم                                                                      𝟏𝟏𝟑𝟑 = O
−١ : 𝒙𝒙 < 𝟎𝟎

١ : 𝒙𝒙 ≥ 𝟎𝟎
  

                                                                                                      

  

  

  

  

  

  

  

𝒇𝒇::        𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ننککتتلل = d𝒙𝒙
𝟐𝟐 − 𝟒𝟒 : 𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐

𝟑𝟑𝟑𝟑 − 𝟐𝟐 : 𝒙𝒙 > 𝟐𝟐
𝒙𝒙    ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددلللل  ققااققتتششلالااا  ةةییللببااقق  ثثححبباا     = 𝟐𝟐  

  

  ٩٩  سس

 ةقتشملا
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𝒇𝒇(𝒙𝒙) = f
−𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 : 𝒙𝒙 > − 𝟏𝟏

𝟑𝟑

𝟓𝟓𝒙𝒙 + 𝟏𝟏 : 𝒙𝒙 ≤ − 𝟏𝟏
𝟑𝟑

𝒙𝒙    ددننعع  ققااققتتششلالالل  ةةللببااقق  ررییغغوو  ةةللصصتتمم  ةةللاادد  𝒇𝒇  ننأأ  ننییبب   = − 𝟏𝟏
𝟑𝟑

  ١١٠٠  سس    

 ةقتشملا

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥



 

 W W W . T M K N K W . C O M 66 

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

 ةقتشملا

𝒇𝒇(𝒙𝒙) = C
𝟐𝟐

	𝒙𝒙𝟐𝟐0𝟏𝟏	
: 𝒙𝒙 ≤ 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟐𝟐 − 𝟏𝟏 : 𝒙𝒙 > 𝟏𝟏
𝒙𝒙  ددننعع  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  للااصصتتاا  سسرردداا   =   ااههددننعع  ققااققتتششلالااا  ةةییللببااققوو  𝟏𝟏

  ااههددننعع

  ١١١١  سس  

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒇𝒇::        𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ةةللااددللاا  ننککتتلل = R 𝒙𝒙 + 𝟓𝟓 : 𝒙𝒙 ≤ 𝟑𝟑
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟏𝟏 : 𝒙𝒙 > 𝟑𝟑

  ١١٢٢  سس  ..  𝒇𝒇@(𝟑𝟑)    ننککممأأ  ننإإ  ددججووأأ    

 ةقتشملا
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𝒇𝒇::        𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ةةللااددللاا  ننککتتلل = S 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒙𝒙 :𝒙𝒙 ≤ −𝟏𝟏
𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 :𝒙𝒙 > −𝟏𝟏

    ننککممأأ  ننإإ  ددججووأأ    

𝒇𝒇@(−𝟏𝟏)  ..  

  ١١٣٣  سس

 ةقتشملا
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𝒇𝒇::        𝒈𝒈(𝒙𝒙)    ةةللااددللاا  ننککتتلل = S(𝒙𝒙 + 𝟏𝟏)𝟐𝟐 : 𝒙𝒙 ≤ 𝟎𝟎
𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 : 𝒙𝒙 > 𝟎𝟎

  ..𝒈𝒈@(𝟎𝟎)    ننککممأأ  ننإإ  ددججووأأ    

  

  ١١٤٤  سس

 ةقتشملا
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 ةقتشملا
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 قاقتشلاا يف ةيساسلأا دعاوقلا

					𝟏𝟏)			𝒚𝒚 = 𝒌𝒌																																		 → 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝟎𝟎	  
𝟐𝟐)			𝒚𝒚 = 𝒙𝒙																																		 → 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝟏𝟏	                            
𝟑𝟑)			𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝒏𝒏 																																→ 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝒏𝒏. 𝒙𝒙𝒏𝒏)𝟏𝟏	                            
𝟒𝟒)			𝒚𝒚 = 𝒌𝒌. 𝒇𝒇(𝒙𝒙) 																								→ 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝒌𝒌. 𝒇𝒇¢¢(𝒙𝒙)	                            
𝟓𝟓)			𝒚𝒚 = 𝒇𝒇(𝒙𝒙) + 𝒈𝒈(𝒙𝒙) 														→ 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝒇𝒇¢¢(𝒙𝒙) + 𝒈𝒈¢¢(𝒙𝒙)	                            
𝟔𝟔)			𝒚𝒚 = 𝒇𝒇(𝒙𝒙) − 𝒈𝒈(𝒙𝒙) 														→ 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝒇𝒇¢¢(𝒙𝒙) − 𝒈𝒈¢¢(𝒙𝒙)	                            
𝟕𝟕)			𝒚𝒚 = 𝒇𝒇(𝒙𝒙) × 𝒈𝒈(𝒙𝒙) 														→ 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝒇𝒇¢¢(𝒙𝒙). 𝒈𝒈(𝒙𝒙) + 𝒈𝒈¢¢(𝒙𝒙). 𝒇𝒇(𝒙𝒙)	                            

𝟖𝟖)			𝒚𝒚 = 𝒇𝒇(𝒙𝒙)
𝒈𝒈(𝒙𝒙)

																															→ 				 𝒚𝒚¢¢ = 𝒇𝒇¢¢(𝒙𝒙).𝒈𝒈(𝒙𝒙))𝒈𝒈¢¢(𝒙𝒙).𝒇𝒇(𝒙𝒙)

8𝒈𝒈(𝒙𝒙)9𝟐𝟐
	                            

𝟗𝟗)			𝒚𝒚 = 𝒌𝒌
𝒈𝒈(𝒙𝒙)

																															→ 				 𝒚𝒚¢¢ = )𝒌𝒌𝒈𝒈¢¢(𝒙𝒙)

8𝒈𝒈(𝒙𝒙)9𝟐𝟐
	                            

𝟏𝟏𝟏𝟏)			𝒚𝒚 = √𝒙𝒙 																																→ 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝟏𝟏
𝟐𝟐√𝒙𝒙

	                            

 

 ةقتشملا
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𝒅𝒅𝒅𝒅  ددججووأأ
𝒅𝒅𝒅𝒅
𝒚𝒚        ثثییحح       = 𝟓𝟓𝟓𝟓𝟑𝟑 − 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟐𝟐 +   ١١  سس  𝟔𝟔

𝒇𝒇(𝒙𝒙)        ننااکک  ااذذإإ      𝒇𝒇@(𝒙𝒙)  ددججووأأ = (𝟐𝟐𝒙𝒙 + 𝟏𝟏)(𝟑𝟑𝟑𝟑 −   ٣٣  سس  (𝟐𝟐

𝒇𝒇(𝒙𝒙)        ننااکک  ااذذإإ      𝒇𝒇@(𝒙𝒙)  ددججووأأ = 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟐𝟐(𝒙𝒙 +   ٢٢  سس  (𝟔𝟔

𝒇𝒇(𝒙𝒙)        ننااکک  ااذذإإ      𝒇𝒇@(𝒙𝒙)  ددججووأأ = (𝒙𝒙𝟑𝟑 −   ٤٤  سس  𝟐𝟐	(𝟒𝟒

 قاقتشلاا دعاوق
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)                                  ::ةةققتتششمم  ددججووأأ = 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟐𝟐+𝟐𝟐𝟐𝟐
	𝟐𝟐𝒙𝒙𝟑𝟑+𝟓𝟓	

  ٥٥  سس  

 قاقتشلاا دعاوق

𝒚𝒚    ننککتتلل = 	𝟑𝟑𝟑𝟑𝟐𝟐+𝟕𝟕	
𝟖𝟖𝒙𝒙𝟐𝟐

𝒅𝒅𝒅𝒅      ددججووأأ      
𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒙𝒙      ددننعع       =   ٦٦  سس    𝟏𝟏−
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  ممظظااننللاا  ةةللددااععمم                                                                                            سسااممممللاا  ةةللددااععمم

          𝒚𝒚 − 𝒇𝒇(𝒂𝒂) = مظانلا 	 لیم 	(𝒙𝒙 − 𝒂𝒂)														𝒚𝒚 − 𝒇𝒇(𝒂𝒂) = ساملما 	 لیم 	(𝒙𝒙 − 𝒂𝒂)	  

,	𝟏𝟏)  ةةططققننللاا  ددننعع  ممظظااننللاا  ةةللددااععمموو  سساامململماا  ةةللددااععمم  ددججووأأ 	𝟐𝟐	
𝟑𝟑
𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ::ةةللااددللاا  ییننححننلملم  (	 = 𝒙𝒙𝟑𝟑+𝟏𝟏

	𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟐𝟐	
  

 

  ٧٧  سس

 قاقتشلاا دعاوق

𝒇𝒇(𝒙𝒙)                                                              ننااکک  ااذذإإ      𝒇𝒇@(𝒙𝒙)  ددججووأأ = &𝟒𝟒
	𝒙𝒙𝟐𝟐+𝟐𝟐𝟐𝟐+𝟓𝟓	

  ٩٩  سس  
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)            ةةللااددللاا  ییننححننلملم  سساامململماا  ةةللددااععمم  ددججووأأ = 𝟖𝟖
	𝟒𝟒	+	𝒙𝒙𝟐𝟐	

𝒙𝒙    ددننعع =   ١١٠٠  سس  𝟐𝟐

 قاقتشلاا دعاوق

𝒇𝒇(𝒙𝒙)            ::ةةللااددللاا  ییننححننلملم  سساامململماا  ةةللددااععمم  ددججووأأ = 	𝟑𝟑𝟑𝟑&𝟒𝟒	
𝒙𝒙+𝟐𝟐	

𝒙𝒙    ددننعع =   ٨٨  سس  𝟎𝟎
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𝒇𝒇::    𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ننککتتلل = d𝒙𝒙
𝟐𝟐 + 𝟐𝟐 : 𝒙𝒙 ≤ 𝟏𝟏

𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 : 𝒙𝒙 > 𝟏𝟏
  ننککممأأ  ننإإ  𝒇𝒇<(𝒙𝒙)  ددججووأأ  ااههللااججمم  bb  ةةللصصتتمم  ةةللاادد    

 

  ١١١١  سس

 قاقتشلاا دعاوق
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𝒇𝒇::    𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ننککتتلل = d𝒙𝒙
𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 : 𝒙𝒙 ≤ 𝟐𝟐

𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟑𝟑 : 𝒙𝒙 > 𝟐𝟐
  ننککممأأ  ننإإ  𝒇𝒇<(𝒙𝒙)  ددججووأأ  ااههللااججمم  bb  ةةللصصتتمم  ةةللاادد    

 

  ١١٢٢  سس

 قاقتشلاا دعاوق
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 ٨ لواح
  ٩٩ ص

 

𝒇𝒇::    𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ننککتتلل = d𝒙𝒙
𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 : 𝒙𝒙 < 𝟏𝟏
𝟐𝟐√𝒙𝒙 : 𝒙𝒙 ≥ 𝟏𝟏

  ١١٣٣  سس  ننککممأأ  ننإإ  𝒇𝒇<(𝒙𝒙)  ددججووأأ  ااههللااججمم  bb  ةةللصصتتمم  ةةللاادد    

 قاقتشلاا دعاوق
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𝒇𝒇::    𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ننککتتلل = C 𝒙𝒙 −
𝟒𝟒
	𝒙𝒙	

: 𝒙𝒙 ≥ 𝟐𝟐

𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒 : 𝒙𝒙 < 𝟐𝟐
  ١١٤٤  سس  ننککممأأ  ننإإ  𝒇𝒇<(𝒙𝒙)  ددججووأأ  ااههللااججمم  bb  ةةللصصتتمم  ةةللاادد    

 قاقتشلاا دعاوق

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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 قاقتشلاا دعاوق
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 قاقتشلاا دعاوق
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  ::ةةییللااتتللاا  للااووددلللل  تتااقّّقتتششلملماا  ددججووأأ

  𝒂𝒂)		𝒚𝒚 = 𝒙𝒙𝟐𝟐𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔																													𝒃𝒃)		𝒖𝒖 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄
	𝟏𝟏)𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	

																													𝒄𝒄)	𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐𝒙𝒙  

 

  ١١  سس

 ةيثلثملا لاودلل قاقتشلاا يف ةيساسلأا دعاوقلا
					𝟏𝟏)			𝒚𝒚 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔																																		 → 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	  

𝟐𝟐)			𝒚𝒚 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄																																		 → 		 𝒚𝒚¢¢ = −𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	                            
𝟑𝟑)			𝒚𝒚 = 𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕																																	 → 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟐𝟐𝒙𝒙	                            
𝟒𝟒)			𝒚𝒚 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄																																		 → 		 𝒚𝒚¢¢ = −𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐𝒙𝒙	                            
𝟓𝟓)			𝒚𝒚 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔																																	 → 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔. 𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕	                            
𝟔𝟔)			𝒚𝒚 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄																																	 → 		 𝒚𝒚¢¢ = −𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄. 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄		                            

 

 ةيثلثملا لاودلا ةقتشم
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  ::ةةییللااتتللاا  للااووددلللل  تتااقّّقتتششلملماا  ددججووأأ

  𝒂𝒂)		𝒚𝒚 = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟐𝟐𝒙𝒙																										𝒃𝒃)		𝒖𝒖 = 𝒙𝒙
	𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	

																														𝒄𝒄)	𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔
𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔0𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄

  
  ٢٢  سس

 ةيثلثملا لاودلا ةقتشم
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  ::ةةییللااتتللاا  للااووددلللل  تتااقّّقتتششلملماا  ددججووأأ

𝒂𝒂)		𝒚𝒚 = 𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕 + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄					𝒃𝒃)		𝒖𝒖 = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔(𝟏𝟏 + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔)				𝒄𝒄)	𝒇𝒇(𝒙𝒙) = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄 + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔. 𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕 

 

  ٣٣  سس

  ::ةةییللااتتللاا  للااووددلللل  تتااقّّقتتششلملماا  ددججووأأ

𝒂𝒂)		𝒇𝒇(𝒙𝒙) =
𝟏𝟏 + 𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕
𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕

											𝒃𝒃)		𝒈𝒈(𝒙𝒙) = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔 + 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄											𝒄𝒄)	𝒉𝒉(𝒙𝒙) =
𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔
	𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	

  

  

  ٤٤  سس

 ةيثلثملا لاودلا ةقتشم
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𝒚𝒚    ::ةةللااددللاا  ییننححننلملم  ييددووممععللاا  ممییققتتسسلملماا  ةةللددااععمم  ددججووأأ = 𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕𝒕    ةةططققننللاا  ددننعع    𝒑𝒑(		𝝅𝝅	
𝟒𝟒	
,   سس  (	𝟏𝟏

𝒚𝒚    ::ةةللااددللاا  ییننححننلملم  ييددووممععللاا  ممییققتتسسلملماا  ةةللددااععمم  ددججووأأ = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔    ةةططققننللاا  ددننعع    𝒑𝒑(		𝝅𝝅	
𝟑𝟑	
, 𝟐𝟐	)  

 

  سس

 ةيثلثملا لاودلا ةقتشم
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 ةيثلثملا لاودلا ةقتشم

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ننااکک  ااذذإإ = 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏				,					𝒈𝒈(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟏𝟏𝟏𝟏				  

  (𝒙𝒙)>(𝒈𝒈	𝒐𝒐	𝒇𝒇)														,													(𝟏𝟏−)>(𝒇𝒇	𝒐𝒐	𝒈𝒈)            ةةللسسللسسللاا  ةةددععااقق  ممااددخختتسساابب  ددججووأأفف
  ١١  سس

(𝒙𝒙)	¢¢(𝒇𝒇𝛐𝛐𝒈𝒈)                                                 نيتلاد بيكرت ةقتشم = 𝒇𝒇¢¢8𝒈𝒈(𝒙𝒙)9. 𝒈𝒈¢¢(𝒙𝒙)  

 ةلسلسلا ةدعاق
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)							  ::ننککتتلل = −𝟐𝟐𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟒𝟒						,					𝒈𝒈(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟏𝟏𝟏𝟏  

    					𝒈𝒈)7(𝒙𝒙)	𝒐𝒐	(𝒇𝒇										,									7(𝟎𝟎)(𝒇𝒇	𝒐𝒐	𝒈𝒈)		ةةللسسللسسللاا  ةةددععااقق  ممااددخختتسساابب  ددججووأأ
  ٢٢  سس

 ةلسلسلا ةدعاق
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ::ننککتتلل = 𝟐𝟐𝟐𝟐0𝟏𝟏
𝒙𝒙

			,			𝒈𝒈(𝒙𝒙) = 𝒙𝒙𝟐𝟐 +   ٣٣  سس  (𝒙𝒙),(𝒈𝒈	𝒐𝒐	𝒇𝒇)    ةةللسسللسسللاا  ةةددععااقق  ممااددخختتسساابب  ددججووأأ 𝟏𝟏

𝒇𝒇(𝒙𝒙)	    ::ننککتتلل = 		𝒙𝒙𝟐𝟐	)		𝟒𝟒			
			𝒙𝒙𝟐𝟐	0		𝟒𝟒			

		,				𝒈𝒈(𝒙𝒙) = √𝒙𝒙  ةةللسسللسسللاا  ةةددععااقق  ممااددخختتسساابب  ددججووأأ(𝒇𝒇	𝒐𝒐	𝒈𝒈)<(𝟏𝟏)	    سس  

 ةلسلسلا ةدعاق
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𝒚𝒚		    ::تتننااکک  ااذذإإ = 𝒖𝒖𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 + 𝟏𝟏		, 𝒖𝒖 = 𝟓𝟓𝒙𝒙𝟐𝟐 + 		𝒅𝒅𝒅𝒅		    للسسللسستتللاا  ةةددععااقق  ممااددخختتسساابب  ددججووأأ𝟐𝟐
	𝒅𝒅𝒅𝒅		

  سس   	

𝒚𝒚		      ::ننککتتلل = 𝒖𝒖𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝟒𝟒 − 𝟑𝟑				,				𝒖𝒖 = 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝒙𝒙للسسللسستتللاا  ةةددععااقق  ممااددخختتسساابب  ددججووأأ			𝒅𝒅𝒅𝒅		
	𝒅𝒅𝒅𝒅		

  ٦٦  سس    		

𝒅𝒅𝒅𝒅          ةلسلسلا ةدعاق
𝒅𝒅𝒅𝒅
= 𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒅𝒅𝒅𝒅
. 𝒅𝒅𝒅𝒅
𝒅𝒅𝒅𝒅
										 نإف 				𝒚𝒚 = 𝒇𝒇(𝒖𝒖)	, 𝒖𝒖 = 𝒈𝒈(𝒙𝒙)			 ناک 	   اذإ

 ةلسلسلا ةدعاق
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𝒚𝒚      ::ةةققتتششمم  ددججووأأ = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔(𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒙𝒙)  رریّّیغغتتلملماا  ییللإإ  ةةببسسننللاابب	. 𝒙𝒙	  ٧٧  سس  

𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ::ةةللااددللاا  ةةققتتششمم  ددججووأأ = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝟓𝟓	𝒙𝒙							  ٨٨  سس  ..ةةللسسللسسللاا  ةةددععااقق  ممااددخختتسساابب  

𝒚𝒚			                                                ةةللسسللسسللاا  ةةددععااقق = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔8𝒇𝒇(𝒙𝒙)9 																→ 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄8𝒇𝒇(𝒙𝒙)9. 𝒇𝒇¢¢(𝒙𝒙)  

𝒚𝒚			                                                ةةللسسللسسللاا  ةةددععااقق = (𝒇𝒇(𝒙𝒙))𝒏𝒏 																→ 		 𝒚𝒚¢¢ = 𝒏𝒏	𝒇𝒇¢¢(𝒙𝒙). (𝒇𝒇(𝒙𝒙))𝒏𝒏&𝟏𝟏  

 ةلسلسلا ةدعاق

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒚𝒚  ::ننککتتلل = [(𝟐𝟐𝟐𝟐𝟒𝟒 − 𝟑𝟑𝟑𝟑𝟐𝟐 + 𝟒𝟒)𝟑𝟑𝟒𝟒   ٩٩  سس        @𝒚𝒚        ددججووأأ      						

𝒚𝒚  ::ییننححننمملللل  سساامممم  ييأأ  للییمم  ننأأ  ننیّّیبب = 		𝟏𝟏		
		()𝟐𝟐𝟐𝟐)𝟏𝟏)𝟑𝟑	

𝒙𝒙    ثثییحح  اابًًبججوومم  ننووککیی  اامًًمئئاادد    	 ≠ − 	𝟏𝟏		
	𝟐𝟐	

  سس        

 ةلسلسلا ةدعاق
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𝒚𝒚		  ::ییننححننلملماا  سساامممم  للییمم  ددججووأأ = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝟓𝟓𝒙𝒙						      ددننعع    		𝒙𝒙 = 	𝝅𝝅	
	𝟑𝟑	

  ١١١١  سس        

 ةلسلسلا ةدعاق

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒚𝒚ةةللااددلللل  ةةععببااررللاا  ةةببتترر  ییتتحح  تتااققتتششلملماا  ددججووأأ = 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟕𝟕 − 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟐𝟐 + 𝟑𝟑𝟑𝟑 −   ١١  سس    𝒙𝒙    ررییغغتتلملماا  ةةلللالاددبب  		𝟓𝟓

𝒚𝒚          ::  تتننااکک  ااذذإإ = 𝟒𝟒𝟒𝟒𝟓𝟓 − 𝟓𝟓𝟓𝟓𝟑𝟑 +   ٢٢  سس  ..ةةثثللااثثللاا  ةةببتتررللاا  ییتتحح  تتااققتتششلملماا  ددججووأأفف        𝟕𝟕

  ققااققتتششلالاااوو  ااييللععللاا  ببتتررللاا  تتااذذ  تتااققتتششممللاا
 ييننممضضللاا
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𝒚𝒚            ::  تتننااکک  ااذذإإ = 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	𝒙𝒙              ننأأ  ننیّّیبب                          . 𝒚𝒚(𝟒𝟒) = 𝒚𝒚  ٣٣  سس  

𝒚𝒚          ::ةةللااددللاا  ننککتتلل = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	𝒙𝒙                  ننأأ  ننیّّیبب                        . 𝒚𝒚(𝟒𝟒) + 𝒚𝒚@@ =   ٤٤  سس  𝟎𝟎

  ققااققتتششلالاااوو  ااييللععللاا  ببتتررللاا  تتااذذ  تتااققتتششممللاا
 ييننممضضللاا
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𝒚𝒚        ثثییحح                @@𝒚𝒚            ::ددججووأأ = 	𝟏𝟏	
	𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄	𝒙𝒙		

  ٥٥  سس  

𝒚𝒚    ثثییحح                @@𝒚𝒚            ::ددججووأأ = 	𝟏𝟏	
	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	𝒙𝒙	

  ٦٦  سس  

  ققااققتتششلالاااوو  ااييللععللاا  ببتتررللاا  تتااذذ  تتااققتتششممللاا
 ييننممضضللاا
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>𝒚𝒚            ::ددججووأأ = 	𝒅𝒅𝒅𝒅
𝒅𝒅𝒅𝒅

  dd  ةةییللااتتللاا  تتلالاااححللاا          𝒂𝒂)		𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝒙𝒙𝒙𝒙 = 𝟕𝟕𝟕𝟕						𝒃𝒃)		𝒚𝒚 = 𝒙𝒙 + 𝒙𝒙𝟐𝟐𝒚𝒚𝟓𝟓  ٧٧  سس  

 ينمضلا  قاقتشلاا يف ةيساسلأا دعاوقلا

𝟏𝟏)		𝒅𝒅𝒅𝒅
𝒅𝒅𝒅𝒅
(𝒙𝒙) = 𝟏𝟏																 → 		 𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒅𝒅𝒅𝒅
(𝒚𝒚) = 𝟏𝟏𝒚𝒚< 																												𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒅𝒅𝒅𝒅
(𝒙𝒙 + 𝒚𝒚) = 𝟏𝟏 +	𝒚𝒚<		                   

𝟐𝟐)		𝒅𝒅𝒅𝒅
𝒅𝒅𝒅𝒅
(−𝒙𝒙) = −𝟏𝟏									 → 		 𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒅𝒅𝒅𝒅
(−𝒚𝒚) = −𝒚𝒚< 																								𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒅𝒅𝒅𝒅
(𝒙𝒙 − 𝒚𝒚) = 𝟏𝟏 −	𝒚𝒚<		                   

𝟑𝟑)			𝒅𝒅𝒅𝒅
𝒅𝒅𝒅𝒅
(𝒙𝒙𝟐𝟐) = 𝟐𝟐𝟐𝟐										 → 		 𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒅𝒅𝒅𝒅
(𝒚𝒚𝟐𝟐) = 𝟐𝟐𝟐𝟐. 𝒚𝒚< 																					𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒅𝒅𝒅𝒅
(𝒙𝒙. 𝒚𝒚) = 𝟏𝟏. 𝒚𝒚 + 𝒙𝒙. 𝒚𝒚<		                   

𝟒𝟒)			𝒅𝒅𝒅𝒅
𝒅𝒅𝒅𝒅
o√𝒙𝒙p = 𝟏𝟏

	𝟐𝟐√𝒙𝒙	
											→ 		 𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒅𝒅𝒅𝒅
o[𝒚𝒚p = 𝟏𝟏

	𝟐𝟐D𝒚𝒚	
. 𝒚𝒚< 											𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒅𝒅𝒅𝒅
(𝒙𝒙𝟐𝟐. 𝒚𝒚𝟐𝟐) = 𝟐𝟐𝟐𝟐. 𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝒙𝒙. 𝟐𝟐𝟐𝟐𝒚𝒚<          

𝟓𝟓)			𝒅𝒅𝒅𝒅
𝒅𝒅𝒅𝒅
(𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔) = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄				 → 		 𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒅𝒅𝒅𝒅
(𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔) = 𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄𝒄. 𝒚𝒚< 								𝒅𝒅𝒅𝒅

𝒅𝒅𝒅𝒅
(𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒚𝒚𝟐𝟐) = 𝟐𝟐𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝟐𝟐. 𝒚𝒚<		                   

                 

  ققااققتتششلالاااوو  ااييللععللاا  ببتتررللاا  تتااذذ  تتااققتتششممللاا
 ييننممضضللاا
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𝒙𝒙𝟐𝟐    ههتتللددااععمم  ييذذللاا  ییننححننمملللل  سساامململماا  للییمم  ددججووأأ + 𝒚𝒚𝟐𝟐 =   ٨٨  سس  ةةططققننللاا  ددننعع  𝟐𝟐𝟐𝟐

𝒙𝒙𝟐𝟐  ::ههتتللددااععمم  ييذذللاا  ییننححننمملللل  سساامململماا  للییمم  ددججووأأ − 𝒚𝒚𝟐𝟐 + 𝒚𝒚𝒚𝒚 − 𝟏𝟏 = ,	𝟏𝟏)  ددننعع  𝟎𝟎   ٩٩  سس    (	𝟏𝟏

  ققااققتتششلالاااوو  ااييللععللاا  ببتتررللاا  تتااذذ  تتااققتتششممللاا
 ييننممضضللاا
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	𝒅𝒅𝒅𝒅)  سساامململماا  للییمم  ددججووأأ
	𝒅𝒅𝒅𝒅	
𝟐𝟐𝟐𝟐  ::ههتتللددااععمم  ييذذللاا  ییننححننمملللل  ( = 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	𝒚𝒚    𝟐𝟐)  ةةططققننللاا  ددننعع√𝝅𝝅	,   ١١٠٠  سس  (	𝟐𝟐𝟐𝟐

	𝒅𝒅𝒅𝒅)  سساامململماا  للییمم  ددججووأأ
	𝒅𝒅𝒅𝒅	

𝒙𝒙𝟐𝟐  ::ههتتللددااععمم  ييذذللاا  ییننححننمملللل  ( + 𝒚𝒚𝟐𝟐 − 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐 = ,	𝟐𝟐)  ةةططققنن  ددننعع  𝟏𝟏   ١١١١  سس  (𝟏𝟏

  ققااققتتششلالاااوو  ااييللععللاا  ببتتررللاا  تتااذذ  تتااققتتششممللاا
 ييننممضضللاا
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𝟐𝟐2𝒚𝒚    ::ههتتللددااععمم  ییننححننمم + 𝒚𝒚 = 𝒙𝒙  ددججووأأ𝒚𝒚&  )  ةةططققننللاا  ددننعع  ییننححننمملللل  سساامململماا  للییمم  ددججووأأ  ممثث	𝟑𝟑	,   ١١٢٢  سس  (	𝟏𝟏

𝒚𝒚𝟐𝟐  ::ههتتللددااععمم  ييذذللاا  ییننححننمملللل + [𝒚𝒚 + 𝒙𝒙𝟐𝟐 = 𝟑𝟑    

,	𝟏𝟏)  ةةططققننللاا  ددننعع  ییننححننلملماا  ااذذههلل  سساامململماا  للییمم  ددججووأأ  𝒚𝒚<                                ((22ددججووأأ11))     𝟏𝟏	)  
  ١١٣٣  سس

  ققااققتتششلالاااوو  ااييللععللاا  ببتتررللاا  تتااذذ  تتااققتتششممللاا
 ييننممضضللاا
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𝒚𝒚            ::  تتننااکک  ااذذإإ = √𝟏𝟏 − @@𝒚𝒚𝒚𝒚                      ننأأ  تتببثثأأفف                      𝟐𝟐𝟐𝟐 + (𝒚𝒚@)𝟐𝟐 =   ١١٤٤  سس  𝟎𝟎

𝒚𝒚            ::  تتننااکک  ااذذإإ = 𝒙𝒙	𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔𝒔	𝒙𝒙              ننأأ  تتببثثأأفف                    𝒚𝒚@@@ + 𝒚𝒚@ + 𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐	𝒙𝒙 =   ١١٥٥  سس  𝟎𝟎

  ققااققتتششلالاااوو  ااييللععللاا  ببتتررللاا  تتااذذ  تتااققتتششممللاا
 ييننممضضللاا
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ننککتتلل = 	𝟏𝟏	
	𝟏𝟏&𝒙𝒙	

𝒇𝒇@@@(𝒙𝒙)                                  ::ننأأ  تتببثثأأفف           = 	𝟑𝟑!	
	(𝟏𝟏&𝒙𝒙)𝟒𝟒	

  ١١٦٦  سس  

3             :نأ ركذت × 2 × 1 = 3!  

  ققااققتتششلالاااوو  ااييللععللاا  ببتتررللاا  تتااذذ  تتااققتتششممللاا
 ييننممضضللاا

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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  ققااققتتششلالاااوو  ااييللععللاا  ببتتررللاا  تتااذذ  تتااققتتششممللاا
 ييننممضضللاا

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ::ةةییللااتتللاا  ةةللصصتتلملماا  ةةللااددلللل  ةةججررححللاا  ططااققننللاا  ددججووأأ = 𝒙𝒙𝟒𝟒 − 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟖𝟖𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏𝟏𝟏  

 

  ١١  سس

  ::ةةججررححللاا  ةةططققننللاا  ففييررععتت

,	𝒄𝒄	𝒇𝒇  (  ةةللااددلللل  ةةییللخخااددللاا  ةةططققننللاا 𝒇𝒇(𝒄𝒄))  ااممددننعع  ةةججررحح  ةةططققنن  ییممسستت  𝒇𝒇¢¢(𝒄𝒄) =   ..ةةددووججوومم  ررییغغ  𝒇𝒇¢¢(𝒄𝒄)  ووأأ  𝟎𝟎

  ::ةةظظححلالامم

  ججررححللاا  ددددععللاا  𝒄𝒄  ییممسسیی

 للااووددلللل  ىىووصصققللاا  ممييققللاا
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)          ::ةةییللااتتللاا  ةةللصصتتلملماا  ةةللااددلللل  ةةججررححللاا  ططااققننللاا  ددججووأأ = P𝒙𝒙
𝟐𝟐 + 𝟏𝟏 , 𝒙𝒙 < 𝟏𝟏

𝟑𝟑𝒙𝒙 − 𝟏𝟏 , 𝒙𝒙 ≥   ٢٢  سس  𝟏𝟏

 للااووددلللل  ىىووصصققللاا  ممييققللاا

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)                                        ::ةةییللااتتللاا  ةةللصصتتلملماا  ةةللااددلللل  ةةججررححللاا  ططااققننللاا  ددججووأأ = |𝒙𝒙 −   ٣٣سس  |𝟓𝟓

 للااووددلللل  ىىووصصققللاا  ممييققللاا

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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[𝟑𝟑, 𝟒𝟒)  
  

(𝟏𝟏, 𝟑𝟑)  
  

[𝟐𝟐, 𝟑𝟑]  
  

(−∞,∞)  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

𝒇𝒇::𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللصصتتلملماا  ةةللااددلللل  ةةققللططلملماا  ىىووصصققللاا  ممییققللاا  ددججووأأ = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙	 + 𝟏𝟏			    xx  𝟐𝟐−]  ةةررتتففللاا,   ٥٥  سس  	[𝟏𝟏

  ::ةةظظححلالامم

,	𝒄𝒄	)  تتننااکک  ااذذإإ 𝒇𝒇(𝒄𝒄))  ةةللااددلللل  ةةججررحح  ةةططققنن  𝒇𝒇  ننووککتت  ننأأ  ةةررووررضضللاابب  سسییللفف  𝒇𝒇(𝒄𝒄)  ةةییللححمم  ىىووصصقق  ةةممییقق..  

  ::ةةييللححممللاا  ىىووصصققللاا  ممييققللاا  ةةييررظظنن

𝒙𝒙  ددننعع  ةةییللححمم  ىىووصصقق  ةةممییقق  𝒇𝒇  ةةللااددلللل  تتننااکک  ااذذإإ = 𝒄𝒄  ننإإفف  (	𝒄𝒄	, 𝒇𝒇(𝒄𝒄))  ةةججررحح  ةةططققنن..  

𝒇𝒇(𝒙𝒙)::ننااییبب  للثثممیی  للککششللاا = 𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒𝟒𝟒	 +   ٤٤  سس  ::ةةییللااتتللاا  تتلالاااججلملماا  ..  ةةللااددلللل  ىىووصصققللاا  ممییققللاا  ددججووأأ  	𝟑𝟑

 للااووددلللل  ىىووصصققللاا  ممييققللاا
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𝒇𝒇::𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللصصتتلملماا  ةةللااددلللل  ةةققللططلملماا  ىىووصصققللاا  ممییققللاا  ددججووأأ = 𝒙𝒙 + 	𝟒𝟒	
𝒙𝒙
		    dd  𝟏𝟏]  ةةررتتففللاا,   ٦٦  سس  	[𝟖𝟖

  ::ةةققللططممللاا  ىىووصصققللاا  ممييققللاا  ةةييررظظنن

,𝐚𝐚]  ةةققللغغمم  ةةررتتفف  ..  ةةللصصتتمم  ةةللاادد  𝒇𝒇  تتننااکک  ااذذإإ 𝐛𝐛]  ــلل  ننإإفف  𝒇𝒇  ةةققللططمم  ىىررغغصص  ةةممییققوو  ةةققللططمم  ییممظظعع  ةةممییقق..  

 للااووددلللل  ىىووصصققللاا  ممييققللاا
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𝒇𝒇    ::𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللصصتتلملماا  ةةللااددلللل  ةةققللططلملماا  ىىووصصققللاا  ممییققللاا  ددججووأأ = 𝒙𝒙
𝟐𝟐
	𝟑𝟑			    dd  𝟐𝟐−]      ةةررتتففللاا,   ٧٧  سس  [𝟑𝟑

𝒇𝒇    ::𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللصصتتلملماا  ةةللااددلللل  ةةققللططلملماا  ىىووصصققللاا  ممییققللاا  ددججووأأ = 	𝟏𝟏	
	𝒙𝒙𝟐𝟐	

		    dd  𝟏𝟏]      ةةررتتففللاا,   ٨٨  سس  [𝟑𝟑

 للااووددلللل  ىىووصصققللاا  ممييققللاا
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)		        𝒇𝒇::  ةةلّّلااددللاا  ننککتتلل = 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝒂𝒂𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝒃𝒃𝒃𝒃 + 𝟏𝟏			,				𝒂𝒂, 𝒃𝒃 ∈ ℝ  ةةممییقق  ةةللااددلللل  ننااککوو    

𝒙𝒙    ::ننمم  للکک  ددننعع  ةةییللححمم  ىىووصصقق = −𝟏𝟏		, 𝒙𝒙 =   	𝒃𝒃	،	𝒂𝒂  ننییتتببااثثللاا  ننمم  للکک  ةةممییقق  ددججووأأ    𝟐𝟐
  ٩٩  سس

 للااووددلللل  ىىووصصققللاا  ممييققللاا

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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 للااووددلللل  ىىووصصققللاا  ممييققللاا

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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 للااووددلللل  ىىووصصققللاا  ممييققللاا
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 للااووددلللل  ىىووصصققللاا  ممييققللاا
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ةةلّّلااددللاا  ننأأ  ننیّّیبب = 𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟐𝟐𝒙𝒙  ةةططسّّسووتتلملماا  ةةممییققللاا  ةةیّّیررظظنن  ططووررشش  قققّّقححتت  

bb  𝟑𝟑−]  ةةررتتففللاا,   ..ككتتببااججإإ  ررسّّسففوو  ةةییررظظننللاا  ههبب  ئئببننتت  ييذذللاا  𝒄𝒄  ةةممییقق  ددججووأأ  ممثث  ،،  [𝟏𝟏

 

  ١١  سس

  ::ةةللاادد  𝒇𝒇  تتننااکک  ااذذإإ  ::ةةططسسووتتممللاا  ةةممييققللاا  ةةييررظظنن

,𝐚𝐚]  ةةققللغغلملماا  ةةررتتففللاا  bb  ةةللصصتتمم  ))١١ 𝐛𝐛]                      ققااققتتششلالالل  ةةللببااقق  ))٢٢  bb  ةةححووتتففلملماا  ةةررتتففللاا  (𝐚𝐚, 𝐛𝐛)..  

𝒄𝒄      للققلألأاا  bb  ددججوویی  ههننإإفف ∈ (𝐚𝐚, 𝐛𝐛)        ثثییححبب                  𝒇𝒇¢¢(𝒄𝒄) = 𝒇𝒇(𝒃𝒃)−𝒇𝒇(𝒂𝒂)
𝒃𝒃−𝒂𝒂  

 

 للااووددللاا  صصققااننتتوو  ددييااززتت
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ةةلّّلااددللاا  ننأأ  ننیّّیبب = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝒙𝒙+   ةةططسّّسووتتلملماا  ةةممییققللاا  ةةیّّیررظظنن  ططووررشش  قققّّقححتت  𝟐𝟐

CC  𝟎𝟎]  ةةررتتففللاا,   ..ككتتببااججإإ  ررسّّسففوو  ةةییررظظننللاا  ههبب  ئئببننتت  ييذذللاا  𝒄𝒄  ةةممییقق  ددججووأأ  ممثث  ،،  [𝟒𝟒

 

  ٢٢  سس

 للااووددللاا  صصققااننتتوو  ددييااززتت
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𝒇𝒇::              𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددلللل  صصققااننتتللاا  تتااررتتففوو  ددییااززتتللاا  تتااررتتفف  ددددحح = 𝒙𝒙𝟐𝟐

	𝟐𝟐𝟐𝟐&𝟏𝟏	
  ٣٣  سس    

,bb  (𝐚𝐚  ققااققتتششلالالل  ةةللااببقق  ةةللاادد  𝒇𝒇  ننککتتلل  ::ةةتتببااثثللاا  للااووددللااوو  ةةصصققااننتتممللاا  للااووددللااوو  ةةددييااززتتممللاا  للااووددللاا  ةةييررظظنن 𝐛𝐛)::  

𝒇𝒇¢¢(𝒙𝒙)  تتننااکک  ااذذإإ  ))١١ > ,𝐚𝐚)    ةةررتتففللاا  ییللإإ  ييممتتننتت    𝒇𝒇  للکک  ددننعع  𝟎𝟎 𝐛𝐛)،،  ننإإفف  𝒇𝒇  ددییااززتتتت  bb  ةةررتتففللاا  (𝐚𝐚, 𝐛𝐛)                                

𝒇𝒇¢¢(𝒙𝒙)  تتننااکک  ااذذإإ  ))٢٢ < ,𝐚𝐚)    ةةررتتففللاا  ییللإإ  ييممتتننتت    𝒇𝒇  للکک  ددننعع  𝟎𝟎 𝐛𝐛)،،  ننإإفف  𝒇𝒇  صصققااننتتتت  bb  ةةررتتففللاا  
(𝐚𝐚, 𝐛𝐛)  

𝒇𝒇¢¢(𝒙𝒙)  تتننااکک  ااذذإإ  ))٣٣ = ,𝐚𝐚)    ةةررتتففللاا  ییللإإ  ييممتتننتت    𝒇𝒇  للکک  ددننعع  𝟎𝟎 𝐛𝐛)،،  ننإإفف  𝒇𝒇  ههتتببااثث  ةةللاادد  bb  ةةررتتففللاا  
(𝐚𝐚, 𝐛𝐛) 

 للااووددللاا  صصققااننتتوو  ددييااززتت
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𝒇𝒇::                    𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددلللل  صصققااننتتللاا  تتااررتتففوو  ددییااززتتللاا  تتااررتتفف  ددججووأأ = −𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟒𝟒𝟒𝟒−   ٤٤  سس  𝟑𝟑

𝒇𝒇(𝒙𝒙)    ::ةةللااددللاا  تتننااکک  ااذذإإ = 𝒙𝒙𝟑𝟑 −   ٥٥  سس  𝒇𝒇  ةةللااددلللل  صصققااننتتللاا  تتااررتتففوو  ددییااززتتللاا  تتااررتتفف  ددددحح    𝟔𝟔𝟔𝟔

 للااووددللاا  صصققااننتتوو  ددييااززتت
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 للااووددللاا  صصققااننتتوو  ددييااززتت

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒇𝒇    ::           𝒇𝒇(𝒙𝒙)   ةةلّّلااددللاا  ننککتتلل = −𝒙𝒙𝟑𝟑 + 𝟑𝟑𝒙𝒙𝟐𝟐 − 𝟒𝟒     

 ..ةةللااددلللل  ةةججررححللاا  ططااققننللاا  ))١١     ::  ييللیی  اامممم  ÇÇلالاکک  ددججووأأ

 ..ةةییللححلملماا  ىىووصصققللاا  ممییققللاا))٣٣        ..ااههییللعع  ةةصصققااننتتمم  ووأأ  ةةددییااززتتمم  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  ننووککتت  ييتتللاا  تتااررتتففللاا))٢٢

  

  ١١  سس

    ::ةةييللححممللاا  ىىووصصققللاا  ممييققلللل  ىىللوولألأاا  ةةققتتششمملل  ررااببتتخخاا  ةةييررظظنن

,	𝒄𝒄	)  ااههللااججمم  bb  ةةللصصتتمم  ةةللاادد  𝒇𝒇  ننککتتلل 𝒇𝒇(𝒄𝒄))  ةةججررحح  ةةططققنن  

𝒙𝒙  ددننعع  ببللااسس  ییللإإ  ببججوومم  ننمم  ¢¢𝒇𝒇    ةةررااششإإ  تتررییغغتت  ااذذإإ  ))١١ = 𝐜𝐜،،  ــلل  ننإإفف  𝒇𝒇  ددننعع  ةةییللححمم  ییممظظعع  ةةممییقق  𝐜𝐜..                              

𝒙𝒙  ددننعع  ببججوومم  ییللإإ  ببللااسس  ننمم  ¢¢𝒇𝒇    ةةررااششإإ  تتررییغغتت  ااذذإإ  ))٢٢ = 𝐜𝐜،،  ــلل  ننإإفف  𝒇𝒇  ددننعع  ةةییللححمم  ىىررغغصص  ةةممییقق  𝐜𝐜..                              

𝒙𝒙    ددننعع  ¢¢𝒇𝒇    ةةررااششإإ  ررییغغتتتت  مملل  ااذذإإ  ))٣٣ = 𝐜𝐜،،  ننإإفف    𝒇𝒇  ددننعع  ةةییللححمم  ىىووصصقق  ةةممییقق  ااههلل  ننووککیی  لالا  𝐜𝐜..                              

 𝒇𝒇    ةةللااددللاا  ىىننححننممبب  ةةييننااثثللاا  ةةققتتششممللااوو  ىىللوولألأاا  ةةققتتششممللاا  ططببرر
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𝒇𝒇    ::           𝒇𝒇(𝒙𝒙)   ةةلّّلااددللاا  ننککتتلل = 𝒙𝒙
	𝒙𝒙𝟐𝟐1𝟏𝟏	

     

 ..ةةللااددلللل  ةةججررححللاا  ططااققننللاا  ))١١     ::  ييللیی  اامممم  ÇÇلالاکک  ددججووأأ

 ..ةةییللححلملماا  ىىووصصققللاا  ممییققللاا))٣٣       ..ااههییللعع  ةةصصققااننتتمم  ووأأ  ةةددییااززتتمم  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  ننووککتت  ييتتللاا  تتااررتتففللاا))٢٢

  

  ٢٢  سس

 𝒇𝒇    ةةللااددللاا  ىىننححننممبب  ةةييننااثثللاا  ةةققتتششممللااوو  ىىللوولألأاا  ةةققتتششممللاا  ططببرر

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)	  𝒇𝒇  ::  ةةللااددللاا  ییننححننلملم  ففااططععننلالااا  ةةططققننوو  ررعّّعققتتللاا  تتااررتتفف  ددججووأأ = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟏𝟏	 

  
  ٣٣  سس

    ::ررععققتتللاا  ررااببتتخخاا

𝒇𝒇¢¢¢¢(𝒙𝒙)    تتننااکک  ااذذإإ  ))١١ > 𝟎𝟎			,			∀𝒙𝒙 ∈ 𝑰𝑰  لألأ  اًاًررععققمم  ةةللااددللاا  ییننححننمم  ننإإففbb  bb  𝐈𝐈..                              

𝒇𝒇¢¢¢¢(𝒙𝒙)    تتننااکک  ااذذإإ  ))٢٢ < 𝟎𝟎			,			∀𝒙𝒙 ∈ 𝑰𝑰  للففسسلألأ  اًاًررععققمم  ةةللااددللاا  ییننححننمم  ننإإفف  bb  𝐈𝐈..                              

    ::ففااططععننلالااا  ةةططققنن  ففييررععتت

,	𝒄𝒄	G  ةةططققننللاا  ییممسستت 𝒇𝒇(𝒄𝒄)H  ةةللااددللاا  ییننححننلملم  ففااططععنناا  ةةططققنن  𝒇𝒇  تتننااکک  ااذذإإ  𝒇𝒇  ددننعع  ةةللصصتتمم  ةةللاادد  𝒄𝒄  
                              ..bbلألأ  للففسسأأ  ننمم  ووأأ  للففسسلألأ  bbأأ  ننمم  ةةططققننللاا  ههذذهه  ددننعع  ههررععققتت  ررییغغیی  𝒇𝒇  ةةللااددللاا  ییننححننمموو

 𝒇𝒇    ةةللااددللاا  ىىننححننممبب  ةةييننااثثللاا  ةةققتتششممللااوو  ىىللوولألأاا  ةةققتتششممللاا  ططببرر
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𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ::ةةللااددلللل  ةةییللححلملماا  ىىووصصققللاا  ممییققللاا  ددججتتلل  ةةییننااثثللاا  ةةققتتششلملماا  ررااببتتخخاا  ممددخختتسساا = 𝟒𝟒𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟏𝟏𝟏𝟏𝒙𝒙𝟐𝟐  ٤٤  سس  

    ::ةةييللححممللاا  ىىووصصققللاا  ممييققلللل  ةةييننااثثللاا  ةةققتتششممللاا  ررااببتتخخاا

𝒇𝒇¢¢¢¢(𝒄𝒄)    تتننااکک  ااذذإإ  ))١١ < 𝟎𝟎			,			𝒇𝒇¢¢(𝒄𝒄) = 𝒙𝒙  ددننعع  ةةییللححمم  ییممظظعع  ةةممییقق  𝒇𝒇  ــلل  ننإإفف  𝟎𝟎 = 𝐜𝐜..                              

𝒇𝒇¢¢¢¢(𝒄𝒄)    تتننااکک  ااذذإإ  ))٢٢ > 𝟎𝟎			,			𝒇𝒇¢¢(𝒄𝒄) = 𝒙𝒙  ددننعع  ةةییللححمم  ىىررغغصص  ةةممییقق  𝒇𝒇  ــلل  ننإإفف  𝟎𝟎 = 𝐜𝐜..                              

  

 𝒇𝒇    ةةللااددللاا  ىىننححننممبب  ةةييننااثثللاا  ةةققتتششممللااوو  ىىللوولألأاا  ةةققتتششممللاا  ططببرر
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 𝒇𝒇    ةةللااددللاا  ىىننححننممبب  ةةييننااثثللاا  ةةققتتششممللااوو  ىىللوولألأاا  ةةققتتششممللاا  ططببرر

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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 𝒇𝒇    ةةللااددللاا  ىىننححننممبب  ةةييننااثثللاا  ةةققتتششممللااوو  ىىللوولألأاا  ةةققتتششممللاا  ططببرر
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𝒇𝒇    ::            𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددللاا  تتااررییغغتت  سسرردداا = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟑𝟑𝟑𝟑 +   ١١  سس  ..ااههننااییبب  ممسسررااوو        𝟒𝟒

 ددووددححللاا  تتااررييثثكك  للااوودد  ننااييبب  ممسسرر
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𝒇𝒇    ::        𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددللاا  تتااررییغغتت  سسرردداا = 𝒙𝒙𝟑𝟑 − 𝟔𝟔𝒙𝒙𝟐𝟐 + 𝟗𝟗𝟗𝟗 −   ٢٢  سس  ..ااههننااییبب  ممسسررااوو        𝟒𝟒

 ددووددححللاا  تتااررييثثكك  للااوودد  ننااييبب  ممسسرر
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𝒇𝒇    ::        𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددللاا  تتااررییغغتت  سسرردداا = 𝟏𝟏 − 𝒙𝒙𝟑𝟑        ٣٣  سس  ..ااههننااییبب  ممسسررااوو  

 ددووددححللاا  تتااررييثثكك  للااوودد  ننااييبب  ممسسرر
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𝒇𝒇    ::        𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددللاا  تتااررییغغتت  سسرردداا = 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐𝒙𝒙𝟑𝟑        ااههننااییبب  ممسسررااوو..  

 

  ٤٤  سس

 ددووددححللاا  تتااررييثثكك  للااوودد  ننااييبب  ممسسرر
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𝒇𝒇    ::        𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددللاا  تتااررییغغتت  سسرردداا = 𝒙𝒙𝟒𝟒−𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐𝟐        ٥٥  سس  ..ااههننااییبب  ممسسررااوو  

 ددووددححللاا  تتااررييثثكك  للااوودد  ننااييبب  ممسسرر

                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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𝒇𝒇    ::        𝒇𝒇(𝒙𝒙)  ةةللااددللاا  تتااررییغغتت  سسرردداا = 𝒙𝒙𝟒𝟒−𝟖𝟖𝟖𝟖𝟐𝟐 +   ٦٦  سس  ..ااههننااییبب  ممسسررااوو        𝟕𝟕

 ددووددححللاا  تتااررييثثكك  للااوودد  ننااييبب  ممسسرر

                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    
                    

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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 ددووددححللاا  تتااررييثثكك  للااوودد  ننااييبب  ممسسرر
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 ددووددححللاا  تتااررييثثكك  للااوودد  ننااييبب  ممسسرر

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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  ١١  سس  ؟؟  ننااددددععللاا  اامم  ،،ننککممیی  اامم  ررغغصصأأ  ااممههییععببررمم  ععووممججمموو  110000    ااممههععووممججمم  ننااببججوومم  ننااددددعع

  ٢٢  سس  ..  ننککممیی  اامم  ررببککأأ  ااممههببررضض  ججتتااننوو    1144  ااممههععووممججمم  ننییددددعع  ددججووأأ

 ىىووصصققللاا  ممييققللاا  ىىللعع  تتااققييببططتت
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  ننااککررأأ  ننمم    𝒙𝒙  ااههننمم  لّّلکک  ععللضض  للووطط  ةةققببااططتتمم  تتااععبّّبررمم  صّّصققبب  ءءااططغغ  ننووددبب  ققووددننصص  ععننصص  دداارریی

,	𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏𝟏  ااههددااععببأأ  ححییففصص  ةةققببطط   ننووککیی  ثثییححبب  𝒙𝒙  ةةممییقق  ددججووأأ  ....أأ  ییللإإ  ااههببننااووجج  ييننثثوو    𝟖𝟖𝟖𝟖𝟖𝟖

  ؟؟ةةققییررططللاا  ههذذههبب  ههععننصص  ننککممیی  ققووددننصص  ررببککأأ  ممججحح  ووهه  اامموو  ..ننککممیی  اامم  ررببککأأ  ققووددننصصللاا  ممججحح

  ٣٣  سس

 ىىووصصققللاا  ممييققللاا  ىىللعع  تتااققييببططتت
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  ةةممئئااقق  ةةیّّیررئئاادد  ةةننااووططسسأأ  للککشش  ..  ننووککتت  اادًًدححااوو  اارًًرتتلل  ععسستت  تتییزز  ةةببللعع  ممییممصصتت  ككییللإإ  ببللطط

  ؟؟ننککممیی  اامم  للققأأ  ااههععننصصلل  ممددخختتسسلملماا  ننددععلملماا  ةةییممکک  ننووککتتلل  ااههددااععببأأ  اامم

  

  ٤٤  سس

 ىىووصصققللاا  ممييققللاا  ىىللعع  تتااققييببططتت
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𝑽𝑽(𝒉𝒉)    ةةللااددللاا  ييططععتت = 𝟐𝟐𝝅𝝅(	−𝒉𝒉𝟑𝟑 + 𝟑𝟑𝟑𝟑𝒉𝒉	)    ااههععااففتترراا  ةةلللالاددبب  ةةننااووططسسأأ  ممججحح  . 𝒉𝒉    

  ؟؟ممججححللاا  ااذذهه  ةةممییقق  اامم))٢٢    ..ةةننااووططسسلألألل  ممججحح  ررببککأأ  ..  للووصصححلللل    (𝐜𝐜𝐜𝐜)	𝒉𝒉  ععااففتتررلالااا  ددججووأأ11))

  

  ٥٥  سس

 ىىووصصققللاا  ممييققللاا  ىىللعع  تتااققييببططتت
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,	𝒙𝒙	𝑷𝑷(ةةططققننللاا  ننییبب  ةةففااسسمم  ررصصققأأ  ددججووأأ 𝒚𝒚	)	KK  ههتتللددااععمم  ييذذللاا  ییننححننلملماا  𝒚𝒚 = √𝒙𝒙ةةططققننللااوو𝑩𝑩(𝟑𝟑, 𝟎𝟎)  

  

  ٦٦  سس

 ىىووصصققللاا  ممييققللاا  ىىللعع  تتااققييببططتت

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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  ةةففللکک  للددععمم  ییططععیی  ةةییئئااببررههککللاا  تتااففثثککلملماا  ننمم  ))ففلالالآلآاابب((  𝒙𝒙  ااÇÇییمموویی  تتااککررششللاا  ىىددححإإ  ععننصصتت

𝑪𝑪(𝒙𝒙)    ::ةةققلالاععللاابب  ةةععططقق  للکک  ججااتتننإإ = 𝒙𝒙 − 𝟐𝟐 + 		𝟐𝟐𝟐𝟐	
𝒙𝒙

  

  ..ةةننککمممم  ةةففللککتت  للققأأ  ققییققححتتلل  اًاًییمموویی  ةةججتتننلملماا  تتااففثثککلملماا  ددددعع  ةةییممکک  ددججووأأ  ))١١

      ؟؟ححببرر  ررببککأأ  ققققححتتلل  ةةججتتننلملماا  تتااففثثککلملماا  ةةییممکک  ددججووأأ  ،،رریینناانندد  ١١٠٠  ررععسسبب  ةةععططقق  ففللأأ  ععااببتت  ))٢٢

  

  ٧٧  سس

 ىىووصصققللاا  ممييققللاا  ىىللعع  تتااققييببططتت

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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  ..اًاًععببررمم  ننووککییوو  ةةححااسسمم  ررببککأأ  ييططععیی  ااههننمم  ددححااوو  ،،𝟖𝟖𝒎𝒎  ااههططییححمم  ييتتللاا  تتلالاییططتتسسلملماا  ننییبب  ننمم  ننأأ  تتببثثأأ

  

  ٧٧سس

 ىىووصصققللاا  ممييققللاا  ىىللعع  تتااققييببططتت
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 ىىووصصققللاا  ممييققللاا  ىىللعع  تتااققييببططتت

 

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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 ةةققثث  ةةررتتفف  للااؤؤسس  للحح  تتااووططخخ
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 ةةققثث  ةةررتتفف  للااؤؤسس  للحح  تتااووططخخ
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𝒛𝒛𝜶𝜶  ةةججررححللاا  ةةممییققللاا  ددججووأأ
𝟐𝟐

    %𝟗𝟗𝟗𝟗  ةةققثث  ىىووتتسسلملم  ةةررظظااننلملماا  

  ..ييررااییععلملماا  ييععییببططللاا  ععییززووتتللاا  للووددجج  ممااددخختتسساابب
  ١١  سس

𝒛𝒛𝜶𝜶  ةةججررححللاا  ةةممییققللاا  ددججووأأ
𝟐𝟐

    %𝟗𝟗𝟗𝟗  ةةققثث  ىىووتتسسلملم  ةةررظظااننلملماا  

  ..ييررااییععلملماا  ييععییببططللاا  ععییززووتتللاا  للووددجج  ممااددخختتسساابب
  ٢٢  سس

 ررييددققتتللاا
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𝑛𝑛 ةنیعل مجح ناک اذإف نهیدل ضبنلا لدعم لوح ثانلإا نم ةنیعل ةسارد تیرجأ =  فارحنلااو25

𝜎𝜎 ثانلإا عمتجلم يرایعلما = 𝑥̅𝑥 ةنیعلل يباسحلا طسوتلماو 3.6 =  %95 ةقث ىوتسمب 18.4

 .ةقثلا ةرتف رسّف-٣     𝜇𝜇 عمتجملل يباسحلا طسوتملل ةقثلا ةرتف دجوأ-٢    .أطخلا شماه دجوأ-١

 

  سس

٣٣  

 ررييددققتتللاا



 

 W W W . T M K N K W . C O M 144 

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

 مادختساب 16 اهنیابتو 60 ةنیعلل يباسحلا طسوتلما ناک اذإف 36 اهمجح ةیئاوشع ةنیع

 .%95 ةقث ىوتسم

 .ةقثلا ةرتف رسّف-٣    𝜇𝜇 عمتجملل يباسحلا طسوتملل ةقثلا ةرتف دجوأ-٢  .أطخلا شماه دجوأ-1

 

  ٤٤  سس

 ررييددققتتللاا
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 ررييددققتتللاا

𝑠𝑠 يرایعلما اهفارحناو 50 ةنیعلل يباسحلا طسوتلما ناک اذإف 81 اهمجح ةیئاوشع ةنیع = 9  

 .%95 ةقث ىوتسم مادختساب

 .ةقثلا ةرتف رسّف-٣    𝜇𝜇 عمتجملل يباسحلا طسوتملل ةقثلا ةرتف دجوأ-٢  .أطخلا شماه دجوأ-1

 

  ٥٥  سس
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 تذخأ ةنیعلا نأ امًلع 𝜇𝜇 يئاصحلإا عمتجملل يباسحلا طسوتملل %95  ةقث ةرتف دجوأ

𝑥̅𝑥  انیدل ناک اذإ ،يعیبط عمتجم نم  = 8.4			,			𝑆𝑆 = 0.3			,			𝑛𝑛 = 13 
  ٦٦سس

 ررييددققتتللاا
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 ررييددققتتللاا

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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 ضضووررففللاا  تتااررااببتتخخاا  للااؤؤسس  للحح  تتااووططخخ

 

zzαα
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==11..9966                      ←←  
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22
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nn>>3300  
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√√nn  

  

zz==
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√√nn  

  

HH11::    μμ≠≠                      								  		  للببااققمم 																	HH00::    μμ==    
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  ،افًظوم 25 نم ةنیع تذخأ اذإ .رانید 4000 يواسی اهیفظوم بتاور طسوتم نأ ةکرش معزت

  عمتجملل يرایعلما فارحنلاا نأ تملع اذإف ،ارًانید3950	 وه ةنیعلا بتاور طسوتم نأ دجوو

𝜎𝜎 =  .%95	 ةقث ىوتسمب يئاصحلإا رابتخلاا ءارجإ ةیفیک حضّو 125

  ١١  سس

 

 ةةييئئااصصححلإلإاا  ضضووررففللاا  تتااررااببتتخخاا
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𝜇𝜇 وه ةیندعم كلاسأ لمحت ةوقل يباسحلا طسوتلما نأ ةسارد تنیب =  فارحنا عم 1800

𝜇𝜇 يرایعم =  ةوق ةدایز مهناکمإب نأ كلاسلأا هذهل جتنلما عنصلما x نویئاصخلأا دکؤیو 150

 لمحتلا ةوق طسوتم نأ نیبتف كلس ٤٠ نم ةنیع رایتخا مت كلذ . ادیکأتو كلسلا لمحت

𝛼𝛼 ةیونعم ىوتسمب ضرفلا اذه لثم لوبق نکمی له 1840 = 0.05 

  سس

٢٢  

 

 ةةييئئااصصححلإلإاا  ضضووررففللاا  تتااررااببتتخخاا
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𝑥̅𝑥 عناصلما دحأ x ةعنصم يئابرهک حابصم100 نم ةنیعل تاعاسلاب رمعلا طسوتم = 1570  

𝑆𝑆 يرایعم فارحناب = 𝜇𝜇 تاعاسلاب حیباصلما رمع طسوتم نّإ عنصلما بحاص لوقی 120 = 1600 

𝜇𝜇 ضرفلا ةحص ربتخا = 𝜇𝜇 ضرفلا لباقم 1600 ≠ 𝛼𝛼 ةیونعم ىوتسم رابتخابو 1600 = 0.05 

  سس

٣٣  

 ةةييئئااصصححلإلإاا  ضضووررففللاا  تتااررااببتتخخاا
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 ةنیدم لزانم x ماعطلا . يرهشلا قافنلإا طسوتم نأ ةیئاصحإ تاسارد ةکرش ریدم دقتعی

  يباسحلا اهطسوتم نأ نیّبت لزانم 10 نم ةیئاوشع ةنیع تذخأ اذإف .ارًانید 290 يواسی ةنیعم

𝑥̅𝑥 = 𝑆𝑆 يرایعلما اهفارحناو 296 =   ؟هضرتفا ام دیکأتل ةنیعلا هذه . دامتعلاا نکمی لهف  5

 .)اÇیعیبط اعًیزوت عبتی عمتجلما نأب امًلع( %95 ةقث ىوتسم مدختسا 

  سس

٤٤  

 ةةييئئااصصححلإلإاا  ضضووررففللاا  تتااررااببتتخخاا
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 ةةييئئااصصححلإلإاا  ضضووررففللاا  تتااررااببتتخخاا

 

معلق   ٢٠٢٤-٢٠٢٥
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 ةةييئئااصصححلإلإاا  ضضووررففللاا  تتااررااببتتخخاا

 


