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ا
 : تقدير ميل المنحنى عند نقطةاول

: َٓش٢ٓ  ايداي١  ٌَٝ قدز( 1)
2y x عٓد ايٓكط١    2,4 

   

 

 

 

 

 
 

 ٌَٝ المٓش٢ٓ عٓد ايٓكط١اذاً  2,4 ................... ٟٚتكسٜباً ٜطا 

cosy: ش٢ٓ  ايداي١ َٓ ٌَٝقدز ( 2) x  0عٓدx  

 

 

 

  ٌَٝ المٓش٢ٓ عٓد ايٓكط١اذاً  0,1  ................... ٟٚتكسٜباً ٜطا 

: َٓش٢ٓ  ايداي١  ٌَٝقدز ( 3)
xy e 0   عٓدx  

 

 

 ٌَٝ المٓش٢ٓ عٓد ايٓكط١اذاً  0,1 ................... ٟٚتكسٜباً ٜطا 

 المماسات وطول المنحنى  :الأولالوحدة الثانية: النهايات والاتصال       ///   الدرس 

 

 النقطة المتحزكة من اليسار النقطة الثابتة اليمين النقطة المتحزكة من

 2.1,4.41  2.01,4.0401  2,4  1.99,3.9601  1.9,3.61 

4.1m  4.01m   3.99m  3.9m  

 

 النقطة المتحزكة من اليسار النقطة الثابتة النقطة المتحزكة من اليمين

 0.1,cos0.1  0.01,cos0.01  0,1  0.01,cos 0.01   0.1,cos 0.1  

0.05m   0.005m    0.005m  0.05m  

 

 النقطة المتحزكة من اليسار النقطة الثابتة النقطة المتحزكة من اليمين
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ةدالة : تقدير طول منحنى ثانيا  على فتر

ايػهٌ المجاٚز يمجٌ  بٝإ ايداي١  ( 1)
2( ) ( 1)f x x   0 سٝح 3x                                     

) طٍٛ َٓش٢ٓ ايداي١قدز  )f x  1 ٚاسد٠ ) َطتك١ُٝ ١باضتدداّ قطعn  ) 

 

 

 

ايػهٌ المجاٚز يمجٌ  بٝإ ايداي١  ( 2)
2( ) ( 1)f x x   0 سٝح 3x                                                 

) طٍٛ َٓش٢ٓ ايداي١قدز  )f x ( 2 باضتدداّ  قطعتين َطتكُٝتينn   ) 

 

  

  

  

 

  ايػهٌ المجاٚز يمجٌ  بٝإ ايداي١ ( 3)
2( ) ( 1)f x x   0 سٝح 3x                                                    

) طٍٛ َٓش٢ٓ ايداي١قدز  )f x  3)  باضتدداّ  ثلاخ قطع  َطتك١ُٝn ) 
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  طٍٛ َٓش٢ٓ ايداي١قدز ( 1)
2( ) 1f x x   ( 2 باضتدداّ قطعتين َطتكُٝتينn )                            

2سٝح  2x   

 

 

  

 

) طٍٛ َٓش٢ٓ ايداي١قدز ( 2) ) cosf x x ( 2 باضتدداّ  قطعتين َطتكُٝتينn )                           

0سٝح 
2

x


  

  

 

 

 

   َٓش٢ٓ ايداي١طٍٛ قدز ( 3)
1

( )f x
x

 ( 4 باضتدداّ ازبع  قطع  َطتك١ُٝn )                                      

1سٝح  2x  

 

 

 

 

 

 

                        ملاحظة:
 طول الفترة الجزئية

b a
x

n


  

 

ممهٔ سٌ ايطؤاٍ 

 الجدٍٚ بطسٜك١

 

               (  xايتذص١٥ )قِٝ 
2 1 1 5 6 7

: 1, , , , 2
4 4 4 4 4

x P


    
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 نهاية دالة عند نقطة

ي١ بايتعٜٛض المباغس،ٚيهٔ اذا ازادْا تعًُٓا بايصفٛف ايطابك١ نٝف لزد صٛز٠ اٟ عدد ضُٔ لداٍ ايدا

 ،ٙتٛقع صٛز٠ ايداي١  يعدد خازز لداٍ ايداي١،فآْا ضٓكّٛ بدزاض١ ٖرٙ ايداي١ ظاٚز ٖرا ايعدد ٚيٝظ عٓد

 . )lim) ٚايفهس٠ ايسٜاض١ٝ ايتي تطاعدْا في دزاض١ ضًٛى ايداي١ ظٛاز عدد َعين تط٢ُ ايٓٗا١ٜ

: اْت ايداي١ فُجلا اذا ن

2 4
( )

2

x
f x

x





2xفإ ايداي١ غير َعسف١ عٓد    

                                        )ْكط١ خازز المجاٍ( ٚيهٔ يمهٔ تٛقع َٔ ايسضِ  2اٟ لا ٜٛدد صٛز٠ يًعدد  

 ايبٝاْٞ يًداي١ اْ٘ نًُا :

  4َٔ د١ٗ ايٝطاز اٚ َٔ د١ٗ ايُٝين فإ ايداي١ تكترب َٔ ايعدد  2تربٓا يًعدد اق

)فٓكٍٛ إ ْٗا١ٜ ايداي١   )f xعٓدَا تكترب  4 ترب َٔ ايعددتكx   2َٔ ايعدد  

 ْٚعبر عٔ ذيو باضتدداّ ايسَٛش ايسٜاض١ٝ

2

( ) 4
x

lim f x


 

 ٚبػهٌ عاّ 

 

 

 

 

 

 

 

: مفهوم النهاية              ///              الوحدة الثانية: النهايات والاتصال ي
ى
 الدرس الثان

) اي١ اذا ناْت ق١ُٝ ايد )f x   ٖٞ تكترب َٔ ق١ُٝ ٚاسد٠L                                                                                    

                                                                                                      َٔ الجٗتين       x   َٔcعٓدَا تكترب 

)فإ ْٗا١ٜ ايداي١  )f x   َٔ تكتربL   عٓدَا تكتربx   َٔc 

 ْٚهتب ذيو بايسَٛش

                                 ( )
x c

lim f x L


 
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 ايجاد ْٗا١ٜ داي١ عٓد ْكط١ 

 

 
ا
 : نهاية دالة عند نقطة من الجدولاول

  : ( اٚدد1)
2

4

16

4x

x
lim

x




 َٔ خلاٍ الجدٍٚ 

 

 

)ٜظٗس الجدٍٚ ايطابل إ قِٝ  )f x عٓدَا تكترب  8تكترب َٔ ايعددx  الجٗتين 4َٔ ايعدد َٔ 

اٟ إ    
4

( ) 8
x

lim f x


 

:      نإ  ( اذا2)
3 2 , 3

( )
2 , 3

x x
f x

x x

  
 

  
  فاٚدد        

3

( )
x

lim f x


 َٔ خلاٍ الجدٍٚ 

 

3

( ) 5
x

lim f x


 

3

( ) 11
x

lim f x


  

اٟ إ 
3

( )
x

lim f x


  لا تطاٟٚ ايٓٗا١ٜ َٔ ايٝطازينغير َٛدٛد٠ لإ ايٓٗا١ٜ َٔ ايُٝ 

يمهٔ ايجاد ْٗا١ٜ داي١ 

 عٓد ْكط١ 

 َٔ الحٌ الجبرٟ

 اًدبرٜ

 َٔ ايسضِ ايبٝاْٞ

 ٝاْٝاًب

 َٔ الجدٍٚ

 اًزقُٝ

 ازايٓٗا١ٜ َٔ ايٝط =ايٓٗا١ٜ َٔ ايُٝين        اذا ناْت تهٕٛ ايٓٗا١ٜ َٛدٛد٠

                              ايٝطاز َٔ يٓٗا١ٜا َٔ ايُٝين   ايٓٗا١ٜ                      اذا ناْتاَا 

 فإ ايٓٗا١ٜ غير َٛدٛد٠
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 ثانيا

 
 : نهاية دالة عند نقطة بيانيا
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lim       ايتي تجعٌ       c    قِٝ لدُٛع١ (11) ( )
x c

f x
   ٖٞ غير َٛدٛد٠ 

lim      ايتي تجعٌ      c    قِٝ لدُٛع١ (12)  ( )
x c

f x
   ٖٞ د١ٗ ايُٝين فكط َٛدٛد٠ َٔ  

lim        ايتي تجعٌ      c   قِٝ  ( لدُٛع13١) ( )
x c

f x
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   َٔ د١ٗ ايٝطاز فكط َٛدٛد٠ ٖٞ   
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 خواص النهايات 

   

c,   اذا ناْت  a   اعداد سكٝك١ٝ  
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                                       ْٗا١ٜ ضسب دايتين (5) lim ( ) ( ) lim ( ) lim ( )
x a x a x a

f x g x f x g x
  

   
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                    )اسد اغهاٍ تسنٝب دايتين( ْٗا١ٜ ايداي١ المسنب١ (7) lim ( ) lim ( )
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ٚذيو بايجاد قاعد٠ ايداي١   عٔ طسم اخس٣ ْبشح غير َٛدٛد٠ٓٗاٜات اسد٣ اي اذا ناْتَلاسظ١: 

 ايٓاتج١ عٔ الجُع اٚ ايطسح اٚ ايطسب اٚ ايكط١ُ اٚ ايترنٝب ثِ لزد ايٓٗا١ٜ

ثِ ْكازٕ بين الجٗتين بػسط إ  لا ٜهٕٛ ْٗا١ٜ اسد٣  نٌ دٗ٘اٚ ْطتدداّ خٛاص ايٓٗاٜات  َٔ 

ص ايٓٗاٜات َٔ د١ٗ ٚسد٠ بػسط إ ْهٕٛ نلاُٖا اٟ اْ٘ يمهٔ اضتدداّ خٛاٗات َلاْٗا١ٜ الج

 اعداد سكٝك١

 

يمهٔ اضتدداّ  َلاسظ١:

خٛاص ايٓٗاٜات اذا ناْت 

 َٛدٛد٠ايٓٗاٜات 
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     إذا ناْت( 1)
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 ض١ً٦ ايتاي١ٝ :في الإداب١ عٔ الا المجاٚز اضتددّ ايسضِ ايبٝاْٞ (2)
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َلاسظ١ : يجب ايتعٜٛض المباغس اٚلًا ٚفي ساي١ ايبطط ٚالمكاّ نلاُٖا صفس  

 اٚ ايتبطٝط اٚ المسافل ... الى ايعٛاٌَ ْبشح عٔ طسم اخس٣ َجٌ ايتشًٌٝ
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 َلاسظ١:

  َٛدٛد٠   c عٓد اذا ناْت ايٓٗا١ٜ 

 ٚالمكاّ  صفس  

                                             فإ     

تطاٟٚ   cعٓد ْٗا١ٜ ايبطط  (1)

 صفس

يجب إ يحتٟٛ ايبطط ٚالمكاّ  (2)

xع٢ً عاٌَ َػترى   َجٌ ) c) 
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)    ٚنإ           ) ( ) ( )h x f x g x                   

    د ق١ُٝدايتين في إيجا جمعاغسح ٌٖ يمهٔ تطبٝل ْٗا١ٜ ساصٌ )أ( 
1

lim ( )
x

h x


  

 

 

 اعح عٔ طسٜك١ تح١ًًٝٝ لايجاد  ق١ُٝ ٖرٙ ايٓٗا١ٜ)ب( 

 

 

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 31 

 

  المطلق دالة

 

 

 

 

  

 اٚدد ق١ُٝ نٌ َٔ ايٓٗاٜات الآت١ٝ:

21

2
(1) lim

1x

x x

x

 


 

 

9

5 4
(2)lim

10 1x

x

x

 

 
 

 

 

 

 

23

1 6
(3)lim

3x

x x

x x

 


 

 

 

 

 

 

5 5

5 5



 
 

, 0

, 0

x x
x

x x


 

 
 

0 

x x 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 32 

 

 ات الآت١ٝ: اٚدد ق١ُٝ نٌ َٔ ايٓٗاٜ

                                                            
0

1
(1)lim

x x
                                                        

  

2

2
(2)lim

2x

x

x




 

 

 

 

21

1
(3) lim

1x

x

x




 

 

 

 

 

 

0

2 2
(4)lim ( )

x x x
 
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 اذا نإ ْاتر ايتعٜٛض
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 ممهٔ الحٌ بايطسب في َسافل الجرز ايتهعٝبي
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1 1sin tan sin tanx x x x x     

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 47 

 

 :  اٚدد ق١ُٝ نٌ َٔ ايٓٗاٜات الآت١ٝ

 0

sin2
(1) lim

x

x

x x
 

 

 
0

sin
(2) lim 2 2

x

x
x

x
  

 

 

0

sin3
(3) lim

tan4x

x

x
 

 

 

0

(4) lim (tan2 csc )
x

x x


 

 

 

 
0

(5) lim ( cot 2 )
x

x x x


 

 

 

 

0

3
(6) lim sin (cot )

x
x x

x
 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 48 

 

 :  اٚدد ق١ُٝ نٌ َٔ ايٓٗاٜات الآت١ٝ

20

sin5
(1) lim

sin 3x

x x

x
 

 

2

0

sin 3
(2) lim

tan5x

x

x x
 

 

 

2

0

sin 3
(3) lim

3x

x

x x
 

 

 

2 2

0
(4) lim csc 5

x
x x


 

 

 

 

  
2

0

(5) lim 3 csc3 cot 2
x

x x x


 

 

 

2

20

cos 1
(6) lim

x

x

x


 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 49 

 

 :اٚدد ق١ُٝ نٌ َٔ ايٓٗاٜات الآت١ٝ 

2
0

1
(1) lim

( )csc2x x x x 
 

 

 

 

0

2 sin tan3
(2) lim

x

x x x

x


 

 

 

 

 

0

sin2 tan
(3) lim

4 sinx

x x

x x




 

 

 

 

 

23

0

sin 8
(4) lim

x

x x

x
 

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 51 

 

 اٚدد ق١ُٝ نٌ َٔ ايٓٗاٜات الآت١ٝ   

2

0

1 cos
(1) lim

x

x

x


 

 

 

 

0

sin
(2) lim

1 1x

x

x  
 

 

 

 

 

 

0

1 cos
(3) lim

sinx

x

x x


 

 

 

 

 

 

0

sin
(4) lim

x

x

x
 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 51 

 

   اٚدد ق١ُٝ نٌ َٔ ايٓٗاٜات الآت١ٝ

1

sin( 1)
(1) lim

2 2x

x

x




 

 

 

22

sin( 2)
(2) lim

4x

x

x




 

 

 

0

sin
(3) lim

x

x

x


 

 

2

0

sin
(4) lim

3x

x

x
 

 

0

sin(tan )
(5) lim

2x

x

x
 

 

2

22

sin( 4)
(6) lim

6x

x

x x



 
 

 

 

2

cos
(7) lim

2

x

x

x
  

 

 

                                    َلاسظ١

(0)اذا نإ  0f  
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)اعتمد على الرسم المجاور الذي يمثل بيان الدالة  )f xللاجابة عن الاسئلة التالية 

1x( ٌٖ ايداي١ َتص١ً عٓد 1)   

0x( ٌٖ ايداي١ َتص١ً عٓد 2)   

1x( ٌٖ ايداي١ َتص١ً عٓد 3)    

2x( ٌٖ ايداي١ َتص١ً عٓد 4)   

4x( ٌٖ ايداي١ َتص١ً عٓد 5)   

4x( ٌٖ ايداي١ َتص١ً عٓد 6)  د١ٗ ايٝطاز َٔ 

 الاتصال ونتائجة : الدرس الرابع           ///          :النهايات والاتصال  الثانيةالوحدة 

 

)ايداي١   : تهْٕٛكط١ داخ١ًٝ (1) )y f x  َتص١ً عٓد  ْكط١ داخ١ًٝc ٕفي لدالها اذا نا 

                                                                                 lim ( ) ( )
x c

f x f c


 

 

)ايداي١   تهٕٛ  طسف١ٝ :ْكط١  (2) )y f x   َتص١ً عٓد 

 اذا نإ  لها ْٗا١ٜ َٔ د١ٗ ايُٝين  a طسف١ٝ ْكط١  (أ)

lim ( ) ( )
x a

f x f a


 

 لها ْٗا١ٜ َٔ د١ٗ ايٝطاز اذا نإ    b  ْكط١ طسف١ٝ  (ب)

lim ( ) ( )
x b

f x f b


 

 

(1 )( )f c يًداي١ صٛز٠ عٓد  َٛدٛد٠(x c ) 

(2 )lim ( )
x c

f x


lim)اٟ إ    َٛدٛد٠  ( ) lim ( )
x c x c

f x f x
  

) 

(3 )lim ( ) ( )
x c

f x f c


 

 بدا١ٜ ايفتر٠ المػًك١

 ايفتر٠ المػًك١ ْٗا١ٜ

 طرفية من اليميننقطة  طرفية من اليسارنقطة  نقطة داخلية

 الاتصال من جهة واحدة
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1xٟ َٔ ايدٚاٍ ايتاي١ٝ تهٕٛ َتص١ً عٓد  ا  : َع ذنس ايطبب 

2 , 1
(1) ( )

2 , 1

x x
f x

x x

 
 

 
 

 

 

2 1
(2) ( )

1

x
f x

x





 

 

 

 

 (3) ( )f x x 

 

 

 

2 1
, 1

(4) ( ) 1

3 , 1

x
x

f x x

x

 


 
 

 

  

 

 

 

 

 

 تذكر

           غسٚط الاتصاٍ عٓد ايٓكط١ ايداخ١ًٝ

x c 

xالدالة معرفة عند  (1) c 

(2) lim ( ) lim ( )
x c x c

f x f x
  

 

(3) lim ( ) ( )
x c

f x f c


 

 يمهٔ ايبشح 

 عٔ ْكاط اْفصاٍ ايداي١  عٓد

 اصفاز المكاّ  )انٝد( (1)

 ْكاط ايتفسع ) ممهٔ ( (2)

 
  لداٍاٟ ْكط١ خازز َلاسظ١: 

 ي١يًدا تعتبر ْكط١ اْفصاٍ ايداي١ 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 58 

 

1xٟ َٔ ايدٚاٍ ايتاي١ٝ تهٕٛ َتص١ً عٓد  ا  .َع ذنس ايطبب 

5 , 1

(1) ( ) 5 , 1

6 , 1

x x

f x x

x x




 
  

 

 

 

 

 

3(2) ( ) 1f x x  

 

 

 

(3) ( ) 1f x x  

 

 

 

 

 

sin( 1)
(4) ( )

1

x
f x

x





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 نواع  نقاط عدم الاتصال )نقاط الانفصال(ا

 )يمهٔ ايتدًص َٓ٘( ( اٚ)قابٌ يلاشاي١  ايفذ٠ٛ (1)

 

 

 

 

  ( غير قابٌ يلاشاي١ )ايكفص٠     ( 2)

 

 

 

   غير قابٌ يلاشاي١ ( ) / خطٛط ايتكازب ْٗا٥ٞ لا    ( 3)

 

 

 

 غير قابٌ يلاشاي١ () ايتربربٞ      ( 4)

 

 

 

2        اَج١ً

1 1 1
( ) sin , ( ) cos , ( ) tanf x g x h x

x x x
   

 

 ايٓٗا١ٜ َٛدٛد٠

 ٚيهٔ لا تطاٟٚ ايصٛز٠

 اٚ ايصٛز٠ غير َٛدٛد٠

 ايٓٗا١ٜ غير َٛدٛد٠

 ايٓٗا١ٜ َٔ ايُٝين لا تطاٟٚ ايٓٗا١ٜ َٔ ايٝطاز

 ولكن كلاهه عدد حقيقي

 اٚ َلاْٗا١ٜ ايٓٗا١ٜ غير َٛدٛد٠

 احدى النهايتين تساوي ملانهاية او كلاهه

 

 ايٓٗا١ٜ غير َٛدٛد٠

 عٓد ْكط١ الاْفصاٍ اَنجير ايداي١ تتربرب
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 ًَدص ْكاط الاْفصاٍ

 

 

 

 

 

 

 

 ثِ سدد ْٛع نٌ َٓٗا:،  ( )ْكاط عدّ الاتصاٍ في ايػهٌ المجاٚز اٚدد ْكاط اْفصاٍ ايداي١

  

 

 

 

 

 

 

 ١كط١ اْفصاٍ ايدايْ
   

 

     ْٛع الاْفصاٍ

 

 

 

 ايٓٗا١ٜ غير َٛدٛد٠

اسد٣ ايٓٗاٜتين اٚ 
 نلاُٖا َلاْٗا١ٜ

ايداي١ تتربرب 
 نجيرا

 (تربربٞ)غير قاب١ً يلاشاي١  )لاْٗا٥ٞ(غير قاب١ً يلاشاي١ 

 لزد ْٗا١ٜ ايداي١ عٓد ْكط١ الاْفصاٍ

 ايٓٗا١ٜ َٛدٛد٠

قاب١ً يلاشاي١ 

 )فذ٠ٛ(

                        ٜتيننلا ايٓٗا
 اعداد سكٝك١ٝ

 )قفص٠(غير قاب١ً يلاشاي١ 

َلاسظ١: يمهٔ ايبشح عٔ ْكاط 

اْفصاٍ ايداي١  عٓد                                    

 اصفاز المكاّ  )انٝد(                       (1)

 (ْكاط ايتفسع ) ممهٔ  (2)
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 الجدٍٚ ايتايٞ: انٌُ

 

 ْٛع الاْفصاٍ
ْكط١ )ْكاط ( 

 الاْفصاٍ
 ايداي١

  
2 2 3

(1) ( )
3

x x
f x

x

 



 

  
sin5

(2) ( )
x

f x
x

 

  

2

3 , 1
(3) ( )

, 1

x x
f x

x x

 
 


 

  
2

(4) ( )
3

f x
x




 

  
(5) ( )

x
f x

x
 

  

 

 

2

5
(6) ( )

2 15

x
f x

x x




 
 

  
2 1

(7) ( ) sinf x x
x

 

  
2(8) ( ) lnf x x 

 دَلاسظ١: يمهٔ ايبشح عٔ ْكاط اْفصاٍ ايداي١  عٓ

 اصفاز المكاّ  )انٝد(( 1)

 ْكاط ايتفسع ) ممهٔ ( (2)
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ة علىالاتصال   فتر

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 َلاسظات ١َُٗ

 :
ا
 مجالهاالدوال المتصلة على اول

     المجًج١ٝ ايدٚاٍ( 4)     الجرز١ٜايدٚاٍ ( 3)    ايدٚاٍ ايٓطب١ٝ (2)    نجيرات الحدٚد( 1)

    ايًٛغازتم١ٝايدٚاٍ  (7)      الاض١ٝايدٚاٍ  (6)          المطًلدٚاٍ  (5)

 :
 
 مجالهامن  جزءالدوال المتصلة على ثانيا

 تفسع١  َجٌ داي١ ايصشٝحبعض ايدٚاٍ الم

 

 :
 
 العمليات على الدوال المتصلةثالثا

 دايتين َتصًتين ٖٞ داي١ َتص١ًجمع ٚطسح ٚضسب ساصٌ  (1)

 دايتين َتصًتين ٖٞ داي١ َتص١ً بػسط إ المكاّ لا ٜطاٟٚ صفس قط١ُ ساصٌ (2)

 دايتين َتصًتين ٖٞ داي١ َتص١ً تسنٝبساصٌ  (3)

 تعتبر ايٓكط١ ايطسف١ٝ ْكط١ اْفصاٍ لإ ايداي١ غير َعسف١ عٓد اسد٣ الجٗتين 

اَا اذا نإ المطًٛب فتر٠ الاتصاٍ فٝذب دزاض١ الاتصاٍ  َٔ د١ٗ ٚاسد٠ ٚاذا تحكل غسط الاتصاٍ  

 تهٕٛ ضُٔ فتر٠ الاتصاٍ

)ايداي١   تهٕٛ )y f x  ع٢ً ايفتر٠ المػًك١ َتص١ً ,a b اذا ناْت 

المفتٛس١   َتص١ً ع٢ً نٌ ْكط١ في ايفتر٠  (1) ,a b 

limد١ٗ ايُٝين اٟ إ َٔ  aَتص١ً عٓد ايٓكط١   (2) ( ) ( )
x a

f x f a


 

limد١ٗ ايٝطاز اٟ إَٔ  bَتص١ً عٓد ايٓكط١   (3) ( ) ( )
x b

f x f b


 

)ايداي١   تهٕٛٚ )y f x  ع٢ً لدُٛع١ الاعداد الحكٝك١ اذا ناْت َتص١ً عٓد نٌ ْكط١َتص١ً  

 

 

  ايداي١ لداٍ َٔ لداٍ ايداي١ اٚ دص٤  فتر٠ الاتصاٍ ٖٞ

 ١لداٍ ايداي  فتر٠ الاتصاٍ ٖٞ
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ة الاتصال لكل   الدوال التاليةدالة من اكتب فتر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ايداي١ فتر٠ الاتصاٍ
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الدالة   اعتمد على (1) ( )f x x للاجابة عن الاسئلة التالية 

1xٌٖ ايداي١ َتص١ً عٓد  (أ)  د١ٗ ايُٝين َٔ 

 

2xٌٖ ايداي١ َتص١ً عٓد  (ب)  د١ٗ ايٝطاز َٔ 

 

 ايفتر٠ ٌٖ ايداي١ َتص١ً ع٢ً (ز) 1,2 

 ايفتر٠ ٌٖ ايداي١ َتص١ً ع٢ً (د) 1,2  

 ٟ َٔ ايدٚاٍ الآت١ٝ َتص١ً ع٢ً ايفتر٠ا (2) 0,2  انتب فتر٠ الاتصاٍ،ٚاذا ناْت غير ذيو       
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 ايداي١ َتص١ً: عًٝٗإٛ سدد ايفتر٠ ايتي ته

 2(1) ( ) 5 1 , 1, 2f x x x x          

 

 

(2) ( ) 1f x x  

 

 

2

2 , 2
(3) ( )

2

x x
f x

x x

 
 


 

 

 

2 2
, 2

(4) ( ) 2

3 , 2

x x
x

f x x

x

  


 
 

 

 

 

2 2
, 2

(5) ( ) 2

2 , 2

x x
x

f x x

x

  


 
 

 

 

 

(6) ( )
x

x
f x

e
 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 66 

 

 ايداي١ َتص١ً: عًٝٗاسدد ايفتر٠ ايتي تهٕٛ 
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 ايداي١ َتص١ً: عًٝٗاسدد ايفتر٠ ايتي تهٕٛ 

(1) ( ) ( 2)f x ln x  

2(2) ( ) ( 6)f x ln x x   
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 ملاحظة:

2ln 2lnx x
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 ايداي١ َتص١ً: عًٝٗاسدد ايفتر٠ ايتي تهٕٛ 

1(1) ( ) sin ( 2)f x x  

 

 

 

1(2) ( ) tan (2 1)f x x  

 

 

 

(3) ( ) tanf x x 

 

 

 

 

 

 

(4) ( ) ln(sin )f x x 
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 الدالة الموسعة )ازالة الفجوة (

 

 

 

 

 

انتب ايدي١ المٛضع١ يًداي١ :   ( 1)
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3x ست٢ تصبح َتص١ً عٓد   

 

 

 

 

 

 

):   انتب ايدي١ المٛضع١ يًداي١ ( 2) ) cotf x x x 0 ست٢ تصبح َتص١ً عٓدx  

 

 

 

 

 

 

)ناْت ايداي١  اذا  )f xايتي  ( عدد لذدٚد َٔ ايٓكاطْكط١ )اٚ  َتص١ً ع٢ً لداٍ َعين بأضتجٓا٤

                           عٓد ٖرٙ ايٓكط١         َتص١ًفاْ٘ يمهٔ تعسٜف داي١ ددٜد٠ اشايت١ ( يمهٔ فذ٠ٛ )  ْٛع٘فصاٍ ْعٓدٖا ا

) ٚتعتُد ع٢ً ايداي١ )f x  ايداي١ المٛضع١ٚتط٢ُ 

 َلاسظ١: لا يمهٔ ايجاد ايداي١ المٛضع١ يداي١ لها ْكط١ اْفصاٍ ْٛع٘ )قفص٠ ،لاْٗا٥ٞ،تربربٞ(

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 71 

 

 .عٓد ايٓكط١ المػاز ايٝٗاالآت١ٝ عٓد ايٓكط١ المػاز إيٝٗا يتصبح ايداي١ َتص١ً  ايدي١اعد تعسٜف 

 (. اٚ المٛضع١  )انتب ايداي١ المُتد٠
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 عٓد ايٓكط١ المػاز ايٝٗا.اعد تعسٜف نٌ َٔ ايدٚاٍ الآت١ٝ عٓد ايٓكط١ المػاز إيٝٗا يتصبح ايداي١ َتص١ً 

 (.اٚ المٛضع١ )اٚدد ايداي١ المُتد٠ 
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 ايجاد الثوابت من خلال تعريف الاتصال

a اٚدد ق١ُٝ ايجابت( 1) )ايداي١  ست٢ تصبح  )f x  2َتص١ً عٓدx   :سٝح  
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a,  اٚدد ق١ُٝ ايجٛابت( 2) b ايداي١  ست٢ تصبح( )f x  سٝح:   لدالها ع٢ً َتص١ً  

1

2

(tan 2) , 0

( ) 2 7 ,0 3

ln( 2) , 3

x

a x x

f x b x

x x x

  


   


  

 

 

 

 

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 77 

 

m, اٚدد ق١ُٝ ايجٛابت( 1) n ايداي١  ست٢ تصبح( )f x   سٝح:   لدالها ع٢ًَتص١ً  

2 2
, 1

( ) 1

, 1

x m x
x

f x x

n x

  


 
 

 

 

 

 

 

 

a, اٚدد ق١ُٝ ايجٛابت( 2) b ايداي١  ست٢ تصبح( )f x  َ سٝح:   لدالها ع٢ًتص١ً  
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)ايداي١  ست٢ تصبح x    سدد جمٝع قِٝ( 3) )f x  َتص١ً  
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 اٟ ْكط١ في لدالها  دَتص١ً عٓ غير

x  عدد نسبي 

x  عدد غير نسبي 
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ى   نهاية تركيب دالتير

 

      ايداي١ اذا ناْت  (1)
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) عتُاد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي١ا (2) )f x 
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ايٓٗا١ٜ تدخٌ ع٢ً 

 يداي١ المتص١ًا

)limg    اذا ناْت  )
x a

x L


    ٚايداي١ ( )f xعٓد  داي١ َتص١ًL ٕفا  
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 uي١ ايداخ١ًٝ اٚ فسض ايدا  َلاسظ١: اذا لم تتشل اسد٣ ايػسٚط يجب ايجاد ْاتر تسنٝب ايدايتين ثِ ايجاد ايٓٗا١ٜ

 

)  اذا ناْت ْٗا١ٜ ايداي١ ايداخ١ًٝ )g x َٛدٛد٠ ٚايداي١ الخازد١ٝ( )f x فإ ايٓٗا١ٜ تدخٌ   َتص١ً عٓد ق١ُٝ ايٓٗا١ٜ

 )يمهٔ تبدٌٜ ايداي١ َع ايٓٗا١ٜ(بداخٌ ايداي١ 
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 َطاعد٠... 

 ممهٔ تفسض

2u x 

 َطاعد٠... افسض

1u x  

 

 َطاعد٠... افسض

2u x x  
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 ات الدوال المتصلةقتطبي

  ْظس١ٜ ايك١ُٝ ايٛضط١ٝ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   اذا ناْت
3( ) 3f x x x    داي١ َتص١ً ع٢ً ايفتر٠ 1,  cفاٚدد ايتكسٜب ايجاْٞ  يًعدد   2

(c) ٚيحكل  ٓتُٞ الى ايفتر٠ ٜٚايرٟ  4f  

 

 

 

 

 

 

 

 

)اذا ناْت  )f x  داي١ َتص١ً ع٢ً ايفتر٠ المػًك١ ,a b ,  ٚناْتW  اٟ عدد ٜكع بين                          

(a)f ٚ(b)f  ٌفاْ٘ ٜٛدد عدد ع٢ً الاقٌ َجc  ٜٓتُٞ الى ايفتر٠ ,a b  عٝح(c)f W 
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  ايتٓصٝف( بًصاْٛ)ْظس١ٜ  ْتٝذ١ ْظس١ٜ ايك١ُٝ ايٛضط١ٝ

 

 

 

 

اذا ناْت ( 1) 
2( ) 7f x x  داي١ َتص١ً ع٢ً ايفتر٠  2 , فاٚدد ق١ُٝ تكسب١ٝ يصفس ايداي١ َكسباً   3

 لأقسب َٓصيتين عػسٜتين  

 

 

 

 

 

 

 

)   اذا ناْت ( 2) ) xf x e x    فاٚدد ق١ُٝ تكسب١ٝ يصفس ايداي١ َكسباً لأقسب َٓصيتين عػسٜتين 

  

 

 

 

 

 

)اذا ناْت  )f x  داي١ َتص١ً ع٢ً ايفتر٠ المػًك١ ,a b                                                                               

)ٚناْت   )f a ٚ( )f b  اغازتإ لرتًفتإلهُا                                                                                    

ٜٓتُٞ الى ايفتر٠  rعدد ع٢ً الاقٌ َجٌ  فاْ٘ ٜٛدد  ,a b                                                 

)عٝح  ) 0f r   ٕٜٛه(r ) صفس يًداي١ 

 الجرز ايتكسٜبي يًداي١ rتط٢ُ 
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cosx لحٌ المعادي١ اٚدد ق١ُٝ تكسب١ٝ  (1) x ايفتر٠  في   0  َكسباً لأقسب َٓصيتين عػسٜتين    1,

 

 

 

 

 

اذا ناْت  (2)
3( ) 1f x x x    داي١ َتص١ً ع٢ً ايفتر٠ 1, اضتددّ طسٜك١ ايتصٓٝف لايجاد  2

فتر٠ طٛلها  
1

4
 .تحتٟٛ صفس ايداي١    

 

 

 

 

)اذا ناْت ( 3) )f x  داي١ َتص١ً ع٢ً ايفتر٠ ,a b   

)         سٝح  )f a a  ٚ( )f b b 

٠ ٜٓتُٞ الى ايفتر c فأثبت اْ٘ ٜٛدد عدد َجٌ  ,a b   ٚيحكل(c)f c   . 

 

 

 

 

 

 

 افسض ايداي١ :َطاعد٠ 

( ) ( )g x f x x  
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ا
 )خطوط التقارب الرأسية( : نهاية الدالة عند ما تساوي ملانهايةاول

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي تتضمن اللانهاية )خطوط التقارب(النهايات ا :الخامسالوحدة الثانية: النهايات والاتصال   ///  الدرس 
 لنر
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 نُٝات( 7) )ايصٝؼ غير المحدد٠ (   ايهُٝات غير المع١ٓٝ

0 0

0
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0

0

0 , , 1
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 غير ايصٝؼ ايطابك١( ١)اٟ صٝػ  ايهُٝات المع١ٓٝ

0

0
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  

   

 
 
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 غير َٛدٛد٠

0b  

0a  

 ٚممهٔ اعتباٖا غير َٛدٛد٠ 

 صٝؼ ايكط١ُ 

 ايطسب ١صٝػ 

 صٝػ١ ايطسح 

 ايصٝؼ الاض١ٝ 
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 :اٚدد ق١ُٝ نٌ مما ٜاتٞ 
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 اٚدد ق١ُٝ نٌ مما ٜاتٞ 
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 :اٚدد ق١ُٝ نٌ مما ٜاتٞ 

2

2

(1) lim sec
x

x x



 

 

 

tan

2

(2) lim x

x

e





 

 

tan

2

(3) lim x

x

e





 

 

0
(4) lim ln( )

x
x


 

 

0
(5) lim ln( sin )

x
x x


 

21/

0
(6) limsin( )x

x
e


 

 

1

0
(7) limtan (ln )

x
x






 

 

1

0
(8) lim cot

x
x






 

 

 

0
lim ln
x

x


  

1limtan ( )
2x

x



 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 cademy.comAKhateeb  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ الأٍٚ يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 87 

 

: نهاية الدالة عن
 
  د الملانهاية )خطوط التقارب الافقية(ثانيا

 

 

 :ات ١َُٗ َلاسظ

k اذا ناْت (1)  lim: فإ    ٞعدد سكٝك  
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1 اذا ناْت (5) 
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دزد١ في َٔ ايبطط ٚالمكاّ ع٢ً اع٢ً اٚ )ْكطِ نٌ   ْٗا١ٜ ايداي١ ايٓطب١ٝ تهٕٛ سطب ايكاعد٠ ايتاي١ٝ (6)
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)يًداي١ فإ    )f x      خط تكازب افكٞ َعاديت١y L 

 

عند الملانهاًة    

كل الحدود في  تهمل

الدالة الحدودًة ما 

عدا الحد الذي له 

 الأس الاكبر
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 َلاسظ١:

 يمهٔ تبدٌٜ ايٓٗا١ٜ

 َع ايداي١ المتص١ً 
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  : َلاسظ١

 

 ن١ُٝ غير َع١ٓٝ ٚيٝظ صفس

ٚلا يجٛش سرف سدٚد في ٖرٙ 

 الحاي١ الا بعد تحًٜٛٗا الى

 قط١ُ
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يجب نتاب١ ايداي١ ايٓطب١ٝ في ابطط صٛز٠ قبٌ ايجاد خطٛط ايتكازب ٚاذا تم اختصاز اسد ايعٛاٌَ   (1)

xٚيٝهٔ  a ,من المقام فان للدالة فجوة عند  واختفىx a وليس خط تقارب رأسي 

x     على الصورة وتكون معادلتة  عٓد اصفاز المكاّ تكازب زأض١ٜٝهٕٛ يًداي١ ايٓطب١ٝ خطٛط   (2) a 

 طايبط اذا ناْت دزد١ تكازب افك١ٜٝهٕٛ يًداي١ ايٓطب١ٝ خطٛط   (3)

y ع٢ً ايصٛز٠   َعاديت١ دزد١ المكاّ ٚتهٕٛاصػس َٔ  اٚ تطاٟٚ  a 

 اذا ناْت تكازب َا٥ٌٜهٕٛ يًداي١ ايٓطب١ٝ خط   (4)

                                                                                  .بٛاسد   دزد١ ايبطط انبر َٔ دزد١ المكاّ

y   ع٢ً ايصٛز٠  ٚتهٕٛ َعاديت١ a x b                                                                                                                  
 ْٚطتددّ ايكط١ُ المطٛي١ اٚ ايكط١ُ ايترنٝب١ٝ لايجاد٠   

 فكٞ َٚا٥ٌ في ْفظ ايٛقتلا يجٛش إ ٜهٕٛ يًداي١ خط تكازب ا

 

 

 

x  عٓد تكازب زأض١ٜٝهٕٛ يًداي١ خطٛط   (1)  k 

            اذا كانت واحدة من العبارات التالية  صحيحة   
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) خطوط التقارب للدوال النسبية )
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 النسبية غتر  خطوط التقارب للدوال

x a عامل غير مكرر 
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 اكمل الجدول التالىي 

خطوط 

 التقارب المائلة

خطوط 

 التقارب الافقية

خطوط التقارب 

 الرأسية
 الدالةالتنثل البياني  الفجوات
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 النسبية غتر  خطوط التقارب للدوال
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( عند تقدير طول منحنى  الدالة 1)
2( )f x x   ة على الفتر 0,1  ى ى مستقيمتير  باستخدام قطعتير

 يساويفانه 

)  حنى  الدالة ( عند تقدير طول من2) ) cosf x x  0 حيث
2

x


    ى  باستخدام قطعتير

ى  )  مستقيمتير 2)n    يساويفانه 

 

)   ( عند تقدير طول منحنى  الدالة 3) ) 1f x x  0 حيث 3x    ى  باستخدام قطعتير

ى  )  مستقيمتير 2)n    يساويفانه 

 جاور يمثل بعض قيم الدالةمالجدول ال( 4) 
2( ) 1f x x   بجوار النقطة  2,5                                            

2xفان ميل المنحنى عند    تقريبا يساوي 

 

 (d) 0.55 (c) 0.92 (b) 1.24 (a) 1.46 

(d) 1.90 (c) 1.23 (b) 1.06 (a) 0.84 

(d) 3.01 (c) 1.56 (b) 3.17 (a) 1.61 

 النقطة المتحزكة من اليسار النقطة الثابتة النقطة المتحزكة من اليمين

 2.1,5.41  2.01,5.0401  2,5  1.99,4.9601  1.9,4.61 

(d) 5 (c) 4 (b) 2 (a) 1 

 ايجا٢ً١ْٝ ايٛسد٠ تمازٜٔ عا١َ ع
دابات ايتُازٜٔ ايعا١َ َٛدٛد٠ ا

 في آخس صفش١ بايٛسد٠

 الأولاسئلة الدرس        /////                   الوحدة الثانية
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(d)  (c) 3 (b) 11 (a) 5 

(d)  (c) 1 (b) 1 (a) 2 

 

(d)  (c) 2 (b) 3 (a) 1 

(d)  (c) 1 (b) 1 (a) 0 

 غتر موجودة

 غتر موجودة

 غتر موجودة

 

ي اسئلة الدرس           /////                الوحدة الثانية
ى
    الثان

 

 غتر موجودة
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)( اذا كانت الدلة   36) )f x  ة حدود حيث    كثتر
3

( ) 5
lim 4

3x

f x

x





  ،

3
lim( ( ) ) 2
x

f x b


       

 تساوي  b   فان قيمة

 

( اذا كان  37)

2

1

2
lim 1

1x

ax bx

x

 



a   فان  ،   b تساوي 

 

  ت   ( اذا كان38) 
2

lim
2 15x b

x b

x x



 
 تساوي b )قيم (قيمة  فان  ،موجودة    

 

   اذا كانت ( 39)

2

20

sin ( )
lim 4
x

a x

x
   قيم ( الثابت  فان قيمة(a  هي 

 

ة ان    ( (40 باستخدام نظرية الشطتر

1
sin

2

0
lim x

x
x e


 ساويت  

  

)( اذا كانت 41) ) 4 2(2 )g x x    فان   
2

lim ( )
x

g x


 تساوي

(d) 3 (c) 3 (b) 7 (a) 7 

(d) 3 (c) 3 (b) 2 (a) 2 

(d) 3,5 (c) 3, 5 (b) 3 (a) 5 

(d) 2,2 (c) 4,4 (b) 2 (a) 4 

(d) . (c) e (b) 1 (a) 0 

(d) 8 (c) 4 (b) 4 (a) 0 

 غتر موجودة
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) :( اذا كانت 42) )g x M  حيثMي موجب ف
 : ن اعدد حقيفر

2

0
lim ( )
x

x g x


 تساوي

    اذا كان( 43)
2 3 2 2( ) sinx x x f x x         فان

0
lim ( )
x

f x


 تساوي  

2

20

cos cos 2
(44) lim

sinx

x x

x

 
 

2

2
(45) lim

x x

 
 

 
 

2

22

sin( 6)
(46) lim

4x

x x

x

 



 

 

 

0

tan sin
(47) lim

x

x

x
 

(d) M (c) M (b) 1 (a) 0 

(d) . (c) 1 (b) 1 (a) 0 

  

(c) 
2

3
 (b) 

3

2
 (a) 

3

2
 

  (c) 0 (b) 1 (a) 2 

  
(c) 

5

4
 (b) 

4

5
 (a) 

5

4
 

 (d) 

 

 

(c) 1 (b) 1 (a) 0 

 غتر موجودة

 (d)    غتر موجودة

 (d)    دةغتر موجو 

 (d)    غتر موجودة

  غتر موجودة
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ي لها انفصال يمكن ازالته عند  ( 1) 
3x    الدالة النر   هي 

  

  

3  (  للدالة 2) 2
( )

x
f x

x x



0x نقطة انفصال عند      نوعها 

 

( للدالة (3
2

( )
2 4

x
f x

x





2xنقطة انفصال عند   نوعها  

   الدالة( 4)
2

2 6
( )

9

x
g x

x





ي عند لها  

 انفصال لانهان 

2   ( عدد نقاط انفصال الدالة5) 

1
( )

ln
f x

x
  هي  

(d)  (c)  (b)  (a)  

(d)  (c)  (b)  (a)  

(d) 9 (c) 3, 3 (b) 3 (a) 3 

 لاْٗا٥ٞ تربربٞ قفصٙ فذ٠ٛ

 لاْٗا٥ٞ تربربٞ قفصٙ فذ٠ٛ

      الرابعسئلة الدرس ا      /////                   الوحدة الثانية
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        ( نوع انفصال الدالة6)
2

1
( )

ln
f x

x
  0عندx   هي  

(a) (b)  ة  قابل للازال  قفزة      

(c) ي  
(d)     لا نهان  ي      تذبذنر

0x نقطة انفصال  عند  ا ( اي من الدوال التالية له7) ويمكن التخلص منه 

(a) 

2

( )
x x

f x
x


  (b) 2

1
( )

x
g x

x x





 

(c) 
1/( ) xh x e  

(d) 
1 0

( )
1 0

x
k x

x


 

 
 

      عدد نقاط انفصال الدالة (8) 
2

1
2

( )

1 2

x
f x x x

x




 
 

 تساوي    

 

    ( نوع انفصال الدالة9)
1

( ) sinf x x
x

      0عندx    هي  

(a) (b)  قابل للازالةفجوة   قفزة      

(c) ي  
لا نهان   (d) ي   تذبذنر  

0xعند    انفصالاي من الدوال التالية لها ( 10)     ازالتهلا يمكن 

(d) 2 (c) 3 (b) 1 (a) 0 

(d) 4 (c) 3 (b) 2 (a) 1 
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(a) 
sin2

( )
x

f x
x

  (b) 
2

1
( )

ln
f x

x
  

(c) 
2 1

( ) sinf x x
x

  (d) 
1

( )f x
x

  

ة اتصال الدالة ( 11)   فتر
2( ) 6 9g x x x     هي 

ة اتصال  (12)   الدالة  فتر
2( ) 4f x x   هي 

ي تكون عليها الدالة  13)
ة النر ( الفتر

1( ) cos ( 1)g x x    متصلة هي 

ي تكون عليها الدالة  14)
ة النر ( الفتر

2

1
( )

2
g x

x x



 متصلة هي   

 

ي تكون عليها الدالة  15)
ة النر ( الفتر

2ln(1 )
( )

x
g x

x


   متصلة هي 

(a)  0,1  (b)  0,  

(c)  1,1  (d)  0,1  

ي تكون عليها الدالة  16)
ة النر )( الفتر ) ln(cos )g x x   متصلة هي 

(d)  ,3 (c)  / 3R (b) / 3,3R  (a)  ,  

(d)  4, (c)  2,2 (b)  ,4 (a)  2,2 

(d)  1,1 (c)  0,2 (b)  0,4 (a)  0, 

    

(d)  0,2 (c)  0,2 (b)  0,2 (a)  0,2 
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
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 
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(b)  0, 2n   

(c) , 2
2 2

n
 


 
  
 

 (d) , 2
2 2

n
 


 
  
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ي تكون عليها الدالة17)
ة النر        ( الفتر

22
( )

ln

x x
g x

x


    متصلة هي 

(a)    0,2 / 1  (b)    0,2 / 1  

(c)    0,2 / 1  (d)    0,2 / 1  

ي تكون عليها الدالة18)
ة النر      ( الفتر

2

2

ln( 1)
( )

2

x
g x

x x





 متصلة هي     

(a)    , 1 , 2,    (b)    , 1 , 2,    

(c)    , 1 , 1,    (d)    ,0 , 2,   

ي تكون عليها الدالة  19)
ة النر )  ( الفتر ) ln( 1)xg x e     هي  متصلة 

(a)  ,   (b)    , / 0   

(c)  0,  (d)  ,0  
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ي تكون عليها الدالة  20)
ة النر    ( الفتر

2 3

1
( )f x

x x



  متصلة هي   

(a)  ,1  (b)  ,0 (0,1)   

(c)  ,0  (d)    ,0 1,    

ي تكون عليها الدالة  21)
ة النر    ( الفتر

2

1
( )

4

x
g x

x





 متصلة هي   

(a)  1,2  (b)  1,2  

(c)    , 2 , 1,2   (d)    , 2 , 2,    

ي تكون عليها الدالة 22)
ة النر 1  ( الفتر

1
( )g x

sin x
    متصلة هي 

(a)  1,1  (b)  1,1  

(c)    1,0 , 0,1  (d)    ,0 , 0,   

ي تكون عل23)
ة النر يها الدالة ( الفتر

2

1
( )

2

xx e
f x

x

 



 متصلة هي  

(a)    1, 2 , 2,  (b)    1, 2 , 2,   

(c)   1, 2 , 2, 
  (d)   1, 2 , 2, 

  

 

)( اذا كانت الدالة 24) )f x  متصلة علىR حيث    
 3

( )
lim 3

1x

f x x

x





 تساويf(3)فان  

(d) 1 (c) 0 (b) 9 (a) 6 
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)( اذا كانت الدلة  25) )f x     ة حدود تمر بالنقطة ,0)كثتر 3)  فان
0

sin
lim(2 ( ) )
x

x
f x

x
 تساوي 

)( اذا كانت الدالة 26)  )f x  متصلة علىR  حيث
0

sin
lim ( ) 1 3
x

x
f

x
   (1)فانfتساوي 

   اذا كانت (27)

31
( )

1

x
g x

x





)ه يمكن ايجاد الدالة الموسعة للدالة فان  )g x  بحيث يكون   

(1)g  

للدالة  الدالة الموسعة (28)

2 1
( )

1

x

x

e
f x

e





  هي  حنر تصبح متصلة على مجموعة الأعداد الحقيقية 

(a) 
1 0

( )
2 0

xe x
f x

x

  
 


 (b) 

1 0
( )

0 0

xe x
f x

x

  
 


 

(c) 
1 0

( )
1 0

xe x
f x

x

  
 


 (d) 

1 1
( )

1

xe x
f x

e x

  
 


 

للدالة  الدالة الموسعة (29)

21 cos
( )

x
f x

x


 هي  حنر تصبح متصلة على مجموعة الأعداد الحقيقية  

(a) 

21 cos
0

( )

1 0

x
x

f x x

x

 


 
 

 (b) 

21 cos
0

( )

0 0

x
x

f x x

x

 


 
 

 

(c) 

21 cos
0

( )

2 0

x
x

f x x

x

 


 
 

 (d) 

21 cos
0

( )

0

x
x

f x x

x

 


 
 

 

 

(d) 6 (c) 1 (b) 7 (a) 7 

(d) 0 (c) 2 (b) 4 (a) 3 

(d) 0 (c) 3 (b) 2 (a) 2 
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ي  تجعل الدالة aان قيمة  (30)
    النر

2 1 1
0

( ) sin3

0

x
x

f x x

a x

  


 
 

0x  عندمتصلة      هي 

 

 نت الدالة اذا كا( 31)

29
( )

2

x
f x

m x





 متصلة على   ,   فان قيمة  m تساوي  

(a) 0  (b) 3  

(c) 9  (d) 2  

ي  a( ان  قيمة 32)
)تجعل الدالة النر )f x   

1

2

(tan 2) , 0

( ) 2 7 , 0 3

ln( 2) , 3

x

a x x

f x b x

x x x

  


   


  

 

 هي    متصلة على مجالها

 

ي تجعل الدالة a( ان قيمة 33) 
               النر

2 1
1

( ) 1

1

x
x

f x x

a x

 


 
 

1xعند متصلة     هي 

(d) 
2

3
 (c) 

3

2
 (b) 

2

3
 (a) 

1

3
 

(d) 
7

2
 (c) 

7

2
 (b) 

5

2
 (a) 

5

2
 

(d) 0 (c) 2 (b) 2 (a) 1 
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ي تجعل الدالة a( ان قيمة 34)
2        النر

1 cos2
0

( ) 4

0

x
x

f x x

a x




 
 

0xعند  متصلة       هي 

 

اذا كانت ( 35)

2 1
sin , 0

( )

1 , 0

x x
f x x

c x




 
  

ي تجعل الدالة متصلة cفان قيمة 
  النر

0xعند     هي 

ي  تجعل الدالة  cان قيمة  (36) 
    النر

2

2

sin 2
( )

18 2

x x x
f x

x cx x

 
 

  
                                    

2x عندمتصلة     هي 

m,قيمة الثوابت  ان ( 37) n ي تجعل
 الدالة   النر

 

2 2
, 1

( ) 1

, 1

x m x
x

f x x

n x

  


 
 

 

 هي  مجالها علىمتصلة 

(a) 3 , 1m n    (b) 3 , 1m n   

(c) 3 , 1m n    (d) 3 , 1m n     

 

(d) 
1

4
 (c) 

1

4
 (b) 

1

2
 (a) 

1

2
 

(d) 2 (c) 1 (b) 1 (a) 0 

(d) 11 (c) 9 (b) 7 (a) 2 
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ي  bان قيمة الثابت ( 38)
     جعل الدالةت النر

22
, 2

( ) 2

6 , 2

x a
x

f x x

bx x

 


 
  

                                           

 هي متصلة على مجالها 

2       ( اذا كان للدالة39)

3
( )

6

x
f x

x bx




 
 تساوي b نقطة انفصال قابل للازالة فان قيمة  

(a) 7  (b) 1  

(c) 5  (d) 5  

 

ي تجعل الدالة           x ان قيمة ) قيم (( 40)
 هي         Rمتصلة على                                               النر

 

يبة تعطى (41)                                                                                                                                       بالدالة   اذا كانت قيمة الضى

.                                                 
12% ,0 20000

( )
16%( 20000) , 20000

x x
f x

x b x

 
 

  
 

يبة عادلة للجميع b فان قيمة   ي تجعل الضى
  )اي الدالة متصلة ( هي   النر

)اذا كانت الدالة ( 42) )f x ة متصلة عاى الفتر 1,2 ى بعض قيم الد  الة والجدول التالىي يير

ة طولها  ي فتر
ى
فان جذر الدالة الذي يقع ف

1

4
 هو  

(d) 7 (c) 8 (b) 3 (a) 1 

(d) 1, 3  (c) 1,3 (b) 3 (a) 1 

(d) 24 (c) 20000 (b) 240000 (a) 2400 

(d) 1.75 (c) 1.375 (b) 1.25 (a) 1.5 

2 1.75 1.5 1.375 1.25 1 x 

-5 -4 -3 -1 1 3 ( )f x 
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 بالاعتماد على الشكل المجاور ( 43)

ي تجعلb   ان قيمة )قيم(  
 النر

 lim ( )
x b

f x


 موجودة ولكن  الدالة   

 هي غتر متصلة عندها   

 

ةأي من الدو ( 44)  ال الآتية متصلة على الفتر 0,2 

6 0 1
( ) ( )

7 1 2

x
a f x

x x

 
 

 
 

7 0 1
( ) ( )

7 1 2

x
b f x

x x

 
 

 
 

6 0

( ) ( ) 6 0 1

7 1 2

x

c f x x x

x x




   
  

 

6 0

( ) ( ) 7 0 1

7 1 2

x

d f x x

x x




  
  

 

 

ة45)   ( اي من الدوال التالية متصلة على الفتر 0,1 

(a)  ( ) 1f x x   (b) ( ) 1h x x   

(c) 
sin

( )
x

g x
x

  (d) 
1 0 0.5

( )
1 0.5 1

x
k x

x

 
 

  
 

    اذا كانت  الدالة (46)
2 1

( )
3 1

x
f x

x


 


)والدالة    ) 2 5g x x  

          فإ
1

lim ( ( ))
x

g f x


 اوييس      

 

(d) 0 ,1, 4 (c) 1, 4 (b) 4 (a) 1 

(d) 3 (c) 2 (b) 1 (a) 1 
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)بالاعتماد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة ( 47) )f x 

ان قيمة 
1

lim sin ( )
2x

f x




 
 
 

 هي    

 

 بالاعتماد على الشكل المجاور ( 48)

 ان قيمة         
1

lim (3 )
x

f x


       هي 

 

 

)بالاعتماد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة ( 49) )f x 

والدالة                       

2 1
( )

1

x
g x

x





 

ان قيمة                   
1

lim ( ( ))
x

f g x


 هي    

   اذا كانت( 50)
0 0

lim ( ) 5 , lim ( ) 3 , (0) 2
x x

f x f x f
  

                                                                              

 فان
2

0
lim ( )
x

f x x


 تساوي  

)  الدالة( اذا كانت 51) )f x متصلة حيث     
1

( ) 2
lim 5

1x

f x

x





     فان   

1

( ) 2
lim

1x

f x x

x




 يساوي   

(d)  (c) 1 (b) 0 (a) 1 

(d) 3 (c) 2 (b) 1 (a) 0 

(d)  (c) 1 (b) 0 (a) 1 

(d) 20 (c) 2 (b) 5 (a) 3 

(d) 7 (c) 5 (b) 3 (a) 2 

 

 غتر موجودة

 

 غتر موجودة
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( خط التقارب المائل للدالة    34)
1

( ) 2
1

g x x
x

 


 هو 

 

   التقارب الافقية للدالة   (  وط)خط خط( 35) 
2

( )
1

x
g x

x



 هي     

(d) y e (c) 1y  (b) 1y   (a) 0y  

(d) ln 2x  (c) 3x  (b) 2x  (a) 0x  

(d) 2y x (c) 1y x  (b) 2 1y x  (a) y x 

(d) 1y   (c) 1y   (b) 1y  (a) 0y  
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ي للدالة  36)
)   ( خط التقارب الاففر ) 2 1xf x e       هو  

 

ي ( 37)
  للدالة  خط التقارب الاففر

1

1

4 10
( )

5

x
g x

x









 هو  

(a) 2y   (b) 2y    

(c) 5y   (d) 5y    

  ( التقارب الافقية للدالة وط)خطخط( 38)
4

( )
2

x
g x

x





 هي   

(a) 1y    (b) 1y   

(c) 1y    (d) 2y    

  ( التقارب الرأسية للدالة وط)خطخط( 39)
2

( )
2

x
g x

x





 هي   

(a) 1x    (b) 2x   

(c) 2x    (d) 2x    

للدالة     المائل ( خط التقارب 40)

3

2
( )

4

x
g x

x



 هو 

)( عدد خطوط التقارب الرأسية للدالة  (41  ) tanf x x هي 

(d) 3y  (c) 2y  (b) 1y  (a) 0y  

(d) 4y x   (c) 4y x  (b) y x  (a) y x 

(d)  (c)  (b)  (a) لاْٗا٥ٞ ٜٛددلا  ثٓإا ٚاسد  
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)( اذا كان للدالة 42) )f x 3خط تقارب رأسي هوx  ي هو
2yوخط تقارب اففر                                             

lim2فان  ( )
x

f x


 تساوي   

   اذا كانت للدالة النسبية  ( 43)

2 4
( )

( )

x
f x

q x


 3x    ةتقارب رأسي معادل خط لها      و فجوة

2xعند    ي   معادلتة
  وخط تقارب اففر

1

2
y    الدالة  فان( )q x تكون 

(a) 
1

( ) ( 2)( 3)
2

q x x x    (b) 
1

( ) ( 2)( 3)
2

q x x x    

(c) ( ) 2( 2)( 3)q x x x    (d) ( ) 2( 2)( 3)q x x x    

ي تجعل    a( ان قيمة ) قيم( 44)
النر

3

3

4
lim 1

2 3x

a x

x





 هي    

 

     اذا كانت( 45) 

2

2

1
lim 1

(1 2 )x

k x

x





 kفان قيمة     

       اذا كانت (46) 

3

4

2 1
lim 2

1 5

n

x

a x x

x

 



aفان قيمة         n تساوي 

  

 

(d) 4 (c) 3 (b) 2 (a) 0 

(d) 3,3 (c) 1, 1 (b) 1 (a) 3 

(d) 2 (c) 2 (b) 4 (a) 4 

 

(d) 2 (c) 6 (b) 6 (a) 2 
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       اذا كانت( 47)

4 4 3

4 3

3 2 1
lim 4

2 2x

x mx x

x x x

  


 
 تساوي mفان قيمة        

( اذا كانت 48)

2

3

( 1)
lim 2

1 3x

x k x

x





 تساوي kفان قيمة   

    اذا كانت للدالة (49)
1

( )
a x

f x
x c





ي معادلتة  

2y خط تقارب اففر    وخط تقارب رأسي

3x  معادلتة   فان   a c  يساوي 

(a) 1  (b) 1  

(c) 5  (d) 5  

0.2  ( تمثل الدالة50)

70
( )

1 3 t
f t

e


 ي تصلهم اشاعة معينة بعد
 النسبة المئوية  لعدد السكان النر

 بالساعة فان نسبة عدد السكان الذين ستصلهم الاشاعة هي  )النهاية عند الملانهاية(.  t الزمن

ةباستخدام نظرية ( 51)   فان  الشطتر
 

lim
x

x

x
 تساوي    

( اذا كانت 52)

2 2
lim 2
x

x x
k x

x


    فان قيمةk تساوي 

(d) 4 (c) 0 (b) 5 (a) 8 

(d) 2 (c) 6 (b) 6 (a) 2 

(a) 70%  (b) 23%  

(c) 46%  (d) 17.5%  

(d)  (c) 1 (b) 1 (a) 0 

(d) 2 (c) 0 (b) 1 (a) 1 
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ائلة  للدالة   التقارب الرأسية والم وطخط( 53)

3

2
( )

6

x
f x

x x


 
 هي   

(a) 3, 2, 1x x y x      (b) 3, 2, 1x x y x      

(c) 3, 2, 1x x y x      (d) 3, 2, 1x x y x      
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 إجابات الوحدة الثانية
 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                4 3 2 1 

ل
لأو
ا

                 C B D A 

 

        12 11 11 9 8 7 6 5 4 3 2 1 

ىي  ن
ثا
ال

         C A A B D A D B B B D D 

 

21 19 18 17 16 15 14 13 12 11 11 9 8 7 6 5 4 3 2 1 

ث
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س
در
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A A C A B C A D A C D B D C C A B B A C 

41 39 38 37 36 35 34 33 32 31 31 29 28 27 26 25 24 23 22 21 

A D D B A D D B C C B A A B B A B B A A 

             47 46 45 44 43 42 41 

             B A C B B A B 
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س 
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ع
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B C A B C A D C C A D A C A A C B B C C 
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C D A C B B B C B A A B A C B B A A C C 
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A C C B A D D D A C D A A A D B B B D A 

41 39 38 37 36 35 34 33 32 31 31 29 28 27 26 25 24 23 22 21 

B C A B B D D C D A C A C B B B B B D C 

       53 52 51 51 49 48 47 46 45 44 43 42 41 

       A A B A C B B C A D C D C 

 

 إعداد  : لذُد عُس الخطٝب     ……    عُد الله ايجا١ْٝايٛسد٠  اْتٗت
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