
 ٢٠٢٣- ٢٠٢٢صفحة | 5 

المستقيمات و المستويات المتوازية في الفضاء 10-2
ᢝ المستوي        نظرية 

ᡧᣚ ᠍ماᘭم خارج مستو᠏ مستقᘭإذا وازى مستق

 ، فإنه يوازي المستوي      
 𝑙⃡   خارج المستوي𝜋  ،𝑙⃡//𝑚⃖ሬ⃗  , 𝑚⃖ሬ⃗ ⊂ 𝜋    ⇐ 𝑙⃡//𝜋 

 ــ1(مثال   ـــة 125) صفح
ᢝ الشᜓل المقاᗷل: 

ᡧᣚ 
𝐴𝐵ሬ⃖ሬሬሬ⃗ ⊂ 𝜋, 𝐴𝐷ሬ⃖ሬሬሬ⃗ //𝐵𝐶ሬ⃖ሬሬሬ⃗ , 𝐴𝐷 = 𝐵𝐶

𝐶𝐷ሬ⃖ሬሬሬ⃗   أثᛞت أن  // 𝜋. 

الحل: 
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 ـــة 125) صفحــ1حاول أن تحل( 
ᢝ الشᜓل المقاᗷل: 

ᡧᣚ 

𝐴𝐶തതതതمنتصف     𝐴𝐵തതതത ، 𝑁منتصف 𝑀فᘭه  𝐴𝐵𝐶المثلث   

𝑁 ، 𝑀  المستوي ᣠان إᘭت تم  . 𝜋

𝐵𝐶ሬ⃖ሬሬሬ⃗ .   أثᛞت أن  // 𝜋

الحل: 

    ـــة51 ـــ) صفح 3(تمرين    

 𝑆𝐴𝐵𝐶𝐷 هرم قاعدته𝐴𝐵𝐶𝐷  . عة الشᜓلᗖᖁم 

𝑀  منتصف𝑆𝐴തതതത  ،𝐿  منتصف𝑆𝐵തതതത  

𝑀𝐿ሬ⃖ሬሬሬ⃗أثᛞت أن :   //(𝐴𝐵𝐶𝐷) 

الحل: 
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 ــ3(مثال   ـــة 127) صفح
ᢝ الشᜓل المقاᗷل

ᡧᣚ: 
  𝐴𝐵തതതത, 𝐶𝐷തതതത مستوي ᢝ

ᡧᣚ الدائرةقطران   . 𝜋
𝜋ଵ ∩ 𝜋ଶ = 𝐺𝐻ሬ⃖ሬሬሬ⃗

𝐺𝐻ሬ⃖ሬሬሬ⃗ .  يوازي 𝜋أثᛞت أن مستوي الدائرة  

الحل: 
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ᡧ فإن  إذا     نظرية  ᢕᣌᗫمتواز ᡧ ᢕᣌᗫᖔقطع مستو᠏ مست

    ᡧ ᢕᣌᗫكونان متوازᘌ تقاطعه معهما ᢝᣗخ

  ∵ 𝜋ଵ// 𝜋ଶ , 𝜋 ∩ 𝜋ଵ = 𝐴𝐵ሬ⃖ሬሬሬ⃗  , 𝜋 ∩ 𝜋ଶ = 𝐶𝐷ሬ⃖ሬሬሬ⃗ 

∴ 𝐴𝐵ሬ⃖ሬሬሬ⃗  //𝐶𝐷ሬ⃖ሬሬሬ⃗

 ــ4(مثال    ـــة 128) صفح
الشᜓل المقاᗷل ᢝ

ᡧᣚ   : 𝜋ଵ, 𝜋ଶ ᗫان متوازᗫᖔمست ᡧ ᢕᣌ ،  

 𝑙⃡, 𝑚⃖ሬ⃗  ᢝ
ᡧᣚ مان متقاطعانᘭمستق𝐹   من ᢿً᛿ قطعانᘌ و𝜋ଵ     ᢝ

ᡧᣚ𝐴, 𝐵  و

 𝜋ଶ  ᢝ
ᡧᣚ𝐶, 𝐷  .

𝐹𝐵إذا ᛿ان    = 5 𝑐𝑚 , 𝐶𝐷 = 9 𝑐𝑚 𝐴𝐶 = 6 𝑐𝑚 , 𝐵𝐷 = 4 𝑐𝑚 

 𝐹𝐴𝐵وجد محᘭط المثلث  أف 

الحل: 
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 ـــة52 ـــ) صفح 9(تمرين 

ᢝ الشᜓل المقاᗷل : 
ᡧᣚ𝜋ଵ, 𝜋ଶ  ، انᗫان متوازᗫᖔمست 

 𝑀  : ثᘭنهما حᚏنقطة واقعة ب𝐴𝐵ሬ⃖ሬሬሬ⃗ ∩ 𝐶𝐷ሬ⃖ሬሬሬ⃗ = {𝑀} 

 أثᛞت أن : 

الحل: 
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 ـــة 129) صفحــ4حاول أن تحل( 
ᢝ الشᜓل المقاᗷل 

ᡧᣚ  :𝐴𝐵𝐶𝐷  هرم  ، ᢝ
ᡵᣍثلا𝜋ଵ, 𝜋ଶ  انᗫان متوازᗫᖔمست . 

   إذا ᛿ان                                 

 𝐷𝐶فأوجد  

 الحل: 

𝐹𝐺 = 6cm ,
𝐴𝐸
𝐸𝐵

=
1
3
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 ــ2(مثال   ـــة 132) صفح
ᢝ الشᜓل المقاᗷل

ᡧᣚ:  𝐴   خارج المستوي𝐵𝐶𝐷 
, 𝐸و النقاط   𝐺 , 𝐹   منتصفات𝐴𝐵തതതത , 𝐴𝐶തതതത , 𝐴𝐷തതതത بᛳت ᡨᣂال ᣢع

𝐴𝐶തതതതإذا ᛿ان   ⊥  𝐶𝐵തതതത   
𝐶𝐷و ᛿ان   = 5 𝑐𝑚 , 𝐴𝐶 = 12 𝑐𝑚 , 𝐴𝐷 = 13 𝑐𝑚 

 (𝐵𝐶𝐷) //(𝐸𝐺𝐹)فأثᛞت أن :  
 الحل: 
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 ــ) 3(مثال   ـــة 134صفح
ᢝ الشᜓل المقاᗷل

ᡧᣚ:  
𝜋ଵ// 𝜋ଶ, 𝐴𝐵ሬ⃖ሬሬሬ⃗ ⊥ 𝜋ଵ , 𝐴 ∈ 𝜋ଵ, 𝐵𝐶ሬ⃖ሬሬሬ⃗  ⊂ 𝜋ଶ 

𝐵𝐷ሬ⃖ሬሬሬ⃗  رسم   ⊥  𝐴𝐶ሬ⃖ሬሬሬሬ⃗ ᢝ المستوي  : 
ᡧᣚ𝐴𝐵𝐶 

𝐴𝐷:   إذا ᛿ان =  5 𝑐𝑚 , 𝐷𝐶 =  2 𝑐𝑚 

 𝐵𝐷 : أوجد 

 الحل: 
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 ـــة 134) صفحــ3حاول أن تحل( 
 ᢝ

ᡧᣚ ل:   الشᜓلᗷالمقا 𝜋ଵ//𝜋ଶ ،𝐴 , 𝐵  ᢝ
ᡧᣚ نقطتان 𝜋ଵ

𝐶 , 𝐷  ᢝ
ᡧᣚ نقطتان 𝜋ଶ   : ثᘭح𝐴 , 𝐵 , 𝐶 , 𝐷مستوى واحد ᢝ

ᡧᣚ 

𝐴𝐷തതതത ⊥  𝜋ଶ   ,   𝐵𝐶തതതത ⊥  𝜋ଶ 

 مستطᘭل .    𝐴𝐵𝐶𝐷   : أثᛞت أن

 الحل: 
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 ــ4(مثال   ـــة 135) صفح

ᢝ الشᜓل المقاᗷل
ᡧᣚ: ان᛿ إذا      𝐴𝐵തതതത ⊥ (𝐵𝐶𝐷)  

᛿   :𝐶𝐸انو   =  3 𝑐𝑚 , 𝐸𝐴 =  6 𝑐𝑚 , 𝐶𝐹 = 2 𝑐𝑚 , 𝐹𝐵 = 4 𝑐𝑚 

𝐸𝐹തതതത : أثᛞت أن  ⊥ 𝐵𝐷തതതത 

 الحل: 
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 ـــة 140) صفحــ1حاول أن تحل( 
 ᢝ
ᡧᣚ  : لᗷه المكعب المقاᘘش 

 ᢝᣦ الزاوᗫة المستᗫᖔة 𝐺𝐵𝐶أثᛞت أن الزاوᗫة  

   ᡧ ᢕᣌᗫᖔة للمستᘭة الزوجᗫللزاو(𝐴𝐵𝐺𝐻), (𝐴𝐵𝐶𝐷) 

ثم أوجد قᘭاسها  

 الحل: 
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 ــ2(مثال   ـــة 140) صفح
ᢝ الشᜓل المقاᗷل

ᡧᣚ:  

𝐷   نقطة خارج مستوى المثلث𝐴𝐵𝐶 ، 

𝐵𝐷 = 5𝑐𝑚 𝐴𝐵 = 10𝑐𝑚 , 𝑚൫𝐵𝐴መ𝐶൯ =
𝜋
6

 𝐷𝐵തതതത ⊥ (𝐴𝐵𝐶), 𝐵𝐸തതതത ⊥ 𝐴𝐶തതതത, 𝐷𝐸തതതത ⊥ 𝐴𝐶തതതത 

   أوجد : 

      a  𝐵𝐸, 𝐷𝐸 

 b  ةᘭة  الزوجᗫاس الزاوᘭأوجد ق  ᡧ ᢕᣌᗫᖔالمست ᡧ ᢕᣌب  𝐵𝐴𝐶, 𝐷𝐴𝐶 

الحل: 
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 ــ3(مثال   ـــة 142) صفح
 ᢝ

ᡧᣚلᗷالشᜓل المقا:  

𝐴𝐵𝐶𝐷   ᢝ
ᡧᣚ ل تقاطع قطراهᘭمستط𝑀  ،

𝐴𝐷فᘭه  = 2𝑘 

 (𝐴𝐵𝐶𝐷)عمودا᠍ ع𝑁𝑀തതതതത   ᣢأقᘭم  

𝑀𝑁خارج مستواه ᗷحᘭث  𝑁حᘭث   = √3𝑘

    ᡧ ᢕᣌᗫᖔالمست ᡧ ᢕᣌة بᘭة  الزوجᗫاس الزاوᘭأوجد ق𝐴𝐵𝐶𝐷,𝑁𝐶𝐷 

الحل: 
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