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 )مراجعة من الفصل الأول(قواعد الاشتقاق 
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 لإكنال الجدول التالٌ: fاعتند علِ الشلل المجاوز الرٍ يمثل بًاى الدالُ 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

3xملاحظُ: لًس للدالُ اعداد حسجُ عهد  4وx  ( ُعهديا خطىط  تقازب زأسًُلاى يره الاعداد خازج لدال الدال) 

2x الحسجُ الأعداد  1x  0x  2x   3x   

 السبب
    مماس رأس  

المشتقة غير  

 موجودة

   عدم اتصال

المشتقة غير  

 موجودة

  
   مماس افق 

  تساويالمشتقة 

 صفر

                 رأس مدبب

المشتقة غير  

 موجودة

                رأس مدبب

المشتقة غير  

 موجودة

                       لىى عهديا يوالتي  fفي لدال الدالُ c العدد بانه  fالحسج للدالُ العددعسف ي

))  تساوٍ صفس cالمشتقُ  عهد اما ) 0f c  )المشتقُ  عهد   اوc   غير مىجىد( َ ( )f c غ.م) 

 ) مملو اى يلىى العدد الحسج احدّ اطساف الفترَ المغلقُ  اذا حقتت احد الشسوط السابقُ (ملاحظُ  

 هقاط التي عهديا  ال الحسجُ يٌ  الاعدادتلىى  f في بًاى الدالُ ملاحظُ:

 ( مماسات افقًُالمشتقُ تساوٍ صفس )  (1)

 عهد  المشتقُ غير مىجىدَ (2)

  )المعسفُ عهديا الدالُ(تصال الانقاط عدم  )أ(         

  سأسًُ الناسات الهقاط التي عهديا الم  (ب)        

 ، ناب( زوؤس مدببه )زكوالتي عهديا  الهقاط  (ج)       

 

 )القيم( الحرجة الاعداد
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  اٚدد ا٫عداد (1)

 

 

fيمجٌ بٝإ ايداي١  ايرٟ ايػهٌ المجاٚزعتُاد ع٢ً با٫( 1)   يًداي١  الحسد١اٚدد ا٫عدادf 

 

 

 

 

 

fايػهٌ المجاٚز يمجٌ بٝإ ايداي١  ٚ ، Rَعسف٘ ع٢ً  fاذا ناْت ايداي١  (2)                       

 fيًداي١  الحسد١ اٚدد ا٫عدادف

 

 

 

 

 

 

 ايفتر٠  َعسف٘ ع٢ً fاذا ناْت ايداي١  (3) , 6 ، ٚ  ايػهٌ المجاٚز يمجٌ بٝإ ايداي١f            

 fيًداي١  الحسد١ اٚدد ا٫عدادف  

 

 

 

 

 

f في بٝإ ايداي١ ٬َسع١:   ٕٛلذٛزيتكاطع َع لذٛز ايطٝٓات الحسد١ ٖٞ ْكاط ا ا٫عدادته ( x  )                        

f ايتي عٓدٖا ايداي١ xقِٝ    اٚ  ٫ ٜٛدد ؾٛز يًعدد في زسم١  ير َعسف١.غ(f ) 

 اد ضُٔ لداٍ ايداي١بػسط إ تهٕٛ ٖرٙ ا٫عد
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 :الحسد١ يًداي١ ا٫عداداٚدد ( 1) 
3( ) 3f x x x   ع٢ً ايفتر٠ 2,3. 

 

 

 

 الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 2)
4 3 2( ) 4 8 1f x x x x    ع٢ً ايفتر٠  1,3. 

 

 

 

 

 الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 3)
3 2( ) 4f x x   

 

 

 

 

) اي١:الحسد١ يًد ا٫عداداٚدد  (4) )f x x  

 

 

 

 الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد  (5)
2 1( ) xf x e   
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 الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 1)

1

3( ) ( 8)f x x x   

 

 

 

 

 الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 2)

2 12
( )

2

x
f x

x


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
  

 

 

 

 

 

 سد١ يًداي١:الح ا٫عداداٚدد ( 3)
2( ) 4f x x   

 

 

 

 

 

 الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 4)
2( ) 4f x x x   

 

 

 

 

 



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفؿٌ ايجاْٞ  يؿف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 6  

 

) الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 1) ) 2cosf x x x  ع٢ً ايفتر٠ 0,2 

 

 

 

 

 

 

) الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 2)  ) sin 2f x x x  ع٢ً ايفتر٠ 0, 

 

 

 

 

 

 

 

) الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 3) ) sin cosf x x x   
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) الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 1) ) sin cosf x x x ع٢ً ايفتر٠ 0,2 

 

 

 

 

 

 

 

 

   الحسد١ يًداي١ ٫عدادااٚدد ( 2) 
2( ) ( 3) xf x x e   

 

 

 

 

 

 

 

 الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 3)
2( ) 4f x x  
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 الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 1) 
2/3( )f x x 

 

 

 الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 2)
1 2( ) tanf x x 

 

 

 الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 3)
3 4 1 4( ) 4f x x x  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 4)
4 3 1 3 2 3( ) 4 4f x x x x   
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  الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 1)
3 3 2( ) 3f x x x  

 

 

 

 

 

 

  الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 2)
3 2( ) 3f x x x  

 

 

 

 

 

  الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 3)
2 5 1 5 2( ) ( 3 )f x x x  
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  الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 1)
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        الحسد١ يًداي١: ا٫عداداٚدد ( 2)
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7 2 1
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    اذا ناْت يًداي١( 1)
4 2( ) 2 8f x x a x x    2 سسز عٓد عددx  ايجابت  فاٚدد ق١ُٝa 

 

 

 

 

 

  اذا ناْت يًداي١   (2)
2( ) kxf x x e  عٓد اً عددا سسد 

2

3
x   ايجابت ق١ُٝ  فاٚدد  k  

 

 

 

 

 

 

 

  اذا ناْت يًداي١ (3)
3 2( )f x x ax bx    1 سسد١ عٓد اعداد, 2x x                                        

a, ايجٛابت فاٚدد ق١ُٝ b  
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 القيم القصوى )المطلقة(

 

 

 

 

 

 

 القيم القصوى )المحلية(

 

 

 

 

 

 

 

Sc,الفترة  دالة مجالها fاذا كاىت  S  ٌفا( )f c:ٌتلو 

)اذا كاىت  Sعلى fللدالة  قينة عظنى مطلكة  .1 ) ( )f c f x لللx S. 

)اذا كاىت  Sعلى fللدالة  مطلكة صغرىقينة .  2 ) ( )f c f x لللx S. 

 .المطلكة نى المطلكة والصغرى المطلكة تسنى الكيه الكصوى او الكيه الكصوىظملاحظة:الكيه الع

 

)فاٌ   fدالة في مجال ال داخلية ىكطة cاذا كاىت  )f c:ٌتلو 

)اذا كاىت  محليةقينة عظنى .  1 ) ( )f c f xلللxفي فترة مفتوحة تحتويc (  جوار العددc) 

)اذا كاىت  محلية صغرىقينة .  2 ) ( )f c f xلللxفي فترة مفتوحة تحتويc(  جوار العددc) 

)اذا كاىت    :    ىظرية فيرمات  )f c ٌقينة قصوى محلية فا c حرج للدالة عددf                                                  
)اي اٌ    ) 0f c  موجودة    والعلس غير صخيح او  غير 

   

 

 القيم القصوى )المطلقة( والقيم القصوى المحلية

1 

2 

3 

4 

6 

5 

 

كتابيا عً الكيه لا يتخدث 
 الكصوى المحلية عيد الاطراف 

 

 والمحليه المطلقة تصنيف القيم القصوى
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 الجدٍٚ ايتايٞ ٚايسضَٛات ايبٝا١ْٝ ايتاي١ٝ تمجٌ اغهاٍ لرتًف١ يكِٝ قؿ٣ٛ َطًك١. 
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 ْعس١ٜ ايك١ُٝ ايكؿ٣ٛ

دالة متصلة على فترة مغلقة  fاذا كانت  ,a b  فان الدالةf تكون لها قيمة عظمى )مطلقة( وقيمة

 صغرى)مطلقة( على هذة الفترة.

 

 

 ٬َسعات:

 المػًك١فتر٠ اي ٫ تحكل ايػسٚط ع٢ً fاذا ناْت   (1) ,a b ْيًداي١ إ ٜهٕٛ المُهَٔٔ ٘ فا f 

 . )َطًك١( ع٢ً ٖر٠ ايفتر٠ ق١ُٝ ؾػس٣ ٚاطًك١( ق١ُٝ عع٢ُ )َ

) المفتٛس١فتر٠ اي f لداٍ ايداي١ اذا ناْت(  2) , )a b ْ٫ ٜٛدد يًداي١ ٘فا f )ق١ُٝ عع٢ُ )َطًك١   

  عٓد ا٫طساف.)َطًك١(  ق١ُٝ ؾػس٣ ٚا
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                                                                       fبا٫عتُاد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز  ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي١

    ٚسدد َهاْٗا   ايؿػس٣ المطًك١( ،)ايعع٢ُ المطًك١ ؿ٣ٛايكِٝ ايك    اٚدد في نٌ ساي١ مما ٜاتٞ 

 

 

 القيم القص
 
 وى المطلقة والمحلية بيانيا
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) يمجٌ نٌ غهٌ َٔ ا٫غهاٍ ا٫ت١ٝ بٝإ ايداي١ )f x ٞانٌُ نٌ مما ٜأت 

 
 

 ا٫ًٚ:

 ......................................................الاكداد الحسحت للدالت  هي ( أ)

 ....................................... المحلُت )ان وحدث(ى  اللُمت اللـم( ب)

 .......................................المحلُت )ان وحدث(  الصغسي اللُمت ( ج)

 

 اً:ثاْٝ

 ......................................................الاكداد الحسحت للدالت  هي ( أ)

 ....................................... لُت )ان وحدث(المحاللُمت اللـمى  ( ب)

 ....................................... المحلُت )ان وحدث(  الصغسي اللُمت ( ج)

 

 ثايجاً:

 ..........................................الاكداد الحسحت للدالت  هي ( أ)

 .......................... المحلُت )ان وحدث(اللُمت اللـمى  ( ب)

 ......................... المحلُت )ان وحدث(  الصغسي اللُمت ( ج)

 

 زابعاً:

 .........................................الاكداد الحسحت للدالت  هي ( أ)

 ......................... المحلُت )ان وحدث(اللُمت اللـمى  ( ب)

 ........................ ُت )ان وحدث(المحل  الصغسي اللُمت ( ج)

ايد والتناقصبشكل موسع  ملاحظة سيتم مناقشة القيم القصوى المحلية  ز   الدرس الرابع مع الت 
ز
 ف

 

 

 

 

ٖٞ ق١ُٝ قؿ٣ٛ لذ١ًٝ ٫ٚ داعٞ يرنس اْٗا  ق١ُٝ قؿ٣ٛ لذ١ًٝ )داخًٝ٘ ٚيٝظ ع٢ ا٭طساف( ٬َسع١ : نٌ ق١ُٝ قؿ٣ٛ َطًك١ 

  ٜهفٞ إ ْكٍٛ اْٗا ق١ُٝ قؿ٣ٛ َطًك١ٚ
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) بيان الدالة الاتيشلل اليمثل  (1) )f x اكمل كل مما يأتي 

)على الفترة القصوى القيمة هل الدالة ثحقق شروظ نظرية ( أ) , )    مع  ذكر السبب

...................................................................................................... 

 ......................................... )ان وجدت( المطلقةالقيمة العظمى  ( ب)

 ....................................... )ان وجدت( المطلقة  الصغرى القيمة ( ج)

 ..................................  المحلية )ان وجدت(القيمة العظمى  ( د)

 ........................................  المحلية )ان وجدت(  الصغرى يمة الق( ـه)

) بيان الدالة الاتيشلل اليمثل  (2) )f x اكمل كل مما يأتي 

على الفترة القصوى القيمة هل الدالة ثحقق شروظ نظرية ( أ) 2,3   ع  ذكر السبب  م

........................................................................................................ 

 ......................................... )ان وجدت( المطلقةالقيمة العظمى  ( ب)

 ........................................ )ان وجدت( المطلقة  الصغرى القيمة ( ج)

 ..........................................  المحلية )ان وجدت(القيمة العظمى  ( د)

 ........................................  المحلية )ان وجدت(  الصغرى يمة الق( ـه)

) بيان الدالة الاتيشلل اليمثل  (3)  )f x اكمل كل مما يأتي 

ى الفترة عل القصوى القيمة هل الدالة ثحقق شروظ نظرية ( أ) 1,3   مع  ذكر السبب

.................................................................................................... 

 ........................................ )ان وجدت( المطلقةالقيمة العظمى  ( ب)

  ....................................... )ان وجدت( المطلقة  الصغرى القيمة ( ج)

 ........................................  المحلية )ان وجدت(  الصغرى يمة الق( د)

 ........................................  المحلية )ان وجدت(القيمة العظمى  ( ـه)

 

 

( )f x 

 

( )f x 
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 ( يًداي١ :المطًك١) اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ (1)
3( ) 3 1f x x x  ايفتر٠ ع٢ً  0,3. 

  

 

 

 

ي١ يًدا اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ (2)
1

( )f x x
x

   ع٢ً ايفتر٠
1

,2
2

 
 
 

. 

 

 

 

 

 

2يًداي١  اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ (3)
( )

1

x
f x

x



ع٢ً ايفتر٠   3,2. 

 

 

 

 

 

 

   إيجاد جمٝع ا٫عداد الحسد١ في ايفتر٠ المػًك١ المعسف١ عًٝٗا ايداي١ (1)

 ايجاد ق١ُٝ ايداي١ عٓد ايٓكاط الحسد١ ٚاطساف ايفتر٠ المػًك١.( 2)

 تهٕٛ انبر ٖرٙ ايكِٝ عع٢ُ َطًك١ ٚتهٕٛ اؾػس ٖرٙ ايكِٝ ؾػس٣ َطًك١.  (3)

 اختبار القيم

 الق
ا
          يم القصوى )المطلقة( تحليل
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يًداي١  اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ (1)
2( ) xf x x e   ع٢ً ايفتر٠ 0,1. 

 

 

 

 

 يًداي١ اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ (2)
1 2( ) tan ( )f x x ع٢ً  0,1. 

 

 

 

 

2 يًداي١ اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ (3)

1
( )

4
f x

x



 ع٢ً  ايفتر٠  1,1. 

 

 

 

 

 

) يًداي١ اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ (4) ) 3f x x x  ع٢ً ايفتر٠ 1,3. 
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 يًداي١ اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ (1)
2/3( )f x x   ع٢ً  1,3. 

 

 

 

   يًداي١ اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ (2)
2( ) xf x x e ع٢ً  0,4. 

 

 

 

 

)   يًداي١ اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ (3) ) sin cosf x x x  ع٢ً  0,2. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   يًداي١ اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ (4)
1( ) sin ( )f x x  

 

 

 

 ...اولا 

 اوجد مجال الدالة
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 للدالة اوجد القيم القصوى (1)
2( ) 4f x x   

 

 

 

 للدالة اوجد القيم القصوى (2)
2( ) 3 2f x x x   .على مجالها 

 

 

 

 

 

 

 

 

3 المطلقة للدالة  اوجد القيم القصوى (3)

1
( )

12 12 1 5

x x
f x

x x x

 
 

   
 

 

 

 

  

 

 

 ...اولا 

 اوجد مجال الدالة

 ...اولا 

 اوجد مجال الدالة

 ...اولا 

 اوجد مجال الدالة



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب // // م// الفصل الجاني  لصف الجاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 22  

 

 

 

 

 المتهاقصة والدالة المتسايدة الدالة تعريف 

 

 

 

 

 

 

 

fاشارة ) واشارة مشتقة الدالةناقص ( )التزايد والت العلاقة بين سلوك الدالة ) 

 اذا كانت

 

 

 

 

 

 

 

 

   

 

 الدوال المتزايدة والمتناقصة  :الرابع///    الدرس     ثطبيقات الاشتقاق: الرابعةالوحدة 

ايدة والمتناقصة ز  الدوال المت 

( ) 0f x  

)  في الفترة  xللل  , )a b  

)فان الدالة  )f x 

                      تلون متسايدة

) على الفترة , )a b 

( ) 0f x  

)  في الفترة  xللل  , )a b  

)فان الدالة  )f x 

 ثابتة                     تلون 

) على الفترة , )a b 

( ) 0f x  

)  في الفترة  xللل  , )a b  

)فان الدالة  )f x 

 متهاقصة                     تلون 

) على الفترة , )a b 

f = 0 

1 2

1 2( ) ( )

x x

f x f x




 

1 2

1 2( ) ( )

x x

f x f x




 

 (علسية)العلاقة   y قيمة تقل x كلما زادات قيمة )العلاقة طردية(  y تسيد قيمة x كلما زادات قيمة
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)يمجٌ نٌ غهٌ َٔ ا٫غهاٍ ا٫ت١ٝ بٝإ ايداي١ )f xاٚدد 

 ............................الاكداد الحسحت للدالت  هي ( 1)

 ..........................................هي زاًدفتراث الت( 2)

 .........................................هي الخىاكص ةفتر ( 3)

 .............)ان وحدث( ـمى  المؼللتاللُمت الل( 4)

 .......هي)ان وحدث( المؼللت  الصغسي اللُمت ( 5)

 .............)ان وحدث(المحلُت اللُمت اللـمى  ( 6)

 ............)ان وحدث(المحلُت   الصغسي اللُمت ( 7)

 

 ............................الاكداد الحسحت للدالت  هي ( 1)

 ..........................................هي فتراث التزاًد( 2)

 .......................................هي فتراث الخىاكص( 3)

 ............. )ان وحدث( ؼللتاللُمت اللـمى  الم( 4)

 ............ )ان وحدث(المؼللت  الصغسي اللُمت ( 5)

 ............. )ان وحدث(المحلُت اللُمت اللـمى  ( 6)

 ............. )ان وحدث(المحلُت   الصغسي اللُمت ( 7)

 

 ...........................الاكداد الحسحت للدالت  هي ( 1)

 ............................................هي ًدالتزا ةفتر ( 2)

 .........................................هي الخىاكص ةفتر ( 3)

 ............. )ان وحدث( اللُمت اللـمى  المؼللت( 4)

 ............. )ان وحدث( المؼللت  الصغسي اللُمت ( 5)

 ............. )ان وحدث(المحلُت اللُمت اللـمى  ( 6)

 ............. )ان وحدث(المحلُت   الصغسي اللُمت ( 7)

 

 

 

 فتراث التزاًد وفتراث الخىاكص للدالت )
 
 (بُاهُا
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   اوجد فترات التزايد وفترات التٍاقص لمدالة: (1)
3 2( ) 3 4f x x x  . 

 

 

 

 

 

 

)    :اوجد فترات التزايد وفترات التٍاقص لمدالة (2) ) 1f x x x  . 

 

 

 

 

 

 

 تعًٍّا عمى خط الاعداد.والتي عٍدِا المشتقة غير وىجىدة   xاصفاز المشتقة وقًي ايجاد  (1) 

fدزاسة اشازة دالة المشتقة (2)  . 

fوَ خلاه اشازة الدالةfتحديد سمىك الدالة  (3)  . 

fأ( اذا كاٌت اشازة الدالة  اُ الدالةعمى فترة ف (+   )+ وىجبةf .تلىُ وتزايدة عمى ِره الفترة 

fب( اذا كاٌت اشازة الدالة  عمى فترة فاُ الدالة (--) سالبةf .تلىُ وتٍاقصة عمى ِره الفترة 

 

)
ً
ات التناقص للدالة )تحليليا ايد وفتر ز ات التر  فتر

 حتى وان لم تكن اعداد حرجة



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفؿٌ ايجاْٞ  يؿف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 25  

 

 

  

 

 

 

 

 

) ذا ناْتأ( ا )f x داي١ َتؿ١ً ، c يًداي١. داخ١ًٝ  ْكط١ سسد١ 

 (-لذ١ًٝ اذا ناْت المػتك١ تػٝير اغازتٗا َٔ َٛدب )+( الى ضايب ) عع٢ُٜهٕٛ لها ق١ُٝ  f( فإ ايداي1١

  

 

  

 )+(الى َٛدب( -) لذ١ًٝ اذا ناْت المػتك١ تػٝير اغازتٗا َٔ ضايب ؾػس٣ٜهٕٛ لها ق١ُٝ  f فإ ايداي١( 2

         

 

 

   

)اذا ناْت ب(  )f x  داي١ َتؿ١ً، a  ايٝطازْكط١ طسف١ٝ َٔ. 

  )بدا١ٜ فتر٠ اايتصاٜد(                                                 فتر٠ ايتٓاقـ()بدا١ٜ                             

 

) ز( اذا ناْت )f x داي١ َتؿ١ً ، b  ايُٝينْكط١ طسف١ٝ َٔ. 

  )ْٗا١ٜ فتر٠ ايتٓاقـ(                                                     )ْٗا١ٜ فتر٠ ايتصاٜد(                             

 

 ،ز ٖرا ايتعسٜل َٔ خازز ايهتاب يًفكس٠ ب

 

 اختبار المشتقة الاولى للقيم القصوى المحلية   القيم القصوى المحلية: 

اول كُمت كصىي مؼللت لِظذ كلى الاػساف   محلُتىي كُمت كص ممىً اكخبازَ
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يتهٔ : (1)
4 2( ) 18 9f x x x      اٚدد 

 .المح١ًٝايكِٝ ايكؿ٣ٛ  (ز)   يًداي١ ٚايتٓاقـ  فترات ايتصاٜد( ب)    الحسد١ يًداي١ ا٫عداد( أ)

 

  

 

 

 

 

 

 

 

) يتهٔ : (2) ) 2 1f x x x     اٚدد  

 .المح١ًٝايكِٝ ايكؿ٣ٛ  )ز(   يًداي١ ٚايتٓاقـ  فترات ايتصاٜد)ب(     الحسد١ يًداي١ ا٫عداد)أ( 
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2 يتهٔ : (1)
( )

1

x
f x

x



 اٚدد   

 .المح١ًٝايكِٝ ايكؿ٣ٛ  )ز(   يًداي١ ٚايتٓاقـ  فترات ايتصاٜد)ب(     الحسد١ يًداي١ ا٫عداد)أ( 

 

 

 

 

 

 

 

 

 يتهٔ : (2)
1 2( ) tan ( )f x x    اٚدد 

 .المح١ًٝايكِٝ ايكؿ٣ٛ  )ز(   يًداي١ ٚايتٓاقـ  فترات ايتصاٜد)ب(     الحسد١ يًداي١ ا٫عداد)أ( 

 

 

 

 

 

 

             بين إ ايداي١  (3)
1 12

( ) sin ( tan )f x x


           َتصاٜد٠ ع٢ً(  لدالها  R) 
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 لتكو : (1)
1/3( ) ( 1)f x x اوجد                                                                                       

 وبين نوعها المحليةالقيم القصوى  )ج(   للدالة والتهاقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة الاعداد)أ( 

  

 

 

 

 

 لتكو : (2)
2( ) xf x x e اوجد                                                                                                      

 وبين نوعها .المحليةالقيم القصوى  )ج(   للدالة والتهاقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة الاعداد)أ( 

   

 

 

 

 

 

  لتكو : (3)

2 1
( )

x
f x

x


  اوجد                                                                                                      

 وبين نوعها .المحليةالقيم القصوى  )ج(   للدالة والتهاقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة الاعداد)أ( 
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) لتكو : (1)  ) lnf x x x      اوجد 

 وبين نوعها المحليةالقيم القصوى  )ج(   للدالة والتهاقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة الاعداد)أ( 

 

 

 

 

 

 لتكو : (2) 
2( ) ln( 1)f x x       اوجد 

 وبين نوعها المحليةالقيم القصوى  )ج(    للدالةوالتهاقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة الاعداد)أ( 

 

 

 

 

 

 لتكو : (3)

4 1

3 3( ) 4f x x x       .اوجد 

 .وبين نوعها المحليةالقيم القصوى  )ج(   للدالة والتهاقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة الاعداد)أ( 
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 للدالة المحلية  اوجد القيم القصوى (1)

2

2

2 1 0
( )

4 3 0

x x x
f x

x x x

   
 

  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 لتكو : (2)
2siny x     اوجد 

  .المحليةالقيم القصوى  )ج(  للدالة والتهاقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة الاعداد)أ( 
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)   للدالة والتهاقص  فترات التزايداوجد   (1) ) sin cosf x x x  

 

 

 

 

 

   

 

) لتكو : (2) ) sin cosf x x x   على 0,2  وحدد اي وبين نوعها القيم القصوى المحلية اوجد

     مطلقةمهها 
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)اعتُد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي١ )f x  في ايجاد 

)يًداي١ايتٓاقـ ٚفترات ايتصٜد  (1)  )f x 

 يًداي١ ثِ سدد ْٛعٗا.  دٖا ايكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝايتي عٓ xقِٝ (2) 

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 الخطٛات

 ٚتعٝٓٗا ع٢ً خط ا٫عداد. ايتي عٓدٖا المػتك١ غير َٛدٛد٠ xاؾفاز المػتك١ ا٭ٚلى ٚقِٝ ايجاد جمٝع 

fأ( اذا نإ بٝإ  ايداي١     فٛم لذٛز ايطٝٓات فإ اغاز٠f ( َٛدب١ + )  ٟإ  ايداي١اf  ٕٛته

 َتصاٜد٠ ع٢ً ٖرٙ ايفتر٠.

fب( اذا نإ بٝإ  ايداي١     تحت لذٛز ايطٝٓات فإ اغاز٠f ( اٟ إ  ايداي١- ضايب١)f  ٕٛته

 .َتٓاقؿ١ ع٢ً ٖرٙ ايفتر٠

 ضٌ تحٌٜٛ ايسضِ الى خط اعداد )اغاز٠ المػتك١(ٜف

 

 من الدالة
 
ايد والتناقص بيانيا ز ات الت  )فت  )f x   

f 
 

a) b) 

                    تطابل ايسضِ َع الخط

f) ايسضِ    ٚالخطf ) 

 َٛدب         xلذٛزفٛم 

 ضايب        xتحت لذٛز

 

 

 

 

 

0 

                         فٛم            َٛدب

 تحت           ضايب

 

f  
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)ًداي١ يتكسٜبي  ايتاي١ٝ في زضِ بٝإ  المعطٝاتاضتددّ ( 1) )f x 

(3) 2 , (3) 0

( ) 0 , 3

( ) 0 , 3

f f

f x x

f x x

 

  

  
                                          

 

 

 

)ًداي١ يتكسٜبي  بٝإ  ايتاي١ٝ في زضِ المعطٝاتاضتددّ ( 2) )f x 

(3) 2 , (3)

( ) 0 , 3

( ) 0 , 3

f f

f x x

f x x

 

 

 
                                

 

 

)ًداي١ يتكسٜبي  ايتاي١ٝ في زضِ بٝإ  المعطٝاتاضتددّ ( 3) )f x 

                      

(3) 2 , (3)

( ) 0 , 3

f f

f x x



   

 

 

 

)ًداي١ يتكسٜبي  ايتاي١ٝ في زضِ بٝإ  المعطٝاتضتددّ ا( 4) )f x 

                      

(3) 2 , (3) 0

( ) 0 , 3

f f

f x x

 

   

 

 

 غير َٛدٛد٠

 غير َٛدٛد٠
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داي١ َتصاٜد٠ لها َعهٛع  fاذا ناْت  (1) 
1f 

فاثبت إ ايداي١ ، 
1f 

 َتصاٜد٠ 

 

 

 

 

 

)فاثبت إ ايداي١ ،دٚاٍ  َتصاٜد٠  f ٚgاذا ناْت  (2) ) ( ( ))h x f g x   داي١ َتصاٜد٠ 

 

 

 

 

 

 

)اذا ناْت  (3) ) ( )f x g x    ٌيهx a سٝح( ) ( )f a g a ، ٕفاثبت ا( ) ( )f x g x   

 

 

 

 

 

1           اضتددّ ايط٪اٍ ايطابل في اثبات إ  (4) lnx x     ٌ1  يهx  
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 اختبار المشتقة الثانية  و  عرالتق :الخامس ///    الدرس        ثطبيقات الاشتقاق: الرابعة الوحدة 

)الرسم البَانُ للدالة   )y f x  فتٌةةالمفترة الٍلٌن مكعراً للاعلى علىI  

 اذا كان مهحهى الدالة ٍكع فٌق جمَع مماستى. (1)      

)اذا كان  (2)   اً )y f x  ة متزاٍدة على الفترة المفتٌةة دالI. 

)  اذا كان  (3)   اً ) 0f x   على الفترة المفتٌةةI.  

 

) الرسم البَانُ للدالة )y f x   فتٌةةالمفترة المكعراً للاسفل على  ٍلٌنI 

 اذا كان مهحهى الدالة ٍكع تحت جمَع مماستى. (1)    

) اذا كان (2) اً )y f x  دالة متهاقصة على الفترة المفتٌةة I. 

)   اذا كان  (3) اً ) 0f x   على الفترة المفتٌةةI. 

 

)اذا كانت   )f x    على الفترة المفتٌةة  متصلةدالة( , )a b  ًالتمثَل البَانُ ٍغير اتجاي التكعر عهد

)الهكطة  , )c a b ن الهكطة اف(c, ( ))f c  .تشمى نكطة انعطاف  

x ملاةظة: اذا كانت الدالة غير متصلة عهد c   ىتة نكطة انكلاب )انعطاف( لا تعتبرفانوا 

   اهدهع رعكتلا ياتجا ةلادلا تيرغٌل

      

 التقعر

 نقطة الانعطاف

 

 للاعلى

 

 للاسفل
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 ٚدد في نٌ ساي١ مما ٜاتٞ .، اfجٌ بٝإ ايداي١ اعتُد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز  ايرٟ يم

  .ْكاط ا٫ْعطاف   (2)          فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚفترات ايتكعس ي٬ضفٌ( 1)

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

ات التقعر للدالة )  بيانفت 
 
 fمن الدالة (يا
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  للاجابة عن الاسئلة التالية:fاعتمد على الشكل المجاور  الذي يمثل بيان الدالة  (1)

 

)فترة التزاًد للدالة ( أ) )f x  .......................................  هي....................... 

)فترة التناقص للدالة ( ب) )f x  ................................................  هي......... 

)للدالة ( ج) )f x ...............................................  قيمة عظمى محلية عند.. 

)للدالة ( د) )f x ...............................................  قيمة صغرى محلية عند.. 

 .......................................................................... فترة التقعر للاعلى هي ( ه)

 ..فترة التقعر للاسفل هي  .......................................................................( و)

 ................للدالة نقطة انعطاف عند  ...................................................( ي)

 

 

  للاجابة عن الاسئلة التالية:fاعتمد على الشكل المجاور  الذي يمثل بيان الدالة  (2)

 

)فترة التزاًد للدالة ( أ) )f x  .......................................  هي....................... 

)فترة التناقص للدالة ( ب) )f x  .......................................................  هي.. 

)للدالة ( ج) )f x  قيمة عظمى محلية عند ................................................. 

)للدالة ( د) )f x ...............................................  قيمة صغرى محلية عند.. 

 ......فترة التقعر للاعلى هي  ....................................................................( ه)

 ..فترة التقعر للاسفل هي  .......................................................................( و)

 ..للدالة نقطة انعطاف عند  .................................................................( ي)
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  للاجابة عً الاسئلة التالية:fاعتند على الشكل المجاور  الذي يمثل بياٌ الدالة  (1)

 ..............................................الحزجة للدالة الاعداد  اوجد (أ)

 ..............................................للدالة. التياقصاوجد فترات  (ب)

 ..................................................للدالة. التزايداوجد فترات  (ج)

 لكيه الكصوى المطلكة وبين ىوعَااوجد ا (د)

.................................................................................................... 

 .................................................. التكعز للاسفل. فترةجد او (ٍـ)

 .................................................. .للاعلىالتكعز  فتراتجد او (و)

 ................................................للدالة. الاىعطاف ىكاطاوجد  (ل) 

fكوٌ عيدٍا اشارة الدالة ت التي الفترةاوجد  (ي)   والدالةf  سالبتين.......................................... 

  للاجابة عً الاسئلة التالية:  fاعتند على الشكل المجاور  الذي يمثل بياٌ الدالة  (2)

 ..........................................الحزجة للدالة الاعداد  داوج (أ)

 ..........................................للدالة. التياقصاوجد فترات  (ب)

 ..............................................للدالة. التزايداوجد فترات  (ج)

 ................................................جد فترات التكعز للاسفل.او (د)

 ...................................................جد فترات التكعز للاعلى.او (ـٍ)

 ...........................................للدالة. اىعطاف ىكاط ٍل يوجد  (و)

 .................................................................................................... ا.وبين ىوعَ المحليةاوجد الكيه الكصوى  (ل)

) ةترفلا ىلع ةكلطلمااوجد الكيه الكصوى  (ي) 1,1) َا.وبين ىوع ............................................................... 
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يتهٔ: 
3 2( ) 3 1f x x x    

 ا٫ْعطافْكاط  (ب)فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚفترات ايتكعس ي٬ضفٌ     (أ)اٚدد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ٚتعٝٓٗا ع٢ً خط ا٫عداد. غير َٛدٛد٠اٚ  ؾفسك١ ايجا١ْٝ تطاٟٚ ايجاد جمٝع ايٓكاط ايتي تجعٌ المػت (1)

fدزاض١ اغاز٠ المػتك١ ايجا١ْٝ (2) . 

fَٔ خ٬ٍ اغاز٠ ايدايf١تحدٜد ضًٛى ايداي١  (3) . 

fأ( اذا ناْت اغاز٠ ايداي١  (ع٢ً فتر٠ فإ ايداي١ + ) َٛدب١f .تهٕٛ َكعس٠ ي٬ع٢ً ع٢ً ٖرٙ ايفتر٠ 

fب( اذا ناْت اغاز٠ ايداي١  (ع٢ً فتر٠ فإ ايداي١-) ضايب١f.تهٕٛ َكعس٠ ي٬ضفٌ ع٢ً ٖرٙ ايفتر٠ 

 

)
 
ات التقعر للدالة )تحليليا  فت 
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 تهٔ: ي (1) 

1
( )f x x

x
                                                                                                               اٚدد

 ا٫ْعطافْكاط  )ب(ي٬ع٢ً ٚفترات ايتكعس ي٬ضفٌ    فترات ايتكعس )أ(

 

 

 

 

 

 

 

 

 

يتهٔ:  (2)

1

5( ) ( 2) 4f x x                                                                                            اٚدد

 ا٫ْعطافْكاط  )ب(فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚفترات ايتكعس ي٬ضفٌ     )أ(
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يتهٔ:  (1) 
2( ) 4sinf x x x   ع٢ً 0,2 

  ايتي عٓدٖا ْكاط ا٫ْعطاف xقِٝ  )ب(ايتكعس ي٬ع٢ً ٚفترات ايتكعس ي٬ضفٌ     فترات )أ(اٚدد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)يتهٔ:  (2) ) sin cosf x x x   

  ا٫ْعطافايتي عٓدٖا ْكاط  xقِٝ  )ب(فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚفترات ايتكعس ي٬ضفٌ     )أ(اٚدد 
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  يتهٔ:  (1)
4( ) xf x x e  

 ا٫ْعطافْكاط  )ب(فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚفترات ايتكعس ي٬ضفٌ     )أ(اٚدد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  يتهٔ:  (2)
4 3 1 3( ) 4f x x x   

 ا٫ْعطافْكاط  )ب(فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚفترات ايتكعس ي٬ضفٌ     )أ(اٚدد 
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  يتهٔ:  (1)
1 2( ) tanf x x  

 ا٫ْعطافْكاط  )ب(فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚفترات ايتكعس ي٬ضفٌ     )أ(اٚدد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  يتهٔ:  (2)
2( )f x x x  

 ا٫ْعطافْكاط  )ب(فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚفترات ايتكعس ي٬ضفٌ     )أ(اٚدد 
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)اضتفد َٔ المدطط ايطابل في زضِ بٝإ ايداي١ )f x 

 

 

 

 

) لشاملالظؤاٌ ا ) 0f x  

 جصاًد وجللس للاكلى

( ) 0f x  

( ) 0f x  
 جىاكص وجللس للاكلى

 جىاكص وجللس للاطفل جللس للاطفلجصاًد و

( ) 0f x  

 

( ) ...................f x 
 

( ) ...................f x  

ٖٞ          ا٫عداد الحسد١

................................... 

ػتك١ ايجا١ْٝ ٖٞ         اؾفاز الم

................................... 

 ايفترات   

) اغاز٠    )f x 

) ضًٛى    )f x 

 

 ايفترات  

) اغاز٠   )f x 

) ضًٛى   )f x 

 

        تساوي x ٜٛدد ْكط١ اْك٬ب يًداي١ عٓد

................................... 

 ..........تطاٟٚ  x ٜٛدد ق١ُٝ عع٢ُ لذ١ًٝ  يًداي١  عٓد

 ..........تطاٟٚ  x عٓد  ٜٛدد ق١ُٝ ؾػس٣ لذ١ًٝ  يًداي١

 

     

3 2( ) 6f x x x  

( ) ...................f x 
 

( ) ...................f x  

        ا٫عداد الحسد١ ٖٞ 

................................... 

         اؾفاز المػتك١ ايجا١ْٝ ٖٞ

................................... 

 انٌُ الخسٜط١ ايتاي١ٝ
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         يتهٔ
4 3( ) 4 1f x x x   

 اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝ ٚبين ْٛعٗا. (2)  يًداي١  ايتٓاقـٚاٚدد فترات ايتصاٜد  (1)

 ازضِ ايداي١( 5) يًداي١ ا٫ْعطاف ْكاط اٚدد (4)  دد فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚي٬ضفٌاٚ (3)
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 يتهٔ 
1 3( ) 3(1 )f x x x           

 اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝ ٚبين ْٛعٗا. (2)  يًداي١  ايتٓاقـٚاٚدد فترات ايتصاٜد  (1)

 ازضِ ايداي١( 5) يًداي١ ا٫ْعطاف ْكاطاٚدد  (4) ي٬ضفٌاٚدد فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚ (3)

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفؿٌ ايجاْٞ  يؿف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 47  

 

2 /2( ) xf x e 

 يتهٔ 

2 /2( ) xf x e        سٝح  
2 /2( ) xf x xe     ٚ

22 /2( ) ( 1) xf x x e   

 ا.اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝ ٚبين ْٛعٗ (2)  يًداي١  ايتٓاقـٚاٚدد فترات ايتصاٜد  (1)

 ازضِ ايداي١( 5) يًداي١ ا٫ْعطاف ْكاطاٚدد  (4) اٚدد فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚي٬ضفٌ (3)
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 يتهٔ 
3( ) 1f x x          

 اٚدد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝ ٚبين ْٛعٗا. (2)  يًداي١  ايتٓاقـٚاٚدد فترات ايتصاٜد  (1)

 ازضِ ايداي١( 5) يًداي١ ا٫ْعطاف ْكاطاٚدد  (4) عس ي٬ع٢ً ٚي٬ضفٌاٚدد فترات ايتك (3)

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 ٜفضٌ ايسضِ ثِ ايجاد المطًٛب٫ٕ ايسضِ ضٌٗ... ٬َسع١ : 
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)طلىن الدالت )f x  مً بُان الدالت....( )f x 

 

 

 

 

 

 

)طلىن الدالت )f x  مً بُان الدالت....( )f x 

)( اذا نإ 1) )f x فوق محور السينات فأن اشارة( )f xموجبة 

)( اذا نإ 2) )f xالسينات فأن اشارة  تحت محور( )f xسالبة 

 

 

)( اذا نإ 1) )f xفأن اشارة  متزايدة( )f xموجبة 

)( اذا نإ 2) )f xفأن اشارة  متناقصة( )f xسالبة 

 

 

)طلىن الدالت )f x  مً بُان الدالت....( )f x 

 

 

 

 

 

 السبؽ بين مىحنى الدالت ومىحنى المشخلت الأولى ومىحنى المشخلت الشاهُت 

َباغس             

 َٔ ايسضِ

الخط  طابلت

             ايسضِ َع

 يٝظ تطابل            

تطابل الخط 

             ايسضِ َع
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) ػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي١اعتُد ع٢ً اي  )f x  المتؿ١ًيًداي١  ( )f x  في ايجاد 

 ايٓكاط الحسد١. (1)

 

 

 

 

 

 يًداي١.ايتٓاقـ ٚاٚدد فترات ايتصاٜد  (2)

 

 

 

 ٚبين ْٛعٗا. يكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝايتي عٓدٖاا xاٚدد قِٝ  (3)

 

 

 

 اٚدد فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚي٬ضفٌ. (4)

 

 

 

 يًداي١. اْعطافْكاط ايتي عٓدٖا   xاٚدد قِٝ  (5) 
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)اعتُد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي١  (1)  )f x في ايجاد 

 فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚي٬ضفٌ )أ(

 

 

 

 

 ا٫ْك٬ب. ْكاط ايتي عٓدٖا x قِٝ )ب(

 

 

  

) اعتُد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي١  (2) )f x   يًداي١ المتؿ١ً( )f x  في ايجاد 

 فترات ايتكعس ي٬ع٢ً ٚي٬ضفٌ )أ(

 

 

 

 

 ا٫ْك٬ب. ْكاط ايتي عٓدٖا x قِٝ  )ب(
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) بيان الدالة  ايػهٌ المجاٚز يمجٌ (1) )g x 

 

)يمكن ان يمثل بيان الدالة الاشكال التاليةاي من  )g x 

 

  

  

) ايػهٌ المجاٚز يمجٌ بٝإ ايداي١ (2) )f x 

) تاي١ٝ ممهٔ إ ٜهٕٛ يبٝإ ايداي١اٟ َٔ ا٫غهاٍ اي )f x 
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بايسضِ ايبٝاْٞ ايرٟ يمجٌ َػتكتٗا َٔ  Aَٔ المجُٛع١ fؾٌ بين نٌ زضِ  بٝاْٞ يمجٌ ايداي١ (1)

 .B المجُٛع١

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

) نٌ َٔ ايدٚاٍ ػهٌ المجاٚز بٝإ ايسدد ع٢ً ( 2) )f xو( )f x  

 

 

 

 

 

 

 

  

 

  

B A f f  
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( )

( )

( )

( )

f f f

a I II III

b II I III

c III II I

d II III I

 

) نٌ َٔ ايدٚاٍ ايػهٌ المجاٚز بٝإ سدد ع٢ً ( 1) )f xو( )f x و( )f x 

 

 

 

 

 

 

 

 

) نٌ َٔ ايدٚاٍ ايػهٌ المجاٚز بٝإ  سدد ع٢ً( 2) )f xو( )f x  و( )f x 

 

 

 

 

 

 

 

 

 اٟ َٔ الخٝازات ايتاي١ٝ ٖٞ ايؿشٝش١با٫عتُاد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز  (3)

 

 

 

 

 

 الخط المُٝص

 

 

 يًدٚاٍ نجيرات الحدٚد)الخط المُٝص ( ٬َسع١ 

ب ٚق١ُٝ الخط المُٝص ٖٛ خط يمس بٓكط١ اْك٬

 قؿ٣ٛ لذ١ًٝ َٚكطع َع لذٛز ايطٝٓات فٝهٕٛ 

)( ْكط١ ا٫ْك٬ب ع٢ً 1) )f x 

)( ايك١ُٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝ  ع٢ً 2) )f x 

)( المكطع َع لذٛز ايطٝٓات  ع٢ً 3) )f x 

 

 

 
 

A 

C 

B 

 ...ليس لها خط مميز حدود راتيهذه الدوال ليست كث
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٫يجاد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝ يًداي١   اضتددّ اختباز المػتك١ ايجا١ْٝ  (1) 
3( ) 12 5f x x x   

 

 

 

 

 

 

اضتددّ اختباز المػتك١ ايجا١ْٝ ٫يجاد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝ يًداي١    (2)
3 2( ) 5 3f x x x x   

 

 

 

 

 

 

)ذاناْتا( 1 ) 0 , ( ) 0f c f c                                                                                                                                                                                                                                                                                       

xتهٕٛ لها ق١ُٝ عع٢ُ لذ١ًٝ عٓد  fفإ  c 

                                                                                                                                                                                         

) اذا ناْت( 2 ) 0 , ( ) 0f c f c    

xٓد تهٕٛ لها ق١ُٝ ؾػس٣ لذ١ًٝ ع fفإ  c 

)٫يجٛش اضتدداّ اختباز المػتك١ ايجا١ْٝ اذا ناْت  (أ): ٬َسع١ )f c غير َٛدٛد٠ 

)اختباز المػتك١ ايجا١ْٝ اذا ناْت  ٜفػٌ (ب)                ) 0f c  ٚيجب ايسدٛع ٫ختباز المػتك١ ا٭ٚلى 

 

 

 اختبار المشتقة الثانية للقيم القصوى المحلية
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)اضتددّ اختباز المػتك١ ايجا١ْٝ ٫يجاد ايكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝ يًداي١    (1) ) xf x xe                                                         سٝح

( ) ( 2) , ( ) (1 )x xf x e x f x e x                                                                               

 

 

 

 

 

 

ايكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝ يًداي١    اٚدد (2)
4 3( ) 4 1f x x x   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ايكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝ يًداي١    اٚدد (3)

2 1
( )

x
f x

x


   
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 للدالة     القيمة القصوى المطلقةاوجد  (1)
2( ) 6f x x x    وحدد نوعها 

 

 

 

 

) للدالة     القيمة القصوى المطلقةاوجد  (2) ) xf x xe   وحدد نوعها 

 

 

 

 

 

 للدالة     القيمة القصوى المطلقةاوجد  (3)

ln
( )

x
f x

x
  وحدد نوعها 

 

 

 

 

 المحلية الوحيدة  هظسية القيمة القصوى 

 متصلة على فترة مفتوحة وللدالة قيمة قصوى محلية وحيدة فانها تكون مطلقة   fاذا كاهت الدالة 

 )الدزس السابع( تستخدم هره النظسية في مسائل القيم المثلى

 

 

 المحلية الوحيدة  القيمة القصوى 
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)تيناعتُد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي  ) , ( )g x f x   :لإنُاٍ ايفساغات ايتاي١ٝ 

)ايٓكاط الحسد١ يًداي٘)أ(   )f x ٖٞ ................... 

) ايتصاٜد يًداي١ فتر٠)ب(   )f x ......................ٖٞ 

 

) يًداي١ز( )  )f x .........قِٝ عع٢ُ المحًٝ٘ عٓد 

 

)فترٙ ايتكعس ي٬ع٢ً يًداي١ )د(   )f x ...................ٖٞ 

 

)فترات ايتكعس ي٬ضفٌ يًداي١ )ٖـ(   )g x .................ٖٞ 

)عدد تكاط ا٫ْك٬ب يًداي١ )ٚ(   )f x............................... :ٟٚتطا. 

 

)ايتي عٓدٖا يًدايتين  xق١ُٝ )ٟ(   ), ( )f x g x .............ٖٞ ْكط١ اْك٬ب 

 

 ..............................َع ذنس ايطبب f(2)اّ  f(3)اُٜٗا أنبر( ّ) 

 

) نإ يًداي١ إذا( ٕ)  )g x    1ْكاط سسد١ عٓد , 3                                                                                

 فبين ْٛع ايكِٝ ايكؿ٣ٛ المح١ًٝ عٓد ٖرٙ ايكِٝ الحسد١.
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)ايداي١ اعتُد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ  (1) )g x  

)gعًُاَ بإ  )x  نجير٠ سدٚد   ٚ      ( 2) (2) 0g g     

 

  ايفساغات ايتاي١ٝلإنُاٍ 

)gفترٙ ايتكعس ي٬ع٢ً يًداي١ ( أ) )x ...................ٖٞ 

)ا٫ْك٬ب يًداي١  تكاطب( ) )g x عٓد.................... 

)gايٓكاط الحسد١ يًداي٘( ز) )x ...................ٖٞ 

) يًداي١د( ) )g x .........قِٝ عع٢ُ المحًٝ٘ عٓد... 

) يًداي١ٖـ( ) )g x  ِٝالمحًٝ٘ عٓد......... ؾػس٣ق.... 

)ايتصاٜد يًداي١ فتر٠( ٚ) )g x .....................ٖٞ.......................... 

)يًداي١ ايتٓاقـ فتر٠( ٟ) )g x .....................ٖٞ 

 

)اعتُد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي١  (2) )f x ٞ٭نُاٍ الجدٍٚ ايتاي 

 

 

 

 

 

 

 

 الرمز الشرط

0, 0f f    

0, 0f f    

0f    

0f f  
 

 

0f f    
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  ناْت ايداي١ إذا (1) 
3 2( ) 12f x ax x  1 لها ْكط١ اْعطاف عٓدx  ايجابت فُا ق١ُٝ a. 

 

 

 

 

 

 نإ يًداي١ إذا (2)
3 2( )f x x ax bx    4ق١ُٝ ؾػس٣ لذ١ًٝ عٓدx  ْكط١ اْك٬ب عٓد و

1x   ايجٛابتفاٚدد ق١ُٝ ,a b. 

 

 

 

 

 

 

  نإ يًداي١ إذا (3)
4 2( ) 1f x ax bx     فاٚدد ق١ُٝ ايجٛابت (1,6)عٓد ايٓكط١ اْعطافْكط١ 

,a b؟ 
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يجاد خطٛط ايتكازب ٚاذا تم اختؿاز اسد ايعٛاٌَ يجب نتاب١ ايداي١ ايٓطب١ٝ في ابطط ؾٛز٠ قبٌ ا  (1)

xٚيٝهٔ  a  واختفى من المقام فان للدالة فجوة عندx a وليس خط تقارب رأسي 

x وتكون معادلتة      عٓد اؾفاز المكاّ تكازب زأض١ٜٝهٕٛ يًداي١ ايٓطب١ٝ خطٛط   (2) k 

 اذا ناْت دزد١  تكازب افك١ٜٝهٕٛ يًداي١ ايٓطب١ٝ خطٛط   (3)

y ٚتهٕٛ َعاديت١ ايبطط اؾػس َٔ  اٚ تطاٟٚ دزد١ المكاّ l 

 دزد١ اذا ناْت تكازب َا٥ٌٜهٕٛ يًداي١ ايٓطب١ٝ خط   (4)

y وتكون معادلتة     .بٛاسد  ايبطط انبر َٔ دزد١ المكاّ  a x b  

 ْٚطتددّ ايكط١ُ المطٛي١ اٚ ايكط١ُ ايترنٝب١ٝ ٫يجاد٠

 

xعٓد  تكازب زأض١ٜٝهٕٛ يًداي١ خطٛط   (1)  k 

      التالية  صحيحة  الشروط احدىاذا كانت 
lim ( ) , lim ( ) , lim ( )
x k x k x k

f x f x f x
   

         

yعٓد  افك١ٝتكازب ٜهٕٛ يًداي١ خطٛط   (2) l 

limاذا كانت احد الشروط التالية صحيحة    ( ) , lim ( )
x x

f x l f x l
 

   

 

 

 

 زطم المىحىُاث  : الظادض///      الدزض        جؼبُلاث الاشخلاق:  السابلتالىحدة 

 خطوط التقارب للدوال النسبية
( )

( )
( )

g x
f x

h x
 

x a عامل غير مكرر 

٫ يجٛش إ ٜهٕٛ يًداي١ خط تكازب 

 افكٞ َٚا٥ٌ في ْفظ ايٛقت

 

 النسبية غتر  خطوط التقارب للدوال

                                                             المُاع ايسأضٞ                                          

 ( يجب إ تهٕٛ ايداي١ َتؿ١ً عٓد ٖرٙ ايٓكط1١)

٬َْٗاٟ اٚ  ن٬ُٖا  اَا )المٌٝ ( يًُػتك١ ( إ تهٕٛ ايٓٗا١ٜ َٔ ايٝطاز ٚايُٝين2)

 عٓد ٖرٙ ايٓكط١ ضايب َا٫ْٗا١ٜ
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 ايدٚاٍ ايتاي١ٝ ا٫فك١ٝ اٚ الما١ً٥ يهٌ َٔ ٚاٚدد خطٛط ايتكازب ايسأض١ٝ 
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 ايدٚاٍ ايتاي١ٝ اٚدد خطٛط ايتكازب ايسأض١ٝ ٚا٫فك١ٝ يهٌ َٔ 

2

(1) ( ) xf x e 

 

 

1/(2) ( ) xf x e 

 

 

(3) ( ) xf x xe 

 

 

 

(4) ( ) ln( 2) 3f x x   
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    ازضِ َٓش٢ٓ ايداي١
5/3 2/3( ) 5f x x x     تحدٜد جمٝع المُٝصات الم١َُٗع 
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)  ازضِ َٓش٢ٓ ايداي١ ) sinf x x x    َع تحدٜد جمٝع المُٝصات الم١ُٗ 
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 ازضِ َٓش٢ٓ ايداي١ (1)
1 5( ) ( 2) 4f x x    

 َع تحدٜد جمٝع المُٝصات الم١ُٗ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ايتكازب يًداي١    َٓش٢ٓٚدد ا( 2)

4 2

2

1
( )

1

x x
f x

x

 


  

 ثِ ازضِ ايداي١   
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                            : المساحة     
2A x  

4P                            :  المحيط      x 

2d                    : طول القطر      x 

 

 

A                           : المساحة      x y   

2                      : المحيط       2P x y  

                :طول القطر     
2 2d x y  

 

                            : المساحة    
2A r  

2C                           : المحيط      r 

 

 

                            : المساحة    
1

2
A x y   

P                         : المحيط      x y s   

                      طول الوتر:    
2 2s x y  

         : مساحة المثلث غير القائم
1

sin
2

A ab  

 اللُم المشلى  : الظابم///       الدزض           بُلاث الاشخلاقجؼ:  السابلتالىحدة 

 كىاهين المظاحاث والحجىم

 ( المربع1)

 المستطيل( 2)

 الدائرة( 3)

 المثلث( 4)

ملاحظة : تم نقل المسائل 

                             الاقتصادية المطروحة 

ي الدرس السابع الى الدرس التاسع
 
 ف
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                                                  : الحجم    
3V x  

                             : الجانبية مساحة السطح     
24A x 

                               :  مساحة السطح الكلية    
26S x 

3L                                          طول القطر:     x 

 

V                                                   : الحجم     xyh  

2                       : الجانبية مساحة السطح      2A xh yh  

2                   :  مساحة السطح الكلية     2 2S xy xh yh   

                                طول القطر:    
2 2 2L x y h   

     

                                                   : الحجم    
2V r h  

2A                               : الجانبية مساحة السطح      rh 

                        :  مساحة السطح الكلية    
22 2S r rh   

 

 

                                               : الحجم    
21

3
V r h  

 

 

                                                 : الحجم    
34

3
V r  

                                         :  مساحة السطح الكلية    
24S r 

 

 بالمكع( 5)

 شبة المكعب ( 6)

 السطوانة  ( 7)

 المخروط  ( 8)

 الكرة  ( 9)
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  اقسا٤ المطاي١ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ايعددفي  ا٫ٍٚ  ايعدد َسبع   اٚدد ايعددٜٔ اذا نإ ساؾٌ ضسب،  33عددٜٔ غير ضايبين لدُٛعُٗا 

 َا يمهٔ. انبرايجاْٞ 

 

 

 

 

 

 

 

 خطوات حل مسائل القيم المثلى

 ازضِ غه٬ تٛضٝشٝاَ (1)

(2) َّ  صٖاسدد المتػيرات ٚز

انتب ايع٬ق١ ا٫ضاض١ٝ  (3)

ٜٚطتدٍ عًٝٗا َٔ ن١ًُ انبر 

 َا يمهٔ اٚ اؾػس َا يمهٔ 

 نتاب١ ايع٬ق١ المطاعد٠ (4)

ٚادعٌ ايع٬ق١ ا٫ضاض١ٝ 

 بمتػير ٚاسد

اذا ناْت 

اذا ناْت  بمتػيرٜٔ

  ٚاسدبمتػير

اغتل  ايداي١ ا٫ضاض١ٝ ثِ  (5)

 اٚدد ا٫عداد الحسد١ 

 اختبر ايك١ُٝ ايكؿ٣ٛ المطًك١   (6)

 اخر ايكساز  )ايجاد المطًٛب( (7)

 

٫ يجٛش اغتكام ايداي١  ٬َسع١ :

 ا٫ضاض١ٝ في ساي١ ٚدٛد َتػيرٜٔ

 

 
 لداٍ َػًل...اختباز ايكِٝ

     ح...     لداٍ َفتٛ

اختباز المػتك١ ا٭ٚلى           

       ايجا١ْٝ    اختباز المػتك١  اٚ

                                 

 ن٬َات تدٍ ع٢ً إ ايط٪اٍ ...ع٢ً ايكِٝ المج٢ً َجٌ .... انبر َا يمهٔ ،اؾػس َا يمهٔ ، اقؿس ، اطٍٛ.....
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 َتر يتهٕٛ َطاست٘ انبر َا يمهٔ.  24ٌ لذٝط١ اٚدد ابعاد َطتطٝ (1)

 

 

 

 

 

 

 

َتر ع٢ً الجٛاْب  800ٜساد ٚضع ضٝاز طٛي٘ ،َصزع١ َطتط١ًٝ ايػهٌ تكع ع٢ً ساف١ ْٗس َطتكِٝ (2)

 َطاس١ يمهٔ اساطتٗا. أنبرَا  ايج٬خ ا٫خس٣

 

 

 

 

 

 

َٚكطّٛ الى سضستين َت٬ؾكين َٚتطابكين في  ػهٌاي َطتطٌٝيًدٍٝٛ  اضطبٌسٍٛ ٜساد عٌُ ضٝاز  (3)

120نإ طٍٛ ايطٝاز  إذا المطاس١ ft   انبر َا يمهٔ ا٫ضطبٌ يتهٕٛ َطاست١اٚدد ابعاد 
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حظائر مشتطيلة الشلل  8 الىمتر  027طوله  بشياج  تقشينهايراد  ،مشتطيلة الشللابقار مزرعة  (1)

 الحظائر اكبر ما يملن  جميع  مشاحاتلتلون  لدنوع   الواحدة ومتشاوية المشاحة اوجد ابعاد الحظيرة

 

 

 

 

 

 

 

سياج مملن احاطة الارض  أصغرطول  مربع، اوجدمتر  077قطعة ارض مشتطيلة الشلل مشاحتها  (2)

 من الجواىب الاربعة. ابه

 

 

 

 

 

 

 

يراد وضع سياج على قدو مربع ،  1800مشاحتهامزرعة مشتطيلة الشلل تقع على حافة ىهر مشتقيه  (3)

  ( الصغرى للنخيط)القينة  ة الأرض بهيملن احاط ر طول سياجاصغما  الجواىب الثلاث الاخرى
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َطتط١ًٝ ايػهٌ َطاستٗا  ؾاي١ عسض (1)
2800 ftا٭ٍٚ  ايباب ،بٗا ث٬خ ابٛاب َٔ ث٬خ دٛاْب عسض

10 ft 6،َٚٔ الجٗتين ايباق١ٝ بابٝين بعسض ft ٌالمعسضممهٔ اساط١  ددازطٍٛ اؾػس  َِٓٗ، اٚدديه 

 ايج٬خ )ايتي تحتٟٛ ا٫بٛاب ( ب٘ َٔ الجٛاْب 

 

 

 

 

 

 

ٜهٕٛ َسبع طٍٛ ضًع١  pطتطٌٝ  ذٟ المطاس١ ايعع٢ُ ايرٟ لذٝط١ ق١ُٝ  ثابت١المبين إ   (2)
4

p
  

 َٚطاست١ 

2

16

p
A   . 

 

 

 

 

 

         Aٜهٕٛ َسبع طٍٛ ضًع١  Aق١ُٝ ثاٜت١   ا٫ؾػس َٚطاست١ذٟ المحٝط  إ المطتطٌٝبين  (3)

4 ٝط١  ٚلذ A  . 
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 َطاستَ٘طتط١ًٝ  غهٌ َٓطك١َطبٛع عًٝٗا اع٬ٕ ع٢ً  ؾفش١ َطتط١ًٝ (1)
298 in بايؿفش١ ٜٚٛدد 

1 ٖٛاَؼ َٔ الجاْبين in  ٚ ٌَٔ2 ا٫ع٢ً ٚا٫ضف in ًٗٝايتي تحكل ا٫ع٬ٕاٚدد ابعاد   ِيٝظ َطبٛع ع 

 ايؿفش١ نا١ًَ ثِ اٚدد ابعاد ايؿفش١.لمطاس١  ايؿػس٣ايك١ُٝ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 َا يمهٔ انبر،اٚدد طٍٛ ْؿف قطس دا٥ست١ ايتي تجعٌ َطاست١   cm12 قطاع دا٥سٟ لذٝط١  (2)

 

 

 

 

 

 

a, ضًعإ في َجًح ط٫ُٖٛا (3) b )بُٝٓٗا ١ٜٚٚايصا)ثٛابت  .ايصا١ٜٚ  اٚدد ق١ُٝ  ايتي تجعٌ َطاس١

 َا يمهٔ. أنبرالمجًح 

 

  

 

 

 

1 َطاس١ ايكطاع ايدا٥سٟ
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،سدد طٍٛ نٌ ضًع َٔ ْسٜد إ ْؿٓع َٓ٘ َجًجين نٌ َُٓٗا َتطابل ا٫ض٬ع   cm 33 ضًو طٛي٘  (1)

 .  ػس َا يمهٔاض٬ع المجًح يٝهٕٛ لدُٛع َطاستُٝٗا اؾ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

أٚدد طٍٛ ْؿف قطس نٌ َُٓٗا يٝهٕٛ لدُٛع   cm 28قسؾإ دا٥سٜإ لدُٛع قطسُٜٗا  (2)

 َطاستُٝٗا أقٌ َا يمهٔ .  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

َطاس١ المجًح المتطابل ايرٟ 

l طٍٛ ضًع١    ٖٛ 
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ع٢ً قطِ إلى دصأٜٔ غير َتطاٜٚين ٚثني الجص٤ ا٭ٍٚ ع٢ً غهٌ َسبع  ٚايجاْٞ   cm 68ضًو طٛي٘   (1)

ض٘ . أٚدد طٍٛ نٌ دص٤ يٝهٕٛ لدُٛع َطاستي ايػهًين أقٌ َا َطتطٌٝ طٛي٘ ضعف عس غهٌ

 يمهٔ .

 

 

 

 

 

 

 

 

8 ٜساد اساط١ ايػهٌ بصخازف خػب١ٝ طٛلها ،ْافرٙ ع٢ً غهٌ َطتطٌٝ ٜعًٖٛا ْؿف دا٥س٠ (2)  

                                                     ر٠ انبر َا يمهٔ  ()َطاس١ ايٓاف  اٚدد ْؿف قطس ايدا٥س٠ بحٝح تمس انبر ن١ُٝ يًض٤ٛ  َٔ ايٓاقر٠. . قدّ

 (.  يجب ٚضع شخازف بين المطتطٌٝ ْٚؿف ايدا٥س٠)
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ايطٝٓات ٚزاضاٙ ايعًٜٛإ ع٢ً ايكطع المهاف٧  لذٛزَطتطٌٝ قاعدت١ ع٢ً َطاس١  أنبرَا  (1)

212y x  

 

 

 

 

 

 

3y   المطتكَِٝطتطٌٝ قاعدت١ ع٢ً َطاس١  أنبرَا  (2)   ٙالمهاف٧ع٢ً ايكطع  ايطفًٝإٚزاضا 

2y x 

 

 

 

 

 

 

 

ايطٝٓات ٚزاضاٙ ايعًٜٛإ ع٢ً ايكطع المهاف٧  لذٛزَطتطٌٝ قاعدت١ ع٢ً  لذٝط أنبرَا  (3) 

24y x  
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 5  ٚازتفاع١  10طٍٛ قاعدت١ َطتطٌٝ يمهٔ زسم١ داخٌ َجًح قا٥ِ ايصا١ٜٚ َطاس١  أنبرا َ (1)

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8َجًح َتطاٟٚ ايطاقين طٍٛ قاعدت١  (2)  cm 10ٚطٍٛ ازتفاع١ cm ، داخٌ المجًح َطتطٌٝ ِ زضٜساد

ع٢ً ضاقٞ المجًح،اٚدد بعدٟ  قاعد٠ المجًح ٜٚكع نٌ َٔ زأضٝ٘ ا٫خسٜين ع٢ًبحٝح ٜكع اسد بعد١ٜ ع٢ً 

 المطتطٌٝ يتهٕٛ َطاست١ انبر َا يمهٔ
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30ٜطاٟٚ ايضًعين لذٝط١  َتطاَٟٚجًح َا انبر َطاس١  (1) cm 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 بعد يًٓكط١ أقؿسَا  (2) 5, 1  ٔ2 المطتكِٝ ع 1y x  
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     َا اقؿس بعد يًٓكط١ (1)  3,0  عٔ المٓش٢ٓ    y x  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 بعد يًٓكط١ أقؿسَا  (2) 0,0  ٔايداي١  ع cosy x 
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 12in    طٍٛ ضًٗاايػهٌ  َسبع١بدٕٚ غطا٤ َٔ ٚزق١  َهعب غب٘ ٜساد عٌُ ؾٓدٚم ع٢ً غهٌ (1)

 ؟سذِ يًؿٓدٚم أنبراٚدد َسبعات َتطابك١ عٓد ايس٩ٚع.  4ٚذيو بكطع 

 

 

 

 

 

 

 

 

 20in  طٍٛ ضًٗا ايػهٌَطتط١ًٝ بدٕٚ غطا٤ َٔ ٚزق١  َهعبغب٘ ٜساد عٌُ ؾٓدٚم ع٢ً غهٌ  (2)

  )بدٕٚ سٌ(اٚدد داي١ سذِ ايؿٓدٚم َسبعات َتطابك١ عٓد ايس٩ٚع.  4ٚذيو بكطع  12inٚعسضٗا 

 

 

6    ابعادٖاايػهٌ  َسبع١بدٕٚ غطا٤ َٔ ٚزق١  َهعب غب٘ عٌُ ؾٓدٚم ع٢ً غهٌٜساد  (3) ,6in in 

ثِ عٌُ ؾٓدٚم آخس َفتٛح َٔ ا٭ع٢ً  .  xطٍٛ ضًع٘  ،َسبعات َتطابك١ عٓد ايس٩ٚع 4 بكـٚذيو 

ين  انبر َا ايؿٓدٚق ايتي تجعٌ سذxِق١ُٝ  عات ا٭زبع َٔ ايٛزم المتبكٞ اٚددٚا٫ضفٌ ٚذيو بًؿل المسب

 يمهٔ
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 أبعادٍ صهدَق علٖ شلل متُازٓ مصتطّلات طُل ضلع قاعدتٌ ِصآَ ضعف عرضًا َمجنُع (1)

180cm .الجلاثٕ                                     أَجد أبعادٍ لّلُى حجنٌ أكبر ما يملو . 

  

 

 

 

 

                         قاعدتٌ مربعٕ الشلل ، الصاج بدَى غطاء  موب( ملع)صهدَق شبٕ  متُازٓ مصتطّلات  (2)

 مصاحتٌ الصطخّٕ أقل ما يملو  . أَجد أبعادٍ لتلُى   متر ملعب 32 شعتٌَ 

 

 

 

 

 

 

 متر 16 شعتٌَ  الشلل مربعٕ مصتطّلات قاعدتٌعلٖ شلل متُازٓ  بػطاءللنّاٍ  ِراد عنل خساى  (3)

                           تلالّف صهع المتر المربع مو جُانبٌ  ضعفَتلالّف صهع المتر المربع مو قاعدتٌ    ملعب

    (درهم  1اعتبر تلالّف المتر المربع مو الجُانب يُ )  اقل ما يملو الخساى صهاعٕ تللفٕابعاد الخساى لتلُى أَجد  
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المعدٕ ع٢ً غهٌ اضطٛاْ٘ دا٥س١ٜ قا١ُ٥ َػًك١ ضعتٗا  عًب١ َٔ ٜساد ؾٓع   (1)
3128 cm ابعاد . اٚدد

 اقٌ َا يمهٔ. اٗتعاالمعدٕ المطتددّ في ؾٓ يتهٕٛ ن١ُٝ ايعًب١

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

32ع٢ً غهٌ اضطٛاْ٘ دا٥س١ٜ قا١ُ٥ َػًك١ ضعتٗا  المعدَٕٔ عًب١ ٜساد ؾٓع   (2) fl oz .  ٕبحٝح ا

 اٗتعايتهٕٛ ن١ُٝ المعدٕ المطتددّ في ؾٓ ابعاد ايعًب١اٚدد سمو ايكاعد٠ ٚايك١ُ ضعف سمو الجٛاْب 

 ٌ َا يمهٔ.اق
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36ؾفٝش١ َطتط١ًٝ ايػهٌ لذٝطٗا  غطا٤ َٔعٌُ اضطٛا١ْ بدٕٚ قاعد٠ ٚبدٕٚ ٜساد   (1) cm  اٚدد

 .يتهٕٛ سذِ ا٫ضطٛا١ْ انبر َا يمهٔ ابعاد المطتطٌٝ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4ايػهٌ المجاٚز يمجٌ لرسٚط دا٥س٨ قا٥ِ ْؿف قطس قاعدت٘ (2) cm   12ٚازتفاع١ cm ً٘زضِ داخ

ٚنريو ايكاعدتين .اٚدد  المدسٚط َتكابًيناضطٛاْ٘ دا٥س١ٜ قا١ُ٥ بحٝح ٜهٕٛ لذٛز ا٫ضطٛا١ْ ٚلذٛز 

 أنبر سذِ لهرٙ ا٫ضطٛا١ْ 
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5ٚتسٙ لرسٚط دا٥سٟ قا٥ِ ْاتر عٔ دٚزإ َجًح قا٥ِ ايصا١ٜٚ  أنبراٚدد سذِ  (1) cm ٞسٍٛ اسد ضًع

 ايكا١ُ٥.

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 دات.سٚ 3لرسٚط دا٥سٟ قا٥ِ داخٌ نسٙ ْؿف قطسٖا  أنبراٚدد سذِ  (2)
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فط ٜكع خصإ يًٓ ايػاط٧ الىنًٝٛ َتر عٔ  4ٜساد تٛؾٌٝ خط اْابٝب َٔ َٓؿ١ يًبترٍٚ في ايبشس ٚتبعد   

نًٝٛ َتر . اذا عًُت إ  8 َطاف١ايػاط٧ ع٢ً ايػاط٧ ٜٚبعد الى ايػسم عٔ اقسب ْكط١ يًُٓؿ١ َٔ 

ف١ لمد اٚدد اقٌ تهًدزِٖ .ًَٕٝٛ  3ًَٕٝٛ دزِٖ ٚع٢ً ايػاط٧ ٖٛ  5تهًف١ َد نًَٝٛتر في ايبشس ٖٛ 

 .خط ا٫ْابٝب بين المٓؿ١ ٚالخصإ

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 منصة البترول
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ًَٕٝٛ   10 ٜهٕٛ دص٤ َٔ ايطسٜل فٛم المطتٓكع بتهًف١  سٝح ٜساد عٌُ طسٜل بين الجطس ٚايتكاطع   (1)

 ،انتب داي١ ايتهًف١ يعٌُ ايطسٜل  يًٌُٝ ايٛاسد ط١ًَٕٝٛ دزِٖ فٛم ا٫زض ايٝاب7ٚ ايٛاسد   دزِٖ يًٌُٝ

 

  

 

 

 

 

 

 

 بٝت٘ ايرٟ ٜكع ع٢ً ايػاط٧َٔ ايػاط٢ ،ٜسٜد ايٛؾٍٛ الى   2kmابحس غدـ في قازب٘ ع٢ً بعد   (2)

2ٓ٘ ايتذدٜف بمعدٍ عٔ اقسب ْكط١ يًكازب َٔ ايػاط٧،اذا عًُت اْ٘ يمه2km ٚايرٟ ٜبعد  /km h 

5  بمعدٍ ٚايطير  /km h٘اٚدد اقٌ شَٔ ممهٔ يًٛؾٍٛ الى بٝت . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 المطتٓكع

 ايٝابط١

 ايتكاطع

 الجطس
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5a الشلل المجاور يمثل ممر بعرض (1) m هوالجه   تينمً احدى الجه  

4b الاخرى بعرض m  ويلامس الساوية   مً المنر اوجد طول اطول شله مملً اٌ يمر 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

الشلل  في  حتى يتنلً مً رؤية اللوحة كاملة كنا ويقترب مً اللوحه يقف رجل اماو لوحة فيية  (2)

 )قينة الساوية اكبر ما يملً( اوضح ما يملً Aالرؤية  التي تجعل زاوية xقينة   اوجدالمجاور 

 اقداو   6تمثل  6حيث  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ه اضيريفيه مشكلة  نالسؤال من الكتاب ولك



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفؿٌ ايجاْٞ  يؿف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 97  

 

  ايع٬ق١ تمجٌ  (1) 
31

( )P v cv
v

   َكداز ايطاق١ ايتي ٜبرلها طا٥س ست٢ ٜطير بايطسع١ v                               

0cسٝح    ايطسع١ ايتي تحكل ايك١ُٝ ايؿػس٣ يًطاق١ . اٚدد عدد ثابت  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تمجٌ ايداي١  (2) 

2

2
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
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
                .با٫٫ف ضًع١ xَٔ بٝع   بم٬ٜٔ ايدزاِٖ  ازباح غسن١ 

 اٚدد ايك١ُٝ ايعع٢ُ يًسبح
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جمٝع الجطُٝات ايتي تطد  ٚذيو باشاس١ايػسض َٔ ايطعاٍ ايبػسٟ ٖٛ شٜاد٠ تدفل الهٛا٤ الى ايس٥تين  (1)

دفل الهٛا٤ خ٬ٍ ايكؿب١ تايكؿب١ الهٛا١ٝ٥ ٚتػير ْؿف قطس ايكؿب١ الهٛا١ٝ٥. اذا عًُت إ ايطسع١ المتذٗ٘ ي

الهٛا٥ٞ تعط٢ بايع٬ق١ 
2

0( ) ( )V r cr r r  عٓد ْؿف قطس ايكؿب١r   سٝح،c0ٚ  َٛدب عدد ثابتr 

ٗ٘ ذْؿف قطس ايكؿب١ بدٕٚ اٟ ضػط )ضعاٍ( اٚدد ْؿف قطس ايكؿب١ الهٛا١ٝ٥ ايتي تجعٌ ايطسع١ المت

 َا يمهٔ(انبر )ٌٖ ايكؿب١ في تمدد اّ في اْهُاؽ ست٢ تهٕٛ ايطسع١ المتذٗ٘ يًٗٛا٤ انبر َا يمهٔ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تمجٌ ايداي١  (2)
/2( ) vf v v e  0ق٠ٛ اسد٣ عع٬ت الجطِ بعد اْكباضٗا بطسع١ َكدازٖاv  ، 

  ايتي تحكل ايك١ُٝ ايعع٢ُ يًك٠ٛ  ايطسع١ اٚدد 
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 تمجٌ ايداي١  (1)
0.02 0.42( ) t tf t e e      تسنٝص ايدٚا٤ في ايعض٬ت بعدt  ضاع١ َٔ اخر ايدٚا٤

 اٚدد ايصَٔ  ايرٟ ٜهٕٛ ف١ٝ ايترنٝص ايدٚا٤  داخٌ ايعض٬ت انبر َا يمهٔ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

تمجٌ ايع٬ق١  (2)

2

2
( )

( )

V x
p x

R x



 في دٗاش يطاق١ المُتؿ١ َكداز ا  

0Vسٝح   نُا في ايػهٌ نٗسبا٥ٞ   ثابتَكدازالجٗد( )  

ٚ0R  اٚدد ق١ُٝ المكا١َٚ  ، ( )ثابت ن١ُٝ المكا١َٚx   يًطاق١ المُتؿ١. ايعع٢ُايتي تحكل ايك١ُٝ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفؿٌ ايجاْٞ  يؿف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 111  

 

 ايداي١  تمجٌ (1)
3 2( ) 3 18 60Q t t t t     َٔعدد ايطًع ايتي ٜٓتذٗا عاٌَ خ٬ٍ ايصt  سٝح

)تمجٌ   )Q t .ٔنفا٠٤ ايعاٌَ في اٟ لحع١ . اٚدد ايصَٔ ايتي ٜهٕٛ فٝٗا نفا٠٤ ايعاٌَ انبر َا يمه 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تمجٌ ايداي١  (2)
2 31

( ) 102 (9 )
54

T x x x    دزد١ سساز٠ الجطِ بعد تًكٞ ايدٚا٤ بطاع١ ٚاسد٠             

0    ن١ُٝ الجسع١ المعط٢ بالمًٝػساّ  يًُسٜض  x سٝح  6x       ٚتمجٌ ايداي١  ( )T x   سطاض١ٝ

 .يًشطاض١ٝ ايؿػس٣الجسع١ ايتي تحكل ايك١ُٝ د . اٚد الجطِ َٔ الجسع١
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  اقسا٤ المطاي١ 

 

 

 

 

 

 

 

 

5بمعدٍ  قطس الحسٜلٜتصاٜد طٍٛ ْؿف ٚ،ٜٓتػس سسٜل في اسد٣ ايػابات بػهٌ دا٥سٟ  / minm  اٚدد

 .200mعٓدَا ٜهٕٛ ْؿف قطسٙ  الحسٜلَعدٍ ايتػير في َطاس١ 

 

 

 

 

 

 

 

 المعدلات المرتبطة : الثامنالدرس      ///        تطبيقات الاشتقاق:  الرابعةالوحدة 

 بايصَٔ 
 خطوات حل مسائل المعدلات المرتبطة بالزمن

 ازضِ غه٬ تٛضٝشٝاَ (1)

(2) َّ  صٖاسدد المتػيرات ٚز

انتب ايع٬ق١ ا٫ضاض١ٝ  (4)

 ايتي تسبط المعطٝات بالمطًٛب

 انتب المعطٝات ٚالمطًٛب (3)

اغتل  ايداي١ ا٫ضاض١ٝ  (5)

 ايٓطب١ يًصَٔضُٓٝاَ ب

 اغتل نٌ المتػيرات بايٓطب١ يًصَٔ

 عٛض المعطٝات ٫يجاد المطًٛب (6)

 

                                                                           ملاحظت :

 يجوز اشخقاق الدالت الاساسيت في حالت وجود( 1)

مخغيرين بشرط جوفر معلوماث عن المخغيراث او ابحث 

                  عن علاقت مساعدة للخخلص من احدهما

موجب  ه( اذا كانت قيمت المخغير جسيد فان معدل حغير 2)

 سالب ه( اذا كانت قيمت المخغير جقل فان معدل حغير 3)
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0.1 َجًح َتطاٟٚ ا٭ض٬ع ٜصداد طٍٛ ضًع٘ بمكداز  (1) /cm s ١ المجًح                        َطاس  في َعدٍ ايتػير أٚدد   

3عٓدَا ٜهٕٛ طٍٛ ضًع٘ ٜطاٟٚ  cm   

 

 

 

 

 

 

 تتشسى ْكط١ ع٢ً َٓش٢ٓ َعاديت٘ (2) 
2 3y x    ٞفإذا نإ ا٫سداث ،x    ٍيًٓكط١ ٜصداد بمعد

3 /unit s  ٍالإسداثٞفي تػير ايأٚدد َعد y 2x تهٕٛ  عٓدَا    

 

 

 

 

 

 

1تتشسى نس٠ بمعدٍ  (3) /m s  ٘40ع٢ً خط أفكٞ َتذ٘ نحٛ عُٛد ازتفاع m،  أٚدد َعدٍ تػير

30ايعُٛد عٓدَا تهٕٛ ايهس٠ ع٢ً بعد ق١ُ بين ايهس٠ ٚ المطاف١ m .اٌُٖ ازتفاع ايهسٙ( َٔ قاعد٠ ايعُٛد( 
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6)َٓؿ١( ازتفاع٘ سٛض  (1) ft   ٌ2بٛاضط١ سبٌ بمعدٍ    َسنبعٔ َٓطٛب  الما٤ ، ضشب زد /ft s                                        

                                         ٜٚبك٢ ايكازب ع٢ً َطت٣ٛ ضطح الما٤                                                               

20اٚدد ضسع١ اقتراب المسنب عٓدَا ٜهٕٛ ع٢ً بعد   ft اضفٌ الحٛض َٔ  

 

 

 

 

 

 

 

50تطير ضٝاز٠ بطسع١  (2) /km h  اتجاٙ الجٓٛب َٔ ْكط١ تبعد
1

2
km طير ضٝاز٠ شماٍ ايتكاطع ، ٚت

40غسط١ بطسع١  /km h ْكط١ تبعد َٔ
1

4
km غسم ايتكاطع ْفط٘ ،في ٖرٙ ايًشع١ ٜكٝظ زاداز ضٝاز٠

 ايػسط١  المعدٍ ايرٟ تتػير  بٗا المطاف١ بين ايطٝازتين ،اٚدد َا ٖرٙ ايطسع١ ايتي ضٝطذًٗا ايساداز.

 ؟ فطس ذيوؾشٝح  ايطٝاز٠يطسع١ ٌٖ ضتهٕٛ قٝاع  ايساداز 

 

 

 

 

 

 

 اذا ناْت ضٝاز٠ ايػسط١ ٚاقف١ نِ ضٝهٕٛ قسا٠٤ ايساداز
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6 طٛي٘زدٌ  (1) ft 12  ٜٚبعد  ft 18عٔ عُٛد اْاز٠ ازتفاع١  ft                                                                                           

2ٚيمػٞ َبتعداَ عٔ ايعُٛد بمعدٍ /ft s                                                                                                                                  

 ايسدٌَعدٍ تػير طٍٛ ظٌ أٚدد 

 

 

 

 

  

75 ٜستفع بايٕٛ زاضٝاَ يٮع٢ً بمعدٍ   (2) / minm  اذا تم زؾد ايبايٕٛ َٔ َػاٖد ع٢ً ا٫زض ٜٚبعد ،

150m  عٔ َٛقع ايبايٕٛ ع٢ً ا٫زض، اٚدد َعدٍ تػير شا١ٜٚ المػاٖد يًبايٕٛ عٓدَا ٜهٕٛ ايبايٕٛ ع٢ً

 )اٌُٖ ازتفاع ايسدٌ( َٔ ضطح ا٫زض 150mازتفاع 

 

 

 

 

 

 ٠ قاد١َ بتذاٖ٘هساي  ٜٚػاٖدٜكف ٫عب نس٠ ايبٝطبٍٛ ع٢ً بعد قدَين َٔ ايًٛح ايس٥ٝظ يًهس٠  (3)

130 ٚبطسع١ َتذ١ٗ   بػهٌ افكٞ  /ft s َا َعدٍ ايتػير في شا١ٜٚ ايٓعس ي٬عب لمتابع١ ايهس٠،             

0xتعبر ايهس٠ ايًٛح   )عٓدَا  ) 

 

 

 

 

 

x 
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10ضًِ طٛي٘  mََٛضٛع اسد طسف١ٝ ع٢ً دداز َٓصٍ ٚايطسف ا٭خس َٛضٛع ع٢ً ا٫زض،ٜٚتشسى بعٝدا ، 

3الحا٥ط بمعدٍ  عٔ / sm  

8ٜهٕٛ فٝٗا ايطسف ايطفًٞ ع٢ً بعد ٟ يًطًِ عٓد ايًشع١ ايتي )أ( َا ضسع١ اْص٫م ايطسف ايعًٛ m  َٔ

 الحا٥ط.

 

 

 

 

 

ٜهٕٛ فٝٗا ايطسف ايطفًٞ بين  ايطًِ ٚا٫زض عٓد ايًشع١ ايتي  تكع  )ب( َا َعدٍ ايتػير في ايصا١ٜٚ ايتي

8ع٢ً بعد  m .الحا٥ط َٔ 

 

 

 

 

 

 

َا َعدٍ ايتػير في َطاس١ المجًح ايرٟ ٜتهٕٛ َٔ ايطًِ ٚالحا٥ط ٚا٫زض عٓد ايًشع١ ايتي ٜهٕٛ  (ز)

8فٝٗا ايطسف ايطفًٞ ع٢ً بعد  m .الحا٥ط َٔ 
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38بمعدٍ  ٜتدفل ايٓفط الى خصإ ع٢ً غهٌ ْؿف نس٠  (1) / sm  ذا نإ سذِ ايٓفط ا،ف V  في

 الخصإ ٜعطٞ بايع٬ق١ 

2 (36 )
3

V h h


  

 .4mالخصإ عٓدَا ٜهٕٛ ايٓفط ع٢ً ازتفاع ب ايٓفط ازتفاع ٚدد َعدٍ تػير  ا

 

  

  

 

 

 

 

3100بايٕٛ نسٟٚ ْفذ في غاش الهًّٝٝٛ بمعدٍ  (2)  / minft  . 

5اٚدد ضسع١ تصاٜد ْؿف قطس ايبايٕٛ عٓد ايًشع١ ايتي ٜهٕٛ فٝٗا ْؿف ايكطس  (أ) ft. 

 

 

 

 

 

5اٚدد ضسع١ تصاٜد َطاس١ ايبايٕٛ ايططش١ٝ عٓد ايًشع١ ايتي ٜهٕٛ فٝٗا ْؿف ايكطس  (ب) ft. 
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31َا٤ نس١ٜٚ  تتبدس بمعدٍ  قطس٠ / mincm  ٚتبك٢ تحافغ ع٢ً غهًٗا 

0.2اٚدد َعدٍ تٓاقـ ْؿف قطس قطس٠ الما٤  عٓد ايًشع١ ايتي ٜهٕٛ فٝٗا ْؿف ايكطس )أ(  cm. 

 

 

 

 

 

 

              اٚدد ضسع١ تٓاقـ المطاس١ ايططش١ٝ  يكطس٠ الما٤ عٓد ايًشع١ ايتي ٜهٕٛ فٝٗا ْؿف )ب( 

0.2  ايكطس cm. 

 

 

 

 

 

اذا نإ َعدٍ تبدس سذِ قطس٠ الما٤  ٜتٓاضب َع المطاس١ ايططش١ٝ لها ، فبين إ َعدٍ تػير ْؿف )ز( 

 ايكطس ثابت عٓد اٟ لحع١
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5خصإ َهعب ايػهٌ مم٤ًٛ بالما٤ طٍٛ ضًع٘  (1) m  ٍ32ٜتطسب َٓ٘ الما٤ بمعد /m h ٍأٚدد َعد ،

 .تػير ازتفاع الما٤ في الخصإ

 

 

 

 

 

 

 

 

3ْؿف قطسٙ   اضطٛاْٞ ايػهٌ خصإ  (2) ft    5ٚازتفاع١ ft ٚ ٍ315  ٜتدفل الما٤ ي٘ بمعد /ft s  

36ٜٚتطسب َٓ٘ بمعدٍ  /ft s . 

 اٚدد َعدٍ تػير ازتفاع الما٤ داخٌ الخصإ (أ)

 

 

 

 

 

 )عٓد ايٓعس َٔ ا٫ع٢ً(َٔ الجٗ٘ ايع١ًٜٛ  اٚدد َعدٍ تػير َطاس١ ضطح  الما٤ داخٌ الخصإ  (ب)

 

 

 دٍ ايطابلاٚدد ايصَٔ اي٬شّ لم٧ً الخصإ  بٓفظ المع (ز)
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310 بمعدٍ    ٌزأض٘ ي٬ضفغهٌ لرسٚط قا٥ِ ع٢ً خصإ الما٤ َٔ  ٜتطسب / minm  الما٤ اذا نإ ازتفاع

 ،الما٤  عٓد ْفظ ايًشع١ المدسٚط ٜطاٟٚ طٍٛ قطس قاعد٠ في 

 .5mالمدسٚط عٓدَا ٜهٕٛ ْؿف ايكطس  الما٤ في اٚدد ضسع١ تػير ْؿف قطس  (أ)

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ا٤ عٓد ْفظ ايًشع١.اٚدد ضسع١ ٖبٛط ضطح الم (ب)

 

 

 

 

 

 عٓد ْفظ ايًشع١. داخٌ الخصإ )عٓد ايٓعس َٔ ا٫ع٢ً( ايع١ًٜٛ اٚدد َعدٍ تػير َطاس١ ضطح  الما٤ (ز)
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320ٜٓطهب ايسٌَ بمعدٍ  ( 1) /ft s  بحٝح ٜبك٢ ا٫زتفاع  ع٢ً ا٭زض ٜٚػهٌ ن١َٛ لرسٚط١ٝ

6ْؿف قطس ايهَٛ٘ عٓدَا ٜؿٌ ازتفاع ايه١َٛ  اٚدد َعدٍ تصاٜد ضعف ْؿف ايكطس، ft  ايه١َٛ 

 

 

 

 

 

 

 

 

320( ٜٓطهب ايسٌَ بمعدٍ  2) /ft s شا١ٜٚ المدسٚط بحٝح تبك٢  ٜٚػهٌ ن١َٛ لرسٚط١ٝ  ع٢ً ا٭زض

6قطس ايهَٛ٘ عٓدَا ٜؿٌ ازتفاع ايه١َٛ  اٚدد َعدٍ تصاٜد ْؿف ، 45لمطت٣ٛ ا٫فكٞا َع ft  
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ٜؿب فٝ٘ الما٤ ، 9mٚازتفاع١   4mخصإ َا٤ لرسٚطٞ  قا٥ِ زأض٘ ي٬ضفٌ طٍٛ ْؿف قطس قاعدت٘  (1)

317بمعدٍ  /m h ٚ38 لما٤ َٓ٘ بمعدٍ  ا ٜتطسب /m h المدسٚط  الما٤ في  ، اٚدد ضسع١ تػير ْؿف قطس

 2mعٓدَا ٜهٕٛ ْؿف ايكطس  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

فإذا نإ ازتفاعٗا ،اضطٛا١ْ دا٥س١ٜ قا١ُ٥ تتُدد بالحساز٠  (2)
2

3
قطسٖا   ْؿفٜٚتػير قطس قاعدتٗا، 

0.01 بمعدٍ  /ft h 5 قاعدتٗا قطسْؿف سذُٗا ٚذيو عٓدَا ٜهٕٛ  طٍٛ  أٚدد َعدٍ تػير ft. 
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1 َهعب ثًذٞ ٜتٓاقـ طٍٛ ضًع١ بمعدٍ  /cm h 

 

 10cm   عٓدَا ٜهٕٛ طٍٛ ضًع٘ سذُ٘ اٚدد َعدٍ تػير  (أ)

 

 

 

 

 10cm   َطاست١ ايططش١ٝ عٓدَا ٜهٕٛ طٍٛ ضًع٘ اٚدد َعدٍ تػير  (ب)

 

 

 

 

 10cm   قطسٙ عٓدَا ٜهٕٛ طٍٛ ضًع٘ طٍٛ اٚدد َعدٍ تػير  (ز)
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 في الدقيقة ويهتشر بشلل دائري بسنم  جالوى  120ناقلة بحرية بمعدليتسرب الهفط مو  (1)
1

4


، 

300 نصف القطرعهدما يلوى  بقعة الهفطوجد معدل تزايد نصف قطر ا ft . 

 

 

 

 

 

 

 

في الدقيقة ويهتشر بشلل دائري بسنم   جالوى gيتسرب الهفط مو ناقلة بحرية بمعدل  (2)
1

4


،  

0.6بقعة الهفط يو اذا كاى معدل تزايد نصف قطر  g)أ( اوجد  قينة  / minft  100عهدr ft  

 

 

 

 

 

 بقعة الهفط )ب( اذا تضاعف سمم بقعة الهفط فاوجد معدل تزايد نصف قطر 

 

 

 

1 1 1 1 1

4 4 4 12 48
in ft

 
    

3

3

7.5 1

120 16

gal ft

gal ft




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8 طٛلها َجًح َتطاٟٚ ايطاقين قاعدت١ ثابت١  (1) cm،  2ازتفاع المجًح بمعدٍ ٜصٜد cm  يهٌ دقٝك١

6اٚدد َعدٍ ايتػير في شا١ٜٚ زأع المجًح عٓدَا ٜهٕٛ ازتفاع١  cm. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6 ُٖا  في َجًح قا٥ِ ايصا١ٜٚ ايكاعد٠ ٚا٫زتفاع في لحع١ َا نإ ط٫ٛ  (2) cm ٚ8 cm   ع٢ً ايترتٝب

1ايضًع ا٭ٍٚ ٜٓكـ بمعدٍ  ٍفإذا نإ طٛ / mincm   بمعدٍ ٚنإ طٍٛ ايضًع ايجاْٞ ٜصداد 

2 / mincm  . أٚدد َعدٍ ايتػير في َطاس١ المجًح بعد دقٝكتين 
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4hتطير طا٥س٠ ع٢ً ازتفاع ثابت قدز٠  (1)   ً40ٌَٝ  ٚتبعد افكٝاx   عٔ زاداز ٜكع في المطاز ،اذا  ٌَٝ

)افكٝا نحٛ المطاز ٚالمطاف١ بين ايطا٥س٠ ٚايساداز ٖٞ  ناْت  ايطا٥س٠ تتذ١  )s t   سٝح

( ) 240 /s t mi h      اٚدد ضسع١ ايطا٥س٠ 

 

 

 

 

 

 

 

540تطير طا٥س٠ بطسع١   (2) /km h   600 ع٢ً ازتفاع ثابت قدز٠m   ٚتمس فٛم عٔ ضطح ا٫زض

 في ايصا١ٜٚ بين خط ْعس المساقب ٚالخط ايعُٛدٟ ع٢ً َطاز ايطيرإ  َعدٍ يًتػير انبرَساقب دٟٛ ،اٚدد 
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20َبٓٝإ ازتفاعُٗا    ftٚ40 ft  60ع٢ً ايتٛايٞ ٚالمطاف١ بُٝٓٗا ft  ،ع٢ً                                   

 نُا في ايػهٌ . فسض إ غد٠ ايض٤ٛ في ْكط١ َع١ٓٝ تتٓاضب طسدٜاً َع ايصا١ٜٚ 

4)أ( اذا تحسى غدـ َا َٔ ايُٝين الى ايٝطاز بمعدٍ  /ft s 

 عٓدَا ٜهٕٛ ايػدـ في َٓتؿف المطاف١ بين المبٓٝين  فُا َعدٍ تػير ايصا١ٜٚ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 انبر َا يمهٔ   اٚدد المٛقع ايرٟ ٜهٕٛ قٝاع ايصا١ٜٚ  ( ب)
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60ضدت َٝاٙ الى خصإ نسٟٚ ْؿف قطسٙ   ft  310بمعدٍ ثابت /f s                                                                

 عٓدَا يمت٢ً الخصإ الى ايٓؿف                      اٚدد َعدٍ تػير ْؿف قطس اع٢ً َطت٣ٛ يًُٝاٙ  في الخصإ 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

/

/

dV dV dR dR dV dt

dt dR dt dt dV dR
    

60ؿف قطسٙ ٜعط٢ سذِ الما٤ في الخصإ ايهسٟٚ ايرٟ ْ ft ْٚؿف قطس َطت٣ٛ ضطح الما٤R  بايع٬ق١ 

1 3

2 2 2 2 2 32 2
1 2

( ) 60 (60 ) (60 ) 60
3 3

V R R R
 

      
 

 

 

 ملاحظة:ممكن الحصول على جواب الشؤال الشابق مباشرة وهو صفر لان

 جب ( قبل الوصول الى المنتصف وبعد ذلك اصبح  معدل  التغير متناقص)معدل التغير سالب(معدل التغير كان متزايد )معدل التغير مو
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60ضدت َٝاٙ الى خصإ نسٟٚ ْؿف قطسٙ  ft ٍ310ثابت  بمعد /f s                                                                 

   اٚدد ا٫زتفاع ايرٟ عٓدٙ َعدٍ ايتػير في ا٫زتفاع ٜطاٟٚ َعدٍ ايتػير في ْؿف ايكطس 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 بايع٬قات ايتاي١ٝ  عٓد اٟ شRَْٔٚؿف قطس ضطح الما٤  hتعط٢ ايع٬ق١ بين ازتفاع الما٤ 

2 2 2( ) 60 60 , ( ) 120h t R R t h h     
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 القيمة العظمى للرب  ح 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                          

 

 

 

 

 

  الاقتصاد والعلوم  :التاسع ///   الدرس     بعة: تطبيقات الاشتقاقالوحدة الرا
ز
 معدلات التغتر ف

 ١َُٗ ٬َسعات

)nx      ٖٛ  1 ايتهًف١ ايفع١ًٝ ٫ْتاز ايكطع١ زقِ( 1) ) ( )n nC x C x  

)  ٖٛ      nx ٫ْتاز ايكطع١ زقِ الحد١ٜايتهًف١ ( 2) )nC x 

ايتهًف١ تكسٜبا ٜطاٟٚ   nx ٫ْتاز ايكطع١ زقِ ع١ًٝفايايتهًف١ ( عٓدَا ٜهٕٛ ا٫ْتاز نبير فإ 3)

 الحد١ٜ

  ٜطاٟٚ ايٛاسد٠ يًكطع١َتٛضط ايتهًف١  ( 4)
( )

( )
C x

C x
x

 

)ٕ ( عٓدَا ٜه5ٛ) ) 0C x  فاْ٘ ٜعني إ تهًف١ اْتاز ايكطع١ ايٛاسد٠ ٜكٌ َع شٜاد٠ ا٫ْتاز  

 ٜٚدٍ ذيو ع٢ً إ ايتؿٓٝع ع٢ً دزد١ نفا٠٤ عاي١ٝ

 

 

ف١ الحد١ٜ اَا ايدخٌ الحدٟ ٚايتهً تسان١ُٝداي١ ايدخٌ ٚايتهًف١ ٚايسبح ٖٞ داي١  ٬َ:١َُٗسع١ 

 نٌ داي١ عٓد قطع١ ٚاسد٠ فكط ٚيٝطت تسان١ُٝق١ُٝ  اٟ تحطب  سد١ٜٚايسبح الحدٟ داي١ 

 الاقتصاد 

)ٖٛ pايكطع١ ايٛاسد٠  قطع١ بطعس x( ايدخٌ َٔ بٝع 1) )r x x p  

 

)  ٖٛ     قطع١   x   اْتازتهًف١ ( 2) )c x 

 

)  طع١  ٖٛ    ق  x بٝع  الخطاز٠( َٔ( ايسبح )3) ) ( ) ( )p x r x c x  

 

    يدخٌ الحدٟا
dr

dx
 

 

١ ايتهًف١ الحدٜ
dc

dx
 

 

     الحدٟ ايسبح
dp

dx
 

                                         ايك١ُٝ ايعع٢ُ يًسبح( 1)

 ايؿػس٣ لمتٛضط ايتهًف١ايك١ُٝ ( 2)

 ايطًب ٚايطعس( 3)

 

 ْعسٜات ١َُٗ  في ا٫قتؿاد
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)  يمجٌ ايػهٌ المجاٚز  داي١ ايدخٌ )r x                                                                                                                                            

) ٚداي١  ايتهًف١  )c x ِٖبم٬ٜٔ ايدزا                                                                                                                           

                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                  دٗاش   نُبٝٛتس  با٫٫ف ايٛسدات       x عٓد اْتاز

 ٫سد٣ ايػسنات

 َٚاذا تمجٌ  C(0)اٚدد ( 1)

 

 

  قطع١ 2000ٌٖ تحكل ايػسن١ زبح اّ خطاز٠ عٓد اْتاز   (2)

 

 قطع١ 2000الخطاز٠ عٓد اْتاز  ايسبح  اٚ  ١ُ ٝسدد ق( 3)

 

  يػسن١ خطاز٠سدد ايفتر٠ ايتي تحكل فٝٗا ا (4)

 

 سدد ايفتر٠ ايتي تحكل فٝٗا ايػسن١ زبح (5)

 

 سدد ايك١ُٝ ايتكسٜب١ٝ ي٬ْتاز ايتي تحكل فٝٗا ايػسن١ زبح١ٝ عع٢ُ (6) 

 

 

 َٚاذا ت٬سغ. Cٚ(5)r(5)اٚدد ( 7)
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يعب١ تعط٢ بايع٬ق١  xذا ناْت داي١ ايتهًف١ ٭ْتاز   ا
2( ) 0.02 8 5000C x x x   

 قطع١. 100  اْتاز اٍٚاٚدد تهًف١  (1)

 

 .100اٚدد ايتهًف١ ايفع١ًٝ ٫ْتاز ايًعب١ زقِ  (2)

 

 

 

 .100اٚدد ايتهًف١ الحد١ٜ ٫ْتاز ايًعب١ زقِ ( 3)

 

 

. ٚاُٜٗا اضٌٗ 100ٚايتهًف١ الحد١ٜ ٫ْتاز ايًعب١ زقِ 100ايفع١ًٝ ٫ْتاز ايًعب١ زقِ  بين ايتهًف١قازٕ  (4)

 بالحطاب.

 

 ع١قط 100 ايٛاسد٠ عٓد اْتاز ايكطع١اْتاز  تهًف١اٚدد َتٛضط  (5)

 

 

 

 قطع١ 1000  ايكطع١ ايٛاسد٠ عٓد اْتاز تهًف١ اْتازاٚدد َتٛضط  (6)

 

 

 َاذا ت٬سغ.  1000  ٚعٓد اْتاز قطع١  100اْتاز   ايكطع١ ايٛاسد٠ عٓد َتٛضط تهًف١قازٕ بين  (7)
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)ٚسد٠ تعط٢ بايع٬ق١  xهًف١ ٭ْتاز   ذا ناْت داي١ ايتا (1) ) 2 5000C x x   ٚداي١ ا٫ٜسدات تعط٢

بايع٬ق١ 
2( ) 10 0.001R x x x   يًسبحاٚدد ايك١ُٝ ايعع٢ُ. 

 

 

 

 

 

 

 

 

ذا ناْت داي١ ادزِٖ ،ف20ضبٛعٝا بطعس ايٛاسد٠ د١َٝ ا xٜبٝع المؿٓع  ا٫طفاٍ،د٢َ َؿٓع ٫ْتاز  (2)

يعب١ تعط٢ بايع٬ق١  xْتاز   ايتهًف١ ٫
2( ) 0.002 8 5000C x x x    اٚدد عدد ايكطع ايتي ٜٓتذٗا

 المؿٓع يٝشكل انبر زبح.
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 الصغرى لمتوسط التكلفةالقيمة 

 

 

 يتهٔ (1)
3 2( ) 6 15C x x x x      تمجٌ داي١ تهًف١ اْتاز   x  َٔبا٫٫ف  ا٫دٗص٠.                           

 اٚدد َطت٣ٛ ا٫ْتاز ايرٟ يحكل ايك١ُٝ ايؿػس٣ لمتٛضط ايتهًف١. 

 

 

 

 

 

 

 

 يتهٔ (2)
2( ) 0.02 20 1800C x x x      هًف١ اْتازتمجٌ داي١ ت   x  َٔاٚدد َطت٣ٛ  .ا٫دٗص٠

 ا٫ْتاز ايرٟ يحكل ايك١ُٝ ايؿػس٣ لمتٛضط ايتهًف١.

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)أٟ إ  ايتهًف١ ايه١ًٝ ع٢ً عدد ايكطع  ٜطاٟٚ ايٛاسد٠يًكطع١ َتٛضط ايتهًف١  )
( )

C x
C x

x
                                        
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 يتهٔ (1)
0.02( ) 10 xC x e    تمجٌ داي١ تهًف١ اْتاز   x  َٔاٚدد َطت٣ٛ ا٫ْتاز  با٫٫ف. ا٫دٗص٠

 ٟ يحكل ايك١ُٝ ايؿػس٣ لمتٛضط ايتهًف١.اير

 

 

 

 

 

 يتهٔ (2)

3

2( ) 16000 200 4C x x x      تمجٌ داي١ تهًف١ اْتاز   x  َٔاٚدد َطت٣ٛ  .ا٫دٗص٠

 ا٫ْتاز ايرٟ يحكل ايك١ُٝ ايؿػس٣ لمتٛضط ايتهًف١.

 

 

 

 

 

 

 

 تمجٌ ايداي١  (3)
100

( ) 10C x
x

    ْتاز٫  َتٛضط ايتهًف١   x  َٔنإ ا٫ْتاز الحايٞ  إذا .ا٫دٗص٠

 َتٛضط ايتهًف١. فيايطٟٓٛ  ٜٚصداد بمعدٍ دٗصٜٔ ضٜٓٛا، اٚدد َعدٍ ايتػير قطع 10
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) تمجٌ ايداي١  (1) ) 1.3
2500

x
p x   بٝع  بايدزِٖ عٓدير ايٛاسد٠ ضعس عًب١ ايعؿx  عدد  اٚدد. عًب١

 يًدخٌ   ايك١ُٝ ايعع٢ُايكطع ايتي تحكل 

 

 

 

 

 

دزِٖ يهٌ نتاب فاذا شاد عدد  3ضٜٓٛاً َٔ ْٛع ٚاسد بسبح  نتاب اقٌاٚ  20000 تبٝع َهتب١ (2)

         نتاب20000دزِٖ عٔ نٌ نتاب شٜاد٠ عٔ  0.0001ـلمباع١ عٔ ٖرا ايعدد فإ ايسبح ٜكٌ بايهتب ا

                                                                    ,نتاب ( 21000دزِٖ عٓد بٝع  2.9َج٬ً  زبح ايهتاب ايٛاسد   )

 َا عدد ايٓطح ايتي تبٝعٗا المهتب١ ست٢ تحكل اع٢ً زبح

 

 

 

 

 

خؿِ ٚاسد  دزِٖ عٔ نٌ  ِدزِٖ ، ٜٚت  40اذا ناْت ضعس ايترنس٠ ايٛاسد٠ لحضٛز سفٌ ٖٞ  (3)

 22دزِٖ عٓد غسا٤  38َج٬ً  ضعس ايترنس  ترنس٠  ) 50بحد اقؿ٢  ترنس20٠ترنس٠ بعد طًب 

 يتهًف١ ايترانس. ايعع٢ُترنس٠ ( اٚدد عدد ايترانس ايتي تحكل ايك١ُٝ 
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  والسعر دالة الطلب

 

 

 

 

 

 

)   َع١ٓٝ تعط٢ بايع٬ق١ ايطًب يطًع١أذا ناْت داي١  ) 200(30 )f p p   سٝحpضعس ايكطع١ 

 دزِٖ. 10عدد ايكطع المطًٛب١ عٓد ايطعس   ( اٚدد1)

 

 

 دزِٖ. 25عدد ايكطع المطًٛب١ عٓد ايطعس   ( اٚدد2)

 

 

 

 دزِٖ ٚقازٕ بِٝٓٗ  25دزِٖ   ٚعٓد ايطعس   10عٓد ايطعس   )ايدخٌ(٫ٜسادات ( اٚدد ا3)

 

 

 

0 30P  

 

ايطًع اٚ ايكطع ٖٚٞ داي١  تعتُد ع٢ً ضعس ايكطع١  ٚتهٕٛ ع٢ً  عددٖٞ داي١  تمجٌ  :ايطًب داي١  (1)

)    ايػهٌ )x f p 

)  ايدخٌ  ٖٞ     ا٫ٜساد اٚداي١  (2) )R p x p f p    

) ٚتطاٟٚ     ايطًع ٚعدد ايطًع١ٖٞ داي١ تعتُد ع٢ً ضعس  E َس١ْٚ ايطًب (3) )
( )

P
E f P

f P
 

1Eاذا ناْت  (4)    ا٫ٜسادات تتٓاقـداي١  ايطعس ٜصداد ٚ  إ اَٟسٕ ٜهٕٛ ايطًب                                                                                                          
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)   َع١ٓٝ تعط٢ بايع٬ق١ ايطًب يطًع١ذا ناْت داي١ ا ) 200(30 )f p p    سٝحp  ضعس ايكطع١ 

 E س١ْٚ ايطًب( اٚدد 1َ)

 

 

 

1E َسٕ ايطًب يجعٌ( اٚدد َد٣ ا٫ضعاز ايرٟ 2)  .)ٕاٚدد ايفتر٠ ايتي ٜهٕٛ فٝٗا ايطًب َس ( 

 

 

 

 

 

 

 

 .داي١ ا٫ٜسادات ثِ سدد ايفتر٠ ايتي ٜتصاٜد فٝٗا ا٫ٜساد( اٚدد 3)

1E  طًب غير َسٕاي يجعٌ)اٚدد َد٣ ا٫ضعاز ايرٟ   ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 َس١ْٚ ايطًب

( )
( )

P
E f P

f P


 

 اٚ ا٫ٜسادت ايدخٌ

( )R P f P  

0 30P  
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0.05تكّٛ اسد٣ ايػسنات بتكدٜس َبٝعاتٗا ايط١ٜٛٓ بايع٬ق١   ( )(t) 60 40 x ts e   سٝح  با٫٫ف( )x t 

بايطٓٛات ، ٚالجدٍٚ ايتايٞ يمجٌ   tايدزاِٖ ع٢ً ا٫ع٬ْات َع َسٚز ايصَٔ   با٫ف ن١ُٝ ا٫ْفام   تمجٌ

 سذِ ا٫ْفام لمد٠ ازبع ضٓٛات.

 

 

 عٓد ايط١ٓ ايجا١ْٝ. َكداز المبٝعات( قدز أ)

 

 

 

 ا٫ْفام ع٢ً ا٫ع٬ْات في ايط١ٓ ايسابع١. ايتػير في َعدٍ( قدز ب)

 

 

 

 

 َعدٍ ايتػير في ن١ُٝ المبٝعات في ايط١ٓ ايسابع١. ( قدز ز)
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)تحدد ايع٬ق١   (1) ) 2f x x   0سٝح 8x  أٍٚ  نت١ًx  َٔ َعدْٞ زقٝل  ضًوَتر                      

8x  اٚدد ايهجاف١ الخط١ٝ  يًُعدٕ عٓدَا   

 

 

 

 

 

 

 

 

تحدد ايع٬ق١   (2)
3( ) ( 1) 6m x x x     0سٝح 2x   أٍٚ  نت١ًx  َْٞتر َٔ ضًو َعد

 ايهجاف١ ع٢ً ايطًو ثِ ؾف نٝف تتٛشع زقٝل اٚدد ايهجاف١ الخط١ٝ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ايهجاف١ الخط١ٝ 

 ٖٞ َػتك١ ايهت١ً

( ) ( )x m x  

 العلوم
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)أذا نإ ضسع١ ايتفاعٌ (1) )x t  ١ لماد٠ َع١ٓٝ تعط٢ بايع٬ق ( ) 2 ( ) 1 4 ( )x t x t x t    سٝح( )x t 

)تكٝظ َكداز ايترنٝص َٔ دزد١ ايتػبع اٚدد ايترنٝص ايرٟ تؿٌ فٝ٘ ضسع١ ايتفاعٌ )x t  الى ايك١ُٝ

 ايعع٢ُ .

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Q(t)تحدد ايع٬ق١   (2) (3cos 2 4sin 2 )te t t  يهٛيّٛ في دا٥س٠ نٗسبا١ٝ٥ عٓد ،ن١ُٝ ايػش١ٓ بـا

 شَٔ َعين، اٚدد ايتٝاز بعد ْؿف ثا١ْٝ .

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(t)ايتٝاز  ( )I Q t 

 

 ملاحظة

( )x t              تمجٌ  ايترنٝص

) و )x t  ٍتعني  َعد

ايتػير في ايترنٝص ٖٚٛ 

ضسع١ ايتفاعٌ ٚيمهٔ 

في ايترنٝص اعتباز٠ داي١ 

 اٟ إ

( ) ( )x t f x  
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PV قإْٛ بٌٜٛ يًػاشات في دزد١ سساز٠ ثابت١ ٖٛ  c ٕسٝح اP ٚ ضػط ايػاش ٖٛV  سذِ ايػاش

 دٚاٍ َتربط١ بايصَٔ  PٚVثابت ايػاشات ع٢ً اعتباز إ   cٚايعدد

       إ بين)أ( 
2

( )

( )

P t c

V t V

 



 

 

 

 

 

 

 

)ثِ اٚدد  Vنداي١ في  Pانتب  )ب( )P V 

 

 

 

 

 

))ز( قازٕ بين   )P V    ٚ
( )

( )

P t

V t




 َٔ ايفكستين أ ٚ ب  
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ق١    بايع٬ )ثابت ( ايرٟ ٜػد ب٘ ايٛتس Tتسدد اٖتصاش اٚتاز الجٝتاز بايتٛتس fٜستبط  (1)
1

2

T
f

L 
  

                                                                                    طٍٛ ايٛتس  Lٚتمجٌ ايهجاف١ )ثابت (   سٝح 

)اٚدد )أ(  )f t  ٜهٕٛ     عٓدَا
1

2
L ft      ٚ220 /

T
ft s


      ٚ( ) 4L t                  

 

 

 

   (fاٚددايصَٔ المطتػسم يسفع طبك١ ايؿٛت اٚنتاف ٚاسد )ضعف  ( ب)

 

 

)ٜعسف ايسقِ الهٝدزٚدٝني  (2) )P x    بايع٬ق١( )
1

x
P x c ln

x
 


ن١ُٝ ايكاعد٠  xسٝح تمجٌ   

0 عدد ثابت سٝح   cالمضاف١ الى الخًٝط يهطس الحاَض  ٚ 1x  اٚدد ق١ُٝ ،x  ٌَعدٍ ايتي تجع 

 .)ق١ُٝ ؾػس٣ َطًك١(تػٝير ايسقِ الهٝدزٚدٝني ؾػير ددا

)َعدٍ تػير ايسقِ الهٝدزٚدني ٖٛ  ٬َسع١ ) )P x  ٚممهٔ اعتبازٖا( )g x) 
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اذا ناْت المعادي١ ايًٛدطت١ٝ يًُٓٛ ايطهاْٞ تعط٢ بايع٬ق١    (1) ( ) 4 ( ) 5 ( )p t p t p t   سٝح  

) تمجٌ  )p t  ًَٕٛٝع َسٚز ايصَٔ ،اٚدد ايتعداد ايطهاْٞ ايرٟ ٜؿٌ فٝ٘ َعدٍ ايُٓٛ  عدد ايطهإ بالم

 الى ايك١ُٝ ايعع٢ُ.

 

 

 

 

 

 

0.2 تمجٌ ايداي١ ( 2)

70
( )

1 3 t
f t

e



 بايطاعt١ايصَٔ  ْطب١ عدد ايطهإ ايتي تؿًِٗ اغاع١ َع١ٓٝ بعد 

 َٚاذا تمجٌ  f(2))أ( اٚدد 

 

 

))ب( اٚدد  )f t  ,ٕٚبين ا  ( ) 0f t     

 

 

f(2))ز( اٚدد    ٌَٚاذا تمج. 

 

 ًِٗ ا٫غاع١  .ٓطب١ عدد ايطهإ ايرٜٔ ضتؿالحد ا٭قؿ٢ ي( د)

 

 

lim ( )
t

f t


 

 السكان

 ملاحظة

( )p t ٕوتمجٌ عدد ايطها 

( )p t  ُٛٓتعني  َعدٍ اي

ايطهاْٞ  ٚيمهٔ اعتبازٖا 

       داي١ في عدد ايطهإ                        

)اٟ إ      ) ( )f p p t 
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اذا كاهذ الدالت 
2( )f x x c    حيثc  فان  مشخلتها الدالت عدد ثابذ( ) 2f x x   

هلىل ان الدالت 
2( )f x x c   هي الدالت الاصليت للدالت( ) 2f x x  

 ووعبر عما طبم بالسمىش   

22x dx x c  

هى        2x   جكامل  ....يلسءو 
2x c 

)  الخكامل غير المحدود للدالت او  ) 2f x x     باليظبت للمخغيرx       هى
2( )f x x c  

   يًداي١ ايداي١ الاص١ًٝ اٚدد (1)
2( ) 3f t t ٚعبرٖا عٔ ذيو بايسَٛش 

ْعًِ إ َػتك١ ايداي١ 
3( )F t t c   سٝحc  ت ٖٞ ايداي١ بعدد ثا

2( ) 3f t t 

   يًداي١ ايداي١ الاص١ًٝيريو فإ 
2( ) 3f t t ايداي١ ٖٞ   

3( )F t t c  

 ْٚهتب ذيو بايسَٛش 

2 33t dt t c  

)   يًداي١  ايداي١ الاص١ًٝاٚدد  (2) ) 1f x    عٔ ذيو بايسَٛش  ٚعبر 

 

)   يًداي١  ايداي١ الاص١ًٝاٚدد  (3) ) 1f t    سَٛشعٔ ذيو باي  ٚعبر 

 

)   يًداي١  ايداي١ الاص١ًٝاٚدد  (4) ) cosg     عٔ ذيو بايسَٛش  ٚعبر 

 الدوال الاصليت  :الأول الدزض       ///               الخكـــــامل: الخامظت الىحدة 

 الدالت الاصليت
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)    اذا ناْت    (1) ) ln sec tanF x x x   

) اٚدد )أ(     )F x 

 

 

)  ايداي١ الاص١ًٝ يًداي١  َا ٖٞ )ب(     ) secf x x 

 

 

)ايداي١   ٕ بين ا (2) ) 2 ln( ) 3F x x ex x   ايداي١ الاص١ًٝ يًداي١ ٖٞ
2( ) 1 lnf x x  ،0x                                   

 

 

 

 

 

 

)3     ايداي١ اذا نإ (3) ) 2ln 5 1F x x x c       ايداي١ الاص١ًٝ يًداي١ ٖٞ 

2

3

10
( )

5 1

bx
f x

x x




 
  b  ايجابت  ق١ُٝ ٚدداف 
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    بين إ ايدايتإ  (1)
2 2( ) ( 4)F x x x   ،     

2 21
G( ) (2 4)

4
x x    دايتإ نٌ َُٓٗا   ُٖا

         ايداي١ الاص١ًٝ يٓفظ ايداي١

 

                        

 

 

 

 

)ا نإ    اذ (2) ) sing x x x ،  اٚدد  

( ) ( )

( ) ( )

a g x dx

d
b g x dx

dx




                                          

                                                                                              تعريف : التكامل غير المحدود

) يًداي١ ايدٚاٍ الاص١ًٝلدُٛع١ نٌ  )f x ٖٛ ايتهاٌَ غير المحدٚد يًداي١  f  بايٓطب١ إلى x 

)         ٜٚسَص  لها بايسَص )f x dx 

)            أٟ إٔ                      ) ( )f x dx F x C  

 

 
)ت ايداي١ اذا ناْ: ْظس١ٜ  )F x ٖٞ ايداي١ الاص١ًٝ يًداي١ ( )f x،  ٚايداي١G( )x ٖٞ  ايداي١ الاص١ًٝ

)   يًداي١ )f x ع٢ً ايفتر٠ I ٕالفرق بين الدالتين ثابت فا 

)G            أي ان     ) ( )x F x c        ٚا G( ) ( )x F x c   عدد ثابت. c سٝح            

 التكامل غير المحدود

  ٚايتهاٌَ ًٜػٞ المػتك١ المػتك١ تًػٞ ايتهاٌَاٟ إ  َلاسظ١ : ايتهاٌَ ٖٛ ايع١ًُٝ ايعهط١ٝ يًُػتك١

 ( ) ( )
d

f x dx f x
dx

  
            ٚ           ( ) ( )

d
f x dx f x c

dx

 
  

 
 
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 خواص التكامل غير المحدود

 

 

1 1

1

2

2

( )
(1) , 1 ( )

1 ( 1)

1
(2) ln

cos ( )
(3) sin cos sin ( )

(4) cos sin

(5) sec tan

(6) csc cot

(7) sec tan sec

n n
n nx ax b

x dx c n a dx ax c ax b dx c
n a n

x dx dx x c
x

ax b
x dx x c ax b dx c

a

x dx x c

x dx x c

x dx x c

x x dx

 




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
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







( ) ( )

1 1

2 2 2

1 1

2 2 2

(8) csc cot csc

1
(9) ( )

1 ( )
(10) ln ln ( )

( )

1 1 1
(11) tan tan ( )

1

1 1
(12) sin sin (

1

x x a x b a x b f x f x

x c

x x dx x c

e dx e c e dx e c f x e dx e c
a

f x
dx x c dx f x c

x f x

x
dx x c dx c

x x a a a

x
dx x c dx

x a x

 

 

 



  

       


    

    
 

   
 



  

 

 

 

1 1

2 2 2

)

1 1 1
(13) sec sec ( )

1

c
a

x
dx x c dx c

a ax x x x a

 



    
 

 

 

(1) ( ) ( )

(2) ( ( ) ( )) ( ) ( )

k f x dx k f x dx

f x g x dx f x dx g x dx



  

 

  
 

 قواعد التكـــــامل

ايتهاٌَ ع٢ً الجُع ٚايطسح  ٜتٛشع

 اٚ ايكط١ُ ايطسبع٢ً  ٚلا ٜتٛشع

 الاغتكامزادع قٛاعد  َلاسظ١:
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 الاص١ًٝ()اٚدد ايداي١  اٚدد ايتهاَلات ايتاي١ٝ

4(1) 2x dx 

(2) 3 dt 

4

3(3) x dx



 

2

1
(4) dx

x 

 

3 2(5) x d x 

 

5

2
(6) dx

x
 

 

(7) t t dt 

 

1
(8)

2
dy

y 

 

4(9) (2 1)x dx 

 

2

6
(10)

(3 2)
dx

x  
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 الاص١ًٝ()اٚدد ايداي١  ت ايتاي١ٝاٚدد ايتهاَلا

3(1) (4 3 )x x dx 

 

2(2) (3 2)x x dx  
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1 5 1
(3) ( ) dx

x xx
  

 

 

2 3

2

1
(4) ( )t t dt

t
 

 

 

2 4

3 3(5) ( 3)x x dx


 

 

 

 

 قبل البدأ بالتكامل ...اسئل نفسك

  هل الدالة ( 9)
 وكل حدد قابل للتكامل حدود  طرح واكاملها ه  ناتج جمع نريد ايجاد ت الت 

  نريد ايجاد تكاملها ه  ناتج (1)
ب او قسمة ويمكن تحويلها الىهل الدالة الت   وكل حدد قابل للتكامل جمع او طرح حدود  ضر
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 التكاملات المحدودة كل موسع في الدرس الرابعسيتم مناقشة التكامل المحدود بش
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) ايداي١اٚدد  )f xايتي تحكل                                                
2(1) ( ) 3 xf x x e   

 

 

 

 (2) ( ) sin 2f x x x   

 

 

 

2 2(3) ( ) sec cscf x x x   

 

 

 

 

(4) ( ) 12 cos3f x x x   

 

 

 

 

 

 ايداي١ الاص١ًٝ  المعادلات التفاضلية
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)اٚدد ايداي١  )f xايتي تحكل ايػسٚط ايتاي١ٝ  

 (1) ( ) 3 2 (0) 4xf x e x f    

 

 

 

2

1
(2) ( ) 2 (1) 4f x x f

x
    

 

 

 

 

2(3) ( ) sec ( ) 1
4

f x x f


    

 

 

 

(4) ( ) cos sin ( ) 1f x x x f     
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)اٚدد ايداي١  )f xايتي تحكل ايػسٚط ايتاي١ٝ 

2 2(1) ( ) 12 4 (0) 3 , (0) 2xf x x e f f     

 

 

 

 

 

 

 

 

(2) ( ) 2 2 (0) 2 , (3) 2f t t f f     
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)  سدد ايداي١ المها١ْٝ( 1) )s t يداي١ ايطسع١ المتذ١ٗ( ) 10 5v t t   (0)سٝح 10s  

 

 

 

)  سدد ايداي١ المها١ْٝ (2)  )s t يداي١ ايطسع١ المتذ١ٗ( ) 3 2tv t e   (0)سٝح 0s  

 

 

 

 

ايتطازع    ناْت داي١ اذا المها١ْٝسدد ايداي١  (3)
2( ) 1a t t    ٚايطسع١ المتذ١ٗ الابتدا١ٝ٥

(0) 4v       ٞ(0)ٚالمٛقع الابتدا٥ 0s  

 

 

 

 

 

 

 دالت الظسعت المخجهت                      دالت الدظازع                       الدالت المكاهيت التطبيقات

 بالاشخلاق

 لت الدظازع  دالت الظسعت المخجهت                      دا                     الدالت المكاهيت

 بالخكامل
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)   ايتطازع يداي١ المها١ْٝسدد ايداي١  (1)  ) 3sina t t  (0)سٝح 0, (0) 4s v  

 

 

 

 

 

ٜعط٢ ثا١ْٝ  t طِ بعدالجاذا نإ تطازع  828m خًٝف١ عٔ ازتفاع ايػٝذ ازتفاع بسزضكط دطِ َٔ  (2)

)2بايعلاق١ ) 9.8 /a t m s  ٚ ِ30ٖٞ  ايطسع١ الابتدا١ٝ٥ يًذط /m s ِاٚدد ايداي١ المها١ْٝ يًذط،

 د٤ الحسن١.ثٛاْٞ َٔ ب 10ثِ اٚدد ازتفاع الجطِ عٔ الازض بعد 

 

 

 

 

 

80   َٔ ازتفاع يلأع٢ً افكٝاً قرف دطِ (3) ft 2 ثابت ٖٛ طِ الجذا نإ تطازع ا( ) 32 /a t ft s                  

64ٚ ايطسع١ الابتدا١ٝ٥ يًذطِ ٖٞ   /ft s  ِاٚدد اقص٢ ازتفاع  ٜصٌ ايٝ٘ الجط ،. 
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20َٔ  ضٝاز٠ تتطازعاذا ناْت ( 1) /m s   60الى /m s ايتي تكطعٗا اٚدد المطاف١  ، ثٛاْٞ 4  في

 عًُاً بإ ايتطازع ثابت ٚبدا١ٜ الحسن١ عٓد المٛضع صفس. ، ثٛاْٞ 5ايطٝاز٠ خلاٍ اٍٚ 

 

 

 

 

 

 

 

 

)      اذا ناْت داي١ ايطسع١ المتذ١ٗ لجطِ ٜتشسى ع٢ً خط َطتكِٝ ٜعط٢ بايعلاق١ (2)  ) ( )v t s t    

s(0) سٝح  e )داي١ ايٛضع  فأٚدد   )s t 
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) اٚدد ايداي١( 1) )f x ٌَٝ 2 المُاع عٓد اٟ ْكط١ايتي لهاm x (2,5) ٚ تمس بايٓكط١  

 

 

 

 

 

) اٚدد ايداي١( 2) )f xسٝح  ٚلها مماع افكٞ  عٓد ْفظ ايٓكط١(0,1)ايتي تمس بايٓكط١( ) 6f x x   

 

 

 

 

 

  

 ْطد١ َٔ ْفظ ايٓٛع x يطباع١ تعط٢ ايتهًف١ الحد١ٜدزِٖ ٚ 1600  الأٍٚ هتابايف طباع١   ٜهً (3)

  بايعلاق١
200

( )c x
x

   ، نتاب. 400 اٚدد تهًف١ طباع١ 
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  بمعدٍ صإ الخالما٤ في ن١ُٝ تػير يتر ٚت 288خصإ يًُا٤ يحتٟٛ ع٢ً 
2( ) 4f t t t    يتر في ايدقٝك١ 

)v  ن١ُٝ الما٤  َعدٍ ايتي تُٓرز ايتفاض١ًٝالمعادي١ )أ( انتب  )t     ٕعٓد ايصَٔ بالخصاt  َع ايػسٚط 

 

 

)vاٚدد ن١ُٝ الما٤( ب) )t اٟ شَٔ  بالخصإ عٓد  . 

 

 

 

 

 دقا٥ل. 9  بالخصإ بعداٚدد ن١ُٝ الما٤ ج( )

 

 

 سدد ايصَٔ ايرٟ ٜصبح  فٝ٘ الخصإ فازغ.( د)

 

 

 اقصٜتـٓ( سدد ايفتر٠ ايتي ٜتصاٜد فٝٗا َطت٣ٛ الما٤ َٚت٢ ٖـ)
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                                                                     ضٝذُا()المجُٛع انتب نٌ مما ًٜٞ بدٕٚ اضتدداّ زَص 
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 المجمىع والسمص طيجما  :الثاويالدزض         ///              الخكـــــامل: الخامظتالىحدة 

 زمص المجمىع )طيجما(

                                                      لدُٛع١ َٔ الاعداد بترتٝب َعين ٖٞ المتتاي١ٝ ايعدد١ٜ  :  (1)
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                                                  شلشلة الحشابيةتالم

 ثابتاذا نإ ايفسم بين اٟ سددٜٔ َتتايين 

تط٢ُ َطًط١ً سطاب١ٝ ٜٚهٕٛ الحد ايعاّ 

                                  ٖٛ  الحطاب١ٝيًُتطًط١ً 

.               
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                                                  الهندسيةشلشلة تالم

 ثابتاذا نإ قط١ُ اٟ سددٜٔ َتتايين 

َتطًط١ً ٖٓدض١ٝ ٜٚهٕٛ الحد ايعاّ تط٢ُ 

                              يًُتطًط١ً الهٓدض١ٝ ٖٛ  
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 المظاحت  :الثالثالدزض           ///                         الخكـــــامل: الخامظتالىحدة 

 ايتذص١٥ المٓتظ١ُ 

تط٢ُ المجُٛع١  0 1 2 3, , , ,... nx x x x x تجص١٥ َٓتظ١ُ يًفتر٠ ,a b اذا تحككت ايػسٚط ايتاي١ٝ 

(1 ) 0x a   ٚnx b 

(2 ) 1i ix x   iيهٌ قِٝ   

(3 ) 1i i ix x x x      iق١ُٝ ثابت١ يهٌ قِٝ   

فتر٠    تط٢ُ نٌ 1,i ix x تر٠ دص١ٝ٥ يًتذص١٥ ٜٚهٕٛ عدد ايفترات الجص١ٝ٥ ٖٛ فn                                

1nٚعدد عٓاصس ايتذص١٥ ٖٛ   

 

1n  ٖٞ عٓاصس ايتذص١٥ يًفتر٠  عدد  (2)  

 

b  طٍٛ ايفتر٠ ايه١ًٝ يًتذص١٥ ٖٞ (1) a 

طٍٛ ايفتر٠ الجص١ٝ٥ يًتذص١٥ المٓتظ١ُ ٖٞ ( 2) 
1i i

b a
x x x

n



    

1iايرٟ تستٝب٘   ٖٛ ايعٓصس  في ايتذص١٥ ix ايعٓصس  ( 3)   َجلا(6x )ايعٓصس ايطابع ٖٛ 

ٖٞ ايفتر٠   iايفتر٠ الجص١ٝ٥ ايتي تستٝبٗا  ( 4) 1,i ix x    َجلا( 5 6,x x )ايفتر٠ الجص١ٝ٥ ايطادض١ ٖٞ 

1ْكاط ايكِٝ ٖٞ  ( 5) 2 3, , ,... nc c c c   سٝحic  تكع في ايفتر٠ الجص١ٝ٥ 1,i ix x 

)بايعلاق١      يمهٔ ايجاد اٟ عٓصس في ايتذص١٥ ( 6) )i

b a
x a x i a i

n


         ِٝيهٌ قi 

ٜط٢ُ المكداز  
1

( )
n

i

i

f c x


  لدُٛع زيمإ يًداي١( )f x ع٢ً ايفتر٠ ,a b  سٝحix  عٓاصس ٖٞ

 ٖٞ ْكاط ايكِٝ icايتذص١٥ ٚ 

 

 مجموع ريمان لحساب المساحة

 همتملاحظاث م

المجُٛع١ َجاٍ: 2,4,6,8,10 ٖٞ 

تجص١٥ َٓتظ١ُ يًفتر٠  2,10 
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يًفتر٠  10عدد فتراتٗا الجص١ٝ٥  انتب ايتذص١٥ المٓتظ١ُ ايتي ( 1)  0,2  

 

 

يًفتر٠  25انتب ايتذص١٥ المٓتظ١ُ ايتي عدد عٓاصسٖا  ( 2) 1,13  

 

 

يًفتر٠  nانتب ايتذص١٥ المٓتظ١ُ ايتي عدد فتراتٗا الجص١ٝ٥  ( 3) 0,3  

 

 

يًفتر٠  31انتب ايعٓصس ايطابع في ايتذص١٥ المٓتظ١ُ ايتي عدد عٓاصسٖا  ( 4) 2,5  

 

 

 

 

يًفتر٠  40فتر٠ الجص١ٝ٥ ايعاغس٠ في ايتذص١٥ المٓتظ١ُ ايتي عدد فتراتٗا الجص١ٝ٥  انتب اي( 5) 1,3  

 

 

 

 



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 111 

 

 

 

 

 

 

 

 

 مجموع ريمان قانون  المساحة نستخدملتقريب 

 

 

 

 

 

 

 

 

 المظاحت

 بالخلسيب

 

 بدكت

 

 زيماننهايت مجمىع  طمبظىن 

 

 كىاعد الخكامل

 

 شبه المىحسف

 

 المظخعيلاث

 الخلسيب مً اليظاز

 مً المىخصف

 مً اليمين

 تقريب المساحات

1 1

( ) ( )
n n

i i

i i

b a
A f c x f c

n 


    

ٜط٢ُ المكداز  
1

( )
n

i

i

f c x


  لدُٛع زيمإ يًداي١( )f x ع٢ً ايفتر٠ ,a b  سٝحix  عٓاصس ٖٞ

 ٖٞ ْكاط ايكِٝ icايتذص١٥ ٚ 

 

             من اليمين

i ic x 

 اليسارمن 

1i ic x  

 المنتصفمن 

1
1

2
2

i i
i

i

x x
c x




 
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 تطريقة التقريب باستخدام المستطيلا 

: المشتطيلات بتقريب الاضتدداّ طسٜك١ ١ تحت المٓش٢ٓ بسالمطا يتكسٜب غا٥ع١ ٖٓاى ثلاخ طسم   

 

   (قاعد٠ ايٓكط١ ايٝطس٣) L يتكسٜب ايٝطازٟا (1)

 مظخعيلاث جمع أزكانها اليظسي المىحنى وظخعيع أن هحظب المظاحت جحذ المىحنى عً ظسيم زطم

  مً الجهت اليظسي  ظسيلت جلسيب المظخعيلاثالعسيلت  و حظمى هره

 

)ق١ُٝ تكسٜب١ٝ لمطاس١ المٓطك١ المحصٛز٠ بالمٓش٢ٓ اٚدد  ) 1f x x   ٚلذٛز ايطٝٓات ع٢ً ايفتر٠

 0,4  ّقٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ ايٓٗا١ٜ ايٝطس٣  َطتطٝلات سٝح ازبعباضتددا 

 

 

 

 

 

 

 

1 2 3 4

1 2 3 41 ( ) 1 ( ) 1 ( ) 1 ( )

1 (0) 1 (1) 1 (2) 1 (3)

A A A A A

f c f c f c f c

f f f f

   

       

       

 

  

 

 

1i ic x  

  1 =عدد المطتطٝلات  =عدد ايفترات الجص١ٝ٥ 

 عسض المطتطٌٝ=   طٍٛ ايفتر٠ الجص١ٝ٥

   
4 0

1
4

b a
x

n

 
    

: 0 ,1 , 2 , 3 , 4p عٓاصس ايتذص١٥ 

: 0,1,2,3ic )ارتفاع  ْكاط ايكِٝ )َٔ د١ٗ ايٝطاز

 المستطيل الأول
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 (قاعد٠ ايٓكط١ اي٢ُٓٝ) R ايتكسٜب ايُٝٝني (2)

مظخعيلاث جمع أزكانها اليمنى المىحنى  وظخعيع أن هحظب المظاحت جحذ المىحنى عً ظسيم زطم  

ظسيلت جلسيب المظخعيلاث مً الجهت اليمنى.وحظمى    

 

)ٜب١ٝ لمطاس١ المٓطك١ المحصٛز٠ بالمٓش٢ٓ ق١ُٝ تكساٚدد  ) 1f x x   ٚلذٛز ايطٝٓات ع٢ً ايفتر٠

 0,4  ّقٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ ايٓٗا١ٜ اي٢ُٓٝ  َطتطٝلات سٝح ازبعباضتددا 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 2 3 4

1 (1) 1 (2) 1 (3) 1 (4)

A A A A A

f f f f

   
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i ic x 

  1 =عدد المطتطٝلات  =عدد ايفترات الجص١ٝ٥ 

 عسض المطتطٌٝ=   طٍٛ ايفتر٠ الجص١ٝ٥
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1
4
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x

n

 
    

: 0 ,1 , 2 , 3 , 4p عٓاصس ايتذص١٥ 

: 1, 2,3,4ic  (ايُٝينْكاط ايكِٝ )َٔ د١ٗ 

1A

 

ارتفاع 

 المستطيل الأول
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 (قاعد٠ ْكط١ المٓتصف) M فٞايتكسٜب المٓتص (3) 

 مظخعيلاث جلعع المىحنى في هلعت المىخصفوظخعيع أن هحظب المظاحت جحذ المىحنى عً ظسيم زطم 

  هلعت المىخصفظسيلت جلسيب المظخعيلاث باطخخدام هره العسيلت  وحظمى 

 

)ق١ُٝ تكسٜب١ٝ لمطاس١ المٓطك١ المحصٛز٠ بالمٓش٢ٓ اٚدد  ) 1f x x   ٚلذٛز ايطٝٓات ع٢ً ايفتر٠

 0,4  ّقٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ ايٓٗا١ٜ المٓتصف  َطتطٝلات سٝح ازبعباضتددا 
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  1 =عدد المطتطٝلات  =عدد ايفترات الجص١ٝ٥ 

 عسض المطتطٌٝ=   طٍٛ ايفتر٠ الجص١ٝ٥
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ق١ُٝ تكسٜب١ٝ لمطاس١ المٓطك١ المحصٛز٠ بالمٓش٢ٓ اٚدد 
2( ) 2f x x x   ع٢ً ايفتر٠ ٚلذٛز ايطٝٓات

 0,2  َّطتطٝلات سٝح ازبعباضتددا  

 ايٝطس٣قٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ ايٓٗا١ٜ ( 1)

 

 

 

 

 

 قٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ ايٓٗا١ٜ اي٢ُٓٝ( 2)

 

 

 

 

 

 قٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ المٓتصف( 3)

 

 

  

 

 

 اكخب الخجصئت 
َ
 ملاحظت: اولا



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 111 

 

)طاس١ المٓطك١ المحصٛز٠ بالمٓش٢ٓ ق١ُٝ تكسٜب١ٝ لماٚدد  ) cosf x x  ٚلذٛز ايطٝٓات ع٢ً ايفتر٠

,
2 2

  
 
 

  َطتطٝلات سٝح ازبعباضتدداّ  

 قٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ ايٓٗا١ٜ ايٝطس٣( 1)

 

 

 

 

 

 

 

 

 قٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ ايٓٗا١ٜ اي٢ُٓٝ( 2)
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)المٓطك١ المحصٛز٠ بالمٓش٢ٓ  َطاس١ تكدٜس ق١ُٝ ٍ المجاٚز في اعتُد ع٢ً الجدٚ (1) )f x  ٚلذٛز ايطٝٓات

ايفتر٠ ع٢ً   0,1 سٝح قٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ ايٓٗا١ٜ اي٢ُٓٝ 

 

 

 

 

 

)ٓش٢ٓ َطاس١ المٓطك١ المحصٛز٠ بالمتكدٜس ق١ُٝ  اعتُد ع٢ً الجدٍٚ المجاٚز في  (2) )f x  ٚلذٛز ايطٝٓات

ع٢ً  ايفتر٠  0,0.5  ِٝسٝح قٛاعد ايك                                                                                                         

 ٖٞ ْكط١ ايٓٗا١ٜ ايٝطس٣

 

 

 

 

)ٍ المجاٚز في تكدٜس ق١ُٝ  َطاس١ المٓطك١ المحصٛز٠ بالمٓش٢ٓ اعتُد ع٢ً الجدٚ (3) )f x ٚلذٛزx   ع٢ً

ايفتر٠  1,2.6                                                                                    ِٝسٝح قٛاعد ايك               

 اي٢ُٖٓٝٞ ْكط١ ايٓٗا١ٜ 
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)ق١ُٝ تكسٜب١ٝ لمطاس١ المٓطك١ المحصٛز٠ بالمٓش٢ٓ اٚدد  ) 2f x x  ٚلذٛز ايطٝٓات ع٢ً ايفتر٠ 0,4   

 اي٢ُٓٝا١ٜ َطتطٌٝ  سٝح قٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ ايٓٗ   16باضتدداّ  (1)

 

 

 

 

 

 ايٝطس٣َطتطٌٝ  سٝح قٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ ايٓٗا١ٜ    24باضتدداّ  (2)

 

 

 

 

 

 َطتطٝلات  سٝح قٛاعد ايكِٝ ٖٞ ْكط١ المٓتصف   8باضتدداّ  (3)

 

 

 

 

i ic x 

1i ic x  

1
1

2
2

i i
i

i

x x
c x




  

 ملاحظت: عىدما يكىن عدد المظخعيلاث

                    وظخخدم ظسيلت الخجصئت كليل 

 خخدم كاهىن مجمىع زيمانوغير ذلك وظ
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)اٚدد المطاس١ تحت المطتكِٝ  ) 2f x x  ايفتر٠  ع٢ًايطٝٓات ٚفٛم لذٛز 1,4 

 باضتدداّ تعسٜف المطاس١ )ْٗا١ٜ لدُٛع زيمإ(   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ه  نهاية مجموع ريمان)بدقة( المساحة  

)اذا ناْت ايداي١   )f x  َتص١ً ع٢ً ايفتر٠ ,a b   سٝح( ) 0f x   فإ المطاس١A  تحت٢

 تعط٢ بايصٝػ١ ٚفٛم لذٛز ايطٝٓات  َٓش٢ٓ ايداي١ 

1 1

lim

( ) ( )

n
n

n n

n i i

i i

A A

A f c x f x x



 



    
 

)ٚاذا ناْت  ) 0f x   فإ المطاس١A تعط٢ بايصٝػ١ لذٛز ايطٝٓات  ٚتحتفٛم َٓش٢ٓ ايداي١ 

1 1

lim

( ) ( )

n
n

n n

n i i

i i

A A

A f c x f x x



 



      
 

 

 تعريف المساحة

َلاسظ١ : عٓدَا تهٕٛ  

n   نبير٠                           

iفإ    ic x 
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المٓش٢ٓ  تحتاٚدد المطاس١  (1)
2( ) 3f x x  ٚفٛم لذٛز ايطٝٓات( )x   ع٢ً ايفتر٠ 0,4 

 باضتدداّ تعسٜف المطاس١ )ْٗا١ٜ لدُٛع زيمإ(  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)اٚدد المطاس١ فٛم ايداي١  (2) ) 2f x x  ٚتحت لذٛز ايطٝٓات( )x    ع٢ً ايفتر٠ 0,4 

 ُٛع زيمإ(باضتدداّ تعسٜف المطاس١ )ْٗا١ٜ لد  
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اذا نإ  (1)
2( ) 2 2f x x x    داي١ َعسف١ ع٢ً ايفتر٠ 0,1   سٝح

2

2( 1)( 1)

3
n

n n
A

n

 
 

 x  ٛز٠ بين ايداي١ ٚلذٛزصالمطاس١ المح  فأٚدد

 

 

)اذا نإ  (2) )f x   َتص١ً ٚداي١ ( ) 0f x   ع٢ً ايفتر٠ 0,1   سٝح
2

1

1
( )

n

n

i

i
A

n n

  

)ٛز٠ بين ايداي١ صالمطاس١ المح فاٚدد  )f x ٚلذٛز  x  ع٢ً ايفتر٠ 0,1 

 

 

 

 

 

 

     اعتُد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز في تحدٜد ق١ُٝ  (3)
1

2
lim 2 1

n

n
i

i

n n


  2Aاٚ  1Aبدلاي١   
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 ايتهاٌَ في نٌ مما ًٜٞ  بصٛز٠ ْٗا١ٜ لدُٛع زيمإعبر عٔ 

 

 

 

2

2

0

(1) (3 1)x dx 

 

 

 

 

1

0

(2) sin( )x dx 

 

 

 الخكامل المحدود  :السابع///        الدزض            الخكـــــامل:  الخامظتالىحدة 

)اذا ناْت ايداي١   )f x  َعسف١ ع٢ً ايفتر٠ ,a b   فإ ايتهاٌَ المحدٚد يًداي١f َٔa الىb   ٖٛ 

1 1

( ) lim

( ) lim ( )

b

n
n

a

n n

n i i
n

i i

f x dx R

b a
R f x x f x

n




 




  



 
 

 بػسط ٚدٛد ايٓٗا١ٜ، ْٚكٍٛ إ ايداي١ قاب١ً يًتهاٌَ

ع٢ً ايفتر٠  َلاسظ١ : اذا ناْت ايداي١ َتص١ً ,a b ايفتر٠  ْفظ فإ ايداي١ قاب١ً يًتهاٌَ ع٢ً 

 ايتهاٌَ المحدٚد

 َلاسظ١:

1

lim

b n

n
ia

i ix x c

dx x






 





 

 َظ في ٖرا ايدزعَلاسظ١: تم تكدِٜ دص٤ َٔ ايدزع الخا
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    ( انتب1)

2 3

0 2

( ) ( )f x dx f x dx     ٌََٓفسد    بصٛز٠ تها 

 

 

( انتب 2)

3 3

0 2

( ) ( )f x dx f x dx    ٌََٓفسد    بصٛز٠ تها 

 

 

    ( انتب3)

3 1 5

0 3 1

( ) ( ) ( )f x dx f x dx f x dx       ٌََٓفسد    بصٛز٠ تها 

 

 

 

اذا نإ            ( 4)

3

1

( ) 3f x dx     ٚ

3

1

( ) 2g x dx              فاٚدد    

  
3

1

( ) ( ) ( )a f x g x dx  

 
3

1

( ) ( ) ( )b f x g x dx  

 
3

1

( ) 2 ( ) ( )c f x g x dx  

 
3

1

( ) 4 ( ) 3 ( )d g x f x dx  
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  اذا نإ  (1) 

4

2

( ) 6f x dx   ،

2

1

3 ( ) 15f x dx


  فاٚدد

4

1

( )f x dx


 

 

 

 

 

اذا ناْت         (2)

5

2

( ) 7f x dx   ، 

7

2

( ) 3f x dx   ،

7

1

( ) 10f x dx     فأٚدد  

        

2

2

( ) ( )a f x dx 

 

7

5

( ) ( )b f x dx 

 

2

1

( ) ( )c f x dx 

 

 

 

) اذا ناْت (3) )f x     داي١ َتص١ً سٝح 

2

2

2

( ) 4 1
x

f t dt x bx       ق١ُٝفأٚدد b  
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 بػهٌ عاّ 

 

 

 

 

 

 

 

 

)      اذا ناْت ايداي١ فٛم لذٛز ايطٝٓات (1)  ) 0f x                                                           

فإ ق١ُٝ المطاس١ المحصٛز بايداي١ ٚلذٛز ايطٝٓات                                                                           

 ع٢ً ايفتر٠ المحددٚد ق١ُٝ ايتهاٌَتطاٟٚ 

                1 ( )

b

a

A f x dx  

)      اذا ناْت ايداي١ تحت لذٛز ايطٝٓات (2)  ) 0f x                                                           

فإ ق١ُٝ المطاس١ المحصٛز بايداي١ ٚلذٛز ايطٝٓات                                                                           

 ع٢ً ايفتر٠ المحددٚد ق١ُٝ ايتهاٌَتطاٟٚ  ضايب  

                2 ( )

c

b

A f x dx  

x   ٖٞ1المطاس١ المحصٛز٠ بين ايداي١ ٚلذٛز  (3) 2A A A  

 

 

 

 

ايعلاق١ بين المطاس١ ٚايتهاٌَ 

 المحدٚد

 

2 1,A A                                             ٖرٙ اعداد تمجٌ المطاس١

 ب١فتهٕٛ  دا٥ُاً َٛد

)  نٌ َٔ اذا ناْت )f x   ٚ( )g x  دٚاٍ َتص١ً ع٢ً ايفتر٠ ,a b  سٝح( ) ( )f x g x ٕفا

       المطاس١ المحصٛز٠ بين المٓشٓين تعط٢ بايتهاٌَ

 

 ( ) ( )

b

a

f x g x dx                                            

0yداي١  َعاديتٗا   ايطٝٓات(   )  xٜعتبر لذٛزَلاسظ١:   
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)يًداي١ اضتددّ ايتُجٌٝ ايبٝاْٞ المجاٚز   (1) )f x   ١ُ ايتهاَلات ايتاي١ٝفي ايجاد  قٝ ٚالمطاسات المحدد٠  

1

0

( ) ( )a f x dx 

3

0

( ) ( )b f x dx 

8

0

( ) ( )c f x dx 

   (d)   المطاس١ المحصٛز٠ بايداي١ ٚلذٛزx 

 

اذا نإ ق١ُٝ ايتهاٌَ  داضتددّ ايتُجٌٝ ايبٝاْٞ المجاٚز يتشدٜ  (2)

2

0

( )f x dx َٛدب١ اّ ضايب١ 

 

 

  

 

 

 يترتٝب ايكِٝ ايتاي١ٝ تصاعدٜاَ اضتددّ ايتُجٌٝ ايبٝاْٞ   (3)

1 2 3

0 0 0

( ) , ( ) , ( )f x dx f x dx f x dx   
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تحت المٓش٢ٓ  ٚ  xلذٛز المحصٛز٠ فٛم( انتب ايتهاٌَ ايرٟ ٜعبر عٔ المطاس١ 1)
2( ) 4f x x   

 

 

 

المٓش٢ٓ   ٚتحت  xلذٛز المحصٛز٠ فٛف( انتب ايتهاٌَ ايرٟ ٜعبر عٔ المطاس١ 2)
2( ) 4f x x x  

 

 

 

المٓش٢ٓ   ٚفٛم  xلذٛز المحصٛز٠ تحت( انتب ايتهاٌَ ايرٟ ٜعبر عٔ المطاس١ 3)
2( ) 4f x x   

 

 

)ايرٟ ٜعبر عٔ المطاس١ المحصٛز٠ بين ايداي١   ( انتب ايتها4ٌَ) ) sinf x x ٚلذٛزx ع٢ً ايفتر٠

 0, 

 

 

 

)ايرٟ ٜعبر عٔ المطاس١ المحصٛز٠ بين ايداي١   ( انتب ايتها5ٌَ) ) sinf x x لذٛزx ع٢ً ايفتر٠

,
2 4

  
 
 
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 في ايجاد  المطاسات(اضتددّ قٛاْين )  (1)

4

2

1
( ) ( 3)

2
a x dx



 

 

1

2

( )b x dx


 

 

3

2

3

( ) 9c x dx


 

 

 في ايجاد ،fايداي١  ايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ    اعتُد ع٢ً (2)

7

0

(a) ( )f x dx 

 

7

0

( ) ( )b f x dx 

  ، في ايجادfايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي١     اعتُد ع٢ً (3)

6

4

(a) ( )f x dx

 

 

0

4

( ) ( )b f x dx

 
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   المتٛضط١ يًداي١اٚدد ايك١ُٝ 
2( ) 2f x x x  ع٢ً ايفتر٠ 0,3 

 

 

 

 

٠ قاب١ً يًتهاٌَ ع٢ً ايفتر fاذا ناْت ايداي١  ,a b  فإ ايك١ُٝ المتٛضط١ يًداي١f ٟٚتطا 

1
( )

b

ave

a

f f x dx
b a


  

 
 ْظس١ٜايك١ُٝ المتٛضط١ في ايتهاٌَ

اذا ناْت ايداي١ َتص١ً ع٢ً ايفتر٠  ,a b   ٌفا١ْ ٜٛدد عدد َجc  ٜٓتُٞ الى ايفتر٠ ,a b بحٝح 

1
( ) ( )

b

ave

a

f c f f x dx
b a

 
  

)اٟ إ المطاس١ تحت المٓش٢ٓ  )f x  ٚفٛم لذٛز ايطٝٓات ع٢ً                                         

 ايفتر٠  ,a b bاسد ابعاد٠    تطاٟٚ َطاس١ َطتطٌٝ   a  

)ٚايبعد ايجاْٞ ٖٛ  )f c  سٝحc  تٓتُٞ الى ايفتر٠ ,a b 

 

 

 في الخكاملالليمت المخىطعت هظسيت  

 

)ٚيمهٔ اضتدداّ ٖرٙ المتبا١ٜٓ يتكدٜس ايتهاٌَ  ) ( ) ( )

b

a

b a m f x dx b a M    

)سٝح          )M Max f       ( )m Min f ,                
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) المتٛضط١ يًداي١( اٚدد ايك١ُٝ 1)  ) 2 1f x x  ع٢ً ايفتر٠ 0,4   ثِ اٚدد ق١ُٝc   ايتي تحكل

 ايٓظس١ٜ

 

 

 

 

 

 

اذا ناْت  (2)
2( ) 3f x x ق١ُٝ فأٚددc  ايتي تحكل ْظس١ٜ ايك١ُٝ المتٛضط١ يًتهاٌَ ع٢ً ايفتر٠

 0,2 

 

 

 

 

 

 

)اذا ناْت  (3) ) sinf x x ق١ُٝ  فأٚددc  ايتي تحكل ْظس١ٜ ايك١ُٝ المتٛضط١ يًتهاٌَ ع٢ً ايفتر٠

 0,2 
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   المتٛضط١ يًداي١اٚدد ايك١ُٝ   (1)
2( ) 4f x x  ع٢ً ايفتر٠ 0,2 

ْظس١ٜ ايك١ُٝ المتٛضط١ يًتهاٌَ ع٢ً ايفتر٠  ايتي تحكل cاٚدد ق١ُٝ ثِ   0,2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

               اذا ناْت  (2)
4 4 1

( )
2 1 2

x x
f x

x x

    
 

    
 

ايتي تحكل ْظس١ٜ ايك١ُٝ المتٛضط١ يًتهاٌَ ع٢ً ايفتر٠  cفاٚدد ق١ُٝ  4,2 
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  اذا نإ   (1) 

6

9

( ) 3f x dx       ، 
6

2

2 ( ) 16f x dx     ،    
2

0

( ) 4f x dx  

)فاٚدد ايك١ُٝ المتٛضط١ يًداي١  )f x ع٢ً ايفتر٠ 0,9 

 

 

 

 

 

)   اي١المتٛضط١ يًدايك١ُٝ  اذا ناْت  (2) )f x   ع٢ً ايفتر٠ 0,2  ٖٞ3    ٚايك١ُٝ المتٛضط١  يًداي١

( )f x   ع٢ً ايفتر٠ 2,5  ٖٞ7 اي١ فاٚدد ايك١ُٝ المتٛضط١ يًد( )f x ع٢ً ايفتر٠ 0,5 

 

 

 

 

) ت اذا ناْ  (3) )f x  داي١ َتص١ً ع٢ً ايفتر٠ 1,4  ٚناْت ايك١ُٝ المتٛضط١ يًداي١f  ٟٚ1تطا       

       ق١ُٝ  فأٚدد      

4

1

(2 5 ( ))x f x dx 
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، بين إ      fايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي١   ع٢ًد بالاعتُا  (1)

3

0

3 ( ) 9f x dx   

 

 

 

 

      بين إ  (2)
0

1 sin 2x dx


     ١ ايك١ُٝ المتٛضط١ في ايتهاٌَ ْظسٜ ّاباضتدد  

 

 

 

 

 

 

 

      بين إ  (3)

1

2

1

1 x dx


         2ٚ    2ٜكع بين ْظس١ٜ ايك١ُٝ المتٛضط١ في  ّباضتددا 2

 ايتهاٌَ
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    اٚدد سدٚد َٓاضب١ يًتهاٌَ (1)

2
1

0

xe dx

     ْظس١ٜ ايك١ُٝ المتٛضط١ في ايتهاٌَ  ّباضتددا

 ْظس١ٜ ايك١ُٝ المتٛضط١ في ايتهاٌَ يتكدز ق١ُٝ ايتهاٌَ( )اضتددّ

 

 

 

 

 

    اٚدد سدٚد َٓاضب١ يًتهاٌَ (2)

1

3

1

3

2
dx

x


     ْظس١ٜ ايك١ُٝ المتٛضط١ في ايتهاٌَ  ّباضتددا

 في ايتهاٌَ يتكدز ق١ُٝ ايتهاٌَ( ْظس١ٜ ايك١ُٝ المتٛضط١ )اضتددّ

 

 

 

 

 

 اٚدد سدٚد َٓاضب١ يًتهاٌَ (3)

/2

2

/3

3cos x dx





     ْظس١ٜ ايك١ُٝ المتٛضط١ في ايتهاٌَ ّباضتددا 
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)Tتمجٌ ايداي١    (1)  ) 30 2 cos( )
8

t t


    دزد١ سساز٠ اسد٣ المدٕ خلاٍ ايط١ٓ بايطًٝطٝٛع سٝح

 المد١ٜٓ خلاٍ ايعاّ سساز٠ َتٛضط دزد١ بايعاّ، اسطايػٗٛز ع٢ً َداز  tتمجٌ  

 

 

 

 

 

)Bتمجٌ ايداي١    (2) ) 400 0.3t t   ٍبالالاف  َٛايٝد اسد٣ المدٕ َعد                                                                          

)ٚايداي١  ) 396 0.2D t t  ٍبالالاف ٓفظ المد١ٜٓ يايٛفٝات  َعد                                                                

 ايػٗٛز  tسٝح تمجٌ  

 خلاٍ ايط١ٓعدد ايطهإ  ا)أ( سدد ايفترات ايتي ٜتصاٜد ٜٚتٓاقص فٝٗ

 

 

 

 عدد ايطهإ الى ذزٚت٘فٝ٘  )ب( سدد ايػٗس ايرٟ ٜصٌ

 

 صافي ايتػير في عدد ايطهإ خلاٍ ض١ٓاٚدد (ز)

 

 

 ايػٗسٟصافي ايتػير في عدد ايطهإ ( اسطب َتٛضط د)

 

)عدد السكان  )p t 

)معدل التغير في عدد السكان  )p t 

( ) (t) (t)p t B D   

 

 صافي ايتػير في عدد ايطهإ

12

0
( )p p t dt   
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)تمجٌ ايداي١    ) 6 2v t t    ِْٝكط١ الاصٌ ( افكٞ َٔايطسع١ المتذ١ٗ لجطِ ٜتشسى ع٢ً خط َطتك( 

  في اٟ لحظ١سدد ايداي١ المها١ْٝ يًذطِ )أ( 

 

 

 

 

 

 ثا١ْٝ 2 الجطِ بعد َسٚز  َٛقعاٚدد )ب( 

 

 

 ثٛاْٞ 5 بعد َسٚز  الاشاس١ يًذطِاٚدد )ج( 

 

 

 

 ثٛاْٞ 5 َسٚز  الجطِ بعداٚدد المطاف١ ايتي ٜكطعٗا   )د( 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الاشاحت حظاوي الخكامل  

                   

 المظافت حظاوي المظاحت
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)ناْت  إذا (1) ) lnF x x x x c    ايداي١ الاص١ًٝ يًداي١( )f x ٚدداف 

1

( )

e

f x dx 

 

 

 

 

)ناْت  إذا (2) )F x  ايداي١ الاص١ًٝ يًداي١
2( ) 3 5f x x   (2)سٝح 5F  (1) أٚددفF 

 

 

 

 

 

  كاملوالخالىظسيت الاطاطيت في الخفاضل  :الخامع///    الدزض      الخكـــــامل: الخامظتالىحدة 

َتص١ً ع٢ً ايفتر٠  fاذا ناْت ايداي١  ,a b  ٚ( )F x  ايداي١ الاص١ًٝ يـ ٖٞf ٕفا 

( ) ( ) ( )

b

a

f x dx F b F a  

 

 الىظسيت الاطاطيت لحظاب الخفاضل والخكامل )الجصء الاول(
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 اٚدد ق١ُٝ نٌ مما ًٜٞ

3

2

1

(1) (3 1)x dx  

 

4

1

3
(2) )x x dx

x
  

 

 

 

1

2

0

(3) (6 4)xe dx   

 

1

2

2
0

3
(4)

1
dx

x



 

 

  

4
2

0

(5) sec x dx



 

 

2
2

0

(6) cos x dx



 

 

/2 2

0

(7) ( )

t

xe dx  

 

2 2

0

(8) (sin cos )

t

x x dx  
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)اٚدد ( 1) )F x  ًٜٞ في نٌ مما  

2

1

( ) ( ) ( 2 1)

x

a F x t t dt   

2

2

( ) ( ) sin

x

b F x t dt  

1

2( ) ( ) t

x

c F x te dt  

4

0

( ) ( ) tand F x t dt



  

اذا نإ ( 2)
0

( ) ln

x

f t dt x x x   ، اٚدد ف( )f e 

 

 

2اذا نإ ( 3)

1

( ) 4 1
x

F x t dt   ، (1)اٚدد فF ،(1)F  

 

 

َتص١ً ع٢ً ايفتر٠  fإذا ناْت ايداي١  ,a b       ناْت ٚ( ) ( )

x

a

F x f t dt         ٕفا 

( ) ( )F x f x  

 

  xلحد الأع٢ً  : االحاي١ الأٚلى

 (الثاويالىظسيت الاطاطيت لحظاب الخفاضل والخكامل )الجصء 
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)اٚدد  )F x  ًٜٞ في نٌ مما  

2

3

1

(1) ( ) ( 2)

x

F x t dt  

 

sin

0

(2) ( ) tan

x

F x t dt  

 

 

 

2
1

(3) ( ) t

x

F x e dt  

 

 

1

(4) ( ) sin

xxe

F x t dt  

 

َتص١ً ع٢ً ايفتر٠  fاذا ناْت ايداي١  ,a b   ناْت ٚ
( )

( ) ( )

g x

a

F x f t dt  ٕفا 

( ) (g( )) g ( )F x f x x   

 

)ايجا١ْٝ: الحد الأع٢ً  الحاي١  )g x  )اضتدداّ قاعد٠ ايطًط١ً ٚايٓظس١ٜ الاضاض١ٝ( 
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)اٚدد  )F x  ًٜٞ في نٌ مما  

sin

3(1) ( ) ( 2)

x

x

F x t dt  

 

 

2

(2) ( ) cos

x

x

F x t dt  

 

 

cos

2

sin

1
(3) ( )

1

x

x

F x dt
t


 

 

 

َتص١ً ع٢ً ايفتر٠  fاذا ناْت ايداي١  ,a b   ناْت ٚ
( )

( )

( ) ( )

g x

h x

F x f t dt                                     

)فإ                   ) (g( )) ( ) ( ( )) ( )F x f x g x f h x h x      

 داي١ ايتها١ًَٝ   اٚ ممهٔ نتاب١ اي   

( ) ( ) ( )

( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

g x g x h xc

h x c c c

F x f t dt f t dt f t dt f t dt       

 ٚتطبٝل الحاي١ ايجا١ْٝ

 

 َتػيرات ) الحاي١ ايعا١َ ( ايجايج١ : الحد الاد٢ْ ٚ الحد الاع٢ًالحاي١ 
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)اٚدد  )F x  ًٜٞ في نٌ مما  

2

(1) ( ) tan3

x

x

F x t dt  

 

 

  

1sin

(2) ( ) sin

x

x

F x t dt


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2

4

(3) ( ) ln
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x

e

e

F x t dt  
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(4) ( ) 3
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F x t dt


  

 

 

 

 



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 111 

 

اذا نإ ( 1)
cos

2

sin

( ) 1
x

x

F x t dt   ، 0  سٝح,
2

x
 

 
 

)  فاثبت إ     ) 1F x   

 

 

 

 

 

 

   اذا نإ ( 2)

0

2
tan

1
( )

1
x

F x x dt
t

 
  ،   ٕفاثبت ا  ( ) 0F x  

 

 

 

 

 

 

اذا نإ    ( 3)

3

0 0

g( ) sin
x u

x t dt du
 
  
 

       ،فأٚدد   ( )g x 

 

 

 

 

 

 افرض:   مساعدة

0

( ) sin

u

f u t dt 
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 سٝح  h(3) اعتُد ع٢ً الجدٍٚ ايتايٞ في ايجاد  ( 1)

                       

( )

1

( ) ( )

g x

h x f t dt  

 

 

 

)اعتُد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي١ ( 2) )f x  

المتص١ً ع٢ً ايفتر٠   1,6 سٝح   
1

H( ) ( )

x

x f t dt  

 يتاي١ٝا الاض١ً٦في الاداب١ عٔ 

 

( ) H(3)a 

( ) H(6)b 

( ) H (3)c  

(d ) تٛضط١ يًداي١ايك١ُٝ الماٚدد ( )f x ع٢ً ايفتر٠ 1,6 

 

(e )اٚدد ق١ُٝc  ١ يًداي١تٛضطايك١ُٝ المايتي تحكل ( )f x ع٢ً ايفتر٠ 1,6 

 

(f ) فتر٠ ايتصاٜد يًداي١اٚددH( )x  ع٢ً ايفتر٠ 1,6 

 

(g) اٚدد ق١ُٝ xايتي عٓدٖا يًداي١H( )x ع٢ً ايفتر٠  صػس٣ لذ١ًٝ ق١ُٝ 1,6 
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)اعتُد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ بٝإ ايداي١ ( 1)  )f x  المتص١ً ع٢ًR سٝح 

0

H( ) ( )

x

x f t dt  

 ايتاي١ٝ الاض١ً٦في الاداب١ عٔ 

)Hيًداي١  الحسد١ الاعداداٚدد ( أ) )x............................................ 

)Hفتر٠ ايتصاٜد يًداي١ اٚدد (ب) )x.................................................. 

)Hفتر٠ ايتٓاقص يًداي١اٚدد ( ز) )x................................................ 

)Hايتي عٓدٖا يًدايx١ق١ُٝ اٚدد )د(   )x عظ٢ُ لذ١ًٝ ق١ُٝ.................................. 

)Hايتي عٓدٖا يًدايx١ق١ُٝ اٚدد )ٖـ(   )x صػس٣ لذ١ًٝ ق١ُٝ................................. 

)Hفتر٠ ايتكعس يلاع٢ً يًداي١ اٚدد (ٚ) )x........................................... 

)Hيًداي١ يلاضفٌفتر٠ ايتكعس  اٚدد (ٟ) )x......................................... 

)Hايتي عٓدٖا يًدايx١ق١ُٝ اٚدد ( ٍ) )x ْكط١ اْكلاب..................... 

) ١ ٗايطسع١ المتذاعتُد ع٢ً ايػهٌ المجاٚز ايرٟ يمجٌ ( 2)  )v t  ِٜتشسى ع٢ً خط َطتكِٝلجط                                  

سٝح داي١ المٛضع         
0

( ) ( )
t

s t v x dx                                                                                                      

 ايتاي١ٝ الاض١ً٦في الاداب١ عٔ 

5t)أ( اٚدد ضسع١ الجطِ عٓد  ................................... 

5t)ب( اٚدد تطازع الجطِ عٓد   ................................... 

7t)ز( اٚدد َٛقع الجطِ عٓد  ................................... 

 ...........................ثٛاْٞ 7( اٚدد المطاف١ ايتي ٜكطعٗا  الجطِ خلاٍ  د) 

 

( )f x 

 الاشاس١ ٖٞ ايتهاٌَ

  المطاف١ ٖٞ المطاس١

( )v t
 

t
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2xعٓد    y ١يًداي( اٚدد َعادي١ المُاع 1)   سٝح      
3

2

cos( )

x

y t dt  

 

 

 

)١ ( اٚدد َعادي١ المُاع يًداي2) )f x    0عٓدx        سٝح

2

2

( ) cos

x

t

x

f x x e dt   

 

 

 

 

  قاعد٠ يٛبتاٍ ايتاي١ٝ باضتدداّ ١ق١ُٝ ايٓٗاٜاٚدد ( 3)

0

20

( 1)

lim

x

t

x

e dt

x
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( اذا نإ  4)
2 0 1

( )
2 1

t
f t

t t

 
 


داي١ َتص١ً ع٢ً ايفتر٠    0,   فأٚدد ايداي١ H( )x  

سٝح  
0

H( ) ( )

x

x f t dt  
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تحت المٓش٢ٓ  ٚ  xلذٛز المحصٛز٠ فٛمالمطاس١  اٚدد( 1)
2( ) 9f x x   

 

 

 

 

المٓش٢ٓ   ٚفٛم  xلذٛز المحصٛز٠ تحتالمطاس١  اٚدد( 2)
2( ) 2f x x x   

 

 

 

 

)  ايداي١ المحصٛز٠ بينالمطاس١  اٚدد( 3) ) sinf x x ٚلذٛزx سٝح   
2 4

x
 

   

 

 

 

 

  ايداي١ المحصٛز٠ بينالمطاس١  اٚدد( 4) 
2

( )
2 2

x x
f x

x


 


ع٢ً ايفتر٠   xٚلذٛز  0,5  
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 ض ايع١ًُٝ ايعهط١ٝ يلاغتكام باضتدداّ قاعد٠ ايطًط١ً ٜٜعتبر ايتهاٌَ بايتعٛ

 ٚيمهٔ اضتدداّ ٖرٙ ايكاعد٠

 

 

 

 

 اٚدد ايتهاَلات ايتاي١ٝ

2 3 5(1) ( 1)x x dx 

 

 

 

5(2) (2 1)x dx 

 

 

 الخكامل بالخعىيض  :الظادضالدزض         ///                الخكـــــامل: ظتالخامالىحدة 

( ( )) ( ) ( ( )) cf g x g x dx f g x    

 

 

ددّ ايتهاٌَ بايتعٜٛض عٓدَا ْسٜد ايجاد تهاٌَ ساصٌ ضسب اٚ قط١ُ دايتين ، اسد٣ ايدايتين ٜطت

 اٚ دص٤ َٓٗا ٜطاٟٚ ثابت في َػتك١  ايداي١ الاخس٣

 ( الأع1)   ( ايصا١ٜٚ 1)  َا تحت الجرز  (1( َا بداخٌ ايكٛع )9)  ٜٚهٕٛ ايتعٜٛض عاد٠    

 ٜٚعتبر ٖٛ الخٝاز الاق٣ٛ في ايتهاٌَ

 قبل البدأ بالتكامل ...اسئل نفسك

  هل الدالة 1) 
 وكل حدد قابل للتكامل حدود  نريد ايجاد تكاملها ه  ناتج جمع وطرح الت 

  نريد ايجاد تكاملها  2)
ب او قسمة ويمكن تحويلها ال جمع او طرح حدود وكله  ناتج  هل الدالة الت   حدد قابل للتكامل ضر

  نريد ايجاد تكاملها ه  ( 1
  مشتقة الدالة الاخرىهل الدالة الت 

ر
ر او جزء منها يساوي ثابت ف ، احدى الدالتير ر ب او قسمة دالتير  حاصل ضر
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(1) 1x xe e dx 
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4
(2)

4

x
dx
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(3)

(1 )
dx

x x
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2 /2(4) xxe dx
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(1)
xe

dx
x

 

 

 

 

 

ln
(2)

x
dx

x 

 

 

 

1
(3)

ln
dx

x x
 

 

 

 

 

2(4) ( 1) 2 2x x x dx   

 

 

 

 



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 111 
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ln 2 3(1) ( 1)xe x dx 

 

 

 

 

 

tan 2lnsec(2) x xe dx
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cot
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(3)

1 cos

xe
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 اٚدد ايتهاَلات ايتاي١ٝ

2

4
(1)

(ln 1)
dx

x x  

 

 

 

 

 

(2) tan2x dx 

 

 

 

 

 

 

1 3
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(sin )
(3)
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x
dx

x




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cot
(1)

ln(sin )

x
dx

x 

 

 

 

 

 

 

(2) sec x dx 

 

 

 

 

 

 

(3) csc x dx 
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2(1) cosx x dx 
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x
dx
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2 2 3(3) secx x dx 
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(1) sin cosx x dx 

  

 

 

 

3(2) cos sinx x dx 

 

 

 

 

2(3) sec tanx x dx 

 

 

 

 

2(4) tan (sec tan )x x x dx 

 

 

 

 



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 111 

 

 اٚدد ايتهاَلات ايتاي١ٝ

3(sin 1)
(1)

sec

x
dx

x


 

 

 

 

 

(2) sin2 cosx x dx 

 

 

 

 

5(3) sin3 cos 3x x dx 

 

 

 

 

2 2 2(4) sec tanx x x dx 

 

 

 

 



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 181 

 

 اٚدد ايتهاَلات ايتاي١ٝ

sin
(1)

cos

x
dx

x
 

 

 

 

1 2

2

(tan )
(2)

1

x
dx

x



 

 

 

 

 

2 1

1
(3)

1 sin
dx

x x
 

 

 

 

 

1

2

sec 2
(4)

4 1

x
dx

x x




 

 

 

 



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 189 

 

 اٚدد ايتهاَلات ايتاي١ٝ

2
(1)

1

x

x

e
dx

e
 

 

 

 

 

 

2

sin
(2)

1 cos

x
dx

x
 

 

 

 

 

 

 

2

1
(3)

4
dx

x  

 

 

 

 

 

 



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 181 

 

                                             ( نُاٍ المسبعبا )  اٚدد ايتهاَلات ايتاي١ٝ
2

1
(1)

4 5
dx

x x                                                                                                                                      

 

 

 

 

 

 

 
2

1
(2)

8 25
dx

x x  

 

 

 

 

 

 

2

1
(3)

6
dx

x x
 

 

 

 

 

 

 

     إضافت                           عىد اكمال المسبع يجب 

 ]جسبيع  xمعامل هصف [

جسبيع   x  معامل ان  يكىن  بشسط

 واحد



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 181 

 

 اٚدد ايتهاَلات ايتاي١ٝ

2

6
(1)

1

x
dx

x  

 

 

 

 

 

4
(2)

1

x
dx

x
 

 

 

 

 

 

 

3 5 3(3) x x dx 

 

 

 

 

 

 

 اختزال الرتبة



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 181 

 

 اٚدد ايتهاَلات ايتاي١ٝ

4

1
(1)

1
dx

x x 
 

 

 

 

 

 

5(2) ( 2)x x dx 

 

 

 

 

 

 

 

(3)
2 1

t
dt

t 
 

 

 

 

 

 

 الخطوة الرابعة



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 181 

 

 اٚدد ايتهاَلات ايتاي١ٝ

3 2(1) 1x x dx 

 

 

 

 

 

2

1
(2)

25
dx

x x 
 

 

 

 

 

 

 

(3) 1 x dx 

  

 

 

 

 

 



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 181 

 

 اٚدد ايتهاَلات ايتاي١ٝ                                                                       

3 5(1) cos sinx x dx 

 

 

 

 

 

 

4(2) tan secx x dx 

 

 

 

 

 

 

3

3
(3)

1

x
dx

x
 

 

 

 

 

 



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب // // م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 782  

 

 اوجد  قيمة التكاملات المحدودة التالية

1

1
(1)

ln

e

dx
x x x 

 

 

 

 

1 3

8

0

(2)
1

x
dx

x  

 

 

 

 

 

2 3

2 2

0

4
(3)

( 1)

x
dx

x  

 

 

 

 

 (دودلحا يرغت ) الخطوة الخامسه



عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 Khateebacademy.com  إعداد لذُد عُس الخطٝب // // ّ// ايفصٌ ايجاْٞ  /يصف ايجاْٞ عػس َتكدَاد٠ ايسٜاضٝات // ا // اٚزام عٌُ 188 

 

     اذا نإ (1)
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في اسد٣ المدٕ بعد َٓتصف ايًٌٝ فتبين اْ٘ يمهٔ  Cزصدت لذط١ الازصاد الج١ٜٛ دزد١ الحساز٠    (1) 

              نمردتٗا بايعلاق١ 
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 ٖٛ ايٛقت بعد َٓتصف ايًٌٝ t سٝح

 (  17  )ايطاع١ َطا٤ً 5 صباساً الى  8  ايفتر٠ َٔ ايطاع١ المد١ٜٓ فيدزد١ الحساز٠ في اٚدد َتٛضط 
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