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 حل المثلث                                                      

 

[fhfh 5=  القائم الزاوية في ب إذا علم أن  حل المثلث  [hf r    ° 34=  سم ، 

h                         الحل                                           

 [ r  =,84 -  (94  +34  = )04                       34 °   

 سم  419,سم                                            5                             ° 84,لأن مجموع زوايا المثلث = 

04جا 
fh
[h

]04 ب                                                               =  =   °   °        

1

7
[h

 =   

[h
1 7



 سم  419,=  =  

[fh  قائم في ب  ) نظرية فيثاغورث (  المثلث  

fh   2 2fh [h ∴   = 

   22
}7 109  =813 سم 
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[fh[  إذا علم أن  القائم في  حل المثلث  

[h  =24 f r 53h=  سم ،    °                                                

 الحل                                          

 h r  =,84 –  (53  +94  = ),3 °                                          24  سم 

]53     ب                         84,لأن مجموع زوايا المثلث =   °                     

53جا 
[h
fh

  =  = 

53جا 
20
fh

  =  

fh1 20



 سم  2415=  =  

[fh[  رث ( ) نظرية فيثاغو قائم في  

[f   2 2[h fh   =  

[f   22
}20 20  سم  313=  =   
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[fh[[f h]3,=  حيث :  القائم الزاوية  في  حل المثلث   سم  2,=  سم ،  

h  الحل                                                              

 ° 3,10               باستخدام نظرية فيثاغورث                            

[fh[ سم                                       2,                               قائم في  المثلث 
 سم  912,

fh   2 2[f [h   =  

fh   22 15 12   =  =,912[  ب    ° 04               سم 3,                    سم         

hf[
fh

=  جا 
مقابل

وتر
    = 

h15
192

   =  جا 

 h r  =3,10 °   

15
192
 shift + sin   

 f r  =,84 –  (94  +3,10  = )381, °   = 84,، لأن مجموع زوايا المثلث ° 

[fhf  سم  3=  سم ، fh   =0[f إذا علم أن : القائم في  حل المثلث 

[fh  قائم في ب 

[h   2 2[f fh   22 3 4   =  =  =3h     سم  

h[f
[h

3
5

 سم 0                                          =  =  =  جا 

  h r  =3,18  

 [ r  =,84 –  (94  +3,18  = )3312              3                   ب[             سم  

 (  84,لأن مجموع زوايا المثلث =  )
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 زوايا الارتفاع  والانخفاض                                      

 

لقياس طول إحدى المسلات قام مرشد سياحي برصد قمة المسلة من خلال جهاز للرصد . 

.  م  8,. إذا كان الجهاز يبعد عن قاعدة المسلة مسافة  ° 08فوجد أن قياس زاوية الارتفاع 

 فاحسب ارتفاع المسلة .

 الحل                                          

08ظا 
fh
[f

h   =  =                        

1

fh
18

  =  

fh 
1

 
]08                م  8,متر          ب               9.9,=  =   °      

 متر  919,ارتفاع المسلة = 

إذا كان بعد  ° 30 / 2,من نقطة على سطح الأرض قيست زاوية ارتفاع طائرة فوجد انها 

 م ، فما ارتفاع الطائرة إلى أقرب متر ؟  3,4لطائرة النقطة عن موقع ا

   الحل                                               

30 / 2,جا 
fh
[h

 °  =  =                         h 

1



  =
fh
310

 م  3,4                                                       

fh  =
1

 
 2,متر         ب                          23,10=  

/
30 °      [ 

 تقريباً  ,23ارتفاع الطائرة لأقرب متر 
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أوجد  ° 30 / 23م ، فوجد أن قياس زاوية انخفاضه 3,رصد قارب من قمة فنار ارتفاعه 

 إلى أقرب متر البعد بين القارب وقاعدة الفنار 

 الحل                                             

[
fh
[f

  =  =  ظا 

30 / 23ظا
15
[f

h  °  =                                     23 
/

32 
° 

[f15
  م 3,                                      =  

[f  =2,189                                               23                     ب 
/

32[  
°       

 متر تقريباً  22البعد بين القارب وقاعدة الفنار = 

زُود منطاد بهوائي تلفزيون لنقل مباراة كرة القدم ، حيث تراقب الة التصوير الملعب عند 

h  متر  044يبلغ ارتفاع المنطاد عن سطح الأرض  ° ,3بزاوية انخفاض   ة النقط

 ما طول خط الضوء المرسل من الة التصوير إلى الملعب ؟ 

 المنطاد ) الة التصوير (                             الحل                                  

[h ° ,3                                                =  جا 
 

1

400
[h

  =                                                       044 

[h
400 1



],3                   ب            متر                   ,55,1=  =    °       

 متر  ,55,1طول خط الضوء المرسل من ألة التصوير إلى الملعب = 
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 القطاع الدائري والقطعة الدائرية                             

  

 مساحة القطاع الدائري                                    مساحة القطعة الدائرية          

1
2

ء2نق =                                                                       iء i  [جا  - ] 

1
2

ل نق                    
1
2

  
ء i حيث                       2نق

ء i س =°  ×
180


 

أو                                 بمعلومية الزاوية                  بمعلومية طول القوس
ء i  =

b
  

 سم 0سم وطول قوسه   4,أوجد مساحة القطاع الدائري الذي طول نصف قطر دائرته 

 الحل                                                

مساحة القطاع  الدائري = 
1
2

 ل نق                    

                               =
1
2

  ×0  ×,4  

  2سم 24=                               

 أوجد مساحة القطاع الأصغر في الشكل المقابل : 

 الحل                                                 

مساحة القطاع = 
1
2

=  ل نق 
1
2

  ×,  ×3                 

                                    2سم  3,=                                   
 سم 3               

  2سم 3,مساحة القطاع الدائري تساوي 

 سم ,                                                                               
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سم ,من الشكل المقابل : أوجد مساحة القطاع الدائري الأصغر الذي طول نصف قطر دائرته 

و زاويته المركزية 
3


 

  الحل                                             

م = 
1
2

  
ء i 2نق  

   =
1
2

  ×
3


  ×, 2                                                
3
  ,سم 

  =, 𝛑  =,8183 2سم  

 

 في الشكل المقابل : أوجد مساحة القطاع الدائري الأصغر 

 الحل                                          

المساحة = 
1
2

  
ء i 2نق  

            =
1
2

  ×
1
4

 𝛑  ×8 2                                          03 °
 سم8  

            =8 𝛑  =231, 2سم  

ء i  =03  ×
180


  =
1
4

 𝛑  

سم ، 0سم ، ب ء = ,: ب ع ء مثلث فيه ب ع = مثال  f r  =54 °  ، 

 أوجد مساحة  هذا المثلث 

 الحل                                       

مساحة المثلث ب ع ء = 
1
2

 ب    ° 54 جا )ب(                      × بء × ب ع  

 =
1
2

 سم 0سم                                     ,                     ,125,,= (  ° 54جا ) ×  0×  ,×  

 ع                                      ء       2سم ,125,,ي مساحة المثلث ب ع ء حوال 

 

<
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 سم  4,وطول نصف قطر دائرتها  ° 4,احسب مساحة قطعة دائرية زاويتها المركزية 

 الحل : 

×  °= س  ءهـ
180


  

      =,4  ×
180


      =
1
3

 𝛑  

 لاحظ أن 

 عند إيجاد مساحة القطعة الدائرية 

  R تكون على الحاسبة على نظام 

 مساحة القطعة الدائرية 

 =
1
2

 جا س[  – دنق ]هـ 

 =
1
2

  ×,4 2 [
1
3

 𝛑 –  4,جا  ] 

  2سم ,914= 

 سم  4,سم ، وطول قوسها  24الدائرية التي طول نصف قطر دائرتها  أوجد مساحة القطعة

 الحل 

 مساحة القطعة الدائرية 

=    ءهـ
ل

    

       =
10
20

     =
1
2

  

 =
1
2

 [  ءهـ جا -  ءهـ] 2نق 

 =
1
2

  ×24 2 [ 
1
2

جا  - 
1
2

 ] 

   2سم ,,01= 
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 النسبة والتناسب                                             

 

 أعداد متناسبة  3،  8،  13,،   0أثبت أن 

 الحل                                       

أعداداً متناسبة عندما تتساوى النسبتان  3،  8،  13,،  0تكون الأعداد 
4
15
  ،

8
3

  

وحيث أن 
4
15
  =

40
15
  =

8
3

  

أي أن 
4
15
  =

8
3

  

 الأعداد متناسبة  ∴

]إذا كانت  f h  فأوجد القيمة العددية للمقدار  5،  3،   2أعداداً متناسبة مع الأعداد .

f3 h
[ f2




 

 الحل                                        

 [ f h   5،  3،  2متناسبة مع الأعداد  

∴ 
h
2

  =
f
5

  =
[
7

 = م حيث م عدد ثابت  

∴ h  =2 = م  5=  ]م ، 3م ، ب 

المقدار  ∴
f3 h
[ f2




  =
 

 
l5 3 l2
l7 l5 2




  =

l15 l2
l7 l10




  =
l17
l17

  =,  
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]إذا كانت الأعداد  f h  فأوجد القيمة العددية للمقدار  ,,،  3،  3متناسبة مع الأعداد

f3 h
[ f5




  

h
3

  =
f
5

  =
[
11
 = م 

h  =3 = م   ,,=  ]م                   3م                ب 

f3 h
[ f5




  =
 

 
l5 3 l3
l11 l5 5




  

  =
l15 l3
l11 l25




  =
l18
l36

  =
1
2

  

 في تناسب متسلسل أوجد قيمة س  30،  8,،  2 –، س  2إذا كانت الأعداد 

 الحل                                            

2
2 s

  =
2 s
18


  =
18
54

  

2 s
18


  =
18
54

  

=  2 –س 
18 18
54


 

  ,=  2 –س  ∴

  8=  2+  ,س = 

 ، في تناسب متسلسل ، أوجد قيمة س  34،  2 –، س  3،  ,إذا كانت الأعداد : 

 
1
3

  =
3

2 s
  =

2 s
30


  

=  2 –س 
3 3
1


  

  9=  2-س 

  ,,=  2+  9س = 

  ,,س = 
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 { في تناسب متسلسل  ، أوجد قيمة س  24، س ،  3إذا كانت الأعداد }

5
s

  =
s
20

  

  24 × 3=  2س

  44,=  2س 

  100 ±س = 

  4, ±س = 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 
فيثاغورث  في الرياضيات  سلسلة 

 التفوق غايتنا 

 ( إذا كانت العبارة خاطئة: ( إذا كانت العبارة صحيحة، وظلل )ب ظلل )أ

 10متناسبة فإن س =    15، س ،   9،   6  :إذا كانت الأعداد                                              

 أعداد متناسبة                                          9،   6،   3،  2  :الأعداد                            

 20: س = متناسبة فإن  35، س ،   7،   4:  إذا كانت الأعداد                                              

    2سم40:  هيسم 4سم وطول قوسه 10مساحة القطاع الدائري الذي طول نصف قطر دائرته                

   40ْ: قيمة س =  الشكل المقابل  في    

 

 

 

 

 

                                                                                                                              

 36تناسب متسلسل فإن: س =   في 48،  ، س  12،   6ا كانت: إذ                                         

   :إذا كان
أ

ب
   =

3
4

                                                                         4×  3إن: أ × ب =  ف 

 سم     6فإن: طول قوسه =   2سم30سم ومساحته 20ئري طول قطر دائرته  قطاع دا                    

 الشكل المقابل: مساحة القطاع الدائري الأصغر =  في
50
3


                                               2سم

 

 

 

 

 

   سم 6 : مساحة القطاع الأصغر الذي طول قوسه سم فإن5الشكل المقابل: دائرة طول نصف قطرها  في   

                                                                                                        2سم30يساوي 

 

 

 

 

 

 سم 5

  سم6

60ْ   

سم٦

٥
سم




مهمة 



 

 

 
فيثاغورث  في الرياضيات  سلسلة 

 التفوق غايتنا 

 اختر الإجابة الصحيحة: ها صحيحة ختيارات واحدة من الكل بند أربع 

   سم هو6سم فإن: مساحة القطاع الدائري الذي طول قوسه  5دائرة طول نصف قطرها  في  : 

      302سم                  112سم                        602سم                         152سم   

    فإن طول قوسه يساوي: 2سم15سم ومساحته 10قطاع دائري طول قطر دائرته 

      4م    س                  3     سم                         6   سم                        12 سم 

  كان:  إذا
15 s
22 10

 : هييمة س : ق فإن =

        
75
11

                      
44
3

                            
3
44

                            
11
75

 

   :اوي:  تناسب متسلسل فإن س تس  في 32، س ،   20إذا كانت 

        210                410                     810                       
1
810
 

 بالترتيب نفسه صارت متناسبة هو:   7،   11،   10،  16: ا طرح من كل من الأعدادإذدد الذي الع 

      4                         3                                  2                                 1   

  :اوي: تسإن: س  تناسب متسلسل ف  في 48، س ،   12،   6إذا كانت 

      30                        18                               36                              24 

   سم فإن: مساحته تساوي:6سم وطول قوسه 10ته  دائرقطاع دائري طول قطر 

      602سم                  302سم                        152سم                         502سم   

  45 = 

       ، 1بين صفر                1أكبر من                       1                                   صفر 

 بوحدات المساحة( تساوي ىالشكل المقابل: مساحة القطعة الدائرية الصغر  في(: 

       
41

120 50
2

 
− 

 
                        

1203
50

2 180
 

− 
 

                           

      
3

120 100
2

 
− 

 
                         

203
100

2 180
 

− 
 

 

  تناسب، فإن: قيمة س تساوي:  في  15، س ،   9،   6الأعداد:   إذا كانت 

      30                        20                               10                              25 

120ْ   
 سم10


