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ŠÚǀƗƺƋƺƯ ƲƿŹŚưţ B ŠƗƺưŬưƫř

.ŠŘƏŚų şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ b  ƹ ŠŰǀŰƇ şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ a  ƪÚƬƓ ¬(1-4) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

a  b  .m A 276 8 º.^ hW BC فإنّ:  cm27=  , AC cm19=  , AB cm24=  :ABC في المثلث  (1)

a  b  .AC cm50 5. AB فإنّ:  cm20=  , BC cm44=  , m A 06 º=^ hW  :ABC في المثلث  (2)

a  b   cosb c bc A22 2 1+  :ABC في المثلث  (3)
cm فإن قياس الżاوية الكبرى , cm , cm5 8 12 إذا كانت أƏواƩ أƋلاƕ مثلث تساوي   (4)

a  b   . º133 4 في هذا المثلث يساوي حوالى   

.ŠŰǀŰƈƫř ŠŝŚūǅř ƼƬƗ Ʃř ÚŶƫř şźŗřŶƫř żƯŹ ƪÚƬƓ ¬(5-10) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ
AB يساوي:  ƩوƏ فإن BC cm20=  , AC cm10=  , m C 06 º=^ hW  : ABC في المثلث  (5)

a  AB cm10 7=  b  AB cm10 3=  c  .AB cm12 4=  d  AB cm29=

BC يساوي:  ƩوƏ ّفإن AC cm40=  , AB cm30=  , m A 012 º=^ hW  : ABC في المثلث  (6)

a  . cmBC 60 8.  b  cmBC 36.  c  cmBC 68.  d  cmBC 21.

AB فإنّ قياس الżاوية الكبرى في المثلث ABC يساوي  cm12=  , AC cm17=  , BC cm25= إذا كان   (7)
حوالى:

a  118º b  110º c  125º d  100º
H G

M

B

D

FE

4c
m

A

C

 CG  Ɩالضل ƞمنتص M 4، النقطة cm لعهƋ ƩوƏ مكعب ABCDEFGH  (8)
DM يساوي: B^ hY فإن: قياس الżاوية   

 a  .78 46º  b  .86 82º  c  .11 54º  d  .3 2º

BC هو:  ƩوƏ ABCD في الشكل الرباعي  (9)B

D

10 cm

10 cm

120
º

90º

15 cm

A

C

 a  12.16 cm b  8.66 cm 

 c  11.5 cm d  13.7 cm

BA يساوي تقريبًا: D^ hW في الشكل الرباعي ABCD، قياس الżاوية   (10)

 a  011 º  b  104º
B

D

20
cm

90º

30º

16 cm

A 10 cm

C

 c  107º  d  120º
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نْ تمرَّ
8-5 ŦƬŨưƫř ŠůŚƀƯ

Area of Triangle

ŠǀƫŚƤƯ ƲƿŹŚưţ A ŠƗƺưŬưƫř

.ƲǀŤƠƬŤŴƯ ƲǀŤƤƿźƐŝ ABC ŦƬŨưƫř ŠůŚƀƯ Ŷūƹŏ ¬(1-2) ƲǀƴƿźưŤƫř ƾƟ

(1) , cm , cmºm A b c47 32 19= = =t^ h  (2) 4 , 5 , 8a b ccm cm cm= = =

.(źŤưǀŤƴƀƫŚŝ ƩřƺƏǃř) .ƾƫŚŤƫŚƧ ƶƗǈƋŏ ƩřƺƏŏ ƽŸƫř ŦƬŨưƫř ŠůŚƀƯ ŵŚŬƿǅ ƱƹźǀƷ şŶƗŚƣ ƭŶŴŤſř ¬(3-6) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

(3) , ,9 7a b c5= = =  (4) , ,a b c23 19 12= = =

(5) . , . ,a b c19 3 22 5 31= = =  (6) . , . , .a b c18 2 17 1 12 3= = =

ŠÚǀƗƺƋƺƯ ƲƿŹŚưţ B ŠƗƺưŬưƫř

.ŠŘƏŚų şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ b ƹ ŠŰǀŰƇ şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ a  ƪÚƬƓ ¬(1-6) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

a  b إذا عرفت أƏواƩ أƋلاƕ مثلث فيمكن استخدام قاعدة هيرون لإيجاد مساحته.     (1)

a  b ǅ يمكن إيجاد مساحة مثلث بمعلومية قياسات ŻواياƵ الثلاثة.    (2)

a  b ǅ يمكن استخدام قاعدة هيرون إذا كان المثلث قائم الżاوية.    (3)

a  b إن معرفة قياس إحدى Żوايا مثلث هو شرط Ƌروري لإيجاد مساحته.    (4)

إذا كان Ə a, bوƋ ǅلعين متتاليين في متواŻي أƋلاƕ وθ قياس الżاوية بينهما  (5)
a  b   sinab θ تساوي ƕلاƋي الأŻفإن مساحة متوا  

AC cm9=  , AB cm7=  , cmBC 5=  :ABC في المثلث  (6)
a  b  cm15 2 ABC تساوي حوالى  فإن مساحة المثلث   
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.ŠŰǀŰƈƫř ŠŝŚūǅř ƼƬƗ Ʃř ÚŶƫř şźŗřŶƫř żƯŹ ƪÚƬƓ ¬(7-10) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

a فإن مساحة المثلث ABC تساوي حوالى: cm2=  , b cm3=  , m C 04 º=^ hW إذا كان:   (7)

a  . cm4 6 2  b  . cm3 86 2

c  . cm1 93 2  d  . cm2 3 2

7 هي: cm , 8 cm , 9 cm لاعهƋأ ƩواƏمساحة المثلث الذي أ  (8)

a  cm6 15 2  b  cm12 5 2

c  cm16 3 2  d  cm18 3 2

مساحة مثلث متطابق الأƋلاƏ ƕوƋ Ʃلعه a هي:  (9)

a  a units3
4

2
2  b  unitsa2 2

c  a units1
2

2 2  d  a units3
2

2
2

70º

A

CB 70º

AB هو حوالى:   ƩوƏ فإن cm8 2 إذا كانت مساحة المثلث ABC تساوي حوالى   (10)

 a  5 cm b  8 cm

 c  4 cm d  6 cm
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نْ تمرَّ
9-2

ŠǀŨƬŨƯ šŚƤŝŚƐŤƯ ŠŰƇ šŚŞŧœ
Confirming Trigonometric Identities

ŠǀƫŚƤƯ ƲƿŹŚưţ A ŠƗƺưŬưƫř

:ŠǀƫŚŤƫř šŚƤŝŚƐŤưƫř ƲƯ ƪƧ ŠŰƇ ŢŞŧŏ ¬(1-14) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ
(1) cos tan sin cot sin cosx x x x x x2+ = +^ ^h h
(2) sin cot cos tan cos sinx x x x x x2+ = +^ ^h h
(3) tan sec tanx x x1 22 2- = -^ h
(4) tan cot sec cscx x x x+ =

(5) tan cot sin cos
sin cosx x x x

x x
2

2

+ + =
+^ h

(6) +
cos cos cscx x x1
1

1
1 2 2

- +
=

(7) sec
tan

cos
cos

x
x

x
x

1
12

+
=

-

(8) cot cos cos cotx x x x2 2 2 2- =

(9) cos sin cos sinx x x x4 4 22- = -

(10) sec
tan

tan
sec

x
x

x
x

1
1

-
=

+

(11) sin cos
sin cos

sin cos
sin

x x
x x

x x
x

1 2
2 12

+
-

=
+

-

(12) +
cos

sin
sin

cos
sin

cos
x

x
x
x

x
x

1
1 2 1

-
+

=
+^ h

(13) sin cos sin sin cosx x x x x42 3 2= -^ ^h h
(14) sin cos sin sin cosx x x x x3 3 3 5= -^ ^h h

ŠǀƗƺƋƺƯ ƲƿŹŚưţ B ŠƗƺưŬưƫř
.ŠŘƏŚų şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ b  ƹ ŠŰǀŰƇ şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ a  ƪÚƬƓ ¬(1-4) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

a  b ) تمثل متطابقة.  )sin sinx x3 3=  (1)

























































































































































































































































37

a  b cos تمثل متطابقة.  sin cosx x x2 2 2= -  (2)

a  b c تمثل متطابقة.  sinsec o tansx x x x- =  (3)

a  b  sin
1 cos

x
x-  هي: 

sin
csc

sin
cot

x
x

x
x

3 3- الصورة المبسّطة للمقدار:   (4)

.ŠŰǀŰƈƫř ŠŝŚūǅř ƼƬƗ Ʃř ÚŶƫř şźŗřŶƫř żƯŹ ƪÚƬƓ ¬(5-10) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

sin متطابق مƖ المقدار:
sec

x
x 12 - المقدار:   (5)

a  sin tanx x  b  sin secx x2

c  cos secx x2  d  sin cscx x

) متطابق مƖ المقدار: ) ( )cos sin cos sinx x x x2 2- -+ المقدار:   (6)

a  sin cosx x4-  b  2
c  2-  d  sin cosx x4

tan متطابق مƖ المقدار: tanx x1
+ المقدار:   (7)

a  sec cscx x  b  sec sinx x

c  sec cosx x  d  sin cosx x

tan متطابق مƖ المقدار: sinx x2 2- المقدار:   (8)

a  tan x2  b  cot x2

c  tan sinx x2 2  d  cot cosx x2 2

csc متطابق مƖ المقدار:
sin

sec
cos

x
x

x
x 1+ + المقدار:   (9)

a  1 b  1-

c  2 d  2-

cos متطابق مƖ المقدار:
cos

x
x 12 - المقدار:   (10)

a  tan sinx x-  b  tanx-

c  tan sinx x  d  tanx
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نْ تمرَّ
9-3

ŠǀŨƬŨƯ šǇŵŚƘƯ ƪů
Solving Trigonometric Equations

ŠǀƫŚƤƯ ƲƿŹŚưţ A ŠƗƺưŬưƫř
:ŠǀƫŚŤƫř šǇŵŚƘưƫř ƲƯ ĐǈƧ ƪů ¬(1-7) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

(1) sinx 2
1

=
-  (2) cos x 2

3
=  (3) cosx2 1= -

(4) tana3 1=  (5) cos sin cosx x x2 0- =

(6) tan x 32 =  (7) cos cosx x4 4 1 02 - + =

,0 2πh6  şźŤƠƫř ƼƬƗ ŠƫŵŚƘưƫř ƩƺƬů Ɩǀưū Ŷūƹŏ ¬(8-10) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

(8) sin x2 1=  (9) cos x2 3 1=  (10) tan x2 1=

:ŠǀƫŚŤƫř šǇŵŚƘưƫř Úƪů ¬(11-12) ƲǀƴƿźưŤƫř ƾƟ

(11) sin sinx x2 02 - =  (12) sin sinx x2 3 22 + =

 ŠǀƗƺƋƺƯ ƲƿŹŚưţ B ŠƗƺưŬưƫř

.ŠŘƏŚų şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ b  ƹ ŠŰǀŰƇ şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ a  ƪÚƬƓ ¬(1-5) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

a  b  .Ůعدد صحي k حيث ،x k6 2π π= + sin هو:  2
1x = حل المعادلة   (1)

a  b  .Ůعدد صحي k حيث ، kx 4 2π
= - + π أو kx 4 2π

= + π :هو cosx 2= حل المعادلة   (2)

a  b  .Ůعدد صحي k حيث ،x k5
6
π

= + + π :هو tanx 3= - حل المعادلة   (3)

a  b  π4
3 4 و

π ) هي:  , )π0 sin على الفترة  tan sinx x x2 = حلوƩ المعادلة   (4)

a  b  π4
5 4 و

π , هي:  π0 2 h6 sin على الفترة  x2 12 = حلوƩ المعادلة   (5)
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.ŠŰǀŰƈƫř ŠŝŚūǅř ƼƬƗ Ʃř ÚŶƫř şźŗřŶƫř żƯŹ ƪÚƬƓ ¬(6-11) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

:Ɩفي الرب Ɩتق x فإن cossinx x 0+ = إذا كان   (6)

a  Ʃالأو b الأوƩ أو الثالث 

c d الثالث   Ɩالثاني أو الراب

0, هي: 2πh6 sin على الفترة  sinx x2 3 1 02 + + = حلوƩ المعادلة:   (7)

a  , ,6 6
7

2
3π π π

-  b  , ,3
4

2
3

3
5π π π

c  ,2
3

6
11π π  d  , ,6

7
2
3

6
11π π π

, هي: π0 2 h6 sin على الفترة  cos cos sinx x x x2 2 2 2 1- - = - حلوƩ المعادلة:   (8)

a  ,6 4
π π  b  , , ,6 4 6

5
4
7π π π π

c  , , ,6 4
3

6
5

4
5π π π π  d  , , ,4 3 3

4
4
7π π π π

,0 هو: 8x d π j8 cos حيث  x2 4 1= عدد حلوƩ المعادلة:   (9)

a  0 b  1

c  2 d  3
tan هي: y3 2 3= حلوƩ المعادلة:   (10)

.Ůعدد صحي k حيث ، k6
π

+ π  a  

.Ůعدد صحي k حيث ، k12 2π
+ π  b  

.Ůعدد صحي k حيث ، k
12 2+
π π  c  

.Ůعدد صحي k حيث ، ,k k6 2 6
7 2π π

+ +π π  d  
2, هي: 2

π π
-` j على الفترة ( )xtan3 3 3= مجموعة حل المعادلة   (11)

a  , ,18 18
7

18
13π π π& 0

b  ,18 18
7π π& 0

c  ,18
5

18
π π-& 0

d  , ,18
5

18 18
7π π π-& 0










































































































أ / محمد نوري الف"ح 















































































































































