
وزارة�التربية

øjQÉªàdG á°SG qôc

 ƮĴƬƘţ  ƅźƟ  ƲÚƯŒţƹ  ¬ŠÚǀƯƺƿ  ŠÚǀţŚǀů  ƞƣřƺƯ  šŚÚǀƋŚƿ ĵźƫř  ŠƬƀƬſ  ŭźƐţ

 ¬ƪŗŚƀưƫř Úƪůƹ ¬ ÚƽŵŶƘƫř ÚžŰƫřƹ ¬ŠÚǀſŚſǃř šřŹŚƸưƫř Ż ÚżƘţ ƾƸƟ .şźǀŨƧ

 ÚƾƸƠ ÚƄƫř  źǀŞƘÚ Ťƫř  Ùƾ× ţŹŚƸƯ  ƾÚưƴţƹ  ¬ŠſŶƴƸƫřƹ  ¬źŞŬƫř  ŠſřŹŶƫ  ŠÚƿŻƺƸŬƫřƹ

 Úŵřƺưƫř  ƖƯ  ƪƯŚƨŤţ  ƾƷƹ  .šŚĳǀƋŚƿ ĵźƫř  ƾƟ  źǀƨƠŤƫř  šřŹŚƸƯƹ  ÚƾŝŚŤƨƫřƹ

 ś ÚǈƐƫř żÚƠŰţ ŠƨſŚưŤƯ ŠƬƯŚƃ ŠƟŚƤŧ ƲƯ řÔŌżū ƱƺƨŤƟ ƻźųǃř ŠÚǀſřŹŶƫř

.ŠƟźƘưƫř ÚŜů ƼƬƗ ƮƸƘ ÚŬƄţƹ ƮƸţřŹŶƣ ƝǈŤųř ƼƬƗ

:ƲƯ ŠƬƀƬƀƫř Ʊ ÚƺƨŤţ
ŜƫŚƐƫř śŚŤƧ  

 ƮÚƬƘưƫř śŚŤƧ  

ƲƿŹŚưŤƫř Šſř ÚźƧ  

šŚŝŚūǅř ƖƯ ƲƿŹŚưŤƫř Šſř ÚźƧ  

á«fÉãdG á©Ñ£dG 12 »ª∏Y öûY ÊÉãdG q∞°üdG
∫ qhC’G »°SGQódG π°üØdG

ية
ثان

�ال
عة

طب
�ال
����

����
����

ل� ّ
لأو

ي�ا
س

درا
�ال
صل

لف
���ا

����
����

ي���
لم

�ع
شر

�ع
ني

لثا
ف�ا

ص
�ال
����

����
����

ن�
اري

تم
�ال
سة

ا كرّ
����

����
����

ت��
ضيا

ريا
ال
































































































































2024 - 2025



حلول موضوعي 

القصير الثاني



27

.ŚƸƠƿźƘţ ƩŚŬƯ ƼƬƗ ŠƬƈŤƯ Šƫřŵ ƪƧ Ʊƺƨţ ŦǀŰŝ a , b Ʈǀƣ Ŷūƹŏ ¬(10-11) ƲǀƴƿźưŤƫř ƾƟ

(10) ( )

:

:

:

f x
x x
x a x
b x

x 1

3 1

1

2 1

2=

-

+

=

Z

[

\

]]

]
 

(11) ( ) :

:

: 2

f x

x x

x b
x a

x

x x

2 1
1

2

2
1

1#

$

-

-
-

-=

Z

[

\

]]

]

0 , 46 D ثم ادرس اتصالها على @ f ) ، أوجد  )f x x x5 62= - + +  : f (12) لتكن الدالة

:ŚƸƫŚŬƯ ƼƬƗ ŠǀƫŚŤƫř ƩřƹŶƫř ƲƯ ƪƧ ƩŚƈţř ŽŹŵř ¬(13-14) ƲǀƴƿźưŤƫř ƾƟ

(13) ( )f x x8 2 2= -  (14) ( )f x x 12= -

.R  ƼƬƗ ŠǀƫŚŤƫř ƩřƹŶƫř ƲƯ ƪƧ ƩŚƈţř ŽŹŵř ¬(15-16) ƲǀƴƿźưŤƫř ƾƟ

(15) ( )f x x x3 223
= + -  (16) ( )f x x x3 4 12= + -

ŠÚǀƗƺƋƺƯ ƲƿŹŚưţ B ŠƗƺưŬưƫř

.ŠŘƏŚų şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ b  ƹ ŠŰǀŰƇ şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ a  ƪÚƬƓ ¬(1-5) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

a  b إذا كانت f دالة متصلة على كل من [5 , 3] , (3 , 1] فإن f متصلة على [5 , 1]   (1)

a  b  x R! ) متصلة لكل قيم  )f x x x2= -  : f الدالة  (2)

a  b  2 , 2-6 ) متصلة على @ )f x x 42= -  : f الدالة  (3)

a  b  ( , )03- ) متصلة على  ) 2
2 3f x x
x
+
-

=  : f الدالة  (4)

a  b ) فقط  , )23- ) متصلة على  ) 2
1f x x

x
-
+

=  : f الدالة  (5)

.ŠŰǀŰƈƫř ŠŝŚūǅř ƼƬƗ Ʃř ÚŶƫř şźŗřŶƫř żƯŹ ƪÚƬƓ ¬(6-11) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

: f  فإن الدالة ( )f x x
x

4
1

= -
+  : f لتكن الدالة  (6)

, 43-^ b متصلة على @  ,x x1 4= - = a لها نقطتي انفصال عند كل من   

d ليس أي مما سبق    ( , ( ), ) ,4 4 33- c متصلة على كلٍ من   
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2, فإن: 3-6 إذا كانت f دالة متصلة على @  (7)

a  ( ) ( )lim limf x f x
2 3x x

=
" "- -+

 b  ( ) (3)flim f x
2x

=
"- +

c  ( ) ( )f flim x 2
2x

= -
"- +

 d  ( ) ( )f flim x 2
3x

= -
" -

) متصلة على: )f x
x
x

25
2 1

2=
-

-  : f الدالة  (8)
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3-` B b  ,5 3^ h
c  R  d  , 55-^ h
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 : f لتكن  (9)

a  ,3 3-^ h b  , 23-^ h
c  , 03-^ @ d  , 33- -^ @

R إذا كان: ) متصلة على  )
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  : f الدالة   (10)

a  ,m n1 3= - =  b  ,m n1 3= = -

c  ,m n1 3= - = -  d  ,m n1 3= =

) متصلة على: )
:

:g x
x x
x
x x

3 1
1
1

1
2

2

#
= -

-*  : g الدالة  (11)

a  ( , ] , ( , )1 13 3-  b  ( , ) , [ , )1 13 3-

c  ( , )3 3-  d  ( , ]33-
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ŠǀƗƺƋƺƯ ƲƿŹŚưţ B ŠƗƺưŬưƫř

.ŠŘƏŚų şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ b  ƹ ŠŰǀŰƇ şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ a  ƪÚƬƓ ¬(1-6) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

a  b  . ( )f x 3=l ) فإن  )f x x3 12= -  : f إذا كانت  (1)

a  b  . x R6 !  ơغير قابلة للاشتقا ( )f x x x=  : f الدالة  (2)

a  b -1 فقط.  ) غير قابلة للاشتقاơ عندما x تساوي  )f x x x
x

4 5
83

2=
- -

-  : f إن الدالة  (3)

a  b  .x 4= ) قابلة للاشتقاơ عند  )
:

:
f x

x x
x x
2 1 4

9 42

1

2
=

-

-
(  : f الدالة  (4)

a  b  . ,3 2-6 إن الدالة f  ذات الرسم البياني أدناه قابلة للاشتقاơ على الفترة @  (5)

1

1

-1
-1

-2

-2

-3 2

2

3

y

x

( )y f x=

:D x3 2# #-

,3 3-6 f ذات الرسم البياني أدناه هي متصلة على الفترة @ إن الدالة   (6)

a  b  x 0= ولكن غير قابلة للاشتقاơ عند   

1

1-1
-1

-2

-2

-3 2 3

y

x

( )y f x= :D x3 3# #-

.ŠŰǀŰƈƫř ŠŝŚūǅř ƼƬƗ Ʃř ÚŶƫř şźŗřŶƫř żƯŹ ƪÚƬƓ ¬(7-12) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

x والسبب هو: 0= ) ليست قابلة للاشتقاơ عند  )f x x x 22= + +  : f إن الدالة  (7)

a ناب

b ركن

c مماس عمودي

d غير متصلة
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x f= تكون الدالة f ذات الرسم البياني أدناه غير قابلة للاشتقاơ عند كل   (8)

y

x1

1

-1-2(-4,0)

(1, -2) (4, -2)

(0, 2)

2

4

3

3

4

2

5 6

( )y f x=

a  0 , 1 , 2 2
1  b  ,2 2- +

c  4 , 0 , 1 , 4-  d  ,1 4

x فيما يلي هي: 3= الدالة f القابلة للاشتقاơ عند   (9)

a  ( ) x
xf x 3

1
=

-
+  b  x3 -

c  
:

:

x x
x

1 3

1 3

3

2

G-(  d  x 23 +

f هو: ) فإن مجال ' )f x x
x

4
2

2=
-

- إذا كانت   (10)

a  ,2 2R - -" , b  2R - -" ,
c  2R - " , d  ,2 2R - -^ h

1-1-2

1

2

2

P(0, 0)

y

x

y x2
=

y x=

( )y f x=

   : P في الشكل المقابل، عند النقطة  (11)

a المشتقة جهة اليسار موجبة.  

b المشتقة جهة اليمين سالبة.  

.ơشتقاǉالدالة قابلة ل c  

d ليس أيّ مما سبق.  

P(1, 2)

1-1-2-3

1

2

2
3

4
y

x

y x2=y 2=

( )y f x=

 : P في الشكل المقابل، عند النقطة  (12)

a  + ( )f 11 ='  

b  ( )f 1 0=
-
'  

c  ( )f 1 2=
-
'  

 d  ơقابلة للاشتقا f 








































































































































39

ŠǀƗƺƋƺƯ ƲƿŹŚưţ B ŠƗƺưŬưƫř

.ŠŘƏŚų şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ b  ƹ ŠŰǀŰƇ şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ a  ƪÚƬƓ ¬(1-4) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

a  b  dx
dy

2= - xy فإن  32= - + إذا كانت   (1)

a  b  dx
dy

x x3 122 += + y فإن  x x x3 3

3 2

= + + إذا كانت   (2)

a  b  dx
dy x

x
12 11
3 2 2=

-

+^ h y فإن  x
x

3 2
2 5

=
-
+ إذا كانت   (3)

a  b  dx
dy

x
3
4= y فإن  x

x x x1 1
3

2

=
- + +^ ^h h إذا كانت   (4)

.ŠŰǀŰƈƫř ŠŝŚūǅř ƼƬƗ Ʃř ÚŶƫř şźŗřŶƫř żƯŹ ƪÚƬƓ ¬(5-16) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

dx تساوي:
dy y فإن  x x x1 2 3= - + - إذا كانت   (5)

a  x x1 2 3 2- + -  b  x2 3-  c  x6 2- +  d  x1 -

) تساوي: )f x' ) فإن  ) x xf x 5 33 5= - إذا كانت   (6)

a  x x20 60 3+  b  x x1515 2 4-  c  x x30 30 4-  d  x x30 60 3-

dx تساوي:
dy

1x=
y فإن  x

x x5 1
2

2

=
+ - إذا كانت   (7)

a  2
7-  b  3-  c  3 d  2

7

x يساوي: 3= y عند  x x52= + ميل مماس منحنى   (8)

(a) 24 (b) 2
5

-  (c) 11 (d) 8

x هو: 2= - ) عند  )x xf 2
=   : f ميل مماس منحنى الدالة  (9)

a  1-  b  1
2-  c  1

2  d  1

x هو: 0= ) عند  ) 1
1x xf

-
-

=   : f (10) ميل مماس منحنى الدالة

a  1-  b  0 c  1 d  2

) مماس رأسي معادلته: )f x x 13= -  : f (11) للدالة

a  x 0=  b  y 0=  c  x 1=  d  y 1=
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y عند النقطة (3 , 2) هي: x x3 13= - + ميل الناƓم لمنحنى الدالة   (12)

a  9 b  3 c  3
1

-  d  9
1-

y التي يكون المماس عندها مواŻياً لمحور السينات  x x x2 3 12 203 2= - - + النقاط على منحنى الدالة   (13)
هي:

a  ( , )1 27-  b  (2 , 0)

c  (2 ,0) , ( 1,27)-  d  ( , ) , ( , )1 27 0 20-

f هو: ) فإن مجال ' )
:

:
f x

x x x
x x

2 1

4 1 1

2

1

H
=

+

-
)  : f لتكن الدالة  (14)

a  1" , b  1R - " ,
c  ,1 3h6  d  R

x هي: 3= ) عند  ) :f x fx x2 13 22= - + إن معادلة المماس لمنحنى الدالة   (15)

a  y x 16= -  b  y x 16= - +

c  y x 13= - -  d  y x 16= - -

) عند النقطة P على منحنى الدالة f فإن: )f 2 5='  ، ( )f 2 3= إذا كانت   (16)

y x5 7= + a معادلة خط المماس:   

5
1y x 7= - + b معادلة الخط العمودي (الناƓم):   

5
1

5
1y x 7

= - + c معادلة الخط العمودي (الناƓم):   

5y x 3= + d معادلة خط المماس:   
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نْ تمرَّ
2-4

ŠÚǀŨÚƬŨưƫř ƩřƹŶƫř šŚÚƤŤƄƯ

Derivatives of Trigonometric Functions

ŠǀƫŚƤƯ ƲƿŹŚưţ A ŠƗƺưŬưƫř

dx
dy  Ŷūƹŏ ¬(1-4) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

(1) sin tany x x2= -  (2) siny x x4 2= -

(3) cot
coty x

x
1=

+
 (4) sin

cosy x
x

1=
+

. πx 4= x عند 
xtany = أوجد مشتقة الدالة   (5)

x 0= cosy له مماس أفقيّ عند  x=  , cosy x
1

= أثبت أن منحنى كل من الدالتين   (6)

,πP 4 4` j أوجد معادلة المماس لمنحنى الدالة عند ، sin coty x x1
2

= + + لتكن:   (7)

ŠǀƗƺƋƺƯ ƲƿŹŚưţ B ŠƗƺưŬưƫř

.ŠŘƏŚų şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ b  ƹ ŠŰǀŰƇ şŹŚŞƘƫř ŢƳŚƧ řŷœ a  ƪÚƬƓ ¬(1-4) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

a  b  sindx
dy

x1= + cosy فإن  x x1= + - إذا كانت   (1)

a  b  
cos xdx

dy 4
2= - cosy فإن  x

4
= إذا كانت   (2)

a  b πx هو 1  = siny عند  3= +x ميل المماس لمنحنى الدالة   (3)

a  b coty ليست لهما مماسات أفقية.  = x xtany ومنحنى الدالة  = إن منحنى الدالة   (4)

.ŠŰǀŰƈƫř ŠŝŚūǅř ƼƬƗ Ʃř ÚŶƫř şźŗřŶƫř żƯŹ ƪÚƬƓ ¬(5-9) ƲƿŹŚưŤƫř ƾƟ

dx تساوي:
dy siny فإن  x x1 5= + إذا كانت   (5)

a  - cosx x1 52 -  b  cosx x1 52 +

c  - cosx x1 52 +  d  cosx x1 52 -

) يساوي: )f 0' ) فإن  ) tanx x xf x 3= + إذا كانت   (6)

a  3-  b  0 c  1 d  3
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dx تساوي:
dy cosy فإن  x

x
1=

+
إذا كانت   (7)

a  
cos
sin

x
x x

1 2-
+^ h  b  

cos
sincos
x

x x x
1

1
2

+

+ -^ h
c  

cos
cos sin

x
x x x

1
1

2+

+ -  d  
cos

cos sin
x

x x x
1

1
2

+

+ +^ h
2, هي: 0π` j عند النقطة cosy x2= معادلة المستقيم العمودي على المماس لبيان الدالة   (8)

a  y x
42
π

= -  b  y x
2 4

π
= - +

c  y x
2 4

π
= +  d  y x

2 4
π

= - -

siny فإن 'y تساوي: x
1

= إذا كانت   (9)

a  cot cscx x:  b  cos x

c  co csct x x:-  d  cos x-












































































































































