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 الدوال الحقيقية  : ثانيةالوحدة ال
مجال الدالة:   2-1

   :  استخدم اختᘘار المستقᘭم الرأᢝᣒ لتحدᘌد ما إذا ᛿ان بᘭان ᛿ل علاقة مما ᘌ ᢝᣢᘌمثل دالة أم لا   )1(مثال

 

 

 

 

 

 

 

  

 البᘭان لا ᘌمثل دالة  
لأنه ᘌمكن رسم عᣢ الأقل مستقᘭم رأᢝᣒ واحد  

 ᘌقطع المنحᗷ ᡧᣎأᡵᣂᜧ من نقطة واحدة 
                                                       

 البᘭان ᘌمثل دالة 
᛿ل مستقᘭم رأᘌ ᢝᣒقطع المنحᡧᣎ بنقطة واحدة  

 ᡵᣂᜧالأ ᣢع 

 

   قواعد تحديد مجال الدالة   

  مجال الدالة كثيرة الحدود هو مجموعة الأعداد الحقيقيةℝ 

 أوجد مجال ᛿ل دالة مما ᢝᣢᘌ :    )2(مثال 

  a     𝑓(𝑥) = 2𝑥 + 1                                            b     g(𝑥) = 𝑥ଶ + 3𝑥 + 1 

ة حدود   g الحل : ᢕᣂدالة كث(ةᘌحدود)  مجالها   ℝ              : الحل 𝑓    ة حدود دالة ᢕᣂكث (ةᘌحدود)  مجالها  ℝ 

 

 

 

a b 
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 مجال الدالة الحدودية النسبية هو مجموعة الأعداد الحقيقيةℝ  عدا مجموعة أصفار المقام 

 أوجد مجال ᛿ل دالة مما ᢝᣢᘌ :   )3(مثال 

 c     ℎ(𝑥) =
𝑥 + 2

𝑥ଶ + 4 

 دالة حدودᘌة ᙏسᘭᙫة  ℎ   الحل:

ℝا مجاله −  {أصفار  المقام}

المقام  ↣ 𝑥ଶ + 4 ≠ 0, ∀𝑥 ∈ ℝ 

 ℝ  و ه  ℎ مجال

  b     g(𝑥) =
2

𝑥ଶ − 1 

 الة حدودᘌة ᙏسᘭᙫة د  g   الحل :

ℝا مجاله −  {أصفار  المقام}

المقام  ↣ 𝑥ଶ − 1 = 0 

⟹ (𝑥 + 1)(𝑥 − 1) = 0 

⟹ 𝑥 = 𝑥 أو  1− = 1 

ℝ  و ه  g مجال − {−1 , 1} 

a     𝑓(𝑥) =
2𝑥 + 5
𝑥 − 4  

 الة حدودᘌة ᙏسᘭᙫة د  𝑓 الحل :

ℝا مجاله −  {أصفار  المقام}

المقام  ↣ 𝑥 − 4 = 0 

⟹ 𝑥 = 4 

ℝ  و ه  𝑓 مجال − {4} 

 :   ال ᛿ل دالة مما ᢝᣢᘌ أوجد مج   تطبيق 

②    𝑓ଶ(𝑥) = −
3𝑥 − 1
5 − 2𝑥 

ℝا  مجاله الة حدودᘌة ᙏسᘭᙫةد  𝑓ଵ الحل : −  {أصفار  المقام}

المقام  ↣ 5 − 2𝑥 = 0 ⟹ −2𝑥 = 5 ⟹ 𝑥 = −
5
 2  

ℝ  و ه  𝑓ଵ مجال − ቄ− ହ
 ଶ ቅ 

①     𝑓ଵ(𝑥) = −
1
2 𝑥ଶ + 𝑥 − 1 

ة حدود   𝑓 الحل : ᢕᣂدالة كث(ةᘌحدود)   

 ℝ   و : ه  𝑓ଶمجال            

 

  مجال الدالة𝑓(𝑥) = |𝑥|   هو مجموعة الأعداد الحقيقيةℝ 

 مجال الدالة   𝑓(𝑥) = ඥg(𝑥)೙    حيث𝑛   (دالة الجذر التربيعي)  زوجي عدد  

g(𝑥)التي تحقق   مجموعة الأعداد الحقيقية هو      ≥ 0 

 أوجد مجال ᛿ل دالة مما ᢝᣢᘌ :   )4(مثال 

 b     g(𝑥) = √6 − 2𝑥 
            جذر تربيعي مجالها بحيث يتحققدالة   g الحل :

6 − 2𝑥 ≥ 0 ⟹ −2𝑥 ≥ −6
×(ିଵ)
ሱ⎯⎯ሮ 2𝑥 ≤ 6 

⟹ 𝑥 ≤ 3 
, ∞−)  و ه  g مجال 3] 

a     𝑓(𝑥) = √3𝑥 − 4 
             بحيث يتحقق  جذر تربيعي مجالهادالة    𝑓الحل:

3𝑥 − 4 ≥ 0 ⟹ 3𝑥 ≥ 4 ⟹ 𝑥 ≥
4
3 

ቂ   و : ه 𝑓مجال ସ
 ଷ 

 , ∞ቁ 
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  مجال الدالة𝑓(𝑥) = ඥg(𝑥)೙ حيث𝑛    مجال الدالةهو     )كعيبي (دالة الجذر التفرديعدد g 

 أوجد مجال ᛿ل دالة مما ᢝᣢᘌ :   )5(مثال 

 b     g(𝑥) = ඨ𝑥ଶ − 5𝑥 
𝑥

య
 

ᢝ لدالة حدود دالة   g الحل : ᢔᣎة جذر تكعيᘌةᘭᙫسᙏ 

ℝ مجالها هو  − ቄأصفار  المقامቅ = ℝ − {0}                     

a     𝑓(𝑥) = √2𝑥 + 1య  
ة حدود  دالة    𝑓الحل: ᢕᣂلدالة كث ᢝ ᢔᣎجذر تكعي

             ℝ مجالها هو 
 

   مجال الدالة𝑓(𝑥) = g(𝑥) ± ℎ(𝑥)    مجال هوg  ∩   مجالℎ 

 أوجد مجال ᛿ل دالة مما ᢝᣢᘌ :   )6(مثال 

  a     𝑓(𝑥) = 𝑥ଷ − 4𝑥ଶ − 4 + √𝑥 − 9 
 الحل :

𝑏(𝑥)نفرض :           = √𝑥 − 9     
 𝑏   جذر تربيعي مجالها بحيث يتحققدالة             

𝑥 − 9 ≥ 0 ⟹ 𝑥 ≥ 9 

, 9]  و ه  𝑏 مجال ∞) 

𝑎(𝑥)نفرض :      = 𝑥ଷ − 4𝑥ଶ − 4     

𝑎  ة حدود مجالها هو ᢕᣂدالة كث ℝ             

 
 

𝑓  ൫𝑓(𝑥) مجال = 𝑎(𝑥) + 𝑏(𝑥)൯ =  مجال∩ 𝑎   مجال𝑏 

𝐷௙هو :           𝑓  مجال              = ℝ ∩ [9 , ∞) = [9 , ∞) 

  b     g(𝑥) = 2𝑥ଷ − 4𝑥 − √2𝑥 − 6 
 الحل :

𝑏(𝑥)نفرض :           = √2𝑥 − 6     
 𝑏   جذر تربيعي مجالها بحيث يتحققدالة             

2𝑥 − 6 ≥ 0 ⟹ 2𝑥 ≥ 6 ⟹ 𝑥 ≥ 3 

, 3]  و ه  𝑏 مجال ∞) 

𝑎(𝑥)نفرض :      = 2𝑥ଷ − 4𝑥     

𝑎  ة حدود مجالها هو ᢕᣂدالة كث ℝ             

 
 

g  ൫g(𝑥) مجال = 𝑎(𝑥) − 𝑏(𝑥)൯ =  مجال∩ 𝑎   مجال𝑏 

𝐷୥ هو :       g  مجال                 = ℝ ∩ [3 , ∞) = [3 , ∞)   
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  مجال الدالة𝑓(𝑥) = g(𝑥). ℎ(𝑥)    مجال هوg ∩   مجالℎ 

 أوجد مجال ᛿ل دالة مما ᢝᣢᘌ :   )7(مثال 

  a     𝑓(𝑥) = (2𝑥ଶ + 𝑥)√8 − 2𝑥 

 الحل :
𝑏(𝑥)نفرض :           = √8 − 2𝑥     

 𝑏   جذر تربيعي مجالها بحيث يتحققدالة             

8 − 2𝑥 ≥ 0 ⟹ −2𝑥 ≥ −8
×(ିଵ)
ሱ⎯⎯ሮ 2𝑥 ≤ 8 

⟹ 𝑥 ≤ 4 

, ∞−)  و ه  𝑏 مجال 4] 

𝑎(𝑥)نفرض :      = 2𝑥ଶ + 𝑥     

𝑎  ة حدود مجالها هو ᢕᣂدالة كث ℝ             

 
 

𝑓  ൫𝑓(𝑥) مجال = 𝑎(𝑥) × 𝑏(𝑥)൯ =  مجال∩ 𝑎   مجال𝑏 

𝐷௙ = ℝ ∩ (−∞ , 4] = (−∞ , 4] 

  b     g(𝑥) = ቀඥ𝑥ଶ − 2య ቁ ൫√2𝑥 − 3൯ 

 الحل :
𝑏(𝑥)نفرض :           = √2𝑥 − 3     

 𝑏   جذر تربيعي مجالها بحيث يتحققدالة             

2𝑥 − 3 ≥ 0 ⟹ 2𝑥 ≥ 3 ⟹ 𝑥 ≥
3
 2 

 

ቂ  و ه  𝑏 مجال ଷ
 ଶ 

 , ∞ቁ 

𝑎(𝑥)نفرض :      = √𝑥ଶ − 2య     

𝑎 دالة   ᢝ ᢔᣎة حدود مجالها هول جذر تكعي ᢕᣂث᜻ ℝ           

 
 

g  ൫g(𝑥) مجال = 𝑎(𝑥) × 𝑏(𝑥)൯ =  مجال∩ 𝑎   مجال𝑏 

𝐷୥ هو :       g  مجال                 = ℝ ∩ ቂ ଷ
 ଶ 

 , ∞ቁ = ቂ ଷ
 ଶ 

 , ∞ቁ   
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مجال هو (                               مجال الدالةg  ∩   مجالℎ    ( /  ر المقام .ا مجموعة أصف 

 دالة مما ᢝᣢᘌ : أوجد مجال ᛿ل   )8(مثال 

  a     𝑓(𝑥) =
√3𝑥 − 4

𝑥 − 2   

 الحل :

 قام الم  أصفارنوجد   ⓷

  ↣ 𝑥 − 2 = قام الم 0

⟹ 𝑥 = 2 

 قامنوجد مجال دالة الم ⓶

𝑏(𝑥)نفرض :      = 𝑥 − 2    
 𝑏 ة حدود    دالة ᢕᣂكث 
             ℝ هو 𝑏  مجال  

 

 نوجد مجال دالة البسط ⓵

𝑎(𝑥)  نفرض :  = √3𝑥 − 4     
𝑎  بحيث يتحقق مجالها جذر تربيعي  دالة            

3𝑥 − 4 ≥ 0 ⟹ 3𝑥 ≥ 4           

⟹ 𝑥 ≥
4
 3 

 

ቂ  و ه  𝑎 مجال ସ
 ଷ 

 , ∞ቁ 

∩مجال  ( =                             𝑓 مجال 𝑎  مجال𝑏(  { أصفار  المقام}/ 

𝐷௙ هو :       𝑓 مجال = ቀቂ ସ
 ଷ 

 , ∞ቁ ∩ ℝቁ − {2} = ቂ ସ
 ଷ 

 , ∞ቁ − {2} 

 b     g(𝑥) =
√1 + 𝑥య

𝑥ଶ − 9  

 الحل :

 قام الم  أصفارنوجد   ⓷

  ↣ 𝑥ଶ − 9 = قام الم 0

⟹ (𝑥 − 3)(𝑥 + 3) = 0 

⟹ 𝑥 = 𝑥 أو  3 = −3 

 قامنوجد مجال دالة الم ⓶

𝑏(𝑥)نفرض :      = 𝑥ଶ − 9    
 𝑏 ة حدود    دالة ᢕᣂكث 
             ℝ هو 𝑏  مجال  

 

 نوجد مجال دالة البسط ⓵

𝑎(𝑥)  نفرض :  = √1 + 𝑥య     
𝑎 دالة   ᢝ ᢔᣎة حدودل جذر تكعي ᢕᣂث᜻ 

  ℝ وه  𝑎  مجال  

∩مجال  ( =                             g مجال 𝑎  مجال𝑏(  { أصفار  المقام}/ 

𝐷୥ هو :       g مجال = (ℝ ∩ ℝ) − {3, −3} = ℝ − {3, −3} 

𝑓(𝑥) =
g(𝑥)
ℎ(𝑥) 

ቆ𝑓(𝑥) =
𝑎(𝑥)
𝑏(𝑥)ቇ 

ቆg(𝑥) =
𝑎(𝑥)
𝑏(𝑥)ቇ 
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 :   ال ᛿ل دالة مما ᢝᣢᘌ أوجد مج   تطبيق 

①     𝑓ଵ(𝑥) =
3

𝑥 + 1 −
2

𝑥ଶ − 1 

 الحل :
 نفرض :              

 𝑏  ةدᘭᙫسᙏ ةᘌا مجاله الة حدودℝ −          {أصفار  المقام}
المقام  ↣ 𝑥ଶ − 1 = 0 ⟹ (𝑥 − 1)(𝑥 + 1) = 0 

⟹ 𝑥 = 𝑥 أو  1 = −1 
ℝ  و ه  𝑏 مجال − {1, −1} 

 نفرض :     
 
𝑎  ةدᘭᙫسᙏ ةᘌا مجاله الة حدودℝ − {أصفار  المقام}

المقام  ↣ 𝑥 + 1 = 0 ⟹ 𝑥 = −1 

ℝ  و ه  𝑎 مجال − {−1}             

𝑓ଵ  ൫𝑓ଵ(𝑥) مجال = 𝑎(𝑥) − 𝑏(𝑥)൯ =  مجال∩ 𝑎   مجال𝑏 

𝐷௙భ = ℝ − {−1} ∩ ℝ − {1, −1} = ℝ − {1, −1} 

 ②    𝑓ଶ(𝑥) =
√5 − 4𝑥
𝑥ଶ + 4  

 الحل :

 قام الم  أصفارنوجد   ⓷

  ↣ 𝑥ଶ + 4 ≠ قام الم 0

∀𝑥 ∈ ℝ 
 لا يوجد أصفار للمقام 

 قامنوجد مجال دالة الم ⓶

𝑏(𝑥)نفرض :      = 𝑥ଶ + 4    
 𝑏 ة حدود    دالة ᢕᣂكث 
             ℝ هو 𝑏  مجال  

 

 نوجد مجال دالة البسط ⓵

𝑎(𝑥)  نفرض :  = √5 − 4𝑥     
𝑎  بحيث يتحقق جذر تربيعي مجالها دالة            

5 − 4𝑥 ≥ 0 ⟹ −4𝑥 ≥ −5  

  
×(−1)
ሱ⎯⎯ሮ 4𝑥 ≤ 5 ⟹ 𝑥 ≤

5
 4 

 

,∞−ቀ  و ه  𝑎 مجال ହ
 ସ ቃ 

∩مجال  ( =                             𝑓ଶ مجال 𝑎  مجال𝑏(  { أصفار  المقام}/ 

𝐷௙మ هو :       𝑓ଶ مجال = ൬ቀ−∞, ହ
 ସ 

ቃ ∩ ℝ൰ − {  } = ቀ−∞, ହ
 ସ 

ቃ 

 

𝑎(𝑥) =
3

𝑥 + 1 𝑏(𝑥) =
2

𝑥ଶ − 1 

ቆ𝑓2(𝑥) =
𝑎(𝑥)
𝑏(𝑥)ቇ 
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 ③     𝑓ଷ(𝑥) =
2𝑥 − 1
√3 + 𝑥

 

 الحل :

 قام الم  أصفارنوجد   ⓷

  ↣ √3 + 𝑥 = قام الم 0

    ⟹ 3 + 𝑥 = 0 
⟹ 𝑥 = −3 

 

 قامنوجد مجال دالة الم ⓶

𝑏(𝑥)نفرض :      = √3 + 𝑥     
 𝑏  بحيث يتحقق جذر تربيعي مجالها دالة            

3 + 𝑥 ≥ 0 ⟹ 𝑥 ≥ −3  
, 3−] هو 𝑏  مجال   ∞)             

 

 نوجد مجال دالة البسط ⓵

𝑎(𝑥)  نفرض :  = 2𝑥 − 1    
𝑎 ة حدود    دالة ᢕᣂكث 

 ℝ  و ه  𝑎 مجال

∩مجال  ( =                             𝑓ଷ مجال 𝑎  مجال𝑏(  { أصفار  المقام}/ 

𝐷௙య هو :       𝑓ଷ مجال = ൫ℝ ∩ [−3 , ∞)൯ − {−3 } = (−3 , ∞) 

④     𝑓ସ(𝑥) =
√−2𝑥 + 3

𝑥 − 1  

 الحل :

 قام الم  أصفارنوجد   ⓷

  ↣ 𝑥 − 1 = قام الم 0

    ⟹ 𝑥 = 1 

 قامنوجد مجال دالة الم ⓶

𝑏(𝑥)نفرض :   = 𝑥 − 1     
 𝑏 ة حدود    دالة ᢕᣂكث 

   ℝ  و ه  𝑏 مجال
   

 

 نوجد مجال دالة البسط ⓵

𝑎(𝑥)  نفرض :  = √−2𝑥 + 3     
𝑎(𝑥) = 𝑎ଵ(𝑥) + 𝑎ଶ(𝑥) 

𝑎ଵ(𝑥) = √−2𝑥 
𝑎ଵ   بحيث يتحقق جذر تربيعي مجالهادالة             

−2𝑥 ≥ 0
÷(−2)<0
ሱ⎯⎯⎯⎯ሮ 𝑥 ≤ 0  

, ∞−)  و ه  𝑎ଵ مجال 0] 
𝑎ଶ(𝑥) = 3 

𝑎ଶ ة حدود   دالة ᢕᣂمجال(ثابتة)  كث 𝑎ଶ  و ه  ℝ 
ℝ  و ه  𝑎 مجال ∩ (−∞ , 0] = (−∞ , 0] 

∩مجال  ( =                             𝑓ସ مجال 𝑎  مجال𝑏(  { أصفار  المقام}/ 

𝐷௙ర هو :       𝑓ସ مجال = ൫(−∞ , 0] ∩ ℝ൯ − {1} = (−∞ , 0] 

ቆ𝑓3(𝑥) =
𝑎(𝑥)
𝑏(𝑥)ቇ 

ቆ𝑓4(𝑥) =
𝑎(𝑥)
𝑏(𝑥)ቇ 
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2-1

ᢝ التمارᗫن
ᡧᣚ  (1 − . إذا ᛿انت العᘘارة خاطئة    b    إذا ᛿انت العᘘارة صحᘭحة و       a     ظلل (5

 
𝑓(𝑥)مجال الدالة    (1) = ඥ(𝑥 − 2)ଶ    هوℝ 

------------------------------ ---------------------------------------------- 
, 3]مجال الدالة                                هو    (2)  ∞) 

------------------------------ ---------------------------------------------- 

𝑓(𝑥)مجال الدالة    (3) = √−𝑥    هو(−∞ , 0]   

------------------------------ ---------------------------------------------- 

, 3−]مجال الدالة                                     هو      (4) ∞) 

----------------------------------------------------------------------------   
𝑓(𝑥)مجال الدالة    (5) = |𝑥| −    ℝهو    2

------------------------------ ---------------------------------------------- 
ᢝ التمارᗫن   

ᡧᣚ(6 −  . ة صحᘭحة الدال عᣢ الإجاᗷ  الرمز  ظلل  (11

  أᘌا᠍ مما ᢝᣢᘌ لا ᘌمثل بᘭان دالة :  (6)  

a                                              b                                          c                                        d      

 

 

 

 

  ----------------------------------------------------------------------------   
 مجال الدالة                                        هو :     (7)

  a     ℝ                                        b    ℝ/{1}                      c     ℝ/{−1 , 1}                      d    ℝ/{−1}  

  ------------------------------ ----------------------------------------------
 مجال الدالة                          هو :     (8)

   a    ℝ/{0}                               b    [0 , ∞)                       c     (−∞ , 0)                        d   (0 , ∞) 
  ----------------------------------------------------------------------------   

 مجال الدالة                                هو :     (9)

    a     ℝ/{1}                               b    ℝ/{0 , 1}                       c    ℝ/{0}                        d    (0 , ∞)/{1} 

a         b 

a         b 

a         b 

a         b 

a         b 

𝑓(𝑥) =
3

√2𝑥 − 6
 

𝑓(𝑥) =
1

𝑥ଶ √𝑥 + 3 

𝑓(𝑥) =
𝑥ଶ − 1

𝑥ଶ + 2𝑥 + 1 

𝑓(𝑥) =
√𝑥ଶ

𝑥  

𝑓(𝑥) =
𝑥 − 1

𝑥 − √𝑥
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 مجال الدالة                                      هو :     (10)
 

   a   (0 , ∞)                                b    [1 , ∞)                         c   (−1 , ∞)                      d    [−1 , ∞)/{0} 
------------------------------ ----------------------------------------------

𝑓(𝑥)لتكن  (11) = 𝑥√𝑥 , g(𝑥): [−2 , 2] → ℝ , g(𝑥) = 𝑥ଶ   فإن مجال الدالة𝑓 ∙ g  : هو 

   a   [−2 , 2]                           b    [0 , 2]                        c    (0 , 2)                     d     ᠍حاᘭا᠍  مما سبق  صحᘌس أᛳل  
------------------------------ ---------------------------------------------- 

 الدوال التربيعية و نمذجتها:  2-2

   حدد ما إذا ᛿انت الدالة خطᘭة أم تᘭᗖᖁعᘭة:     )1(مثال 

  a    𝑓(𝑥) = 2𝑥(𝑥 − 3) = 2𝑥ଶ − 6𝑥 دالة تᘭᗖᖁعᘭة       

----------------------------------------------------------------------------  

  b     𝑓(𝑥) = (𝑥 − 2)(2𝑥 + 1) = 2𝑥ଶ + 𝑥 − 2𝑥 − 2 =  2𝑥ଶ − 𝑥 − 2     دالة تᘭᗖᖁعᘭة 

----------------------------------------------------------------------------  

  c    𝑓(𝑥) = 3(𝑥ଶ − 4𝑥) − 3𝑥ଶ + 4 = 3𝑥ଶ − 12𝑥 − 3𝑥ଶ + 4 

                                                     = −12𝑥 +       ةخطᘭدالة  4

----------------------------------------------------------------------------   

 2-2 البنود الموضوعية

ᢝ التمارᗫن
ᡧᣚ  (1 − . إذا ᛿انت العᘘارة خاطئة    b    إذا ᛿انت العᘘارة صحᘭحة و       a     ظلل (5

𝑓(𝑥)الدالة     (1) = 𝑘𝑥ଶ + 𝑥 − 3 , 𝑘 ∈ ℤ  ةᘭمكن أن تكون خطᘌ 

------------------------------ ---------------------------------------------- 
 الدالة                                ᢝᣦ دالة خطᘭة (2) 

------------------------------ ---------------------------------------------- 
, 𝐴(1النقطة     (3) 𝑓(𝑥)ت تᢝᣥ إᣠ منحᡧᣎ الدالة :   (6 = (3𝑥)(2𝑥) + 6  

------------------------------ ---------------------------------------------- 
𝑦الدالة     (4) = 𝑥(1 − 𝑥) − (1 − 𝑥ଶ)   ةᘭدالة خط ᢝᣦ 
----------------------------------------------------------------------------   
𝑓(𝑥)الدالة     (5) = 𝜋ଶ − 𝑥 ةᘭعᘭᗖᖁدالة ت ᢝᣦ     

------------------------------ ---------------------------------------------- 

𝑓(𝑥) =
𝑥

√𝑥 + 1 − 1
 

a         b 

a         b 

a         b 

a         b 

a         b 

𝑓(𝑥) = 𝑥 +
|𝑥|
𝑥  


