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 القيم العظمى والصغرى   :الثالثالدرس       ///          تطبيقات الاشتقاق: الرابعة الوحدة 
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 لإكمال الجدول التالي: fاعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

3x ملاحظة: ليس للدالة اعداد حرجة عند 4xو  =  )ليس لها صورة( لان هذه الاعداد خارج مجال الدالة =

2x الحرجة الأعداد = 1x = 0x = 2x = − 3x = − 

 السبب
     مماس رأس  

المشتقة غير   

 موجودة 

    عدم اتصال 

المشتقة غير   

 موجودة 

  
     مماس افق 

   تساويالمشتقة 

 صفر

                   رأس مدبب 

المشتقة غير   

 موجودة 

                 رأس مدبب 

المشتقة غير   

 موجودة 

                    والتي تكون عندها  fفي مجال الدالة cبانها النقطة   fالحرج للدالة العددعرف ي

)   اما    ) 0f x )    او    = )f x  ة غير موجود 

 ) ممكن ان تكون احدى اطراف الفترة المغلقة  اذا حقتت احد الشروط السابقة (ملاحظة  

 نقاط التي عندها  ال الحرجة هي  الاعدادتكون  f في بيان الدالة ملاحظة:

 ( مماسات افقيةالمشتقة تساوي صفر )  (1)

 عند  المشتقة غير موجودة (2)

  )المعرفة عندها الدالة(تصال الانقاط عدم  )أ(         

  رأسية الماسات النقاط التي عندها الم  (ب)        

 (، ناب روؤس مدببه )ركنالنقاط التي عندها   (ج)       

 )القيم( الحرجة الاعداد 
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  اوجد الاعداد (1)

fيمثل بيان الدالة  الذي الشكل المجاورعتماد على بالا( 1)   للدالة  الحرجةاوجد الاعدادf 

 

 

 

 

 

 

fالشكل المجاور يمثل بيان الدالة  و ، Rمعرفه على  fكانت الدالة اذا  (2)                       

 fللدالة  الحرجة اوجد الاعدادف

 

 

 

 

 

 

) الفترة  معرفه على fاذا كانت الدالة  (3) , 6− ، الشكل المجاور يمثل بيان الدالة  وf            

 fللدالة  الحرجة اوجد الاعدادف  

 

 

 

 

 

f في بيان الدالة ملاحظة:   محورالحرجة هي نقاط التقاطع مع محور السينات  الاعدادتكون ( x  )                        

f التي عندها الدالة xقيم    او  لا يوجد صور للعدد في رسمة  ير معرفة.غ(f ) 

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 4 

 

 :الحرجة للدالة الاعداداوجد ( 1) 
3( ) 3f x x x= على الفترة  − 2,3− . 

 

 

 

  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 2)
4 3 2( ) 4 8 1f x x x x= − −   على الفترة  + 1,3−. 

 

 

 

 

  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 3)
3 2( ) 4f x x= −   

 

 

 

 

)  الحرجة للدالة: الاعداداوجد  (4) )f x x=   

 

 

 

  الحرجة للدالة: الاعداداوجد  (5)
2 1( ) xf x e −=   
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  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 1)

1

3( ) ( 8)f x x x= +   

 

 

 

 

  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 2)

2 12
( )

2

x
f x

x

+
=

+
   

 

 

 

 

 

  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 3)
2( ) 4f x x= −   

 

 

 

 

 

  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 4)
2( ) 4f x x x= −   
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)  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 1) ) 2cosf x x x= على الفترة  − 0,2 

 

 

 

 

 

 

)  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 2)  ) sin 2f x x x= على الفترة  − 0, 

 

 

 

 

 

 

 

)  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 3) ) sin cosf x x x= +   
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)  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 1) ) sin cosf x x x=  على الفترة 0,2 

 

 

 

 

 

 

 

 

    الحرجة للدالة الاعداداوجد ( 2) 
2( ) ( 3) xf x x e= −   

 

 

 

 

 

 

 

  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 3)
2( ) 4f x x= − 
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  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 1) 
3 4 1 4( ) 4f x x x= − 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 2)
4 3 1 3 2 3( ) 4 4f x x x x−= + + 
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    الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 1)
3 3 2( ) 3f x x x= − 

 

 

 

 

 

 

 

    الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 2)
2 5 1 5 2( ) ( 3 )f x x x= − 
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    الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 1)
1

2

1
( ) sin (1 )f x

x

−= − 

 مجال الدالة

2

2

2

2

2

1
1 1 1

1
2 0

1
2 0

1
0 2

1

2

1

2

1

2

1 1
,

2 2

1 1
, ,

2 2

x

x

x

x

x

x

x

x x

D

−  − 

−  − 

 

 







 − 

   
= − −   
   

 

 

        الحرجة للدالة: الاعداداوجد ( 2)

2

3

7 2 1
( )

12 1

x x
f x

x x x

 − 
= 

− 
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    اذا كانت للدالة( 1)
4 2( ) 2 8f x x a x x= − 2x حرج عند عدد  +  aالثابت  فاوجد قيمة =

 

 

 

 

 

  اذا كانت للدالة   (2)
2( ) kxf x x e=  عند اً عددا حرج 

2

3
x   k  الثابت قيمة  فاوجد  =

 

 

 

 

 

 

 

  اذا كانت للدالة (3)
3 2( )f x x ax bx= + ,1 حرجة عند اعداد  + 2x x= − =                                      

a, الثوابت فاوجد قيمة b  
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 القيم القصوى )المطلقة(

 

 

 

 

 

 

 القيم القصوى )المحلية(

 

 

 

 

 

 

 

Sc,الفترة  دالة مجالها fاذا كانت  S  فان( )f c:تكون 

)اذا كانت  Sعلى fللدالة  قيمة عظمى مطلقة  .1 ) ( )f c f x لكلx S . 

)اذا كانت  Sعلى fللدالة  مطلقة صغرىقيمة .  2 ) ( )f c f x لكلx S . 

 .طلقةالم مى المطلقة والصغرى المطلقة تسمى القيم القصوى او القيم القصوىظملاحظة:القيم الع

 

)فان   fدالة في مجال ال داخلية نقطة cاذا كانت  )f c:تكون 

)اذا كانت  محليةقيمة عظمى .  1 ) ( )f c f xلكلxفي فترة مفتوحة تحتويc . 

)اذا كانت  محلية صغرىقيمة .  2 ) ( )f c f xلكلxفي فترة مفتوحة تحتويc. 

 

)اذا كانت    :    نظرية فيرمات  )f c قيمة قصوى محلية فان c حرج للدالة عددf                                                  
)اي ان    ) 0f c  او  غير موجودة    والعكس غير صحيح =

   

 

 القيم القصوى )المطلقة( والقيم القصوى المحلية 

المحلية عند القصوى لا يتحدث كتابنا عن القيم 

 الاطراف ولكن ممكن اعتبارها صغرى محلية

 الكتابل دليل حسب ح
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 الجدول التالي والرسومات البيانية التالية تمثل اشكال مختلفة لقيم قصوى مطلقة. 
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 نظرية القيمة القصوى

دالة متصلة على فترة مغلقة   fاذا كانت   ,a b  فان الدالةf  تكون لها قيمة عظمى )مطلقة( وقيمة

 صغرى)مطلقة( على هذة الفترة. 

 

 

 ملاحظات:

 المغلقةفترة ال لا تحقق الشروط على fاذا كانت   (1) ,a b للدالة ان يكون الممكنمن ه فان f 

 . )مطلقة( على هذة الفترة قيمة صغرى واقيمة عظمى )مطلقة( 

) المفتوحةفترة ال f مجال الدالة اذا كانت(  2) , )a b لا يوجد للدالة هفان f )قيمة عظمى )مطلقة   

  عند الاطراف.)مطلقة(  قيمة صغرى وا
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                                                                       fبالاعتماد على الشكل المجاور  الذي يمثل بيان الدالة

    وحدد مكانها   الصغرى المطلقة( ،)العظمى المطلقة القيم القصوى    اوجد في كل حالة مما ياتي 

 

 

 
 
 القيم القصوى المطلقة والمحلية بيانيا
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) يمثل كل شكل من الاشكال الاتية بيان الدالة )f x اكمل كل مما يأتي 

 

 اولًا:

 ......................................................الاعداد الحرجة للدالة  هي ( أ)

 .......................................  المحلية )ان وجدت(القيمة العظمى   ( ب)

 ....................................... المحلية )ان وجدت(  الصغرى القيمة (  ج)

 

 اً:انيث

 ......................................................الاعداد الحرجة للدالة  هي  (أ)

 .......................................  المحلية )ان وجدت(القيمة العظمى   ( ب)

 .......................................  المحلية )ان وجدت(   الصغرى القيمة (  ج)

 

 ثالثاً:

 ..........................................الحرجة للدالة  هي الاعداد  ( أ)

 .......................... المحلية )ان وجدت(القيمة العظمى   ( ب)

 ......................... المحلية )ان وجدت(   الصغرى القيمة (  ج)

 

 رابعاً:

 .........................................الاعداد الحرجة للدالة  هي ( أ)

 ......................... دت(المحلية )ان وجالقيمة العظمى   ( ب)

 ........................ المحلية )ان وجدت(   الصغرى القيمة (  ج)

ايد والتناقص بشكل موسع  ملاحظة سيتم مناقشة القيم القصوى المحلية   ز   الدرس الرابع مع الت 
ز
 ف

 

 

 

 

ملاحظة : كل قيمة قصوى مطلقة هي قيمة قصوى محلية ولا داعي لذكر انها  قيمة قصوى محلية يكفي ان نقول انها قيمة قصوى 

 الا اذا كانت وحيدة مطلقة
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) دالةبيان ال الاتيشكل اليمثل  (1) )f x تيمما يأ اكمل كل 

   القصوى القيمة هل الدالة تحقق شروظ نظرية ( أ)

على الفترة   2,5−  السببكر ذ مع  ........................................ 

 ........................................ )ان وجدت( المطلقةالقيمة العظمى   ( ب)

  .......................................  )ان وجدت( المطلقة  الصغرى القيمة (  ج)

 ..................................عند   المحلية )ان وجدت(القيمة العظمى   ( د)

 

) بيان الدالة الاتيشكل اليمثل  (2) )f x اكمل كل مما يأتي 

   القصوى القيمة هل الدالة تحقق شروظ نظرية ( أ)

)فترة  ال على , )−   السببكر ذ مع  ....................................... 

 ............................... .......... )ان وجدت( المطلقةالقيمة العظمى   ( ب)

 .......................................  )ان وجدت( المطلقة  الصغرى القيمة (  ج)

 ..................................عند   المحلية )ان وجدت(ظمى   القيمة الع( د)

 ..... ............................د عن المحلية )ان وجدت(   الصغرى القيمة  ( ه)

) بيان الدالة الاتيشكل اليمثل  (3) )f x اكمل كل مما يأتي 

   القصوى مة قيالهل الدالة تحقق شروظ نظرية ( أ)

على الفترة  0,3    السببكر ذ مع  ....................................... 

 ......................................... جدت()ان و  المطلقةالقيمة العظمى   ( ب)

 ........................................ )ان وجدت( المطلقة  الصغرى القيمة (  ج)

 ..........................................  المحلية )ان وجدت(القيمة العظمى   ( د)

 .............................. ...........المحلية )ان وجدت(   الصغرى القيمة  ( ه)

 

 

 

( )f x 

( )f x 
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 ( للدالة :المطلقة) اوجد القيم القصوى (1)
3( ) 3 1f x x x= −  الفترة على+ 0,3 . 

  

 

 

 

للدالة  اوجد القيم القصوى (2)
1

( )f x x
x

= ة على الفتر +
1

,2
2

 
 
 

. 

 

 

 

 

 

2للدالة  القصوى اوجد القيم (3)
( )

1

x
f x

x
=

+
الفترة  لىع  3,2−. 

 

 

 

 

 

 

  ايجاد جميع النقاط الحرجة في الفترة المغلقة المعرفة عليها الدالة (1)

 ايجاد قيمة الدالة عند النقاط الحرجة واطراف الفترة المغلقة.( 2)

 تكون اكبر هذه القيم عظمى مطلقة وتكون اصغر هذه القيم صغرى مطلقة.  (3)

 اختبار القيم 

 
ا
           القيم القصوى )المطلقة( تحليل
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للدالة  اوجد القيم القصوى (1)
2( ) xf x x e= على الفترة  + 0,1. 

 

 

 

 

  للدالة اوجد القيم القصوى (2)
1 2( ) tan ( )f x x−=  على   0,1. 

 

 

 

 

2  للدالة قصوىاوجد القيم ال (3)

1
( )

4
f x

x
=

−
 على  الفترة   1,1−. 

 

 

 

 

 

)  للدالة اوجد القيم القصوى (4) ) 3f x x x= على الفترة  − 1,3−. 
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    للدالة لقيم القصوىاوجد ا (1)
2( ) xf x x e−=  على   0,4. 

 

 

 

 

 

 

 

)   للدالة اوجد القيم القصوى (2) ) sin cosf x x x=   على   + 0,2. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

     للدالة اوجد القيم القصوى (3)
1( ) sin ( )f x x−=   

 

 

 

 

 

 ... اولا 

 اوجد مجال الدالة 
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  للدالة اوجد القيم القصوى (1)
2( ) 3 2f x x x= +  على مجالها.  −

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3  لدالةالمطلقة ل  اوجد القيم القصوى (2)

1
( )

12 12 1 5

x x
f x

x x x

 
= 

− +  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ... اولا 

 اوجد مجال الدالة 

 ... اولا 

 اوجد مجال الدالة 
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 المتناقصة والدالة المتزايدة الدالة تعريف 

 

 

 

 

 

 

 

fاشارة ) واشارة مشتقة الدالةناقص ( )التزايد والت العلاقة بين سلوك الدالة ) 

 اذا كانت

 

 

 

 

 

 

   

 

 

 الدوال المتزايدة والمتناقصة  :الرابع///    الدرس     تطبيقات الاشتقاق: الرابعة الوحدة 

ايدة والمتناقصة ز  الدوال المت 

( ) 0f x  

)  في الفترة  xلكل  , )a b  

)فان الدالة  )f x 

                      تكون متزايدة

) على الفترة , )a b 

( ) 0f x = 

)  في الفترة  xلكل  , )a b  

)فان الدالة  )f x 

 ثابتة                     تكون 

) على الفترة , )a b 

( ) 0f x  

)  في الفترة  xلكل  , )a b  

)فان الدالة  )f x 

 متناقصة                     تكون 

) على الفترة , )a b 

f = 0 

1 2

1 2( ) ( )

x x

f x f x




 

1 2

1 2( ) ( )

x x

f x f x




 

 (عكسية)العلاقة    y قيمة تقل x  كلما زادات قيمة )العلاقة طردية(  y تزيد قيمة x  كلما زادات قيمة
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)ان الدالةيمثل كل شكل من الاشكال الاتية بي )f xاوجد 

 ................ ............الاعداد الحرجة للدالة  هي ( 1)

 ................................ ..........هي فترات التزايد( 2)

 ......................................... هي التناقص ةفتر ( 3)

 ............. )ان وجدت( ى  المطلقةمظالقيمة الع( 4)

 ....... هي)ان وجدت( المطلقة   الصغرى القيمة  ( 5)

 ............. )ان وجدت(المحلية القيمة العظمى   ( 6)

 ............ )ان وجدت(المحلية    الصغرى   القيمة( 7)

 

 ............................ الة  هي للدلحرجة الاعداد ا( 1)

 .......................................... هي فترات التزايد( 2)

 ........ ...............................هي فترات التناقص (3)

 ............ . وجدت(ن )ا القيمة العظمى  المطلقة( 4)

 ......... ... )ان وجدت(المطلقة   الصغرى القيمة  ( 5)

 ... .......... )ان وجدت(المحلية القيمة العظمى   ( 6)

 .............  )ان وجدت(المحلية    الصغرى القيمة  ( 7)

 

 ............... ............الاعداد الحرجة للدالة  هي ( 1)

 . ...........................................هي التزايد ةفتر ( 2)

 .. .......................................هي التناقص ةفتر ( 3)

 .............  )ان وجدت( القيمة العظمى  المطلقة( 4)

 .............  )ان وجدت( المطلقة   الصغرى القيمة  ( 5)

 .............  )ان وجدت(المحلية القيمة العظمى   ( 6)

 .............  )ان وجدت(المحلية    الصغرى القيمة  ( 7)

 

 

 

 فترات التزايد وفترات التناقص للدالة )
 
 ( بيانيا
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   اوجد فترات التزايد وفترات التناقص للدالة: (1)
3 2( ) 3 4f x x x= − − . 

 

 

 

 

 

)     : اوجد فترات التزايد وفترات التناقص للدالة (2) ) 1f x x x= − − . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ايجاد جميع النقاط الحرجة وتعينها على خط الاعداد. (1) 

fدراسة اشارة دالة المشتقة (2)   . 

fمن خلال اشارة الدالةfتحديد سلوك الدالة  (3)  . 

fأ( اذا كانت اشارة الدالة  على فترة فان الدالة (+   )+ موجبةf .تكون متزايدة على هذه الفترة 

fب( اذا كانت اشارة الدالة  على فترة فان الدالة (--) سالبةf .تكون متناقصة على هذه الفترة 

 

)
 
ات التناقص للدالة )تحليليا ايد وفت  ز ات الت   فت 
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) أ( اذا كانت )f x دالة متصلة ، c للدالة. داخلية  نقطة حرجة 

 (-محلية اذا كانت المشتقة تغيير اشارتها من موجب )+( الى سالب ) عظمىيكون لها قيمة  f( فان الدالة1

  

 

  

 )+( الى موجب(  -) محلية اذا كانت المشتقة تغيير اشارتها من سالب صغرىيكون لها قيمة   f  فان الدالة(  2

          

 

 

   

)اذا كانت ب(  )f x  دالة متصلة، a  من اليسارنقطة طرفية. 

  االتزايد( ترةة ف)بداي                                                 )بداية فترة التناقص(                              

 

)  ج( اذا كانت )f x دالة متصلة ،  b  من اليميننقطة طرفية. 

  )نهاية فترة التناقص(                                                     التزايد()نهاية فترة                                

 

 هذا التعريق من خارج الكتاب للفقرة ب

 هذا التعريق من خارج الكتاب للفقرة ج

 

 اختبار المشتقة الاولى للقيم القصوى المحلية    القيم القصوى المحلية: 

 محلية وى قيمة قص  ممكن اعتبارهاكل قيمة قصوى مطلقة ليست على الاطراف 
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كن :لت (1)
4 2( ) 18 9f x x x= −  اوجد    +

 .المحليةالقيم القصوى  (ج)   للدالة والتناقص  فترات التزايد( ب)    الحرجة للدالة الاعداد( أ)

 

  

 

 

 

 

 

 

 

)  لتكن : (2) ) 2 1f x x x=  اوجد     +

 .المحليةالقيم القصوى  ج()   للدالة والتناقص  فترات التزايد)ب(     للدالة الحرجة دادالاع)أ( 
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2  لتكن : (1)
( )

1

x
f x

x
=

+
 اوجد   

 .المحليةى القيم القصو )ج(   للدالة والتناقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة الاعداد)أ( 

 

 

 

 

 

 

 

 

  لتكن : (2)
1 2( ) tan ( )f x x−=    اوجد 

 .المحليةالقيم القصوى  )ج(   للدالة والتناقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة الاعداد)أ( 

 

 

 

 

 

 

             بين ان الدالة  (3)
1 12

( ) sin ( tan )f x x


−  (R  ا  )مجالهمتزايدة على          =−
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  لتكن : (1)
2( ) xf x x e−=     اوجد 

 .المحليةالقيم القصوى  )ج(   للدالة والتناقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة ادالاعد)أ( 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    لتكن : (2)

2 1
( )

x
f x

x

−
 اوجد     =

 .المحليةالقيم القصوى  )ج(   للدالة والتناقص  فترات التزايد)ب(     لةالحرجة للدا الاعداد)أ( 
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  لتكن : (1) 
2( ) ln( 1)f x x=  اوجد      −

 .المحليةالقيم القصوى  )ج(   للدالة والتناقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة الاعداد)أ( 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)  لتكن : (2)  ) lnf x x x=      اوجد 

 .المحليةالقيم القصوى  )ج(   للدالة والتناقص  فترات التزايد)ب(     لةالحرجة للدا دادالاع)أ( 
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  لتكن : (1)

4 1

3 3( ) 4f x x x=  اوجد.      +

 .المحليةلقصوى القيم ا )ج(   للدالة والتناقص  فترات التزايد)ب(     الحرجة للدالة الاعداد)أ( 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)   للدالة والتناقص  تزايدفترات الاوجد   (2) ) sin cosf x x x= + 
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  للدالة ةيالمحل  اوجد القيم القصوى (1)

2

2

2 1 0
( )

4 3 0

x x x
f x

x x x

 + − 
= 

− + 
 

   

 

 

 

 

 

 

 

 

)  لتكن : (2) ) sin cosf x x x=   على 0,2  نها قصوى  القيم القصوى المحلية وحدد اي ماوجد   
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)ةاعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدال )f x  في ايجاد 

)للدالةالتناقص وفترات التزيد  (1 )f x 

 عها. نوللدالة ثم حدد   عندها القيم القصوى المحليةالتي xقيم (2

 

 

   

 

 

 

 

 

 

 الخطوات

 وتعينها على خط الاعداد. ايجاد جميع النقاط الحرجة

fأ( اذا كان بيان  الدالة     فوق محور السينات فان اشارةf ( موجبة + ) اي ان  الدالةf  تكون

 متزايدة على هذه الفترة.

fب( اذا كان بيان  الدالة     تحت محور السينات فان اشارةf ( اي ان  الدالة- سالبة)f  تكون

 .متناقصة على هذه الفترة

 يفضل تحويل الرسم الى خط اعداد )اشارة المشتقة(

 

 من الدالة 
 
ايد والتناقص بيانيا ز ات الت  )فت  )f x    

f 
 

a) b) 

      تطابق الرسم مع الخط

f) الرسم    والخطf ) 

 موجب         xمحور فوق

 سالب        xمحور تحت

 

 

 

 

 

0 

                         فوق            موجب

 تحت           سالب

 

f  
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)لدالة لتقريبي  بيان  رسمفي التالية  المعطياتاستخدم ( 1) )f x 

(3) 2 , (3) 0

( ) 0 , 3

( ) 0 , 3

f f

f x x

f x x

= =

  

  
                                          

 

 

 

)لدالة لتقريبي  رسم بيان  التالية في المعطياتاستخدم ( 2) )f x 

(3) 2 , (3)

( ) 0 , 3

( ) 0 , 3

f f

f x x

f x x

= 

 

 
                                

 

 

)لدالة لتقريبي  التالية في رسم بيان  المعطياتاستخدم ( 3) )f x 

                      

(3) 2

( ) 0 , 3

f

f x x

=

   

 

 

 

)لدالة لتقريبي  التالية في رسم بيان  المعطياتاستخدم ( 4) )f x 

                      

(3) 2 , (3) 0

( ) 0 , 3

f f

f x x

= =

   
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دالة متزايدة لها معكوس  fاذا كانت  (1) 
1f −

فاثبت ان الدالة ، 
1f −

 متزايدة 

 

 

 

 

 

)فاثبت ان الدالة ، دوال  متزايدة  gو fانت اذا ك (2) ) ( ( ))h x f g x=   دالة متزايدة 

 

 

 

 

 

 

)اذا كانت  (3) ) ( )f x g x    لكلx a حيث( ) ( )f a g a= ، فاثبت ان( ) ( )f x g x   

 

 

 

 

 

1           في اثبات ان  استخدم السؤال السابق (4) lnx x−     1  لكلx  

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 35 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 اختبار المشتقة الثانية  و   التقعر :الخامس ///    الدرس        تطبيقات الاشتقاق: الرابعة الوحدة 

)الرسم البياني للدالة   )y f x=  فتوحةالمفترة اليكون مقعراً للاعلى علىI  

 اذا كان منحنى الدالة يقع فوق جميع مماسته. (1)      

)اذا كان  (2)   او )y f x =  دالة متزايدة على الفترة المفتوحةI . 

)  اذا كان  (3)   او ) 0f x   على الفترة المفتوحةI.  

 

) الرسم البياني للدالة )y f x=   فتوحةالمفترة المقعراً للاسفل على  يكونI 

 الدالة يقع تحت جميع مماسته. اذا كان منحنى (1)    

)  اذا كان (2)  او )y f x = دالة متناقصة على الفترة المفتوحة  I. 

)    اذا كان   (3) او ) 0f x    على الفترة المفتوحةI . 

 

)اذا كانت   )f x    على الفترة المفتوحة  متصلةدالة( , )a b  والتمثيل البياني يغير اتجاه التقعر عند

)النقطة  , )c a b ن النقطة اف(c, ( ))f c  .تسمى نقطة انعطاف  

x  ملاحظة: اذا كانت الدالة غير متصلة عند c=  )فانها لا تعتبر نقطة انقلاب )انعطاف 

       

 التقعر

 نقطة الانعطاف 

 

 للاعلى

 

 للاسفل 
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 وجد في كل حالة مما ياتي .ا، fيمثل بيان الدالة  اعتمد على الشكل المجاور  الذي

   .نقاط الانعطاف   (2)          ات التقعر للاسفللى وفترفترات التقعر للاع( 1)

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

ات التقعر للدالة )  بيانفت 
 
 fمن الدالة (يا

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 37 

 

  للاجابة عن الاسئلة التالية:fاعتمد على الشكل المجاور  الذي يمثل بيان الدالة  (1)

 ..............................................الحرجة للدالة الاعداد  اوجد (أ)

 ..............................................للدالة. التناقصاوجد فترات  (ب)

 ..................................................ة.للدال التزايداوجد فترات  (ج)

 لقيم القصوى المطلقة وبين نوعهااوجد ا (د)

.............................................. ... ................................................... 

 .................................................. ر للاسفل.التقع فترةجد او (هـ)

 .................................................. .علىللاالتقعر  فتراتجد او (و)

 ................................................للدالة. الانعطاف نقاطاوجد  (ي) 

fكون عندها اشارة الدالة ت التي الفترةاوجد  (ل)   والدالةf  سالبتين.......................................... 

  للاجابة عن الاسئلة التالية:  fد على الشكل المجاور  الذي يمثل بيان الدالة تماع (2)

 ..........................................الحرجة للدالة الاعداد  اوجد (أ)

 ..........................................للدالة. التناقصاوجد فترات  (ب)

 ..............................................للدالة. التزايدجد فترات وا (ج)

 وبين نوعها. المحليةاوجد القيم القصوى  (د)

 .............................................................................................. ...... 

 ................................................جد فترات التقعر للاسفل.او (هـ)

 ...................................................لتقعر للاعلى.جد فترات ااو (و)

 ...........................................للدالة. انعطاف نقاط هل يوجد  (ي)
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كن: لت
3 2( ) 3 1f x x x= − +  

 الانعطافاط نق (ب)تقعر للاعلى وفترات التقعر للاسفل    الات فتر (أ)اوجد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 وتعينها على خط الاعداد. غير موجودةاو  صفرايجاد جميع النقاط التي تجعل المشتقة الثانية تساوي  (1)

fدراسة اشارة المشتقة الثانية (2)  . 

fمن خلال اشارة الدالةfتحديد سلوك الدالة  (3) . 

fأ( اذا كانت اشارة الدالة  (على فترة فان الدالة + ) موجبةf .تكون مقعرة للاعلى على هذه الفترة 

fب( اذا كانت اشارة الدالة  (على فترة فان الدالة-) سالبةfعرة للاسفل على هذه الفترة.تكون مق 

 

)
 
ات التقعر للدالة )تحليليا  فت 
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 لتكن:  (1) 

1
( )f x x

x
=               اوجد                                                                                                +

 الانعطافنقاط  )ب(   للاسفلقعر تال وفتراتللاعلى  فترات التقعر )أ(

 

 

 

 

 

 

 

 

 

: لتكن (2)

1

5( ) ( 2) 4f x x= +                                      اوجد                                                     +

 الانعطافنقاط  )ب(فترات التقعر للاعلى وفترات التقعر للاسفل     )أ(
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كن: لت (1) 
2( ) 4sinf x x x= على  + 0,2 

 الانعطافنقاط  )ب(فل    فترات التقعر للاعلى وفترات التقعر للاس )أ(اوجد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)لتكن:  (2) ) sin cosf x x x= −  

 عطافالاننقاط  )ب(للاسفل    لى وفترات التقعر فترات التقعر للاع )أ(اوجد 
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  لتكن:  (1)
4( ) xf x x e−=  

 الانعطافنقاط  )ب(فترات التقعر للاعلى وفترات التقعر للاسفل     )أ(اوجد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  لتكن:  (2)
4 3 1 3( ) 4f x x x= +  

 الانعطافنقاط  )ب(فترات التقعر للاعلى وفترات التقعر للاسفل     )أ(اوجد 
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  لتكن:  (1)
1 2( ) tanf x x−=  

 الانعطافنقاط  )ب(ت التقعر للاعلى وفترات التقعر للاسفل    افتر )أ(اوجد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  لتكن:  (2)
2( )f x x x=  

 الانعطافنقاط  )ب(ل    فترات التقعر للاعلى وفترات التقعر للاسف )أ(اوجد 
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)من المخطط السابق في رسم بيان الدالةاستفد  )f x 

 

 

 

 

) السؤال الشامل ) 0f x  

 تزايد وتقعر للاعلى 

( ) 0f x  

( ) 0f x  
 تناقص وتقعر للاعلى 

 تناقص وتقعر للاسفل  تقعر للاسفل تزايد و

( ) 0f x  

 

( ) ...................f x =
 

( ) ...................f x = 

هي          الاعداد الحرجة

 ................................... 

اصفار المشتقة الثانية هي         

 ................................... 

 الفترات   

)  اشارة    )f x 

)  سلوك    )f x 

 

 الفترات  

)  اشارة   )f x 

)  سلوك   )f x 

 

        تساوي x يوجد نقطة انقلاب للدالة عند

 ................................... 

 ..........تساوي  x يوجد قيمة عظمى محلية  للدالة  عند

 ..........تساوي  x يوجد قيمة صغرى محلية  للدالة  عند

 

     

3 2( ) 6f x x x= − 

( ) ...................f x =
 

( ) ...................f x = 

        الاعداد الحرجة هي 

 ................................... 

         اصفار المشتقة الثانية هي

 ................................... 

 اكمل الخريطة التالية
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      لتكن
4 3( ) 4 1f x x x= + −    

 لمحلية وبين نوعها.اوجد القيم القصوى ا (2)  للدالة  التناقصواوجد فترات التزايد  (1)

 ارسم الدالة( 5) لةلدال الانعطاف نقاط اوجد (4)  لاعلى وللاسفلالتقعر لاوجد فترات  (3)
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  لتكن 
1 3( ) 3(1 )f x x x= + −          

 عها.اوجد القيم القصوى المحلية وبين نو (2)  للدالة  التناقصواوجد فترات التزايد  (1)

 ارسم الدالة( 5) للدالة الانعطاف نقاطاوجد  (4) سفلاوجد فترات التقعر للاعلى وللا (3)
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2 /2( ) xf x e−= 

  لتكن 

2 /2( ) xf x e−=         حيث   
2 /2( ) xf x xe− = و   −

22 /2( ) ( 1) xf x x e− = − 

 اوجد القيم القصوى المحلية وبين نوعها. (2)  للدالة  التناقصواوجد فترات التزايد  (1)

 ارسم الدالة( 5) للدالة افعطالان نقاطاوجد  (4) ت التقعر للاعلى وللاسفلااوجد فتر (3)
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  لتكن 
3( ) 1f x x= −          

 اوجد القيم القصوى المحلية وبين نوعها. (2)  للدالة  التناقصواوجد فترات التزايد  (1)

 ةدالال ارسم( 5) للدالة الانعطاف نقاطاوجد  (4) فلللاسولى اوجد فترات التقعر للاع (3)

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 يفضل الرسم ثم ايجاد المطلوبلان الرسم سهل... ملاحظة : 
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)سلوك الدالة  )f x  من بيان الدالة....( )f x 

 

 

 

 

 

 

)سلوك الدالة  )f x  من بيان الدالة....( )f x 

)( اذا كان 1) )f x محور السينات فأن اشارة  فوق( )f xموجبة 

)( اذا كان 2) )f x السينات فأن اشارة   تحت محور( )f x سالبة 

 

 

)( اذا كان 1) )f xفأن اشارة   متزايدة( )f x موجبة 

)اذا كان  (2) )f xفأن اشارة    متناقصة( )f x سالبة 

 

 

)سلوك الدالة  )f x  من بيان الدالة....( )f x 

 

 

 

 

 

 الربط بين منحنى الدالة ومنحنى المشتقة الأولى ومنحنى المشتقة الثانية 

مباشر             

 من الرسم

الخط  تطابق

             الرسم مع

 ليس تطابق            

تطابق الخط 

             الرسم مع
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) الدالة ي يمثل بيانالذ راوالمج اعتمد على الشكل  )f x  المتصلةللدالة  ( )f x  في ايجاد 

 نقاط الحرجة.ال (1)

 

 

 

 

 

 للدالة.التناقص واوجد فترات التزايد  (2)

 

 

 

 لقيم القصوى المحلية وبين نوعها.التي عندهاا xاوجد قيم  (3)

 

 

 

 اوجد فترات التقعر للاعلى وللاسفل. (4)

 

 

 

 للدالة. طافانعنقاط التي عندها   xاوجد قيم  (5) 
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)اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة  (1)  )f x في ايجاد 

 فترات التقعر للاعلى وللاسفل )أ(

 

 

 

 

 لاب.نقالا نقاط التي عندها x قيم ب()

 

 

  

) اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة  (2) )f x    للدالة المتصلة( )f x  في ايجاد 

 فترات التقعر للاعلى وللاسفل )أ(

 

 

 

 

 الانقلاب. نقاط التي عندها x قيم  )ب(
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) بيان الدالة   لمجاور يمثلل الشكا (1) )g x 

 

)يمكن ان يمثل بيان الدالة  الاشكال التاليةاي من  )g x 

 

  

  

) لةيمثل بيان الداالشكل المجاور  (2) )f x 

) ان الدالةاي من الاشكال التالية ممكن ان يكون لبي )f x 
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بالرسم البياني الذي يمثل مشتقتها من  Aمن المجموعة fبياني يمثل الدالة صل بين كل رسم  (1)

 . B المجموعة

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

) كل من الدوال ر بيان اوالمج الشكلحدد على ( 2) )f x و( )f x  

 

 

 

 

 

 

 

  

 

  

B A f f  
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( )

( )

( )

( )

f f f

a I II III

b II I III

c III II I

d II III I

 

) كل من الدوال بيان الشكل المجاور حدد على ( 1) )f x و( )f x  و( )f x 

 

 

 

 

 

 

 

 

) كل من الدوال ر بيان ل المجاوالشكحدد على ( 2) )f x و( )f x    و( )f x 

 

 

 

 

 

 

 

 

 اي من الخيارات التالية هي الصحيحةبالاعتماد على الشكل المجاور  (3)

 

 

 

 

 

 الخط المميز

 

 

 )الخط المميز ( ملاحظة 

الخط المميز هو خط يمر بنقطة انقلاب وقيمة 

 قصوى محلية ومقطع مع محور السينات فيكون 

)( نقطة الانقلاب على 1) )f x 

)( القيمة القصوى المحلية  على 2) )f x 

)( المقطع مع محور السينات  على 3) )f x 

 

 

 
 

A 

C 

B 
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صوى المحلية للدالة   الق لقيماد المشتقة الثانية لايجاستخدم اختبار ا (1) 
3( ) 12 5f x x x= − − 

 

 

 

 

 

 

استخدم اختبار المشتقة الثانية لايجاد القيم القصوى المحلية للدالة    (2)
3 2( ) 5 3f x x x x= − + 

 

 

 

 

 

 

)كانتذاا (1 ) 0 , ( ) 0f c f c  =                                                                                                                                                                                                                                                                                     

xتكون لها قيمة عظمى محلية عند  fفان  c= 

                                                                                                                                                                                         

) اذا كانت( 2 ) 0 , ( ) 0f c f c  =  

xتكون لها قيمة صغرى محلية عند  fفان  c= 

)لايجوز استخدام اختبار المشتقة الثانية اذا كانت  (أ): ملاحظة )f c غير موجودة 

)اختبار المشتقة الثانية اذا كانت  يفشل (ب)                ) 0f c  ويجب الرجوع لاختبار المشتقة الأولى =

 

 

 اختبار المشتقة الثانية للقيم القصوى المحلية 
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)المحلية للدالة   استخدم اختبار المشتقة الثانية لايجاد القيم القصوى  (1) ) xf x xe−=                                                         حيث

( ) ( 2) , ( ) (1 )x xf x e x f x e x− − = − = −                                                                          

 

 

 

 

 

 

ة   القيم القصوى المحلية للدال اوجد (2)
4 3( ) 4 1f x x x= + − 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

القيم القصوى المحلية للدالة    اوجد (3)

2 1
( )

x
f x

x

−
=   
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  للدالة     القيمة القصوى المطلقةاوجد  (1)
2( ) 6f x x x=  وحدد نوعها   −

 

 

 

 

)  للدالة     القيمة القصوى المطلقةاوجد  (2) ) xf x xe−=   وحدد نوعها 

 

 

 

 

 

  للدالة     القيمة القصوى المطلقةاوجد  (3)

ln
( )

x
f x

x
 وحدد نوعها  =

 

 

 

 

 

 

 المحلية الوحيدة   نظرية القيمة القصوى 

 متصلة على فترة مفتوحة وللدالة قيمة قصوى محلية وحيدة فانها تكون مطلقة   fاذا كانت الدالة  

 )الدرس السابع(  تستخدم هذه النظرية في مسائل القيم المثلى

 

 

 المحلية الوحيدة   القيمة القصوى 
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)تينلدالاعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان ا  ) , ( )g x f x   :لإكمال الفراغات التالية 

)النقاط الحرجة للداله)أ(   )f x هي  . ....... . .......... 

) التزايد للدالة فترة)ب(   )f x .................هي..... 

 

) للدالةج( )  )f x .........قيم عظمى المحليه عند 

 

)فتره التقعر للاعلى للدالة )د(   )f x ...................هي 

 

)تقعر للاسفل للدالة الفترات )هـ(   )g x .................هي 

)عدد تقاط الانقلاب للدالة )و(   )f x............................... :تساوي. 

 

)دالتين التي عندها لل xقيمة  )ي(  ), ( )f x g x  قلاب هي.............اننقطة 

 

 ..............................مع ذكر السبب f(2)ام  f(3)ايهما أكبر( م) 

 

) كان للدالة إذا( ن)  )g x    1نقاط حرجة عند , 3− −                                                                               

 فبين نوع القيم القصوى المحلية عند هذه القيم الحرجة.

 

 

-4 -3 -2 -1 1 2 3 4

-2

-1

1

2

3

4

5

6

x

y

( )f x ( )g x
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)الدالة اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان  (1) )g x  

)gعلماَ بان  )x  و   كثيرة حدود      ( 2) (2) 0g g − = =  

 

  الفراغات التاليةلإكمال 

)gفتره التقعر للاعلى للدالة ( أ) )x ....هي............... 

)الانقلاب للدالة  تقاطب( ) )g x عند.................... 

)gالنقاط الحرجة للداله( ج) )x ...................هي 

) للدالةد( ) )g x .........قيم عظمى المحليه عند... 

) للدالةهـ( ) )g x  المحليه عند......... صغرىقيم.... 

)التزايد للدالة فترة( و) )g x ......................هي......................... 

)للدالة التناقص فترة( ي) )g x .....................هي 

 

)يمثل بيان الدالة  اعتمد على الشكل المجاور الذي (2) )f x لأكمال الجدول التالي 

 

 

 

 

 

 

 

 الرمز  الشرط

0, 0f f =   

0, 0f f =   

0f  =  

0f f  =
 

 

0f f    
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   ت الدالةكان إذا (1) 
3 2( ) 12f x ax x= 1x  نعطاف عندا طةلها نق −  . a  الثابت مةفما قي =

 

 

 

 

 

 ةكان للدال إذا (2)
3 2( )f x x ax bx= + 4xقيمة صغرى محلية عند  + نقطة انقلاب عند و  =

1x a,  فاوجد قيمة الثوابت = b. 

 

 

 

 

 

 

  لةلدان لكا إذا (3)
4 2( ) 1f x ax bx= +   فاوجد قيمة الثوابت (1,6)عند النقطة انعطافنقطة    +

,a b؟ 
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رب واذا تم اختصار احد العوامل قاخطوط الت لنسبية في ابسط صورة قبل ايجاديجب كتابة الدالة ا   (1)

xوليكن  a−   واختفى من المقام فان للدالة فجوة عندx a=   وليس خط تقارب رأسي 

xوتكون معادلتة        عند اصفار المقام تقارب رأسيةيكون للدالة النسبية خطوط    (2) a=  

 اذا كانت درجة  تقارب افقيةيكون للدالة النسبية خطوط    (3)

y وتكون معادلتة البسط اصغر من  او تساوي درجة المقام a= 

 درجة اذا كانت تقارب مائليكون للدالة النسبية خط    (4)

yوتكون معادلتة       .بواحد  البسط اكبر من درجة المقام  a x b= +  

 سمة التركيبية لايجادةالقاو ونستخدم القسمة المطولة 

 

xعند  تقارب رأسيةيكون للدالة خطوط    (1)   k= 

       التالية  صحيحة   الشروط  احدىاذا كانت  
lim ( ) , lim ( ) , lim ( )
x k x k x k

f x f x f x
+ −→ → →

=  =  =      

yعند  افقيةتقارب يكون للدالة خطوط    (2) l= 

limاذا كانت احد الشروط التالية صحيحة    ( ) , lim ( )
x x

f x l f x l
→ →−

= =  

 

 

 

 رسم المنحنيات   : السادس ///      الدرس        تطبيقات الاشتقاق:  الرابعةالوحدة 

 خطوط التقارب للدوال النسبية
( )

( )
( )

g x
f x

h x
= 

x a−   عامل غير مكرر 

لا يجوز ان يكون للدالة خط تقارب 

 افقي ومائل في نفس الوقت

 

 النسبية  غتر  خطوط التقارب للدوال

المماس الرأسي                                                                                                       

 ( يجب ان تكون الدالة متصلة عند هذه النقطة1)

ملانهاي او  كلاهما  اما )الميل ( للمشتقة ( ان تكون النهاية من اليسار واليمين2)

 عند هذه النقطة سالب مالانهاية
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 الدوال التالية الافقية او المائلة لكل من واوجد خطوط التقارب الرأسية 

3 1
(1) ( )

1

x
f x

x

−
=
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2
(2) ( )
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x
f x

x
=

−
 

 

 

1
(3) ( ) 4

2
f x

x
= −
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1
(4) ( )

2
f x x

x
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 الدوال التالية ية والافقية لكل من اوجد خطوط التقارب الرأس

2

(1) ( ) xf x e−= 

 

 

1/(2) ( ) xf x e= 

 

 

(3) ( ) xf x xe−= 

 

 

 

(4) ( ) ln( 2) 3f x x= − + 

 

ln
(5) ( )

x
f x

x
= 

 

 

 

2
(6) ( )

1

x
f x

x
=

+
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 ارسم منحنى الدالة (1)
1 5( ) ( 2) 4f x x= + +  

 ةمع تحديد جميع المميزات المهم  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

للدالة    التقارب منحنىاوجد ( 2)

4 2

2

1
( )

1

x x
f x

x

− +
=

−  

 ثم ارسم الدالة   
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                              : المساحة      
2A x=  

4P                               :  المحيط        x= 

2d                          :طول القطر       x= 

 

 

A                              :مساحة ال      x y=    

2                         :محيط  ال      2P x y= + 

                 :طول القطر      
2 2d x y= + 

 

                                :المساحة    
2A r=   

2C                              :المحيط        r= 

 

 

                               :المساحة    
1

2
A x y=    

P                             :المحيط        x y s= + + 

                        طول الوتر:     
2 2s x y= + 

            :مساحة المثلث غير القائم
1

sin
2

A ab = 

 القيم المثلى  : السابع///       الدرس           تطبيقات الاشتقاق:  الرابعةالوحدة 

 قوانين المساحات والحجوم

 ( المربع 1)

 المستطيل ( 2)

 الدائرة( 3)

 المثلث ( 4)

ملاحظة : تم نقل المسائل  

                              الاقتصادية المطروحة  

ي الدرس السابع الى الدرس التاسع 
 
 ف
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                                                     :الحجم     
3V x=   

                                :الجانبية  مساحة السطح     
24A x= 

                                  : مساحة السطح الكلية     
26S x= 

3L                                            طول القطر:       x= 

 

V                                                       :الحجم      xyh=  

2                          :الجانبية  مساحة السطح      2A xh yh= + 

2                  : مساحة السطح الكلية      2 2S xy xh yh= + +    

                                  ل القطر: طو     
2 2 2L x y h= + + 

      

                                                       :الحجم     
2V r h=  

2A                                  :الجانبية  مساحة السطح      rh= 

                        : مساحة السطح الكلية     
22 2S r rh = +    

 

 

                                                   :م الحج     
21

3
V r h=   

 

 

                                                     :الحجم     
34

3
V r=  

                                   : مساحة السطح الكلية     
24S r=         

 

 المكعب ( 5)

 شبة المكعب   ( 6)

 السطوانة   ( 7)

 المخروط  ( 8)

 الكرة  ( 9)
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  اقراء المسالة 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 العددفي  الاول  العدد مربع   اوجد العددين اذا كان حاصل ضرب،  30سالبين مجموعهما عددين غير 

 ن.ما يمك اكبرالثاني 

 

 

 

 

 

 

 

 خطوات حل مسائل القيم المثلى

 ارسم شكلا توضيحياَ (1)

 زهاحدد المتغيرات ورمّ (2)

اكتب العلاقة الاساسية  (3)

ويستدل عليها من كلمة اكبر 

 ما يمكن او اصغر ما يمكن 

 كتابة العلاقة المساعدة (4)

واجعل العلاقة الاساسية 

 بمتغير واحد

اذا كانت 

اذا كانت  بمتغيرين

 بمتغير واحد

اشتق  الدالة الاساسية ثم  (5)

 اوجد الاعداد الحرجة 

 اختبر القيمة القصوى المطلقة   (6)

 اخذ القرار  )ايجاد المطلوب( (7)

 

لا يجوز اشتقاق الدالة  ملاحظة :

 الاساسية في حالة وجود متغيرين

 

 
 مجال مغلق...اختبار القيم

     مجال مفتوح...     

اختبار المشتقة الأولى           

       الثانية    اختبار المشتقة  او

                                 

 كلامات تدل على ان السؤال ...على القيم المثلى مثل .... اكبر ما يمكن ،اصغر ما يمكن ، اقصر ، اطول.....
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  لتكون مساحته اكبر ما يمكن.متر  24اوجد ابعاد مستطيل محيطة  (1)

 

 

 

 

 

 

 

متر على الجوانب  800يراد وضع سياج طوله ،مزرعة مستطيلة الشكل تقع على حافة نهر مستقيم (2)

 مساحة يمكن احاطتها. أكبرما  الثلاث الاخرى

 

 

 

 

 

 

 في ين متلاصقين ومتطابقين حضرتلىاومقسوم  كلالش مستطيلللخيول  اسطبلحول ج مل سيايراد ع (3)

120كان طول السياج  إذا المساحة ft   اكبر ما يمكن مساحتةلتكون الاسطبل اوجد ابعاد 
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ئر مستطيلة الشكل حظا 8 الىمتر  720طوله  بسياج  تقسيمهايراد  ،مستطيلة الشكلابقار مزرعة  (1)

 الحظائر اكبر ما يمكن  جميع  حاتمسا لتكون  مجموع الواحدة  ومتساوية المساحة اوجد ابعاد الحظيرة

 

 

 

 

 

 

 

سياج ممكن احاطة الارض  أصغرطول  مربع، اوجدمتر  400قطعة ارض مستطيلة الشكل مساحتها  (2)

 به من الجوانب الاربعة.

 

 

 

 

 

 

 

على  سياجوضع يراد ،قدم مربع   1800مساحتها نهر مستقيم شكل تقع على حافةمزرعة مستطيلة ال (3)

  ( الصغرى للمحيط)القيمة  به الأرضة يمكن احاط سياجطول  اصغرما  الثلاث الاخرى الجوانب
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مستطيلة الشكل مساحتها  صالة عرض (1)
2800 ftالأول  الباب ب عرض،بها ثلاث ابواب من ثلاث جوان

10 ft6ابيين بعرض ب ،ومن الجهتين الباقية ft المعرضطة اممكن اح جدارطول اصغر  منهم، اوجدلكل 

 الثلاث )التي تحتوي الابواب ( به من الجوانب 

 

 

 

 

 

 

ةيكون مربع طول ضلع  pى الذي محيطة قيمة  ثابتةستطيل  ذي المساحة العظمالمبين ان   (2)
4

p
  

 ومساحتة 

2

16

p
A =  . 

 

 

 

 

 

         Aيكون مربع طول ضلعة  Aقيمة ثايتة   الاصغر ومساحتةط ذي المحي لمستطيلا انبين  (3)

4 ومحيطة   A  . 
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 مساحتهمستطيلة  شكل منطقةمطبوع عليها اعلان على  صفحة مستطيلة (1)
298 in بالصفحة ويوجد  

1  هوامش من الجانبين in  2  الاعلى والاسفلمن و in  التي تحقق الاعلانبعاد ا اوجد   ع عليهممطبوليس  

 الصفحة كاملة ثم اوجد ابعاد الصفحة.لمساحة  الصغرىمة القي

 

 

 

 

 

 

 

 

 ما يمكن اكبر،اوجد طول نصف قطر دائرتة التي تجعل مساحتة   cm12 محيطة قطاع دائري  (2)

 

 

 

 

 

 

a,  ضلعان في مثلث طولاهما (3) bامهنيب والزاوية ()ثوابت    .الزاوية   يمةد قاوج  التي تجعل مساحة

 ما يمكن. أكبرالمثلث 

 

  

 

 

 

1  مساحة القطاع الدائري

2
A rl= 
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،حدد طول كل ضلع من نريد ان نصنع منه مثلثين كل منهما متطابق الاضلاع   cm 30 طوله سلك  (1)

 .  اصغر ما يمكناحتيهما اضلاع المثلث ليكون مجموع مس

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

أوجد طول نصف قطر كل منهما ليكون مجموع   cm 28ع قطريهما ئريان مجموقرصان دا (2)

 مساحتيهما أقل ما يمكن .  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

مساحة المثلث المتطابق الذي 

 هو  l طول ضلعة 

23

4
A l= 
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على الثاني قسم إلى جزأين غير متساويين وثني الجزء الأول على شكل مربع  و  cm 68سلك طوله   (1)

ما كلين أقل ساحتي الشكل جزء ليكون مجموع م د طولجوأرضه . ضعف عمستطيل طوله  شكل

 يمكن .

 

 

 

 

 

 

 

 

8 ازخارف خشبية طولهة الشكل بطيراد احا ،نافذه على شكل مستطيل يعلوها نصف دائرة (2) +  

                                                     ( ن لنافذة اكبر ما يمكحة اسا)م  اوجد نصف قطر الدائرة بحيث تمر اكبر كمية للضوء  من الناقذة. . قدم

 (.  يجب وضع زخارف بين المستطيل ونصف الدائرة)
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السينات وراساه العلويان على القطع المكافئ  محورمستطيل قاعدتة على مساحة  أكبرما  (1)

212y x= − 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

3y   المستقيماعدتة على مستطيل قة حاسم أكبرما  (2)  المكافئعلى القطع  السفليانوراساه  =

2y x= 
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السينات وراساه العلويان على القطع المكافئ  محورمستطيل قاعدتة على  محيط أكبرما  (1) 

24y x= − 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 5  وارتفاعة  10طول قاعدتة ائم الزاوية ن رسمة داخل مثلث قمستطيل يمكمساحة  بركأما  (2)
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8مثلث متساوي الساقين طول قاعدتة  (1)  cm10 رتفاعةوطول ا cm ،داخل المثلث يل مستطرسم  يراد

على ساقي المثلث،اوجد بعدي  قاعدة المثلث ويقع كل من رأسيه الاخريين علىعلى  بعدية بحيث يقع احد

 ما يمكن المستطيل لتكون مساحتة اكبر

 

 

 

 

 

 

 

 

 

30يساوي الضلعين محيطة  متساويمثلث ما اكبر مساحة  (2) cm 
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)     د للنقطةصر بعما اق (1)  y    عن المنحنى   3,0( x=  

 

 

 

 

 

 

 

)  بعد للنقطة رأقصما  (2) )5, 2  المستقيم عن   −1 1y x= − 

 

 

 

 

 

 

 

)  بعد للنقطة أقصرما  (3) cosy  الدالة  عن   0,0( x= 
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   12in  هاضلطول الشكل  مربعةبدون غطاء من ورقة  مكعب شبه يراد عمل صندوق على شكل (1)

 ؟حجم للصندوق أكبراوجد س. مربعات متطابقة عند الرؤو  4وذلك بقطع 

 

 

 

 

 

 

 

 

 20in  طول ضلها الشكلمستطيلة اء من ورقة بدون غط مكعبشبه على شكل  ل صندوقيراد عم (2)

  )بدون حل(اوجد دالة حجم الصندوق مربعات متطابقة عند الرؤوس.   4وذلك بقطع  12inوعرضها 

 

 

 أبعاده ومجموع هاوي ضعف عرضقاعدته يساستطيلات طول ضلع صندوق على شكل متوازي م (3)

                                      ن .كأوجد أبعاده ليكون حجمه أكبر ما يم .180cm الثلاثة 
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و                          شكل لاعدته مربعة قا، الصاج بدون غطاء  من( مكعب)صندوق شبة  متوازي مستطيلات  (1)

 ن  .كمساحته السطحية أقل ما يم أوجد أبعاده لتكون   متر مكعب  32 سعته

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 متر 16 سعتهو  الشكل مربعة مستطيلات قاعدتهعلى شكل متوازي  بغطاءللمياه  يراد عمل خزان  (2)

                           تكاليف صنع المتر المربع من جوانبه  ضعفربع من قاعدته  كاليف صنع المتر الموت  مكعب

 (sب هو ناعتبر تكاليف المتر المربع من الجوا) اقل ما يمكن الخزان صناعة تكلفةابعاد الخزان لتكون أوجد  

 

 . 

                       

 

                         

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 90 

 

المعدن على شكل اسطوانه دائرية قائمة مغلقة سعتها  علبة من نع د صيرا  (1)
3128 cm ابعاد . اوجد

 اقل ما يمكن. اهتعالتكون كمية المعدن المستخدم في صن العلبة

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

32قة سعتها ائمة مغلشكل اسطوانه دائرية قعلى  المعدنمن علبة يراد صنع   (2) fl oz .  بحيث ان

 اهتعاالمعدن المستخدم في صنة لتكون كمي ابعاد العلبةاوجد سمك القاعدة والقمة ضعف سمك الجوانب 

 اقل ما يمكن.
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36يطها ل محالشكصفيحة مستطيلة  نغطاء معمل اسطوانة بدون قاعدة وبدون يراد   (1) cm  اوجد

 .لتكون حجم الاسطوانة اكبر ما يمكن ابعاد المستطيل

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

4رئ قائم نصف قطر قاعدتهئالشكل المجاور يمثل مخروط دا (2) cm   12وارتفاعة cm رسم داخله

تين .اوجد ذلك القاعدوك المخروط متقابلينور ائمة بحيث يكون محور الاسطوانة ومحاسطوانه دائرية ق

 أكبر حجم لهذه الاسطوانة 
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5ن مثلث قائم الزاوية وتره رامخروط دائري قائم ناتج عن دو أكبراوجد حجم  (1) cm حول احد ضلعي

 القائمة.

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 دات.حو 3ف قطرها ل كره نصخائم داقدائري ط مخرو أكبراوجد حجم  (2)
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خزان للنفط يقع  الى الشاطئكيلو متر عن  4يراد توصيل خط انابيب من منصة للبترول في البحر وتبعد   

اذا علمت ان كيلو متر .  8 افةمسالشاطئ على الشاطئ ويبعد الى الشرق عن اقرب نقطة للمنصة من 

اوجد اقل تكلفة لمد درهم .مليون  3مليون درهم وعلى الشاطئ هو  5البحر هو تكلفة مد كيلومتر في 

 .خط الانابيب بين المنصة والخزان

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 منصة البترول 
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مليون   10 ستنقع بتكلفة المن الطريق فوق جزء ميكون  ث يح  الجسر والتقاطعيراد عمل طريق بين  (1)

 ،اكتب دالة التكلفة لعمل الطريق  للميل الواحد مليون درهم فوق الارض اليابسة7و الواحد   درهم للميل

 

  

 

 

 

 

 

 

 بيته الذي يقع على الشاطئل الى ن الشاطى ،يريد الوصوم  2kmبعد  على اربهر شخص في قابح  (2)

2الشاطئ،اذا علمت انه يمكنه التجديف بمعدل  منعن اقرب نقطة للقارب  2kmوالذي يبعد  /km h 

5 بمعدل والسير  /km h للوصول الى بيتهمن ممكن . اوجد اقل ز 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 المستنقع

 اليابسة

 التقاطع

 الجسر

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 95 

 

5a الشكل المجاور يمثل ممر بعرض (1) m= هةلجوا   من احدى الجهتين  

4b الاخرى بعرض m=  من الممر اوجد طول اطول سلم ممكن ان يمر 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  اوضح ما يمكن. Aالرؤية  التي تجعل زاوية xقيمة   داايج تمد على الشكل المجاور فياع (2)

 اقدام   6تمثل  6حيث  
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  العلاقة تمثل  (1) 
31

( )P v cv
v

=                                v  حتى يسير بالسرعةطاقة التي يبذلها طائر لاار مقد +

0cحيث    السرعة التي تحقق القيمة الصغرى للطاقة . اوجد عدد ثابت  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تمثل الدالة  (2) 

2

2

35
R( )

35

x x
x

x

−
=

+
                .بالالاف سلعة xمن بيع    مين الدراهبملا ارباح شركة 

 اوجد القيمة العظمى للربح
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الى الرئتين ،بازاحة جميع الجسيمات التي تسد هو زيادة تدفق الهواء  يالغرض من السعال البشر (1)

لال القصبة دفق الهواء ختجهه لت ان السرعة المتعلم اذا القصبة الهوائية وتغير نصف قطر القصبة الهوائية.

الهوائي تعطى بالعلاقة 
2

0( ) ( )V r cr r r= نصف  0rعدد ثابت و c،حيث   rعند نصف قطر القصبة −

ء واللههه جالسرعة المت لعالتي تج الهوائية ةبلقصغط )سعال( اوجد نصف قطر اقطر القصبة بدون اي ض

 اكبر ما يمكن 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تمثل الدالة  (2)
/2( ) vf v v e−= 0ا بسرعة مقدارها ضهقوة احدى عظلات الجسم بعد انقباv  ، 

  التي تحقق القيمة العظمى للقوة  السرعة اوجد 
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 تمثل الدالة  (1)
0.02 0.42( ) t tf t e e− −= ساعة من اخذ الدواء  tاء في العضلات بعد   الدوتركيز  −

 دواء  داخل العضلات اكبر ما يمكن كون فية التركيز الياوجد الزمن  الذي 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

تمثل العلاقة  (2)

2

2
( )

( )

V x
p x

R x
=

+
 في جهاز  ةطاقة الممتصالمقدار   

  ( )ثابتمقدارالجهد Vحيث   ا في الشكلكم كهربائي

 للطاقة الممتصة. العظمىالتي تحقق القيمة   xاوجد قيمة المقاومة  ، ( )ثابت كمية المقاومةRو
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 الة لدا ثلتم (1)
3 2( ) 3 18 60Q t t t t= − + حيث  tل الزمن لاعدد السلع التي ينتجها عامل خ +

)تمثل   )Q t العامل في اي لحظة . اوجد الزمن التي يكون فيها كفاءة العامل اكبر ما يمكن. اءةفك 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تمثل الدالة  (2)
2 31

( ) 102 (9 )
54

T x x x= −              واحدة  ةتلقي الدواء بساع جة حرارة الجسم بعددر −

0    كمية الجرعة المعطى بالمليغرام  للمريض  x حيث  6x       وتمثل الدالة  ( )T x   حساسية

 .يةللحساس رىالصغقيمة لالتي تحقق رعة االج. اوجد  الجسم من الجرعة
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  اقراء المسالة 

 

 

 

 

 

 

 

 

5بمعدل  قطر الحريقنصف ل يتزايد طوو،ئري داينتشر حريق في احدى الغابات بشكل  / minm  اوجد

 . 200mعندما يكون نصف قطره  الحريقفي مساحة  معدل التغير

 

 

 

 

 

 

 

 المعدلات المرتبطة : الثامن///       الدرس       تطبيقات الاشتقاق:  الرابعةالوحدة 

 بالزمن 
 خطوات حل مسائل المعدلات المرتبطة بالزمن

 ارسم شكلا توضيحياَ (1)

 زهاحدد المتغيرات ورمّ (2)

اكتب العلاقة الاساسية  (4)

 التي تربط المعطيات بالمطلوب

 اكتب المعطيات والمطلوب (3)

اشتق  الدالة الاساسية  (5)

 ضمنياَ بالنسبة للزمن

 اشتق كل المتغيرات بالنسبة للزمن

 عوض المعطيات لايجاد المطلوب (6)

 

                                                                            ملاحظة :

  يجوز اشتقاق الدالة الاساسية في حالة وجود( 1)

متغيرين بشرط توفر معلومات عن المتغيرات او ابحث  

                   عن علاقة مساعدة للتخلص من احدهما

موجب   ه( اذا كانت قيمة المتغير تزيد فان معدل تغير 2)

 سالب  ه( اذا كانت قيمة المتغير تقل فان معدل تغير 3)
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0.1 ضلعه بمقدار مثلث متساوي الأضلاع يزداد طول  (1) /cm s   ة المثلث                    مساح  في دل التغيرعم أوجد    

3عندما يكون طول ضلعه يساوي  cm   

 

 

 

 

 

 

تتحرك نقطة على منحنى معادلته  (2) 
2 3y x= داد بمعدل للنقطة يز   xداثي ، فإذا كان الاح  −

3 /unit s  الإحداثيفي  تغيرالأوجد معدل y  2 تكون  عندماx = 

 

 

 

 

 

 

1تتحرك كرة بمعدل  (3) /m s  40على خط أفقي متجه نحو عمود ارتفاعه m،  غير معدل تأوجد

30العمود عندما تكون الكرة على بعد قمة بين الكرة و المسافة m .اهمل ارتفاع الكره( من قاعدة العمود( 
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6حوض )منصة( ارتفاعه  (1) ft 2ل   بواسطة حبل بمعد كبمر  ب رجلاء ، سحمنسوب  المن ع /ft s                                        

                     ويبقى القارب على مستوى سطح الماء                                                                                   

20  دون على بعكيلمركب عندما اوجد سرعة اقتراب ا ft من اسفل الحوض  

 

 

 

 

 

 

 

50سيارة بسرعة  تسير (2) /km h نقطة تبعد  اتجاه الجنوب من
1

2
km اطع ، وتسير سيارة شمال التق

40شرطة بسرعة  /km hتبعد  من نقطة
1

4
kmسيارة  ارتقاطع نفسه ،في هذه اللحظة يقيس رادشرق ال

 ذي تتغير  بها المسافة بين السيارتين ،اوجد ما هذه السرعة التي سيسجلها الرادار.ة  المعدل الالشرط

 ؟ فسر ذلكصحيح  السيارةهل ستكون قياس  الرادار لسرعة 
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6 طولهرجل  (1) ft 12 ويبعد ft  18عن عمود انارة ارتفاعة ft                                                                                           

2ويمشي مبتعداَ عن العمود بمعدل /ft s                                                                                                                                  

 لرجلا معدل تغير طول ظلأوجد 

 

 

 

 

  

75يرتفع بالون راسياَ للأعلى بمعدل   (2) / minm  اهد على الارض ويبعد ، اذا تم رصد البالون من مش

150m دما يكون البالون على البالون على الارض، اوجد معدل تغير زاوية المشاهد للبالون عنع عن موق

 )اهمل ارتفاع الرجل( من سطح الارض 150mارتفاع 

 

 

 

 

 

 ههة قادمة بتجاكرال  ويشاهد ةئيس للكرالر للوحقدمين من ا يقف لاعب كرة البيسبول على بعد (3)

130 وبسرعة متجهة    يبشكل افق /ft s ما معدل التغير في زاوية النظر للاعب لمتابعة الكرة،             

0xتعبر الكرة اللوح   )عندما  =) 

 

 

 

 

 

x 
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10سلم طوله  mموضوع على الارض،ويتحرك بعيداَ لطرف الأخرمنزل وا راضوع احد طرفية على جد، مو 

3الحائط بمعدل  عن / sm  

8يكون فيها الطرف السفلي على بعد لحظة التي رف العلوي للسلم عند الط)أ( ما سرعة انزلاق ال m  من

 الحائط.

 

 

 

 

 

ف السفلي يكون فيها الطررض عند اللحظة التي بين  السلم والا تقع  تيزاوية الفي ال ل التغيرا معد)ب( م

8عد على ب m .من الحائط 

 

 

 

 

 

 

( ما معدل التغير في مساحة المثلث الذي يتكون من السلم والحائط والارض عند اللحظة التي يكون ج)

8عد لي على بالطرف السف فيها m .من الحائط 
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7تطير طائرة على ارتفاع ثابت قدرة  (1) mi  عن سطح الارض وتمر مباشرة فوق رادار كما هو مبين 

300الشكل ، اذا كانت المسافة بين الطائرة والردار تتغير بسرعةب / hmi   عة الطائرة عندما رساوجد

10 ة والردار المسافة بين الطائرتكون  mi . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2مستطيل عرضة (2) cm 3ةل، وطو cm 4يتغير بعدي المستطيل بحيث يزداد عرضة بمعدل /cm s       

مساحة المستطيل عندما يكون  داوجد معدل تزاي، لا تتغيرل طيد المستاعبة بين ابنت النسفاذا كا

8عرضة cm  
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38بمعدل  رة ك يتدفق النفط الى خزان على شكل نصف (1) / sm  ذا كان حجم النفط  ا،فV  في

 ي بالعلاقة يعطالخزان 

2 (36 )
3

V h h


= − 

 . 4mالنفط على ارتفاع الخزان عندما يكون ب النفط ارتفاع   غيروجد معدل تا

 

  

  

 

 

 

 

3100بالون كروي نفخ في غاز الهيليوم بمعدل  (2)  / minft  . 

5يها نصف القطر ن فتي يكولااللحظة  الون عنداوجد سرعة تزايد نصف قطر الب (أ) ft. 

 

 

 

 

 

5مساحة البالون السطحية عند اللحظة التي يكون فيها نصف القطر ة تزايد اوجد سرع (ب) ft. 
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31ماء كروية  تتبخر بمعدل  قطرة / mincm  كلهاتحافظ على شبقى وت 

0.2اللحظة التي يكون فيها نصف القطر قطرة الماء  عند  رص نصف قطعدل تناقاوجد م (أ) cm . 

 

 

 

 

 

 

              الماء عند اللحظة التي يكون فيها نصف  ساحة السطحية  لقطرةاوجد سرعة تناقص الم (ب)

0.2  القطر cm . 

 

 

 

 

 

حة السطحية لها ، فبين ان معدل تغير نصف امع المس رة الماء  يتناسبتبخر حجم قط اذا كان معدل (ج)

 القطر ثابت عند اي لحظة
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5ه لعخزان مكعب الشكل مملوء بالماء طول ض (1) m  32يتسرب منه الماء بمعدل /m hمعدل  ، أوجد

 .لخزاناء في اتغير ارتفاع الم

 

 

 

 

 

 

 

 

3نصف قطره   اسطواني الشكل خزان  (2) ft    5وارتفاعة ft 315  ء له بمعدلالما قيتدف و /ft s  

36عدل منه بم ويتسرب /ft s . 

 الخزان لخرتفاع الماء داا عدل تغيرد ماوج (أ)

 

 

 

 

 

 

 )عند النظر من الاعلى(علوية من الجهه ال اوجد معدل تغير مساحة سطح  الماء داخل الخزان  (ب)
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310بمعدل    لرأسه للاسفشكل مخروط قائم على ان خزالماء من  يتسرب (1) / minm   اذا كان ارتفاع

 ،عند نفس اللحظة  الماء وط يساوي طول قطر قاعدة خرالمالماء في 

 . 5mطر  يكون نصف الق المخروط عندماالماء في اوجد سرعة تغير نصف قطر  (أ)

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 اوجد سرعة هبوط سطح الماء عند نفس اللحظة. (ب)

 

 

 

 

 

 حظة.د نفس اللنع ان )عند النظر من الاعلى(زالخل داخ العلوية اوجد معدل تغير مساحة سطح  الماء (ج)
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320ينسكب الرمل بمعدل  ( 1) /ft s  بحيث يبقى الارتفاع  الأرضعلى  ويشكل كومة مخروطية

6ما يصل ارتفاع الكومة قطر الكومه عندنصف ايد تزاوجد معدل  ،ضعف نصف القطر ft  الكومة 

 

 

 

 

 

 

 

 

320ينسكب الرمل بمعدل   (2) /ft s  زاوية المخروط تبقى بحيث  الأرضعلى  ويشكل كومة مخروطية

6ما يصل ارتفاع الكومة قطر الكومه عندنصف ايد تزاوجد معدل  ، 45لمستوى الافقيا مع ft  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 111 

 

فيه الماء يصب ، 9mوارتفاعة   4mل طول نصف قطر قاعدته سه للاسفقائم رأ خزان ماء مخروطي  (1)

317بمعدل  /m h 38الماء منه بمعدل   يتسربو /m h  المخروط  الماء في  قطر صف، اوجد سرعة تغير ن

 2mعندما يكون نصف القطر  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

تفاعها كان ار فإذا،طوانة دائرية قائمة تتمدد بالحرارة اس (2)
2

3
قطرها   نصفويتغير قطر قاعدتها، 

0.01 بمعدل  /ft h 5 قاعدتها قطرنصف ذلك عندما يكون  طول حجمها و تغير أوجد معدل ft . 
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1 قص طول ضلعة بمعدلنامكعب ثلجي يت  /cm h 

 

 10cm   عندما يكون طول ضلعه حجمه اوجد معدل تغير  (أ)

 

 

 

 

 10cm   عندما يكون طول ضلعه  يةمساحتة السطحاوجد معدل تغير  (ب)

 

 

 

 

 10cm   ضلعه  ا يكون طولمقطره عندطول اوجد معدل تغير  (ج)
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 مك في الدقيقة وينتشر بشكل دائري بس جالون  120ناقلة بحرية بمعدليتسرب النفط من  (1)
1

4


، 

300 نصف القطرعندما يكون  بقعة النفطصف قطر اوجد معدل تزايد ن ft . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

8طولها تة ثابتة تساوي الساقين قاعدمثلث م (2) cm ،  2ارتفاع المثلث بمعدل يزيد cm  لكل دقيقة

6ندما يكون ارتفاعة لث عالمثاوجد معدل التغير في زاوية رأس  cm . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 1 1 1 1

4 4 4 12 48
in ft

 
= =  = 

3

3

7.5 1

120 16

gal ft

gal ft

=

=
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6 هما  في مثلث قائم الزاوية ع فاوالارت القاعدة في لحظة ما كان طولا (1) cm 8و cm   على الترتيب

1الضلع الأول ينقص بمعدل  لوفإذا كان ط / mincm   وكان طول الضلع الثاني يزداد بمعدل 

2 / mincm  . قتيناحة المثلث بعد دقيتغير في مسل الدعأوجد م 

 

 

 

 

 

 

 

540تطير طائرة بسرعة   (2) /km h   600على ارتفاع ثابت قدرةm    عن سطح الارض وتمر فوق

 سار الطيران دي على مموفي الزاوية بين خط نظر المراقب والخط الع معدل للتغير اكبرمراقب جوي ،اوجد 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 115 

 

60ضخت مياه الى خزان كروي نصف قطره   ft  310بمعدل ثابت /f s                                                                

          النصف           الخزان الى  لىا يمتعندم   الخزان اه  فيللمي ىاوجد معدل تغير نصف قطر اعلى مستو

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

/

/

dV dV dR dR dV dt

dt dR dt dt dV dR
=  → = 

60يعطى حجم الماء في الخزان الكروي الذي نصف قطره  ft ونصف قطر مستوى سطح الماءR  بالعلاقة 

1 3

2 2 2 2 2 32 2
1 2

( ) 60 (60 ) (60 ) 60
3 3

V R R R
 

= − − − +  
 
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60ضخت مياه الى خزان كروي نصف قطره  ft 310ت بمعدل ثاب /f s                                                                 

   التغير في نصف القطر  ساوي معدللارتفاع يالارتفاع الذي عنده معدل التغير في ا اوجد

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 بالعلاقات التالية  عند اي زمنRونصف قطر سطح الماء  hتعطى العلاقة بين ارتفاع الماء 

2 2 2( ) 60 60 , ( ) 120h t R R t h h=  − =  − 
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 القيمة العظمى للرب  ح 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                          

 

 

 

 

 

  الاقتصاد والعلوم   :التاسع ///   الدرس     الوحدة الرابعة: تطبيقات الاشتقاق
ز
 معدلات التغتر ف

 مهمة ملاحظات

)1هو      nx  التكلفة الفعلية لانتاج القطعة رقم( 1) ) ( )n nC x C x −−   

)هو      nx  لانتاج القطعة رقم الحديةالتكلفة ( 2) )nC x   

التكلفة تقريبا يساوي   nx  لانتاج القطعة رقم عليةفالالتكلفة ( عندما يكون الانتاج كبير فان 3)

 الحدية

  يساوي الواحدة للقطعةمتوسط التكلفة  ( 4)
( )

( )
C x

C x
x

= 

)( عندما يكون 5) ) 0C x  جدة الانتامع زيا القطعة الواحدة يقلة انتاج لفيعني ان تك هفان  

 ويدل ذلك على ان التصنيع على درجة كفاءة عالية

 

 

اما الدخل الحدي والتكلفة الحدية  تراكميةدالة الدخل والتكلفة والربح هي دالة  مهمة:ملاحظة 

 كل دالة عند قطعة واحدة فقط وليست تراكميةقيمة  اي تحسب  حديةوالربح الحدي دالة 

 الاقتصاد 

)هو pالقطعة الواحدة  قطعة بسعر x( الدخل من بيع 1) )r x x p=  

 

)هو     قطعة   x    انتاجتكلفة ( 2) )c x   

 

)قطعة  هو      x  بيع  الخسارة( من( الربح )3) ) ( ) ( )p x r x c x= −   

 

    لدخل الحديا
dr

dx
 

 

ة التكلفة الحدي
dc

dx
 

 

     الحدي الربح
dp

dx
 

                                          القيمة العظمى للربح( 1)

 التكلفة الصغرى لمتوسطالقيمة ( 2)

 والسعرالطلب ( 3)

 

 دافي الاقتص مهمة  نظريات
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)   خليمثل الشكل المجاور  دالة الد )r x                                                                                                                                             

)  ودالة  التكلفة  )c x بملاين الدراهم                                                                                                                           

                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                       جهاز   كمبيوتر  بالالاف الوحدات       x عند انتاج

 لاحدى الشركات

  وماذا تمثل C(0)اوجد ( 1)

 

 

  قطعة 2000هل تحقق الشركة ربح ام خسارة عند انتاج   (2)

 

 قطعة 2000الخسارة عند انتاج  الربح  او  مة يحدد ق( 3)

 

  ةحدد الفترة التي تحقق فيها الشركة خسار (4)

 

 حدد الفترة التي تحقق فيها الشركة ربح (5)

 

 مة التقريبية للانتاج التي تحقق فيها الشركة ربحية عظمىحدد القي (6) 

 

 

 وماذا تلاحظ. r(5)وC(5)اوجد ( 7)
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بالعلاقة  تعطىلعبة  xذا كانت دالة التكلفة لأنتاج   ا
2( ) 0.02 8 5000C x x x= + + 

 قطعة. 100  انتاج اوللفة د تكاوج (1)

 

 . 100اوجد التكلفة الفعلية لانتاج اللعبة رقم  (2)

 

 

 

 . 100اوجد التكلفة الحدية لانتاج اللعبة رقم ( 3)

 

 

. وايهما اسهل 100والتكلفة الحدية لانتاج اللعبة رقم 100 لعبة رقملانتاج ال الفعلية بين التكلفةقارن  (4)

 بالحساب.

 

 قطعة 100 الواحدة عند انتاج القطعةانتاج  تكلفةاوجد متوسط  (5)

 

 

 

 قطعة 1000  جاتلواحدة عند انعة االقط انتاج تكلفةمتوسط اوجد  (6)

 

 

 ماذا تلاحظ.  1000  وعند انتاج قطعة  100انتاج   القطعة الواحدة عند متوسط تكلفةقارن بين  (7)
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)وحدة تعطى بالعلاقة  xذا كانت دالة التكلفة لأنتاج   ا (1) ) 2 5000C x x= ودالة الايردات تعطى  +

بالعلاقة 
2( ) 10 0.001R x x x=  . للربحاوجد القيمة العظمى  −

 

 

 

 

 

 

 

 

انت دالة ك ذاادرهم ،ف20 ةالواحدبسعر  دمية اسبوعيا xيبيع المصنع  الاطفال،دمى مصنع لانتاج  (2)

لعبة تعطى بالعلاقة  xنتاج   التكلفة لا
2( ) 0.002 8 5000C x x x= + اوجد عدد القطع التي ينتجها  +

 المصنع ليحقق اكبر ربح.

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 121 

 

 الصغرى لمتوسط التكلفة القيمة 

 

 

 لتكن (1)
3 2( ) 6 15C x x x x= −                            .بالالاف  الاجهزةمن  x   تمثل دالة تكلفة انتاج    +

 اوجد مستوى الانتاج الذي يحقق القيمة الصغرى لمتوسط التكلفة. 

 

 

 

 

 

 

 

 لتكن (2)
2( ) 0.02 20 1800C x x x= + ستوى م جدوا .الاجهزةمن  x   تمثل دالة تكلفة انتاج    +

 رى لمتوسط التكلفة.يحقق القيمة الصغالانتاج الذي 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

)ان  أي التكلفة الكلية على عدد القطع  يساوي الواحدةللقطعة متوسط التكلفة  )
( )

C x
C x

x
=                                        
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 لتكن (1)
0.02( ) 10 xC x e=    تمثل دالة تكلفة انتاج   x  اوجد مستوى الانتاج  بالالاف. الاجهزةمن

 لفة.ى لمتوسط التكق القيمة الصغرالذي يحق

 

 

 

 

 

 لتكن (2)

3

2( ) 16000 200 4C x x x= + اوجد مستوى  .الاجهزةمن  x   تمثل دالة تكلفة انتاج    +

 الانتاج الذي يحقق القيمة الصغرى لمتوسط التكلفة.

 

 

 

 

 

 

 

 تمثل الدالة  (3)
100

( ) 10C x
x

= نتاج الحالي كان الا إذا .الاجهزةمن  x   نتاجلا   لفةتكمتوسط ال  +

 متوسط التكلفة. فيالسنوي  ويزداد بمعدل جهزين سنويا، اوجد معدل التغير قطع 10
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) تمثل الدالة  (1) ) 1.3
2500

x
p x =  عدد اوجد.  بةعل xبيع  لدرهم عندباالواحدة  سعر علبة العصير −

 للدخل   القيمة العظمى التي تحقق القطع

 

 

 

 

 

فاذا زاد عدد ل كتاب درهم لك 3سنوياً من نوع واحد بربح  كتاب اقلاو  20000 تبيع مكتبة (2)

         كتاب20000درهم عن كل كتاب زيادة عن  0.0001ـالكتب المباعة عن هذا العدد فان الربح يقل ب

                                                                    ,كتاب ( 21000درهم عند بيع  2.9مثلاً  ربح الكتاب الواحد   )

 ما عدد النسح التي تبيعها المكتبة حتى تحقق اعلى ربح

 

 

 

 

 

خصم واحد  درهم عن كل  م، ويت درهم  40اذا كانت سعر التذكرة الواحدة لحضور حفل هي  (3)

 22درهم عند شراء  38ر التذكر مثلاً  سع )  تذكرة 50اقصى د بح ةتذكر20تذكرة بعد طلب 

 لتكلفة التذاكر. العظمىاوجد عدد التذاكر التي تحقق القيمة تذكرة ( 
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   والسعر  دالة الطلب

 

 

 

 

 

 

)   معينة تعطى بالعلاقة الطلب لسلعةأذا كانت دالة  ) 200(30 )f p p=  سعر القطعةp حيث −

 درهم. 10عدد القطع المطلوبة عند السعر   ( اوجد1)

 

 

 درهم. 25عدد القطع المطلوبة عند السعر   ( اوجد2)

 

 

 

 درهم وقارن بينهم  25درهم   وعند السعر   10د السعر عن  الدخل()ت يرادا( اوجد الا3)

 

 

 

0 30P  

 

السلع او القطع وهي دالة  تعتمد على سعر القطعة  وتكون على  عددهي دالة  تمثل  :الطلب دالة  (1)

)    الشكل )x f p= 

)  الدخل  هي     الايراد اودالة  (2) )R p x p f p=  =  

) وتساوي     السلع وعدد السلعةهي دالة تعتمد على سعر  E مرونة الطلب (3) )
( )

P
E f P

f P
= 

1Eاذا كانت  (4)                                                                                                            الايرادات تتناقصدالة  السعر يزداد و  ان ايمرن يكون الطلب  −
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)   معينة تعطى بالعلاقة الطلب لسلعةذا كانت دالة ا ) 200(30 )f p p=  سعر القطعة  pحيث   −

 E اوجد مرونة الطلب( 1)

 

 

 

1E مرن الطلب يجعلذي سعار الالا ( اوجد مدى2)   ) اوجد الفترة التي يكون فيها الطلب مرن(.−

 

 

 

 

 

 

 

 .دالة الايرادات ثم حدد الفترة التي يتزايد فيها الايراد( اوجد 3)

1E  نغير مرالطلب  عليج)اوجد مدى الاسعار الذي   −) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 مرونة الطلب

( )
( )

P
E f P

f P
=

 

 او الايرادت الدخل

( )R P f P=  

0 30P  
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0.05ة بالعلاقة مبيعاتها السنوي احدى الشركات بتقدير ومقت  ( )(t) 60 40 x ts e−= )حيث  بالالاف  − )x t 

التالي يمثل وات ، والجدول لسنبا  tدراهم على الاعلانات مع مرور الزمن  ال بالاف كمية الانفاق   تمثل

 .اربع سنوات ق لمدةحجم الانفا

 

 

 عند السنة الثانية. مقدار المبيعات( قدر أ)

 

 

 

 الانفاق على الاعلانات في السنة الرابعة. التغير في معدل( قدر ب)

 

 

 

 

 معدل التغير في كمية المبيعات في السنة الرابعة. ( قدر ج)

 

 

 

 

 

 

 

 

4 3 2 1 t    السنة 

 تكلفة الاعلانات   14500 16000 18000 20000
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)  لاقةتحدد الع (1) ) 2f x x=   0حيث 8x  أول  كتلةx  معدني رقيق  سلكمتر من                      

8x  اوجد الكثافة الخطية  للمعدن عندما =  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

تحدد العلاقة   (2)
3( ) ( 1) 6m x x x= − 0حيث   + 2x  أول   كتلةx  متر من سلك معدني

 الكثافة على السلك ثم صف كيف تتوزع رقيق اوجد الكثافة الخطية  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الكثافة الخطية 

 هي مشتقة الكتلة

( ) ( )x m x = 

 العلوم 
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)أذا كان سرعة التفاعل (1) )x t   لمادة معينة تعطى بالعلاقة ( ) 2 ( ) 1 4 ( )x t x t x t = )حيث  − )x t 

)رجة التشبع اوجد التركيز الذي تصل فيه سرعة التفاعلدار التركيز من دتقيس مق )x t  الى القيمة

 العظمى .

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Q(t)تحدد العلاقة   (2) (3cos 2 4sin 2 )te t t= ة عند كهربائي لوم في دائرةحنة بـالكو،كمية الش +

 .نصف ثانية د ر بعلتيازمن معين، اوجد ا

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(t)التيار  ( )I Q t= 

 

 ملاحظة 

( )x t              تمثل  التركيز

)  و  )x t  تعني  معدل

التغير في التركيز وهو 

سرعة التفاعل ويمكن 

اعتبارة دالة في التركيز 

 اي ان

( ) ( )x t f x = 
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PVقانون بويل للغازات في درجة حرارة ثابتة هو  c=  حيث انP هو ضغط الغاز وV  حجم الغاز

 دوال متربطة بالزمن  VوPن لى اعتبار اثابت الغازات ع  cوالعدد

       ان بين)أ( 
2

( )

( )

P t c

V t V

 −
=


 

 

 

 

 

 

 

)ثم اوجد  V كدالة في Pاكتب  )ب( )P V 

 

 

 

 

 

))ج( قارن بين   )P V    و
( )

( )

P t

V t




 من الفقرتين أ و ب  
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بالعلاقة     )ثابت ( الذي يشد به الوتر Tتردد اهتزاز اوتار الجيتار بالتوتر fيرتبط  (1)
1

2

T
f

L 
=  

                                                                                    طول الوتر  Lوتمثل الكثافة )ثابت (   ث حي

)اوجد )أ(  )f t      عندما يكون
1

2
L 220و      =

T


)و      = ) 4L t = −                

 

 

 

   (fرفع طبقة الصوت اوكتاف واحد )ضعف  اوجدالزمن المستغرق ل (ب)

 

 

)يعرف الرقم الهيدروجيني  (2) )P x بالعلاقة   ( )
1

x
P x c ln

x
= +

−
كمية القاعدة  xحيث تمثل   

0 عدد ثابت حيث   cو  المضافة الى الخليط لكسر الحامض 1x  اوجد قيمة ،x   معدلالتي تجعل 

 .)قيمة صغرى مطلقة(الرقم الهيدروجيني صغير جدا تغيير

)معدل تغير الرقم الهيدروجني هو  ملاحظة ) )P x عتبارها وممكن ا( )g x) 
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اذا كانت المعادلة اللوجستية للنمو السكاني تعطى بالعلاقة    (1) ( ) 4 ( ) 5 ( )p t p t p t =   حيث −

) تمثل  )p t اوجد التعداد السكاني الذي يصل فيه معدل النمو ،مع مرور الزمن   ن ليوبالم السكانعدد

 الى القيمة العظمى.

 

 

 

 

 

 

 

0.2 تمثل الدالة  (1)

70
( )

1 3 t
f t

e−
=

+
 لساعةباtالزمن  نسبة عدد السكان التي تصلهم اشاعة معينة بعد 

 ا تمثل وماذ f(2) )أ( اوجد

 

))ب( اوجد  )f t , وبين ان  ( ) 0f t     

 

 

f(2)( اوجد ج)   وماذا تمثل . 

 

 .  ذين ستصلهم الاشاعةنسبة عدد السكان الل الأقصىد الح( د)

 

 

lim ( )
t

f t
→

 

 السكان 

 ملاحظة 

( )p t تمثل عدد السكان

)  و  )p t  تعني  معدل النمو

السكاني  ويمكن 

اعتبارها دالة في عدد 

السكان                               

)اي ان      ) ( )f p p t= 
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)ر يمثل بيان الدالة  جاو المالشكل ( 1) )f x 

)  رجة للدالةالاعداد الح   عددان   )f x  تساوي 

 

 

(a) 4    (b) 5   

(c) 6    (d) 7   

)   بيان الدالة لثمي شكل المجاور ال( 2) )f x  ، الحرجة للدالة  الاعداد   ان ( )f x هي 

(a) 2,0,1,2,4−    (b)0,1,2,4   

(c)0,1,4    (d)0,1   

)  الةبيان الد يمثل الشكل المجاور  (3) )f x  

 هي للدالة   د الحرجةفان الاعدا    

  

 

(a) 3, 1,1x = − −    (b) 3, 1,0,1x = − −   

(c)  3, 1,1x x= −  −    (d) ( )3, 1,1x x= −  −   

 

 

 الرابعةتمارين عامة على الوحدة 
جابات التمارين العامة موجودة ا

 في آخر صفحة بالوحدة

 الثالث               اسئلة الدرس          / / / / /  الوحدة الرابعة             
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)   ن الدالةالشكل المجاور يمثل بيا ( 4) )f x ان الاعداد الحرجة  للدالة،( )f x هي 

 

(a) 1−    (b) 1,2−   

(c) 1,0,2−    (d) 0,2   

 

      جة للدالةالاعداد الحر ( 5)
1 4

3 3
3

( ) 3
4

f x x x=  هي      +

(a) 0    (b) 0, 1−   

(c) 1, 1−    (d) 1−   

 

         حرجة للدالةالاعداد ال( 6)

2

2

7 2 1
( )

4 1

x x
f x

x x x

 − 
= 

− 
 هي       

(a) 0,1,2    (b) 0,1  

(c) 0,2    (d) 1,2   

 

 الاعداد الحرجة للدالة (7)
2 2( ) ( 0.45) xf x x x e−= +  هي                +

(a)
1

20
   (b)

1

20
−   

(c)
1

20
    (d)

1

10
   

 

 

( )f x
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)  الحرجة للدالة  الاعداد( 8) ) sin 2f x x x= على الفترة  − 0,  هي 

(a)
5

,
3 6

 
   (b)

5
,

6 6

 
  

(c)
5

,
3 3

 
   (d)

11
,

3 3

 
  

    الاعداد الحرجة  للدالة  دعد (9)
3 3( ) 4f x x x=  هي  −

(a) 2    (b) 3   

(c) 4    (d) 5   

 ةالاعداد الحرجة للدال (10) 

22
( )

2

x
f x

x
=

+
 هي                 

(a) 4, 2,0− −    (b) 4, 2− −   

(c) 0    (d) 4,0−   

 العدد الحرج للدالة (11)
1

( ) ( )
2

x xf x e e−=  هي                 +

(a) 0    (b) 1   

(c) 1−    (d) 2   

   اذا كانت للدالة  ( 12)
2( ) kxf x x e=  ا عند  عددا حرج  

2

3
x    تساوي  kقيمة    فان   =

(a) 3−    (b) 0   

(c)
3

2

−
   (d)

1

3

−
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    اذا كان  للدالة( 13)
3( )f x x cx= 1x   عند   حرج عدد    − =  تساوي    c  ة ن قيماف   −

 

اذا كانت  ( 14)
3 2( ) 3 12f x x x= − على الفترة   fفان  القيمة العظمى المطلقة للدالة   + 2,4−                           

 تكون عند    

(a) 2−    (b) 0   

(c) 2    (d) 4   

 

  القيمة العظمى المطلقة للدالة( 15) 
1( ) sinf x x−=   على الفترة 1,1− هي 

(a)     (b) 1   

(c)
3

2


   (d)

2


  

 

      القيمة العظمى المطلقة للدالة( 16)
2( ) xf x x e−=        على الفترة 0,4 هي 

(a) 0    (b) e   

(c)
2

4

e
   (d)

4

16

e
  

)اذا كانت  ( 17)  ) cos 2f x x=    على الفترة 0,  تكون عند المطلقة للدالة   الصغرى فان  القيمة    

(a) 0    (b)    

(c)
2


   (d)

4


  

0(d)  3−(c)  3(b)  1(a)  
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للدالة  ان القيمة العظمى المحلية ( 18)
3 2( ) 2 3 12 5f x x x x= − − + 

   تكون عند التي لها التمثيل البياني المجاور 

 

 

(a) 0    (b) 1−   

(c) 2    (d) 1,2−   

2للدالة ان القيمة العظمى المطلقة ( 19)

1
( )

1
f x

x
=

−
 

)على الفترة   التي لها التمثيل البياني المجاور   تكون عند −1,1(

 

 

(a) 0    (b) 1−   

(c) 2−    (d) 0, 1−   

 

للدالة ان القيمة الصغرى المطلقة ( 20)
5 1

4 4( ) 4 8f x x x= − 

 تكون عند  التي لها التمثيل البياني المجاور 

 

(a)
2

5
   (b)

3

5
  

(c) 5−    (d) 6−   
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)يمثل بيان الدالة    الشكل المجاور ( 21) )f x  

 اي من الجمل التالية صحيحة 

 

 

 

 

 

)g     للدالة ( 22) ) 2xx e x= على الفترة        − 0,1 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(a)  للدالةf   1قيمة عظمى محلية عندx =  

(b) للدالة f 0  قيمة صغرى محلية عندx = 

(c)  للدالةf  0  محلية عند ىصغرقيمةx = 

(d)  ليس للدالة f قيمة صغرى مطلقة   

 

(a) قيمة عظمى مطلقة  عند  ln 2x =  

(b)  0  مطلقة  عند صغرىقيمةx = 

(c)   قيمة صغرى مطلقة  عندln 2x = 

(d)  1  قيمة صغرى مطلقة  عندx = 
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)   الدالة يمثل بيان لشكل المجاور ا( 1)  )h x  ،  اي من الجمل التالية صحيحة 

 

 

 

 

   الة الد( 2)

2

3( ) 1f x x=    متزايدة على الفترة  −

(a) ( 1,0)−    (b) ( 3, 1)− −   

(c) ( ,0)−    (d) (0, )   

     الدالة  ( 3)
3 2( ) 3 3f x x x x= − + −        

  

 

 

 

 

       الدالة( 4)
1( ) tanf x x−=    متزايدة على الفترة   

(a) ( 1,1)−    (b) (0,2)   

(c) ( ,0)−    (d) ( , )−    

(a) للدالة( )h x عند  قيمة عظمى مطلقة x a= 

(b) للدالة( )h x قيمة صغرى مطلقة  عند  x c= 

(c) للدالة( )h x قيمة عظمى محلية  عند  x c= 

(d) للدالة( )h x مماس افقي عند x c=  

(a)   متزايدة على( , )−    

(b)   متناقصة  على( , )−    

(c) 1)  متزايدة على, )   

(d)    0)متزايدة على, )   
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)      الدالة ( 5) ) 1f x x x= −    متناقصة على الفترة     −

(a)
5

( , )
4

−    (b)
5

(1, )
4

  

(c)
5

( , )
4
    

(d) (1, )   

)    فترة التناقص للدالة( 6) ) sin cosf x x x= على  − 0,   هي    

(a)
3

( , )
4


−    (b)

3
( , )

4


   

(c)
3

(0, )
4


   (d)

3
( , )

4


   

     الدالة ( 7)
1

( )f x x
x

=  فترة  على ال متنافصة    +

(a) ( ) ( )1,0 , 0,1−    (b) ( ),−    

(c) ( ) ( ), 1 , 1,− −     (d) ( )0,1   

      الدالة( 8)
ln

( )
x

f x
x

 على الفترة    متزايدة    =

(a) ( ),e−    (b) ( )0,e   

(c) ( ),e     (d) ( )0,1   

     للدالة ( 9)
5 4 1 4( ) 4 8f x x x= عند       −

2

5
x = 

  

 

(a) قيمة عظمى محلية   

(b) قيمة صغرى محلية 

(c) رأسي مماس  

 (d)  غير ذلك 
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     الدالة ( 10) 
21

( ) ln
2

f x x x=  على الفترة    متناقصة    −

(a) ( )0,    (b) ( ),−    

(c) ( )1,1−    (d) ( )0,1   

     الدالة ( 11)
3( ) 3f x x x=  على الفترة    متناقصة    −

(a) ( )0,1    (b) ( )1,1−   

(c) ( )1,0−    (d) ( ) ( ), 1 , 1,− −    

)     الدالة   ( 12) ) lnf x x=      متناقصة   على الفترة 

 (a) ( )0,    (b) ( ),−    

(c) ( ),0−    (d) ( ) ( ),0 0,−     

 

     لدالة ل( 13)
3 2( ) 3 3f x x x x= − + 1xعند       − = 

  

 

 

 

اذا كانت  ( 14)
2( ) ( 3) ( 1)f x x x x = − )للدالةفان    + )f x  عظمى محلية عند    )قيم (قيمة 

(a) 1−    (b) 0   

(c) 1,0−    (d) 1,3−   

 

(a)   قيمة عظمى محلية 

(b) قيمة صغرى محلية 

(c)  لايوجد قيم قصوى محلية 

 (d)   مماس رأسي 
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)اذا كانت  ( 15) ) 2 1f x x x=  محلية عند    عظمى قيمة للدالةفان    +

(a) 1−    (b) 2−   

(c)
2

3

−
   (d)

2

3
  

 

)   يمثل بيان الدالة الشكل المجاور ( 16) )f x  ،   التناقص للدالة ان  فترة( )f x هي 

(a) (0,2)    (b)( 1,2)−   

(c) ( ,0)−    (d)( , 1)− −   

 

)   يمثل بيان الدالة المجاور الشكل ( 17) )f x  ،  المحلية للدالة العظمىان  القيمة( )f x  تكون عند 

(a) 1−    (b) 0   

(c) 1    (d) 2   

 

)   يمثل بيان الدالة الشكل المجاور ( 18) )f x  ، ان  القيمة الصغرى المحلية للدالة( )f x  تكون عند 

 

(a) 2    (b) 1,3−   

(c) 1,1,3−    (d) 1−   

 

( )f x

 

 

( )f x 

 

( )f x 
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)الشكل المجاور يمثل بيان الدالة  ( 19) )f x  على الفترة(     فاي من العبارات التالية صحيحة بالنسبة  −2,2(

)لبيان الدالة   )f x 

 

 

 

 

 

 

 

)  ت الدوال  اذا كان( 20) ), ( )g x f x     متصلة  ومتزايدة على مجموعة الاعداد الحقيقية 

 خاطئة التالية  ممكن ان تكون    اي من العبارات 

 

 

 

 

 

   لتكن  ( 21)

2

2

4 2 , 1
( )

2 , 1

x x x
f x

x x

− + − 
= 

− + 
 فان

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(a) الدالةf متناقصة على الفترة  ( )1,1−  

(b)  الدالةf   متزايدة على الفترة( )1,2 

(c) الدالةf متزايدة على الفترة  ( )2,0− 

(d)  للدالةf 1 مطلقة عند  قيم صغرىx = 

(1) (2)f f(a)   

( (1)) ( (2))f g f g)  b( 

1 1(1) (2)f f− −)  c( 

(1) (2)f g)  d( 

 

(a) للدالةf 0 قيمة عظمى  محليه عندx =  

(b)  للدالةf1 قيمة عظمى  محليه عندx = 

(c) للدالةf2 قيمة عظمى  محليه عندx = 

(d)  ليس للدالةf اي قيم عظمى   
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الدالة     ( 1)
5

( )
( 2)

f x
x

−
=

−
 على الفترة   للاسفلمقعرة   

(a) ( ),−     (b) ( )2,   

(c) ( ),2−    (d) ( )5,   

   الدالة ( 2)
1

( )f x x
x

= +   

 

 

 

 

  الفترة التي تكون عليها الدالة (3) 
3 2( ) 2 6 4f x x x= −    مقعرة للاسفل  هيصة وقمتنا  +

 

 

     الدالة ( 4)
2( )f x x x=  مقعرة للاعلى على الفترة   

(a) ( )0,    (b) ( ),−    

(c) ( ),0−    (d)    

(0,4)(d)  (0,2)(c)  (1,2)(b)  (0,1)(a)  

(a) 0 لها تقطة انقلاب عندx =   

(b) 1 لها نقاط انقلاب عند, 1x = −   

(c)  1,0,1لها نقاط انقلاب عندx = −   

(d)  ليس لها نقاط انقلاب 
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)الدالة   ( 5) ) 2 xf x xe=    مقعرة للاسفل على الفترة 

(a) ( ), 2− −    (b) ( )2,−    

(c) ( ), 1− −    (d) ( )1,−    

)يمثل بيان الدالة  بالاعمتاد على الشكل المجاور الذي (6) )f x 

 التي يكون عندها اشارة الدالة xان  قيم  

 f   والدالةf      موجبتين هي 

 

 

(a) ( , )−     (b) (3, )   

(c) ( 17, )−     (d) ( ,3)−   

0hفي تحديد الرمز الذي يحقق  hاعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة ( 7) = 

(a) b    (b) f   

(c) d    (d) g   

 

,0في تحديد الرمز الذي يحقق  hاعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة ( 8) 0h h =  

 

(a) b    (b) f   

(c) d    (d) g   
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)   يمثل بيان الدالة الشكل المجاور ( 9) )f x  ،   ان  فترة التقعر للاعلى للدالة( )f x هي 

(a)( ,0),(2, )−     (b) (1, )   

(c)( , 1),(2, )− −     (d) (1,2)   

 

)الشكل المجاور يمثل بيان الدالة  ( 10) )f x  

)للدالة  نقطة الانعطاف  ان )f x   تكون عندx 

 

(a) a    (b) d   

(c) ,a d    (d) b   

)   يمثل بيان الدالة الشكل المجاور ( 11) )f x  

   فترة  ال  الدالة متزايدة ومقعر للاسفل على  ان 

 

(a)( ,0)−    (b) ( ,1)−   

(c)( ,1)−    (d) (0,2)   

)الشكل المجاور يمثل بيان كل من الدوال   ( 12) )f xو( )f x   و( )f x  ان الدالة التي تمثل بيان  الدالة،( )f x هي 

(a) A    (b) B   

(c) C    (d) 

 

 

( )f x

 

 

( )f x

 

 لا يمكن تحديدها

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 146 

 

)يمثل بيان الدالة       اعتمد على الشكل المجاور الذي (13) )f x 

)في تحديد بيان الدالة   )f x  

 

   

 

(a)   

 

 

(b)  

(c)   (d)  

 

 

  

 اي من العبارات التالية صحيحة  (14)

 بالاعمتاد على الشكل المجاور الذي  

)يمثل بيان الدالة       )f x 

   

 

 (a) (1) (1) (1)f f f      (b) (1) (1) (1)f f f     

(c) (1) (1) (1)f f f      (d) (1) (1) (1)f f f     
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)يمثل بيان الدالة  بالاعمتاد على الشكل المجاور الذي (15) )f x 

 

 ممكن   اي من الرسومات البيانية التالية 

)للدالة   ان يكون  )f x 

 

 

 (a)   

 

(b)  

(c)   (d)  

 

) اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة (16) )f x  

 في تحديد اي من العبارات التالية صحيحة

 

(a) (0) (1)f f    (b) ( 1) (2)f f− =    

(c) (0) (1)f f    (d) (0) 0f  =   

 

  

  

 

( )f x

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 148 

 

)   الشكل المجاور يمثل بيان الدالة( 17)  )f x  ،   ان  فترة التقعر للاسفل للدالة( )f x هي 

 

(a) (2,4)    (b) ( 2,0)−   

(c) (0,4)    (d) ( 2,2)−   

 

)  يمثل بيان الدالة الشكل المجاور ( 18) )f x  حيث    ( 1) (1) 0f f − = = 

 فاي من الجمل التالية صحيحة

   

 

 

 

  اذا كان  للدالة( 19) 
2( )

a
f x x

x
= 1xنقطة انعطاف عند   +  تساوي  aن قيمة اف =

 

)    اذا كان  ( 20 ) ) 0f c xوللدالة قيمة عظمى محلية عند      = c=   

 اي من العبارات التالية صحيحةف   

(a) ( ) 0f c =    (b) ( ) 0f c    

(c) ( ) 0f c     (d) ( ) 1f c =   

 

1(d)  1−(c)  2(b)  2−(a)  

(a) للدالة  ( )f x 1 قيمة عظمى محلية  عندx 1x وقيمة صغرى محلية  عند = = − 

(b)  للدالة  ( )f x 1 قيمة صغرى محلية  عندx 1x وقيمة عظمى محلية  عند = = − 

(c)   للدالة( )f x 0 قيمة عظمى محلية  عندx =  

(d) للدالة  ( )f x 0 قيمة صغرى محلية  عندx = 
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)   الشكل المجاور يمثل بيان الدالة ( 21) )f x  

)ان الشكل المناسب لبيان الدالة  )f x هو 

 

 

(a)   

 

 

 

 

(b)  

(c)   

 

 

 

 

(d)  

)يمثل بيان الدالة    الشكل المجاور ( 22) )f x  

   لجمل التالية صحيحةاي من ا

 

 

 

 

 

 

 
 

 
 

 

(a) للدالة f نقاط انقلاب  

(b)  الدالةf متزايدة على الفترة  ( ),0− 

(c) للدالةf مطلقة على الفترة  قيمة عظمى ( )1,1− 

(d)  للدالةf مطلقة على الفترة  قيم صغرى ( )1, 
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)   اذا كانت الدالة ( 23)  )f x  0قابلة للاشتقاق مرتين حيثf    0وf    0وf  ،التمثيل البياني    فان

)الذي يمثل الدالة    )f x  هو 

(a)    (b) 

 (c  (d)  

 

 

 

      الدالة (24)

2

2

2

4 2, 2
( ) 4

4 2 2

x x x
f x x

x x

 −  − 
= − = 

− −  
 على الفترة   للاسفلمقعرة       

(a) ( ),−     (b) ( )2,   

(c) ( ), 2 ,(2, )− −     (d) ( )2,2−   

  لدالةاذا كان  ل( 25) 
3 2( ) 2f x x ax bx= + + )نقطة انقلاب عند  − aقيمة   فان  −(1,5 b+  تساوي 

اذا   كانت للدالة  ( 26) 
4 3 2( ) 6 12 1f x x bx x x= + + +     نقطتين انقلاب فان       +

 (a) 0b =    (b) 2 16b =   

(c) 2 16b     (d) 2 16b    

 

 

 

6(d)  3(c)  1−(b)  2−(a)  
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   الجدول التالي يمثل بعض المعلومات  ( 1)

)  عن الدالة )f x    ومشتقاتها 

)اي من الرسومات التالية ممكن ان يكون للدالة    )f x 

 
 

 
 

 البياني المجاور احدى الدوال التالية له التمثيل   (2)

 

 

 

 

 

 

 

(a)
2( 1)( 3)

( )
2

x x
f x

x

− −
=

−
   

(b)
3

2( 1)( 3)
( )

( 2)

x x
f x

x

− −
=

−
  

(c)
2

2( 1)( 3)
( )

( 2)

x x
f x

x

− −
=

−
   

(d)
2

( 1)( 3)
( )

( 2)

x x
f x

x

− −
=

−
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 احدى الدوال التالية  لها خط تقارب مائل  (3) 

 

 

 

 

 

 

 

 

      الذي يمثل بيان الدالة التالية   اي من الاشكال (4)
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   الشكل الذي يمثل بيان الدالة  (5) 

2

2

2
( )

4

x
f x

x
=

−
 هو 

(a)   
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التمثيل البياني للدالة   (6)
2

2
( )

1

x
f x

x
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+
  هو  
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3      الذي يمثل بيان الدالة التالية   اي من الاشكال(7) 
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 البياني المجاور احدى الدوال التالية له التمثيل   (8) 
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)  اذا كانت (9) )f x   فترة   متصلة على ال 2,3−   وتحقق ما يلي     

(2) 0

(0)

( ) 0

f

f not exist

f x

 =

 =

 
 

)فان التمثيل البياني المناسب للدالة  )f x  هو 

(a)   

 

 

 

 

(b)  

(c)   

  

 

 

 

(d)  

 يمثل بيان الدوال   الذي   الشكل المجاور اعتمد على ( 10)

( ), ( ), ( )f x f x f x   

)الدالة التي تمثل ان    )f x  هي   

 

 

(d)  III(c)  II(b)  I(a)  

 غير موجودة

 

 غير ذلك

I 

II 

III 
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)اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة   (11) )f x     

)في تحديد بيان الدالة   )f x  

 

   

  

 
 

)الشكل المجاور يمثل بيان الدالة  ( 12) ), ( ), ( )f x f x f x    

 

 اي من الخيارات التالية هي الصحيحة
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      الذي يمثل بيان الدالة التالية  اي من الاشكال(13)
3 2( ) 3 3f x x x x= − +     
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   الشكل الذي يمثل بيان الدالة  (14) 
2/( ) xf x e−=  هو 
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)      الذي يمثل بيان الدالة التالية   اي من الاشكال (15) ) sinf x x x= +      

(a)  
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)      الذي يمثل بيان الدالة التالية   اي من الاشكال (16) ) lnf x x x=      
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)/1خطوط التقارب الراسية والافقية للدالة     (17)   ) xf x e=   هما 

(a) 0 , 0x y= =    (b) 0 , 1x y= =   

(c) 1 , 0x y= =    (d) 1 , 1x y= =   
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600يراد وضع سياج طوله ،شكل تقع على حافة نهر مستقيممزرعة مستطيلة ال  (1) ft   متر على الجوانب الثلاث

 الاخرى فان  اكبر مساحة يمكن احاطتها هي . 

 صندوق على شكل متوازي مستطيلات طول ضلع قاعدته يساوي ضعف عرضها ومجموع أبعاده  (2)

                  .  هو للصندوق فان اكبر حجم   45cmالثلاثة 

                     

 مكعب شبه يراد عمل صندوق على شكل ( 3) 

  طول ضلهاالشكل  مربعةبدون غطاء من ورقة  

24cm  مربعات متطابقة عند الرؤوس. 4وذلك بقطع 

 ؟ اكبر حجم للصندوق هو  فان 

 

  

مساحة اكبر مثلث متساوي الساقين يمكن رسمه بحيث يكون احد رؤوسة هي نقطة الاصل والرأسان  ان  (4)

227yالاخران على المنحنى    x=   هو −

30000(d)  60000(c)  40000(b)  45000(a)  

90000(d)  22500(c)  30000(b)  3000(a)  

64(d)  4(c)  512(b)  1024(a)  

72(d)  54(c)  108(b)  27(a)  

 السابع                اسئلة الدرس          / / / / /  الوحدة الرابعة             

 ملاحظة : الأسئلة المتعلقة بالاقتصاد تم نقلها الى اسئلة الدرس التاسع
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  هو5ارتفاعة  و  10قائم الزاوية طول قاعدتة مثلث مستطيل يمكن رسمة داخل  مساحة اكبر  ان  (5) 

 

) ان اقصر بعد للنقطة (6) y  عن المنحنى  1,0( x=  يساوي 

(a) 3    (b) 1   

(c)
3

2
   (d)

1

2
  

 يكون  A    ان اصغر محيط  مستطيل مساحتة ثابتة (7)

 

 

 

 

 

الغرض من السعال البشري هو زيادة تدفق الهواء الى الرئتين ،بازاحة جميع الجسيمات التي تسد القصبة  (8)

الهوائية وتغير نصف قطر القصبة الهوائية. اذا علمت ان السرعة المتجهه لتدفق الهواء خلال القصبة الهوائي  

ى بالعلاقة  تعط
2( ) 2 (1 )V r r r= ،فان نصف قطر القصبة الهوائية   بالسنتميتر rعند نصف قطر القصبة   −

 هه للهواء اكبر ما يمكن هي  جالتي تجعل السرعة المت

(a) 1    (b) 2   

(c)
3

2
   (d)

2

3
  

12.5(d)  37.5(c)  25(b)  5(a)  

(a)   مستطيل طوله ضعف عرضه 

(b)   مستطيل طوله  ثلاث اضعاف عرضه 

(c) مربع طول ضلعه   A 

(d)     مربع طول ضلعه
4

A
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  تمثل الدالة  (9)

2

2

35
R( )

35

x x
x

x

−
=

+
القيمة  فان. ف سلعة بالا  xارباح  شركة بملاين الدراهم  من بيع   

 العظمى للربح تكون عند بيع سلع عددها 

(a) 5000    (b) 7000   

(c) 5    (d) 7   

   تمثل العلاقة (10)
31

( )P v cv
v

=  حيث ان الثابت v  مقدار الطاقة التي يبذلها طائر حتى يسير بالسرعة +

0c   فان  السرعة التي تحقق القيمة الصغرى للطاقة  تكون عند  

(a)
1

3
v

c
=    (b)

1

3
v

c
=   

(c)
4

1
v

c
=    (d)

4

1

3
v

c
=   

 

  تمثل الدالة  (11) 
0.02 0.42( ) t tf t e e− −= ساعة من اخذ الدواء   فان   tضلات بعد    تركيز الدواء في الع −

 الزمن  الذي يكون فية تركيز الدواء اكبر ما يمكن هو  

  تمثل الدالة  (12)
/2( ) vf v v e−=      قوة احدى عظلات الجسم بعد انقباضها بسرعة مقدارهاv                            

 مة العظمى للقوة  هي فان السرعة  التي تحقق القي

(a) 7    (b) 3.8   

(c) 5    (d) 7.6   

(a) 2    (b) 4   

(c) 1    

 

(d) 8   
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اذا كانت  ( 13) 
3 2( ) 3 12 4v t t t t= − + فان   تمثل دالة السرعة المتجهة لجسم يتحرك على خط مستقيم   +

 اقل تسارع يصل اليه الجسم هو    

(a) 12    (b) 40   

(c) 9    (d) 21  

تمثل الدالة    (14)
3 2( ) 3 18 60Q t t t t= − + حيث   بالساعات tعدد السلع التي ينتجها عامل خلال الزمن   +

)تمثل   )Q t لزمن بالساعات  الذي يكون فيها كفاءة العامل اكبر ما يمكن هو كفاءة العامل في اي لحظة . ان ا 

 

                                                                                  مثلث متساوي الساقين،               نافذه على شكل مستطيل يعلوها ( 15)

                            متر                                                                                                                           12في الشكل ،اذا كان محيط المستطيل يساوي  كما 

 فان اكبر مساحة للنافذة هي

 (a) 2    (b) 4   

(c) 12    (d) 24   

  

 المعدن على شكل اسطوانه دائرية قائمة مغلقة سعتها  علبة من يراد صنع  (16)
3128 cm .  ابعاد العلبةاوجد  

 اقل ما يمكن.  اه تعالتكون كمية المعدن المستخدم في صن

 

(a) 4, 8r h= =    (b) 4, 4r h= =   

(c)
128

3,
3

r h= =    (d)
128

3,
9

r h= =   

 

4(d)  3(c)  2(b)  1(a)  
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كيلو متر عن الشاطئ ،الى خزان للنفط يقع على  12يراد توصيل خط انابيب من منصة للبترول في البحر وتبعد  (17)

  كيلو متر . اذا علمت ان تكلفة مد كيلومتر  24  مسافة  الشاطئ ويبعد الى الشرق عن اقرب نقطة للمنصة من الشاطئ 

مليون درهم  اوجد اقل تكلفة لمد خط الانابيب بين   3مليون درهم وعلى الشاطئ هو  5في البحر هو    من الانابيب

 .المنصة والخزان

 

 

 

 

 

(a) 120m    (b) 134.16m   

(c) 132m    (d) 90m   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 منصة البترول 
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3126يتدفق النفط الى خزان على شكل نصف كرة  بمعدل  (1) / hm  ذا كان حجم النفط  ا،فV    في الخزان

 يعطي بالعلاقة  

24
(36 )

3
V h h= − 

 هو 3mلخزان عندما يكون النفط على ارتفاع  الماء في ا فان معدل تغير  ارتفاع ا 

 

5خزان مكعب الشكل مملوء بالماء طول ضلعه  (2) m  32يتسرب منه الماء بمعدل /m h فان معدل تغير ،

                                                           ارتفاع الماء في الخزان هو

 

31ماء كروية الشكل  تتبخر بمعدل  قطرة  (3) / mincm   وتبقى تحافظ على شكلها 

0.2نصف قطر قطرة الماء  عند اللحظة التي يكون فيها نصف القطر   تغير معدل  فان cm  هو 

2هو  اذا كان معدل التناقص في نصف قطر كرة ثلجية  (4)  /cm h ،  فان معدل التغير في مساحة الكرة السطحية

 هو 6cm   عندما يكون القطر 

1

4
(d)  

1

6
(c)  

1

2
(b)  

1

3
(a)  

1

25
−(d)  

1

25
(c)  

2

25
(b)  

2

25
−(a)  

0.2−(d)  2−(c)  0.2(b)  2(a)  

144−(d)  48−(c)  16−(b)  4−(a)  

 الثامن               اسئلة الدرس          / / / / /  الوحدة الرابعة             
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2تتحرك نقطة على منحنى معادلته   (5) 3y x= 3للنقطة يزداد بمعدل    x، فإذا كان الاحداثي    − /unit s 

2xعندما    y أوجد معدل التغير في الإحداثي = 

0.1 مثلث متساوي الأضلاع يزداد طول ضلعه بمقدار  (6) /cm s   مساحته                            فان مقدار التغير في

3عندما يكون طول ضلعه يساوي   cm   هي 

15( سلم طوله  7) m عن ، موضوع احد طرفية على جدار منزل والطرف الأخر موضوع على الارض،ويتحرك 
 
 بعيدا

6الحائط بمعدل  / sm   فان معدل التغير في الزاوية التي بين  السلم والارض عند اللحظة التي يكون عندها اسفل

 من الحائط هي 9mالسلم على بعد  

 

320( يتسرب النفط من ناقلة بحرية بمعدل 8) /m h   2بشكل دائري بسمك   وينتشرcm   فان معدل تزايد نصف

 هو 100mعندما يكون نصف القطر    بقعة النفط  قطر 

2y( تتحرك نقطة على المنحنى 9) x=    فان النقطة التي يتساوى فيها معدل تغير الاحداثي السيني مع الاحداثي

 الصادي هي. 

(a) (1,1)    (b) ( 1,1)−   

(c)
1 1

( , )
2 4

   (d)
1

(1, )
2

  

 

4(d)  6(c)  6−(b)  3(a)  

0.75(d)  1.5(c)  0.3(b)  0.15(a)  

1

2
−(d)  

1

2
(c)  

1

3
−(b)  

1

3
(a)  

5


(d)  

5


−(c)  

1

20
−(b)  

1

20
(a)  
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30( تسير سيارة بسرعة  10) /km h  اتجاه الجنوب من نقطة تبعد
1

3
km   شمال التقاطع ، وتسير سيارة شرطة

40بسرعة   /km h من نقطة تبعد
1

4
km رادار سيارة الشرطة    شرق التقاطع نفسه ،في هذه اللحظة يقيس

 المعدل الذي تتغير  بها المسافة بين السيارتين ،فان السرعة المتجهة التي سيسجلها الرادار هي. 

 

(a) 0    (b) 96−   

(c) 48    (d) 48−   

 

0.2 تتابع الة تصوير اطلاق مسبار الامل  الذي يصعد  عموديا بمعدل ( 11)  /km s الارض وتقع الة التصوير على  

2وتبعد  km   1عن مكان انطلاق المركبة  ان معدل تغير زاوية الة التصوير  عندما تكون المركبة على ارتقاع km   

 لتحافظ على تصوير  الانطلق هو  

 

 

 

1 مكعب ثلجي يتناقص طول ضلعة بمعدل (12) /cm h  قطرالمكعب عندما يكون طول  معدل تغير طول  فان

 هو  10cm   ضلعه 

(a) 2−    (b) 3−   

(c) 1−    (d) 3−   

 

0.4 /rad s(d)  0.2 /rad s(c)  0.08 /rad s(b)  0.16 /rad s(a)  

30 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 168 

 

2الماء  ويتغير  ارتفاعة ونصف قطره  بمعدل     يتسرب منه و    بالماءمملؤ   على شكل مخروط قائم خزان (13)  m   في

4         عندما يكون الارتفاع الماء في الخزان حجم فان معدل تغير الساعة  m   3      ونصف القطر m        هو                    

 

6 يمش ي رجل  طوله (14) ft 4.5بمعدل / sft 

 عنعلى خط أفقي 
ً
15ارتفاعه   كهرباء عمود  مبتعدا ft. 

   فان معدل التغير في طول ظل الرجل هو  

 

 

فاذ كانت معدل تغير ،800m  يبعد عن مكان اطلقه  على الارض و   اطلق صاروخ للاعلى ويتم رصدة من جهاز  (15)

0.6  الزاوية  بين الارض والصاروخ هي  /rad s    هي  45فان سرعة الصاروخ عندما تكون الزاوية 

 

 

2 بمقدار  يزداد طول ضلعه متساوي الاضلاع مثلث  (16) /cm s   محيطة يساوي     فان مقدار التغير في 

1 بمقدار  القاعدة    يزداد طول ضلعو  5cmطول وترة     قائم الزاويةمثلث  (17)  /cm s    بحيث يبقى طول الوتر

 هو       3cm   مساحة المثلث  عندما يكون طول قاعدتة      فان مقدار التغير في ثابت

 

  

8−(d)  6−(c)  22−(b)  16−(a)  

2.25(d)  2.8(c)  3(b)  1.5(a)  

800 /m s(d)  720 /m s(c)  960 /m s(b)  480 /m s(a)  

4(d)  6−(c)  6(b)  2(a)  

1.75−(d)  1.75(c)  0.875−(b)  0.875(a)  
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2 بمقدار  القاعدة    يزداد طول ضلعو  10cmطول وترة     قائم الزاويةمثلث  (18) /cm s    فان مقدار التغير في   

 هو        6cm  ارتفاعة عندما تكون طول قاعدتة  

 

6 طولهرجل  (19) ft 12 ويبعد ft  18عن عمود انارة ارتفاعة ft                                                                                                                                                                           

3ويمش ي نحو العمود بمعدل  /ft s                                                                                                                                                                                                                     

 يساوي  معدل تغير طول ظل الرجل فان 

 

(a)
3

2
   (b)

3

2
−   

(c)
1

6
   (d)

1

6
−   

35ينسكب الرمل بمعدل   (20) /m s  قطرها فان معدل تزايد ارتفاع  ويشكل كومة مخروطية ارتفاعها يساوي

 مترين يساوي   الكومة عندما  يكون الارتفاع 

(a)
5


   (b)

5


−   

(c)
10


   (d)

10


−   

  

بشكل دائري بسمك   في الدقيقة وينتشر  جالون   150فط من ناقلة بحرية بمعدل الن  ( يتسرب21)
1

30
ft  فان

300عندما يكون نصف القطر   بقعة النفط   معدل تزايد نصف قطر  ft   هو 

0.75−(d)  1.5(c)  1.5−(b)  0.15(a)  

2


(d)  

1


−(c)  

1


(b)  

15

2
(a)  
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10 من الشكل  المجاور الذي يمثل قمع ارتفاعة يتسرب الماء (22) cm  حيث يعطي نصف قطر 

21   سطح الماء في اي لحظة بالعلاقة 
(3 )

20
r h=             ذا كان معدل تناقص ا، +

نصف القطر      
1

/ s
5

cm 3 عند الارتفاع cm     فان معدل تغير الارتفاع عند نفس اللحظة يساوي                                                      

 

بالعلاقة     )ثابت ( الذي يشد به الوتر Tاوتار الجيتار بالتوتر  تردد اهتزاز  fيرتبط   (23)
1

2

T
f

L 
حيث     =

   ) و تمثل الكثافة )ثابتL  طول الوتر                                                                                                                                            

) فان )f t       عندما يكون
1

2
L 220و      =

T


)و     = ) 4L t =  تساوي   −

(a) 440    (b) 1760   

(c) 220    (d) 1760−   

PVقانون بويل للغازات في درجة حرارة ثابتة هو   (24)  c=   حيث انP  هو ضغط الغاز وV   حجم الغاز

 دوال متربطة بالزمن   VوPثابت الغازات على اعتبار ان    cوالعدد 

  فان             
( )

( )

P t

V t




 تساوي    

(a)
2 ( )

c

V t

−
   (b)

2 ( )

c

V t
  

(c)
( )

c

V t

−
   (d)

( )

c

V t
  

 

1

3
−(d)  

1

3
(c)  

2

3
−(b)  

2

3
(a)  
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)يمثل الشكل المجاور  دالة الدخل    (1) )r x                                                                                                                                             

)ودالة  التكلفة     )c x عند انتاج    بملاين الدراهمx                                                        جهاز                                                                             

 كمبيوتر  بالالاف فان القيمة العظمى للربح تكون عند انتاج  

 

 

 

 

 

لعبة تعطى بالعلاقة  xذا كانت دالة التكلفة لأنتاج    ا (2) 
2( ) 0.02 8 5000C x x x= + + 

 هي 100فان التكلفة الفعلية لانتاج اللعبة رقم 

(a) 6000    (b) 11.98   

(c) 5988    (d) 12   

 

       لعلاقة لعبة تعطى با xذا كانت دالة التكلفة لأنتاج    ا (3)
2( ) 0.02 8 5000C x x x= + + 

 هي 100ان التكلفة الحدية لانتاج اللعبة رقم ف

(a) 6000    (b) 12   

(c) 5988    (d) 6   

 

 

 التاسع                اسئلة الدرس          / / / / /  الوحدة الرابعة             

(a) 2000 قطعة   

(b) 8000 قطعة  

(c) 11000 قطعة 

 (d) 8 قطع 

( )c x 

( )r x
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ذا كانت دالة التكلفة ادرهم ،ف20دمية اسبوعيا بسعر الواحدة   x، يبيع المصنع   دمى الاطفالمصنع لانتاج  (4)

لعبة تعطى بالعلاقة  xنتاج    لا 
2( ) 0.002 8 5000C x x x= + يحقق  تجها المصنع ل فان  عدد القطع التي ين +

 اكبر ربح هي  

(a) 6000    (b) 3000   

(c) 30000    (d) 7000   

 

( لتكن  5)
0.02( ) 10 xC x e=     تمثل دالة تكلفة انتاج    x . فان مستوى الانتاج الذي يحقق  من الاجهزة الكهربائية

 القيمة الصغرى لمتوسط التكلفة هو  

a) 5   (b) 500   

(c) 50    (d) 10   

 

)  تمثل الدالة  (6) ) 400(20 )f p p= 20pحيث    pب على سعلة معينة عند السعر  كمية الطل −     ان

)السعر الذي تكون  فية دالة الايرادات  )R p f p=   اكبر ما يمكن هو 

)  تمثل الدالة  (7)  )R p f p=    دالة الايرادات عند  السعرp       ان دالة  الايرادات تكون متناقصة  عندما

 تكون مرونة الطلب    

(a) 10    (b) 20   

(c) 400    (d) 15   

(a) 1E     (b) 1E  −   

(c) 0E     (d) 1E  −   

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 173 

 

)  تمثل الدالة  (8) ) 400(20 )f p p= 20pحيث    pكمية الطلب على سعلة معينة عند السعر   −     ان

)مدى الاسعار الذي تكون  فية دالة الايرادات      )R p f p=    متزايدة هي 

)  تمثل الدالة  (9)  ) 400(20 )f p p= 20pحيث    pمعينة عند السعر   لطلب على سعلةكمية ا −     ان

 مدى الاسعار الذي يكون  فية الطلب مرن  هي   

1E)  اذا كان الطلب مرن ( 10)   )على  الفترة   (− ),a b فاي من العبارات التالية صحيحة 

 

 

 

 

 

)  تمثل الدالة  (11) ) 1.3
2500

x
p x = القيمة  نفا. علبة  xالواحدة  بالدرهم  عند بيع   سعر علبة العصير  −

 العظمى للدخل  تكون عند بيع 

(a) 1625    (b) 10000   

(c) 3250    (d) 16250   

 

(a) (0,10)    (b) (10,20)   

(c) (0,20)    (d) (20,400)   

(a) (0,10)    (b) (10,20)   

(c) (0,20)    (d) (20,400)   

(a) السعر يزداد و دالة الايرادات تزداد على الفترة( ),a b 

(b) السعر يزداد و دالة الايرادات تتناقص( ),a b 

(c) السعر يتناقص و دالة الايرادات تتناقص( ),a b 

(d)  السعر يتناقص و دالة الايرادات تتزايد( ),a b 
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بالعلاقة  بالاف الدراهم  (تقوم احدى الشركات بتقدير مبيعاتها السنوية 12)
0.05 ( )(t) 60 40 x ts e−= حيث   −

( )x t  كمية الانفاق بالاف الدراهم على الاعلانات مع مرور الزمن     تمثلt   ، بالسنوات                                              

 والجدول التالي يمثل حجم الانفاق لمدة اربع سنوات. 

 

 

 با تساوي  غير في كمية المبيعات في السنة الرابعة تقريفان معدل  الت

(a) 1719    (b) 6550   

(c) 27250    (d) 3000   

)   تحدد العلاقة   (13)  ) 2f x x=     0حيث 8x     أول   كتلةx  معدني رقيق  سلكمتر من                                  

8x    فان الكثافة الخطية  للمعدن عندما   هي =

(a) 2    (b) 4   

(c)
1

2
   (d)

1

4
  

 

تحدد العلاقة    ( ( 14) 
3( ) ( 1) 6m x x x= − 0حيث    + 2x   أول  كتلةx   اي  متر من سلك معدني رقيق

 من العبارات التالية تكون  صحيحة

 

 

 

 

 

 الكثافة الخطية 

( ) ( )x f x = 

(a) على طول السلك ) تناسق( تتوزع الكثافة بالتساوي f  

(b) تكون الكثافة على الاطراف اكثر من الوسط 

(c) تكون الكثافة في  الوسط اكثر من الاطراف 

 (d) تزيد الكثافة من اليسار الى اليمين على طول السلك 

 السنة  1 2 3 4

 تكلفة الاعلانات  14500 18000 22000 25000
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)اذا كان سرعة التفاعل ( 15) )x t   لمادة معينة تعطى بالعلاقة ( ) ( ) 1 2 ( )x t x t x t = )حيث   − )x t    مقدار

)الذي تصل فيه سرعة التفاعل التركيز فان   التركيز   )x t   هي  الى القيمة العظمى . 

(a)
1

( )
8

x t =    (b)
1

( )
16

x t =   

(c)
1

( )
2

x t =    (d)
1

( )
4

x t =   

 

اذا كانت المعادلة اللوجستية للنمو السكاني تعطى بالعلاقة     (16) ( ) 2 ( ) 6 ( )p t p t p t =   تمثل   حيث −

( )p t  التعداد السكاني الذي يصل فيه معدل النمو الى القيمة العظمى   فانمع مرور الزمن ، عدد السكان بالمليون

 هو 

0.2  تمثل الدالة ( 17)

70
( )

1 3 t
f t

e−
=

+
فان   بالساعة  tالزمن   ة بعدنسبة عدد السكان التي تصلهم اشاعة معين 

 شار الاشاعة بعد ساعتين يساوي نت معدل التغير في ا

0.4   تعطى بالدالة  ساعة باليوم  (t)  اذا كانت درجات طالب بعد دراسة ( 18)

90
( )

1 4 t
f t

e−
=

+
اذا قرر الطالب    

 فان د
ً
 رجاتة سترتفع تقريبا بمعدل زيادة دراسته بمعدل ساعة  يوميا

 

(a) 6    (b) 12   

(c) 3    (d) 4   

(a) 70%    (b) 23%   

(c) 3.1%    (d) 17.5%   

23.04(d)  1.44(c)  15.28(b)  5.76(a)  

 شباعدرجة الا

 شباعدرجة الا

 شباعدرجة الا

 شباعدرجة الا

 مليون

 مليون

 مليون

 مليون

0t  بما ان عدد ساعات الدراسة غير معلوم  ممكن تعويض  ملاحظة:     بالمشتقة لتسهيل الحسابات ويكون الناتج تقريبي =
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 الخامسة الوحدة 

 التكامل 

 عمر الخطيبمحمد  : عداد إ
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اذا كانت الدالة 
2( )f x x c= )فان  مشتقتها الدالة  عدد ثابت  cحيث   + ) 2f x x = . 

نقول ان الدالة  
2( )f x x c= )هي الدالة الاصلية للدالة   + ) 2f x x = 

 ونعبر عما سبق بالرموز   

22x dx x c= + 

هو         2x    تكامل  ....يقرءو 
2x c+ 

)  التكامل غير المحدود للدالة او  ) 2f x x هو       xبالنسبة للمتغير     =
2( )f x x c= + 

   للدالة الدالة الاصليةاوجد  (1)
2( ) 3f t t= وعبرها عن ذلك بالرموز 

نعلم ان مشتقة الدالة 
3( )F t t c= عدد ثايت هي الدالة   cحيث  +

2( ) 3f t t= 

  للدالة الدالة الاصليةلذلك فان 
2( ) 3f t t=  هي الدالة   

3( )F t t c= + 

 ونكتب ذلك بالرموز 

2 33t dt t c= + 

)   للدالة  الدالة الاصليةاوجد  (2) ) 1f x  عن ذلك بالرموز  وعبر   =

 

)   للدالة  الدالة الاصليةاوجد  (3) ) 1f t  عن ذلك بالرموز  وعبر   =

 

)   للدالة  الدالة الاصليةاوجد  (4) ) cosg  =   عن ذلك بالرموز  وعبر 

 الدوال الاصلية  :الأول الدرس      ///                التكـــــامل: الخامسة الوحدة 

 الدالة الاصلية 
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)    اذا كانت    (1) ) ln sec tanF x x x= +  

) اوجد )أ(     )F x 

 

 

)  الدالة الاصلية للدالة  ما هي )ب(     ) secf x x= 

 

 

)الدالة   ان بين  (2) ) 2 ln( ) 3F x x ex x= هي الدالة الاصلية للدالة  −
2( ) 1 lnf x x= + ،0x                                   

 

 

 

 

 

 

      اذا كان (3)
2

3

3

10
2ln 5 1

5 1

bx
dx x x c

x x

+
= + + +

+ +      الثابت  قيمة فأوجد b   
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    بين ان الدالتان  (1)
2 2( ) ( 4)F x x x= +  ،     

2 21
G( ) (2 4)

4
x x= دالتان كل منهما   هما   +

         الدالة الاصلية لنفس الدالة

 

                        

 

 

 

 

)اذا كان     (2) ) sing x x x= ،  اوجد  

( ) ( )

( ) ( )

a g x dx

d
b g x dx

dx




                                          

                                                                                              تعريف : التكامل غير المحدود

)  للدالة الدوال الاصليةمجموعة كل  )f x التكامل غير المحدود للدالة هو   f  بالنسبة إلى  x 

)        ويرمز  لها بالرمز )f x dx  

)             أي أن                      ) ( )f x dx F x C= + 

 

 
)ت الدالة اذا كان: نظرية  )F x الدالة الاصلية للدالة  هي  ( )f x،  الدالةوG( )x الدالة الاصلية   هي

)    للدالة )f x على الفترة I فان   

                 G( ) ( )x F x c= )G او       + ) ( )x F x c−  عدد ثابت. c  حيث            =

 التكامل غير المحدود 

  والتكامل يلغي المشتقة المشتقة تلغي التكاملاي ان  ملاحظة : التكامل هو العملية العكسية للمشتقة

 ( ) ( )
d

f x dx f x
dx

  =
             و            ( ) ( )

d
f x dx f x c

dx

 
= + 

 
 
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 خواص التكامل غير المحدود 
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(12) sin sin (
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(1) ( ) ( )

(2) ( ( ) ( )) ( ) ( )

k f x dx k f x dx

f x g x dx f x dx g x dx

=

 = 

 

  
 

 قواعد التكـــــامل

التكامل على الجمع والطرح  يتوزع

 او القسمة الضربعلى  ولا يتوزع
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 الاصلية()اوجد الدالة  اوجد التكاملات التالية

4(1) 2x dx 

(2) 3 dt 

4

3(3) x dx

−

 

2

1
(4) dx

x 

 

3 2(5) x d x 

 

5

2
(6) dx

x
 

 

(7) t t dt 

 

1
(8)

2
dy

y 

 

4(9) (2 1)x dx− 

 

2

6
(10)

(3 2)
dx

x + 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 183

 

 

 

 

 الاصلية()اوجد الدالة  اوجد التكاملات التالية
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 قبل البدأ بالتكامل ...اسئل نفسك 

  هل الدالة  ( 1)
 وكل حدد قابل للتكامل  حدود   طرح وانريد ايجاد تكاملها ه  ناتج جمع   الت 

  نريد ايجاد تكاملها ه  ناتج (2)
ب او قسمة ويمكن تحويلها الىهل الدالة الت   وكل حدد قابل للتكامل  جمع او طرح حدود  ضر
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 ملاحظة : راجع المتطابقات واحفظها
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                                                                      اوجد التكاملات التالية (1)

2 3
( )

7

x
a dx

x

+

+ 

 

 

 

 

 

2

2

2
( )

1

x
b dx

x

+

+ 

 

 

 

 

 

)  الدالة الاصليةاوجد  (2) )F x  للدالة( )f x  

2( ) ( ) 2 cosa f x x x= 

 

 

 

1
( ) ( ) sin cos

2
b f x x x x

x
= + 

 

 

 الحل بالتخمين
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ر الدالة   (1) )عير )f x  ر   لها  الدالة الاصليةوعير

 

 

 

 

 

 

) الشكل المجاور يمثل بيان الدالة  (2) )f x الاصلية الةارسم بيان الد  ( )f x 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

  

 صحيحة اخرى يوجد اجابات

 

( )f x 

( )f x 
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      التكامل المحدود   إيجاد

 اوجد قيمة كل مما يلي 
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(2) 3 ( 2)x x dx+ = 
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3

6

2(6) sec x dx





= 

 

2

0

(7) sin 2 cos3x x dx



− = 

 

 الرابعموسع في الدرس كامل المحدود بشكل  يتم مناقشة الت س
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) الدالةاوجد  )f x ققتحالتي                                                
2(1) ( ) 3 xf x x e = − 

 

 

 

 (2) ( ) sin 2f x x x = + 

 

 

 

2 2(3) ( ) sec cscf x x x = − 

 

 

 

 

(4) ( ) 12 cos3f x x x = + 

 

 

 

 

 

 الدالة الاصلية  المعادلات التفاضلية 
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)اوجد الدالة  )f xالتي تحقق الشروط التالية  

 (1) ( ) 3 2 (0) 4xf x e x f = + = 
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(2) ( ) 2 (1) 4f x x f

x
 = + = 

 

 

 

 

2(3) ( ) sec ( ) 1
4

f x x f


 = = − 

 

 

 

(4) ( ) cos sin ( ) 1f x x x f  = + = 
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)اوجد الدالة  )f xلتاليةوط اتي تحقق الشرال 

2 2(1) ( ) 12 4 (0) 3 , (0) 2xf x x e f f = + = = 

 

 

 

 

 

 

 

 

(2) ( ) 2 2 (0) 2 , (3) 2f t t f f = + = = 
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) حدد الدالة المكانية( 1) )s t  لدالة السرعة المتجهة( ) 10 5v t t= (0)حيث  + 10s = 

 

 

 

) ةنية المكاحدد الدال (2)  )s t  لدالة السرعة المتجهة( ) 3 2tv t e−= (0)حيث  − 0s = 

 

 

 

 

التسارع    كانت دالة اذا المكانيةحدد الدالة  (3)
2( ) 1a t t= والسرعة المتجهة الابتدائية   +

(0) 4v (0)دائي   بتوالموقع الا   = 0s = 

 

 

 

 

 

 

 دالة السرعة المتجهة                      دالة التسارع                        الدالة المكانية التطبيقات 

 بالاشتقاق 

 دالة السرعة المتجهة                      دالة التسارع                        الدالة المكانية

 بالتكامل 
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)   التسارع لدالة المكانيةحدد الدالة  (1)  ) 3sina t t=  (0)حيث 0, (0) 4s v= = 

 

 

 

 

 

يعطى ثانية   tسم بعدالجاذا كان تسارع  828m خليفة عن ارتفاع الشيخ ارتفاع برجسقط جسم من  (2)

)2بالعلاقة ) 9.8 /a t m s= 30هي  السرعة الابتدائية للجسم و − /m s− اوجد الدالة المكانية للجسم،

 ثواني من بدء الحركة. 10ثم اوجد ارتفاع الجسم عن الارض بعد 

 

 

 

 

 

80   من ارتفاع للأعلى ياًافق قذف جسم (3) ft 2 ثابت هو سم الجذا كان تسارع ا( ) 32 /a t ft s= −                 

64و السرعة الابتدائية للجسم هي   /ft s  اوجد اقصى ارتفاع  يصل اليه الجسم ، . 
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20من  سيارة تتسارعاذا كانت ( 1) /m s   60الى /m s التي تقطعها اوجد المسافة  ، ثواني 4  في

 علماً بان التسارع ثابت وبداية الحركة عند الموضع صفر. ، ثواني 5السيارة خلال اول 

 

 

 

 

 

 

 

 

)     تجهة لجسم يتحرك على خط مستقيم يعطى بالعلاقةلمالسرعة ات دالة اذا كان (2)  ) ( )v t s t= −    

s(0) حيث  e=  دالة الوضع  فأوجد( )s t 
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) اوجد الدالة( 1) )f x2 التي لها ميل المماس عند اي نقطةm x= (2,5) و تمر بالنقطة  

 

 

 

 

 

) اوجد الدالة( 2) )f xحيث  ولها مماس افقي  عند نفس النقطة(0,1)التي تمر بالنقطة( ) 6f x x =  

 

 

 

 

 

  

 من نفس النوع نسخة x لطباعة تعطى التكلفة الحديةدرهم و 1600  الأول كتاباليكلف طباعة    (3)

  بالعلاقة
200

( )c x
x

  كتاب. 400 اوجد تكلفة طباعة ،  =
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  بمعدل زان الخالماء في كمية  تغيرلتر وت 288خزان للماء يحتوي على 
2( ) 4f t t t=  لتر في الدقيقة   −

)v  كمية الماء  معدل التي تنمذج التفاضليةالمعادلة )أ( اكتب  )t     عند الزمن بالخزانt  مع الشروط 
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 المساحة   :الثالثالدرس     ///                         التكـــــامل: الخامسةالوحدة 

 التجزئة المنتظمة 

تسمى المجموعة  0 1 2 3, , , ,... nx x x x x تجزئة منتظمة للفترة ,a b اذا تحققت الشروط التالية 

(1 ) 0x a=  وnx b= 

(2 ) 1i ix x +   لكل قيمi 

(3 ) 1i i ix x x x+ =  =  iقيمة ثابتة لكل قيم   −

فترة    تسمى كل 1,i ix x−  عدد الفترات الجزئية هو  للتجزئة ويكونفترة جزئيةn                                

1nئة هو زوعدد عناصر التج + 

 

   هي عناصر التجزئة للفترة  عدد  (2)

 

b  طول الفترة الكلية للتجزئة هي (1) a− 

طول الفترة الجزئية للتجزئة المنتظمة هي ( 2) 
1i i

b a
x x x

n
−

−
 = − = 

1iالعنصر الذي ترتيبه    هو التجزئةفي   ix العنصر ( 3)  هو العنصر السابع( 6x)مثلا  +

هي الفترة   iالفترة الجزئية التي ترتيبها  ( 4) 1,i ix x−    مثلا( 5 6,x x )هي الفترة الجزئية السادسة 

1نقاط القيم هي  ( 5) 2 3, , ,... nc c c c   حيثic  تقع في الفترة الجزئية 1,i ix x− 

)بالعلاقة      يمكن ايجاد اي عنصر في التجزئة ( 6) )i

b a
x a x i a i

n

−
= +  =  iلكل قيم     +

يسمى المقدار  
1

( )
n

i

i

f c x
=

  مجموع ريمان للدالة( )f x على الفترة ,a b  حيثix  هي عناصر

 هي نقاط القيم icالتجزئة و 

 

 مجموع ريمان لحساب المساحة 

 ملاحظات مهمة 

المجموعة :مثال 2,4,6,8,10 هي 

تجزئة منتظمة للفترة  2,10 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 213

 

للفترة  10فتراتها الجزئية   عدداكتب التجزئة المنتظمة التي ( 1)  0,2  

 

 

للفترة  25اكتب التجزئة المنتظمة التي عدد عناصرها  ( 2) 1,13  

 

 

للفترة  nاكتب التجزئة المنتظمة التي عدد فتراتها الجزئية  ( 3) 0,3  

 

 

للفترة  31رها  اكتب العنصر السابع في التجزئة المنتظمة التي عدد عناص( 4) 2,5  

 

 

 

 

للفترة  40اكتب الفترة الجزئية العاشرة في التجزئة المنتظمة التي عدد فتراتها الجزئية  ( 5) 1,3  
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 موع ريمان مجقانون   المساحة نستخدملتقريب 

 

 

 

 

 

 

 

 

 المساحة 

 بالتقريب 

 

 بدقة 

 

 ريمان نهاية مجموع  سمبسون 

 

 قواعد التكامل

 

 شبه المنحرف 

 

 المستطيلات 

 التقريب من اليسار

 من المنتصف 

 من اليمين 

 تقريب المساحات 

1 1

( ) ( )
n n

i i

i i

b a
A f c x f c

n= =

−
  =  

يسمى المقدار  
1

( )
n

i

i

f c x
=

  مجموع ريمان للدالة( )f x على الفترة ,a b  حيثix  هي عناصر

 هي نقاط القيم icالتجزئة و 

 

              من اليمين

i ic x= 

  اليسارمن 

1i ic x −= 

  المنتصف من 

1
1

2
2

i i
i

i

x x
c x−

−

+
= =
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 طريقة التقريب باستخدام المستطيلات 

المستطيلات : بتقريب الام طريقة استخدة تحت المنحنى بحالمسا لتقريب شائعة هناك ثلاث طرق   

 

   (قاعدة النقطة اليسرى) L لتقريب اليساريا (1)

 مستطيلات تمس أركانها اليسرى المنحنى  يق رسمعن طر  ساحة تحت المنحنىحسب المنستطيع أن ن

   من الجهة اليسرى  طريقة تقريب المستطيلاتو تسمى هذه الطريقة 

 

)قيمة تقريبية لمساحة المنطقة المحصورة بالمنحنى اوجد  ) 1f x x= ومحور السينات على الفترة  +

 0,4  قواعد القيم هي نقطة النهاية اليسرى  مستطيلات حيث اربعباستخدام 

 

 

 

 

 

 

 

1 2 3 4

1 (0) 1 (1) 1 (2) 1 (3)

A A A A A

f f f f

 + + +

=  +  +  + 

 

  

 

 

1i ic x −= 

  4 = عدد المستطيلات  = عدد الفترات الجزئية 

 عرض المستطيل=    طول الفترة الجزئية

   
4 0

1
4

b a
x

n

− −
 = = = 

: 0 ,1 , 2 , 3 , 4p عناصر التجزئة 

: 0,1,2,3ic )عارتفا نقاط القيم )من جهة اليسار 

 المستطيل الأول 
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 (قاعدة النقطة اليمنى) R التقريب اليميني (2)

حنى  مستطيلات تمس أركانها اليمنى المن نستطيع أن نحسب المساحة تحت المنحنى عن طريق رسم  

تقريب المستطيلات من الجهة اليمنى. قة طريوتسمى    

 

)قيمة تقريبية لمساحة المنطقة المحصورة بالمنحنى اوجد  ) 1f x x= ومحور السينات على الفترة  +

 0,4  ىاليمن قواعد القيم هي نقطة النهاية  مستطيلات حيث اربعباستخدام 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 2 3 4

1 (1) 1 (2) 1 (3) 1 (4)

A A A A A

f f f f

 + + +

=  +  +  + 
 

 

 

 

 

 

i ic x= 

  4 = عدد المستطيلات  = عدد الفترات الجزئية 

 عرض المستطيل=    طول الفترة الجزئية

   
4 0

1
4

b a
x

n

− −
 = = = 

: 0 ,1 , 2 , 3 , 4p عناصر التجزئة 

: 1, 2,3,4ic  (اليميننقاط القيم )من جهة 

1A

 

 عارتفا

 المستطيل الأول 
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 (طة المنتصفقاعدة نق) M التقريب المنتصفي (3) 

 مستطيلات تقطع المنحنى في نقطة المنتصف نستطيع أن نحسب المساحة تحت المنحنى عن طريق رسم 

   لمنتصفنقطة ا طريقة تقريب المستطيلات باستخدام هذه الطريقة  وتسمى 

 

)قيمة تقريبية لمساحة المنطقة المحصورة بالمنحنى اوجد  ) 1f x x= ومحور السينات على الفترة  +

 0,4  قواعد القيم هي نقطة النهاية المنتصف  مستطيلات حيث اربعباستخدام 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 2 3 4

1 3 5 7
1 ( ) 1 ( ) 1 ( ) 1 ( )

2 2 2 2

A A A A A

f f f f

 + + +

=  +  +  + 
 

 

 

 

 

  

1
1

2
2

i i
i

i

x x
c x−

−

+
= =

 

  4 = عدد المستطيلات  = عدد الفترات الجزئية 

 عرض المستطيل=    طول الفترة الجزئية

   
4 0

1
4

b a
x

n

− −
 = = = 

: 0 ,1 , 2 , 3 , 4p عناصر التجزئة 

1 3 5 7
: , , ,

2 2 2 2
ic  (اليميننقاط القيم )من جهة 

     

 عارتفا

 المستطيل الأول 
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مة تقريبية لمساحة المنطقة المحصورة بالمنحنى يقاوجد 
2( ) 2f x x x= على الفترة ومحور السينات  −

 0,2  مستطيلات حيث اربعباستخدام  

 اليسرىقواعد القيم هي نقطة النهاية ( 1)

 

 

 

 

 

 قواعد القيم هي نقطة النهاية اليمنى( 2)

 

 

 

 

 

 نقطة المنتصف قواعد القيم هي( 3)

 

 

  

 

 

 اكتب التجزئة 
َ
 ملاحظة: اولا
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)قيمة تقريبية لمساحة المنطقة المحصورة بالمنحنى اوجد  ) cosf x x=  ومحور السينات على الفترة

,
2 2

  
− 
 

  مستطيلات حيث اربعباستخدام  

 يسرىقواعد القيم هي نقطة النهاية ال( 1)

 

 

 

 

 

 

 

 

 نىقطة النهاية اليمالقيم هي نقواعد ( 2)

 

 

 

 

 

 

 

 

 اكتب التجزئة 
َ
 ملاحظة: اولا
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) المنطقة المحصورة بالمنحنى مساحة تقدير قيمة اعتمد على الجدول المجاور في  (1) )f x  ومحور السينات

الفترة على   0,1 حيث قواعد القيم هي نقطة النهاية اليمنى 

 

 

 

 

 

)مساحة المنطقة المحصورة بالمنحنى تقدير قيمة  على الجدول المجاور في  اعتمد (2) )f x  ومحور السينات

على  الفترة  0,0.5  حيث قواعد القيم                                                                                                         

 نقطة النهاية اليسرى يه

 

 

 

 

) اعتمد على الجدول المجاور في تقدير قيمة  مساحة المنطقة المحصورة بالمنحنى (3) )f x ومحورx   على

الفترة  1,2.6                   حيث قواعد القيم                                                                                

 اليمنىهي نقطة النهاية 
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)قيمة تقريبية لمساحة المنطقة المحصورة بالمنحنى اوجد  ) 2f x x=  ومحور السينات على الفترة 0,4   

 اليمنىمستطيل  حيث قواعد القيم هي نقطة النهاية    16باستخدام  (1)

 

 

 

 

 

 اليسرىمستطيل  حيث قواعد القيم هي نقطة النهاية    24باستخدام  (2)

 

 

 

 

 

 لمنتصفمستطيلات  حيث قواعد القيم هي نقطة ا   8باستخدام  (3)

 

 

 

 

i ic x= 

1i ic x −= 

1
1

2
2

i i
i

i

x x
c x−

−

+
= = 

  ملاحظة: عندما يكون عدد المستطيلات

                     نستخدم طريقة التجزئة قليل  

 وغير ذلك نستخدم قانون مجموع ريمان 
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)اوجد المساحة تحت المستقيم  ) 2f x x=  الفترة  علىالسينات وفوق محور 1,4 

 باستخدام تعريف المساحة )نهاية مجموع ريمان(   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ه  نهاية مجموع ريمان)بدقة( المساحة  

)اذا كانت الدالة   )f x  متصلة على الفترة ,a b   حيث( ) 0f x   فان المساحةA تحتى

 تعطى بالصيغة وفوق محور السينات  منحنى الدالة 

1 1

lim

( ) ( )

n
n

n n

n i i

i i

A A

A f c x f x x

→

= =

=

=  =  
 

) واذا كانت ) 0f x   فان المساحةAتعطى بالصيغة محور السينات  وتحتالدالة منحنى  فوق 

1 1

lim

( ) ( )

n
n

n n

n i i

i i

A A

A f c x f x x

→

= =

=

= −  = −  
 

 

 تعريف المساحة

ملاحظة : عندما تكون  

n   كبيرة                           

iفان    ic x= 
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المنحنى  تحتاوجد المساحة  (1)
2( ) 3f x x= على الفترة  وق محور السينات  وف 0,4 

 باستخدام تعريف المساحة )نهاية مجموع ريمان(  
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اذا كان  (1)
2( ) 2 2f x x x= دالة معرفة على الفترة   − 0,1   حيث

2

( 1)( 1)

3
n

n n
A

n

+ −
= 

 x   بين الدالة ومحورورة صالمح المساحة   فأوجد

 

 

)اذا كان  (2) )f x   متصلة ودالة ( ) 0f x   على الفترة 0,1   حيث
2

1

1
( )

n

n

i

i
A

n n=

=  

)ة بين الدالة ورصالمح المساحة فاوجد  )f x ومحور   x  على الفترة 0,1 

 

 

 

 

 

 

     على الشكل المجاور في تحديد قيمة  اعتمد (3)
1

2
lim 2 1

n

n
i

i

n n→
=

+   1بدلالةA  2اوA 
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 التكامل في كل مما يلي  بصورة نهاية مجموع ريمانعبر عن 

 

 

 

2

2

0

(1) (3 1)x dx− 

 

 

 

 

1

0

(2) sin( )x dx 

 

 

 التكامل المحدود  :الرابع///        الدرس            التكـــــامل:  الخامسةالوحدة 

)اذا كانت الدالة   )f x  معرفة على الفترة ,a b   فان التكامل المحدود للدالةf منa الىb   هو 

1 1

( ) lim

( ) lim ( )

b

n
n

a

n n

n i i
n

i i

f x dx R

b a
R f x x f x

n

→

→
= =

=

−
=  =



 
 

 بشرط وجود النهاية، ونقول ان الدالة قابلة للتكامل

على الفترة  ملاحظة : اذا كانت الدالة متصلة ,a b الفترة  نفس فان الدالة قابلة للتكامل على 

 التكامل المحدود

 ملاحظة:

1

lim

b n

n
ia

i ix x c

dx x

→
=

→

→ =

→



 

 ملاحظة: تم تقديم جزء من الدرس الخامس في هذا الدرس
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)اذا كان ( 1) )f x   دالة متصلة على الفترة 0,3   حيث
1

5 3
( )

2 2

n

i

i

n
f x x

n=

−
 = + 

    فأوجد

3

0

( )f x dx 

 

 

 

كان      إذا (2)
2

1

( 1)(2 1)
( )

4

n

i

i

n n
f x x

n=

+ +
 =   على الفترة 0,2   فاوجد

2

0

( )f x dx 

 

 

 

 

 

 

كان      إذا (3)
1 1

1
( ) 2(1 )

n n

n i
i i

i
R f x x

n n= =

=  = +    على الفترة 1,2  فاوجد 

2

1

( )f x dx 
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 النهاية في كل مما يلي بصورة تكامل محدودعبر عن 

والتجزئة على الفترة  2

1

(1) lim (sin ) , 0,
n

i i
n

i

c c x 
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1

1
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1 2 3
( ) ( ) ( ) ( )
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f f f f

n n n n
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1 2 3 2
(4) lim ...

n

n n n n
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0a نجرب. 1 من   bد نجو =

 خلال

          
1

1 1

b a
x
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b a b

−
 = = →

− = → =

                                                   

 اوجد  .2
ic a x i= +  

             1
0i

i
c i

n n
= + = 

1استبدل . 3

n
                            xبـ   

1استبدل و 
i

n
بـ   

ic       

 ملاحظة:
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n
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dx x
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 م اوجد قيمة النهايةالنهاية في بصورة تكامل محدود ثعن عبر 

2

1

2
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 تعريف التكامل المحدود () ريمانة التكامل بحساب نهاية مجموع ميوجد قا
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(1) 2x dx 
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(2) (4 1)x dx+ 
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 المحدود(تعريف التكامل ) ريمانية مجموع اوجد قمية التكامل بحساب نها

2

2

0

(1) x dx 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

2

2

2

(2) ( 1)x dx
−
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  الجمع والطرح على التوزيعخاصية  (1)

   ( ( ) ( )) ( ) ( )

b b b

a a a

m f x k g x dx m f x dx k g x dx+ = +   

)                                                        خاصية التكامل على نقطة (2) ) 0

a

a

f x dx = 

)                                                                الثابتخاصية  (3) )

b

a

c dx c b a= − 

)                                                     خاصية الترتيب (4) ) ( )

a b

b a

f x dx f x dx= −  

 )تكامل الدوال المتفرعة(   خاصية الاضافة (5)

                            ( ) ( ) ( )

b c b

a a c

f x dx f x dx f x dx= +   

)اذا كانت    خاصية السيادة (6) ) ( )f x g x  لكلx   على الفترة ,a b                                

)فان                      ) g( )

b b

a a

f x dx x dx  

اذا كانت                                                                                       الاحاطةخاصية  (7)

) المطلقة للدالةالقيمة العظمى  )f x على الفترة ,a b   هي( )M Max f=       

)للدالة  والقيمة الصغرى المطلقة )f x على الفترة ,a b    هي( )m Min f=               

)فان         ) ( ) ( )

b

a

b a m f x dx b a M−   −                          
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      ايجادالتكامل المحدود  

 اوجد قيمة كل مما يلي 

3

1

(1) (4 1)x dx+ = 

 

5

2

(2) 3 ( 2)x x dx+ = 

 

 

 

 

ln 2

2

0

(3) xe dx = 

 

 

1

2

0

1
(4)

1
dx

x
=

+ 

 

1

2

0

(5)
1

x
dx

x
=

+ 

 

 

1 1

5 5

0

(6) ( )x x dx+ = 
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 اوجد قيمة كل مما يلي

3

6

2(1) sec x dx





= 

 

 

4

0

(2) tan x dx



= 

 

 

 

2
1

0

(3) xxe dx = 

 

 

2

0

(4) sin 2 cos3x x dx



− = 

 

 

 

 

2

2

0

(5) sin x dx



= 
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 تكامل الدوال المتفرعة

     اذا كانت ( 1)

23 2 0
( )

2 2 0

x x
f x

x x

 − 
= 

− 
    فأوجد   

4

2

( )f x dx
−

 

 

 

 

 

  

 

 

 

)اذا كانت ( 2) ) 3 2f x x x= فاوجد   −

4

0

( )f x dx 

 

 

 

 

    اذا كانت(  3) ( ) 2 3f x x=   فاوجد   +

2

1

( )f x dx
−

 
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    ( اكتب1)

2 3

0 2

( ) ( )f x dx f x dx+     منفرد    بصورة تكامل 

 

 

( اكتب 2)

3 3

0 2

( ) ( )f x dx f x dx−    منفرد    بصورة تكامل 

 

 

    اكتب( 3)

3 1 5

0 3 1

( ) ( ) ( )f x dx f x dx f x dx+ +      منفرد    بصورة تكامل 

 

 

 

اذا كان            ( 4)

3

1

( ) 3f x dx =    و

3

1

( ) 2g x dx = −            فاوجد    

  
3

1

( ) ( ) ( )a f x g x dx+ = 

 
3

1

( ) ( ) ( )b f x g x dx− = 

 
3

1

( ) 2 ( ) ( )c f x g x dx− = 

 
3

1

( ) 4 ( ) 3 ( )d g x f x dx− = 
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  اذا كان  (1) 

4

2

( ) 6f x dx = − ،

2

1

3 ( ) 15f x dx
−

=  فاوجد

4

1

( )f x dx
−

 

 

 

 

 

اذا كانت         (2)

5

2

( ) 7f x dx =  ، 

7

2

( ) 3f x dx = − ،

7

1

( ) 10f x dx =    فأوجد  

        

2

2

( ) ( )a f x dx 

 

7

5

( ) ( )b f x dx 

 

2

1

( ) ( )c f x dx 

 

 

 

) اذا كانت (3) )f x دالة متصلة حيث    

2

2

2

( ) 4 1
x

f t dt x bx= + −    قيمة فأوجد b  
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 كل عام بش

 

 

 

 

 

 

 

 

)  اذا كانت الدالة فوق محور السينات (1)  ) 0f x                                                               

فان قيمة المساحة المحصور بالدالة ومحور السينات                                                                           

 على الفترة المحددود قيمة التكاملتساوي 

                1 ( )

b

a

A f x dx=  

)  اذا كانت الدالة تحت محور السينات (2)  ) 0f x                                                               

                                                                     فان قيمة المساحة المحصور بالدالة ومحور السينات      

 على الفترة المحددود قيمة التكاملتساوي  سالب  

                2 ( )

c

b

A f x dx= − 

1هي   xالمساحة المحصورة بين الدالة ومحور  (3) 2A A A= + 

 

 

 

 

العلاقة بين المساحة والتكامل 

 المحدود

 

2 1,A A                                             هذه اعداد تمثل المساحة

 فتكون  دائماً موجبة

)  من كل كانتاذا  )f x   و( )g x  دوال متصلة على الفترة ,a b  حيث( ) ( )f x g x فان

       المساحة المحصورة بين المنحنين تعطى بالتكامل

 

 ( ) ( )

b

a

f x g x dx−                                            

0yدالة  معادلتها     (السينات )  xيعتبر محور ملاحظة: = 
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)للدالة مثيل البياني المجاور استخدم الت  (1) )f x   في ايجاد  قيمة التكاملات التالية والمساحات المحددة  

1

0

( ) ( )a f x dx 

3

0

( ) ( )b f x dx 

8

0

( ) ( )c f x dx 

   (d)   المساحة المحصورة بالدالة ومحورx 

 

اذا كان قيمة التكامل  داستخدم التمثيل البياني المجاور لتحدي  (2)

2

0

( )f x dx موجبة ام سالبة 

 

 

  

 

 

 الية تصاعدياَ لترتيب القيم التاستخدم التمثيل البياني   (3)

1 2 3

0 0 0

( ) , ( ) , ( )f x dx f x dx f x dx   
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تحت المنحنى  و  xمحور المحصورة فوقلذي يعبر عن المساحة لتكامل ا( اكتب ا1)
2( ) 4f x x= −  

 

 

 

المنحنى   وتحت  xورمح المحصورة فوف( اكتب التكامل الذي يعبر عن المساحة 2)
2( ) 4f x x x= − 

 

 

 

المنحنى   وفوق  xمحور المحصورة تحتالمساحة  ( اكتب التكامل الذي يعبر عن3)
2( ) 4f x x= −  

 

 

)الذي يعبر عن المساحة المحصورة بين الدالة   ( اكتب التكامل4) ) sinf x x= محوروxفترة على ال

 0, 

 

 

 

)الذي يعبر عن المساحة المحصورة بين الدالة   التكامل ( اكتب5) ) sinf x x= محورx على الفترة

,
2 4

  
− 
 
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 في ايجاد  المساحات(استخدم قوانين )  (1)

4

2

1
( ) ( 3)

2
a x dx

−

+ 

 

1

2

( )b x dx
−

 

 

3

2

3

( ) 9c x dx
−

− 

 

 في ايجاد ،fالشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة     اعتمد على (2)

7

0

(a) ( )f x dx 

 

7

0

( ) ( )b f x dx 

  ، في ايجادfان الدالة  ل بيالشكل المجاور الذي يمث   اعتمد على (3)

6

4

(a) ( )f x dx
−
 

 

0

4

( ) ( )b f x dx
−
 
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   المتوسطة للدالةاوجد القيمة 
2( ) 2f x x x= على الفترة − 0,3 

 

 

 

 

قابلة للتكامل على الفترة  fاذا كانت الدالة  ,a b  فان القيمة المتوسطة للدالةf تساوي 

1
( )

b

ave

a

f f x dx
b a

=
−  

 
 نظريةالقيمة المتوسطة في التكامل

اذا كانت الدالة متصلة على الفترة  ,a b   فانة يوجد عدد مثلc  ينتمي الى الفترة( ),a b بحيث 

1
( ) ( )

b

ave

a

f c f f x dx
b a

= =
−  

)اي ان المساحة تحت المنحنى  )f x  وفوق محور السينات على                                         

  الفترة  ,a b    تساوي مساحة مستطيل احد ابعادةb a−  

)والبعد الثاني هو  )f c  حيثc تمي الى الفترة نت( ),a b 

 

 

 في التكامل القيمة المتوسطة نظرية  

 

) المتباينة لتقدير التكامل هذهاستخدام ويمكن  ) ( ) ( )

b

a

b a m f x dx b a M−   − 

)     حيث     )M Max f= ,( )m Min f=                      
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) المتوسطة للدالةالقيمة ( اوجد 1)  ) 2 1f x x= على الفترة + 0,4   ثم اوجد قيمةc   التي تحقق

 النظرية

 

 

 

 

 

 

اذا كانت  (2)
2( ) 3f x x= قيمة فأوجدc  ى الفترة علالتي تحقق نظرية القيمة المتوسطة للتكامل

 0,2 

 

 

 

 

 

 

)اذا كانت  (3) ) sinf x x= قيمة  فأوجدc  التي تحقق نظرية القيمة المتوسطة للتكامل على الفترة

 0,2 
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   لدالةالمتوسطة لاوجد القيمة   (1)
2( ) 4f x x= على الفترة − 0,2 

التي تحقق نظرية القيمة المتوسطة للتكامل على الفترة  cاوجد قيمة ثم   0,2 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

               اذا كانت  (2)
4 4 1

( )
2 1 2

x x
f x

x x

+ −   −
= 

− + −  
 

التي تحقق نظرية القيمة المتوسطة للتكامل على الفترة  cفاوجد قيمة  4,2− 
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  اذا كان   (1) 

6

9

( ) 3f x dx =      ، 
6

2

2 ( ) 16f x dx =   ،

2

0

( ) 4f x dx =     

)سطة للدالة فاوجد القيمة المتو )f x على الفترة 0,9 

 

 

 

 

 

)   المتوسطة للدالةالقيمة  اذا كانت  (2) )f x   على الفترة 0,2  والقيمة المتوسطة  للدالة   3هي 

( )f x   الفترة على 2,5  فاوجد القيمة المتوسطة للدالة  7هي( )f x على الفترة 0,5 

 

 

 

 

) ت اذا كان  (3) )f x  دالة متصلة على الفترة 1,4  لمتوسطة للدالةوكانت القيمة اf  1تساوي       

   قيمة  فأوجد      

4

1

(2 5 ( ))x f x dx−     
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بين ان      ، f يمثل بيان الدالة الذي ر الشكل المجاو علىد بالاعتما  (1)

3

0

3 ( ) 9f x dx−   

 

 

 

 

      بين ان  (2)

0

1 sin 2x dx


  +   نظرية القيمة المتوسطة في التكامل  ماباستخد 

 

 

 

 

 

 

 

      بين ان  (3)

1

2

1

1 x dx
−

+      2 و   2   ين بيقع نظرية القيمة المتوسطة في  مداباستخ 2

 التكامل
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    اوجد حدود مناسبة للتكامل (1)

2
1

0

xe dx−

     نظرية القيمة المتوسطة في التكامل مباستخدا 

 (قدر قيمة التكامللت نظرية القيمة المتوسطة في التكامل استخدم)

 

 

 

 

 

    د مناسبة للتكاملاوجد حدو (2)

1

3

1

3

2
dx

x
−

+     نظرية القيمة المتوسطة في التكامل مباستخدا 

 (قدر قيمة التكامللت نظرية القيمة المتوسطة في التكامل استخدم)

 

 

 

 

 

 اوجد حدود مناسبة للتكامل (3)

/2

2

/3

3cos x dx





     التكاملنظرية القيمة المتوسطة في مباستخدا  
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)Tتمثل الدالة    (1)  ) 30 2 cos( )
8

t t


= درجة حرارة احدى المدن خلال السنة بالسيلسيوس حيث   −

 المدينة خلال العام حرارة متوسط درجة بالعام، احسالشهور على مدار  tتمثل  

 

 

 

 

 

)Bتمثل الدالة    (2) ) 400 0.3t t=                                                                           بالالاف  مواليد احدى المدن معدل  −

)والدالة  ) 396 0.2D t t=                                                                 بالالاف نفس المدينة لالوفيات  معدل +

 ور الشه tحيث تمثل  

 خلال السنةعدد السكان  ا)أ( حدد الفترات التي يتزايد ويتناقص فيه

 

 

 

 عدد السكان الى ذروتهفيه )ب( حدد الشهر الذي يصل 

 

 صافي التغير في عدد السكان خلال سنةاوجد (ج)

 

 

 الشهريصافي التغير في عدد السكان ( احسب متوسط د)

 

)عدد السكان   )p t 

)معدل التغير في عدد السكان   )p t 

( ) (t) (t)p t B D = − 

 

 صافي التغير في عدد السكان

12

0
( )p p t dt =  
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) ة  تمثل الدال ) 6 2v t t=  )نقطة الاصل ( افقي منالسرعة المتجهة لجسم يتحرك على خط مستقيم   −

   في اي لحظةحدد الدالة المكانية للجسم )أ( 

 

 

 

 

 

 ثانية 2  الجسم بعد مرور  موقعاوجد )ب( 

 

 

 ثواني 5  بعد مرور  الازاحة للجسماوجد )ج( 

 

 

 

 ثواني 5 مرور  الجسم بعداوجد المسافة التي يقطعها   )د( 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الازاحة تساوي التكامل   

                    

 المسافة تساوي المساحة 
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)كانت  إذا (1) ) lnF x x x x c= − )الدالة الاصلية للدالة  + )f x فأوجد 

1

( )

e

f x dx 

 

 

 

 

)كانت  إذا (2) )F x  الدالة الاصلية للدالة
2( ) 3 5f x x= (2)حيث  + 5F  F(1) فأوجد =

 

 

 

 

 

   كامل والتالنظرية الاساسية في التفاضل  :الخامس///    الدرس      التكـــــامل : الخامسةالوحدة  

متصلة على الفترة  fاذا كانت الدالة  ,a b  و( )F x  هي الدالة الاصلية لـf فان 

( ) ( ) ( )

b

a

f x dx F b F a= − 

 

 النظرية الاساسية لحساب التفاضل والتكامل )الجزء الاول( 
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 اوجد قيمة كل مما يلي

3

2

1

(1) (3 1)x dx+ = 

 

4

1

3
(2) )x x dx

x
+ = 

 

 

 

1

2

0

(3) (6 4)xe dx− + = 

 

1

2

2
0

3
(4)

1
dx

x
=

−
 

 

  

4
2

0

(5) sec x dx



= 

 

2
2

0

(6) cos x dx



= 

 

/2 2

0

(7) ( )

t

xe dx = 

 

2 2

0

(8) (sin cos )

t

x x dx+ = 
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)اوجد ( 1) )F x  في كل مما يلي  

2

1

( ) ( ) ( 2 1)

x

a F x t t dt= + + 

2

2

( ) ( ) sin

x

b F x t dt=  

1

2( ) ( ) t

x

c F x te dt=  

4

0

( ) ( ) tand F x t dt



=  

اذا كان ( 2)
0

( ) ln

x

f t dt x x x= −  ، اوجد ف( )f e 

 

 

2اذا كان ( 3)

1

( ) 4 1
x

F x t dt= −  ، (1)اوجد فF ،(1)F  

 

 

متصلة على الفترة  fكانت الدالة  إذا ,a b       و كانت( ) ( )

x

a

F x f t dt=         فان 

( ) ( )F x f x = 

 

  xالحد الأعلى   :الأولىالحالة 

 (الثانيالنظرية الاساسية لحساب التفاضل والتكامل )الجزء 
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)اوجد  )F x  في كل مما يلي  

2

3

1

(1) ( ) ( 2)

x

F x t dt= + 

 

sin

0

(2) ( ) tan

x

F x t dt=  

 

 

 

2
1

(3) ( ) t

x

F x e dt=  

 

 

1

(4) ( ) sin

xxe

F x t dt=  

 

متصلة على الفترة  fاذا كانت الدالة  ,a b   و كانت
( )

( ) ( )

g x

a

F x f t dt= = فان 

( ) (g( )) g ( )F x f x x =  

 

)الحد الأعلى   الثانية:الحالة  )g x  )استخدام قاعدة السلسلة والنظرية الاساسية( 
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)اوجد  )F x  في كل مما يلي  

sin

3(1) ( ) ( 2)

x

x

F x t dt= + 

 

 

2

(2) ( ) cos

x

x

F x t dt=  

 

 

cos

2

sin

1
(3) ( )

1

x

x

F x dt
t

=
+ 

 

 

متصلة على الفترة  fاذا كانت الدالة  ,a b   و كانت
( )

( )

( ) ( )

g x

h x

F x f t dt=                                     

)                  فان ) (g( )) ( ) ( ( )) ( )F x f x g x f h x h x  =  −  

    او ممكن كتابة الدالة التكاملية   

( ) ( ) ( )

( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

g x g x h xc

h x c c c

F x f t dt f t dt f t dt f t dt= + = −    

 وتطبيق الحالة الثانية

 

 الثالثة : الحد الادنى و الحد الاعلى متغيرات ) الحالة العامة (الحالة 
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)اوجد  )F x  في كل مما يلي  

2

(1) ( ) tan3

x

x

F x t dt=  

 

 

  

1sin

(2) ( ) sin

x

x

F x t dt

−

=  

  

 

2

4

(3) ( ) ln

x

x

e

e

F x t dt=  

 

 

 

 

 

2

(4) ( ) 3

xxe

x

F x t dt
−

=  

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 255

 

اذا كان ( 1)
cos

2

sin

( ) 1
x

x

F x t dt= −  ، 0  حيث,
2

x
 

 
 

) فاثبت ان     ) 1F x = −  

 

 

 

 

 

 

   اذا كان ( 2)

0

2
tan

1
( )

1
x

F x x dt
t

= +
+  ،   فاثبت ان ( ) 0F x =  

 

 

 

 

 

 

اذا كان    ( 3)

3

0 0

g( ) sin
x u

x t dt du
 
  
 

=       ،فأوجد  ( )g x  

 

 

 

 

 

 افرض    :مساعدة

0

( ) sin

u

f u t dt= 
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 حيث  h(3) اعتمد على الجدول التالي في ايجاد  ( 1)

                       

( )

1

( ) ( )

g x

h x f t dt=  

 

 

 

)اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة ( 2) )f x  

ى الفترة  المتصلة عل 1,6 حيث   
1

H( ) ( )

x

x f t dt=  

 التالية الاسئلةفي الاجابة عن 

 

( ) H(3)a 

( ) H(6)b 

( ) H (3)c  

(d ) توسطة للدالةالقيمة الماوجد  ( )f x على الفترة 1,6 

 

(e )اوجد قيمةc  توسطة للدالةالقيمة المالتي تحقق  ( )f x على الفترة 1,6 

 

(f ) فترة التزايد للدالةاوجدH( )x  على الفترة 1,6 

 

(g) اوجد قيمة xالتي عندها للدالةH( )x على الفترة  صغرى محلية قيمة 1,6 
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)اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة ( 1)  )f x  المتصلة علىR حيث 

0

H( ) ( )

x

x f t dt=  

 التالية الاسئلةفي الاجابة عن 

)Hللدالة  الحرجة عدادالااوجد ( أ) )x ............................................ 

)Hفترة التزايد للدالة اوجد (ب) )x..................... ............................. 

)Hفترة التناقص للدالةاوجد ( ج) )x.. .............................................. 

)Hالتي عندها للدالةxقيمة اوجد )د(   )x عظمى محلية قيمة.................................. 

)Hالتي عندها للدالةxقيمة اوجد )هـ(   )x صغرى محلية قيمة................................. 

)Hفترة التقعر للاعلى للدالة اوجد (و) )x.... .... .... ............................... 

)Hللدالة للاسفلفترة التقعر  اوجد (ي) )x ......................... ................ 

)Hالتي عندها للدالةxقيمة اوجد ( ل) )x نقطة انقلاب..................... 

) ة هالسرعة المتجاعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل ( 2)  )v t  يتحرك على خط مستقيملجسم                                  

حيث دالة الموضع         
0

( ) ( )
t

s t v x dx=                                                                                                      

 التالية الاسئلةفي الاجابة عن 

5t)أ( اوجد سرعة الجسم عند  = ................................... 

5t)ب( اوجد تسارع الجسم عند  = ................................... 

7tع الجسم عند اوجد موق)ج(  = ................................... 

 ...........................ثواني 7( اوجد المسافة التي يقطعها  الجسم خلال  د) 

 

( )f x 

 الازاحة هي التكامل

   المسافة هي المساحة

( )v t
 

t
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2xعند    y ةللدال( اوجد معادلة المماس 1)        حيث =
3

2

cos( )

x

y t dt=  

 

 

 

)ة ( اوجد معادلة المماس للدال2) )f x    0عندx حيث       =

2

2

( ) cos

x

t

x

f x x e dt−= +  

 

 

 

 

  قاعدة لوبتال التالية باستخدام ةقيمة النهاياوجد ( 3)

0

20

( 1)

lim

x

t

x

e dt

x→

−
 

( اذا كان  4)
2 0 1

( )
2 1

t
f t

t t

 
= 


دالة متصلة على الفترة    )0,  الدالة   فأوجدH( )x  

  حيث
0

H( ) ( )

x

x f t dt=  
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حنى  ت المنتحو  xمحور المحصورة فوقالمساحة  اوجد( 1)
2( ) 9f x x= −  

 

 

 

 

المنحنى   وفوق  xمحور المحصورة تحتالمساحة  اوجد( 2)
2( ) 2f x x x= −  

 

 

 

 

)  الدالة المحصورة بينالمساحة  اوجد( 3) ) sinf x x= ومحورx حيث   
2 4

x
 

−   

 

 

 

 

  الدالة المحصورة بينالمساحة  اوجد( 4) 
2

( )
2 2

x x
f x

x


= 


على الفترة   xومحور  0,5  
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 ض العملية العكسية للاشتقاق باستخدام قاعدة السلسلة ييعتبر التكامل بالتعو

 ويمكن استخدام هذه القاعدة

 

 

 

 

 اوجد التكاملات التالية

2 3 5(1) ( 1)x x dx+ 

 

 

 

5(2) (2 1)x dx+ 

 

 

 التكامل بالتعويض   :السادس الدرس         ///                التكـــــامل: الخامسةالوحدة 

( ( )) ( ) ( ( )) cf g x g x dx f g x = +  

 

 

خدم التكامل بالتعويض عندما نريد ايجاد تكامل حاصل ضرب او قسمة دالتين ، احدى الدالتين يست

 او جزء منها يساوي ثابت في مشتقة  الدالة الاخرى

 ( الأس4)   ( الزاوية 3)  ( ما تحت الجذر 2( ما بداخل القوس )1)   ويكون التعويض عادة   

 ويعتبر هو الخيار الاقوى في التكامل

 قبل البدأ بالتكامل ...اسئل نفسك 

  هل الدالة 1) 
 وكل حدد قابل للتكامل  حدود  نريد ايجاد تكاملها ه  ناتج جمع وطرح الت 

  نريد ايجاد تكاملها ه  ناتج  2)
ب او قسمة ويمكن تحويلها ال جمع او طرح  هل الدالة الت   حدد قابل للتكامل  حدود وكلضر

  نريد ايجاد تكاملها ه  ( 3
ب او قسمة هل الدالة الت  ، احدى حاصل ضر ر   مشتقة الدالة الاخرى دالتير

ر
ر او جزء منها يساوي ثابت ف  الدالتير
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 اوجد التكاملات التالية

(1) 1x xe e dx+ 

 

 

 

3

4
(2)

4

x
dx

x−
 

 

 

 

 

1
(3)

(1 )
dx

x x+
 

 

 

 

 

2 /2(4) xxe dx−

 
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 لات التاليةاوجد التكام

(1)
xe

dx
x

 

 

 

 

 

ln
(2)

x
dx

x 

 

 

 

1
(3)

ln
dx

x x
 

 

 

 

 

2(4) ( 1) 2 2x x x dx− − + 
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 اوجد التكاملات التالية

ln 2 3(1) ( 1)xe x dx− 

 

 

 

 

 

tan 2lnsec(2) x xe dx+

 

 

 

 

 

 

 

cot

2
(3)

1 cos

xe
dx

x−
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 اوجد التكاملات التالية

2

4
(1)

(ln 1)
dx

x x + 

 

 

 

 

 

(2) tan2x dx 

 

 

 

 

 

 

1 3

2

(sin )
(3)

1

x
dx

x

−

−
 
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 اوجد التكاملات التالية

cot
(1)

ln(sin )

x
dx

x 

 

 

 

 

 

 

(2) sec x dx 

 

 

 

 

 

 

(3) csc x dx 
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 اوجد التكاملات التالية
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 اوجد التكاملات التالية
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 اوجد التكاملات التالية
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 ت التاليةلتكاملاا اوجد
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 اوجد التكاملات التالية
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                                             ( كمال المربعبا )  اوجد التكاملات التالية
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1
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4 5
dx
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1
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1
(3)

6
dx

x x−
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                                 إضافةعند اكمال المربع يجب 

 ]تربيع   xمعامل  نصف [

تربيع   x   معامل يكون  ان  بشرط

 واحد 
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 اوجد التكاملات التالية
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 اوجد التكاملات التالية
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 اوجد التكاملات التالية
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                                                         اوجد التكاملات التالية               
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 اوجد  قيمة التكاملات المحدودة التالية

1 3

8

0

(1)
1

x
dx

x + 

 

 

 

 

1

1
(2)

ln

e

dx
x x x+ 

 

 

 

 

 

2 3

2 2

0

4
(3)

( 1)

x
dx

x + 

 

 

 

 

 

 

عمر الخطيب محمـد                                                        عمر الخطيب  محمـد                                               عمر الخطيب        محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                                            عمر الخطيب              محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـد                                      عمر الخطيب                 محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـد                عمر الخطيب                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 

 

عمر الخطيب محمـدعمر الخطيب                                                          محمـدعمر الخطيب                                                       محمـد  

 



 Khateebacademy.com  إعداد محمد عمر الخطيب //  //  2023/2024م// الفصل الثاني  لصف الثاني عشر متقدمادة الرياضيات // ا // اوراق عمل 277

 

     اذا كان (1)
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      اذا كان (29)
1 2

4
tan

1

bx
dx x c

x

−= +
+       الثابت  قيمة فان b   تساوي  

(a) 4   (b) 2   

(c) 1   (d) 8   

    ن اذا كا  (30)
2 3(3 ( )) sinx f x dx x x c+ = + +     فان( )f x 

(a) sin x   (b) sin x−   

(c) cos x   (d) cos x−   

        اذا كان (31)
31

tan sec sec
3

nx x x c= +
 
 تساوي    nفان قيمة   

(a) 1   (b) 2   

(c) 3   (d) 4   

                 اعتمد على الجدول المجاور الذي يمثل السرعة                                                                                    ( 32)

استخدم هذة البيانات                                                                                    المتجهة لجسم في ازمنة مختلفة

                                                                                                ثواني 4 خلال اول  لتقدير المسافة المقطوعة

(0) اذا كانت  (33)  4 , ( ) 3 2xf f x e x= = )  فان + )f x  تساوي 

(a) 3 2( ) 3 4xf x e x= + +   (b) 2( ) 3 4xf x e x= + +   

(c) 3 2( ) 1xf x e x= + +   (d) 2( ) 3 1xf x e x= + +   

 

40(d)  200(c)  214(b)  178(a)  

4 3 2 1 0 t 

48 44 40 42 40 ( )v t 
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) الدالة المكانية (34) )s t   لدالة السرعة المتجهة( ) 10 2v t t= (0)حيث  + 10s  هي  =

(a) 2( ) 2 10s t t t= + +   (b) 2( ) 5 2s t t t= +   

(c) 2( ) 5 2 10s t t t= + +   (d) 2( ) 5 10s t t t= + +   

دالة التسارع  هي  اذا كانت (35)
2( ) 12 4a x t= (0)حيث  + 1, (0) 4s v=  تساوي s(2)فان  =

 

يعطى بالعلاقة  في اي لحظة يتدفق الماء الى خزان ويتسرب منه حيث ان صافي معدل تغير الماء بالخزان (36)

2( ) 20( 1)f t t= لتر عند الزمن صفر    200  علما بان حجم الماء بالخزان هو  متر مكعب بالساعة −

 فان كمية الماء بالخزان  بعد ثلاث ساعات سوف تكون 

 

)اذا كانت ( 37) ) 6f x x ) حيث = )f x ولها مماس افقي  عند نفس النقطة (0,1)تمر بالنقطة  

)فان الدالة  )f xتساوي  

(a) 3( ) 1f x x= +   (b) 2( ) 3 1f x x= +   

(c) 3( )f x x x= +   (d) 3( )f x x=   

  درهم وتعطى التكلفة الحدية بالعلاقة 1600هي كتاب اول  طباعة    تكلفة اذ كانت (38) 

200
( )c x

x
  من نفس النوع هو كتاب 100 تكلفة طباعة فان،  نسخة من نفس النوع x لطباعة   =

 

32(d)  25(c)  33(b)  37(a)  

240(d)  160(c)  320(b)  120(a)  

2800(d)  160000(c)  3200(b)  5200(a)  
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يمكن كتابة الصيغة    (1)

7

2

(4 3)
i

i
=

−   بدون رمز سيجما بالشكل 

(a) 5,9,13,17,21,25,29   (b) 5,9,13,17,21,25   

(c) 5 9 13 17 21 25+ + + + +   (d) 5 9 13 17 21 25 29+ + + + + +   

2يمكن كتابة التعبير    (2)  5 8 11 ... 65+ + + +    باستخدام الرمز سيجما +

(a)
32

1

2 1
i

i
=

+   (b)
22

1

3 1
i

i
=

−   

(c)
65

1

3 1
i

i
=

−   (d)
20

1

3 1
i

i
=

−   

يمكن كتابة التعبير    (3)
1 1 1 1 1

1 ...
4 9 16 25 900

− + − + −    باستخدام الرمز سيجما −

(a)
30

2
1

1

i i=

−
   (b)

30

2
1

1

i i=

   

(c)
30

2
1

( 1)i

i i=

−
   (d)

130

2
1

( 1)i

i i

+

=

−
   

   ان ناتج  (4)
20

1

(2 1)
i

i
=

+   يساوي 

411(d)  230(c)  401(b)  440(a)  

                 اسئلة الدرس          / / / / /  الوحدة الخامسة           
 الثانر
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20

1

(5) ( 1)( 1)
i

i i
=

− + 

(a)
20 21 41

1
6

 
−   (b) 20 21 41 1

6

  −
  

(c) 20 21 41
20

6

 
−   (d) 20 21 41

20
2

 
−   

20 4
2 2

1 1

(6)
i i

i i
= =

− =  

(a)
20

2

1i

i
=

   (b)
20

2

5i

i
=

   

(c)
20

2

4i

i
=

   (d)
16

2

1i

i
=

   

 

2
1

1
(7)

n

i

i

n=

+
 

(a)
1

3

n

n

+
  (b) 3

2

n

n

+
  

(c) 1

2

n

n

+
  (d) 2

3

n

n +
  

2

3
1

(8) lim
n

n
i

i

n→
=

 

(a) 1   (b)    

(c) 1

3
  (d) 2

3
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 عدد طبيعي هو   20ان ناتج مجموع مربعات اول  (9)

(a)
20

2

1

2870
i

i
=

=   (b)
19

2

0

2470
i

i
=

=   

(c)
20

2

1

( ) 44100
i

i
=

=   (d)
21

2

1

3311
i

i
=

=   

( اذا كان     10) 
10

1

(2 ) 140
i

i c
=

+ =        فان قيمةc   تساوي 

(a) 30   (b) 3   

(c) 2   (d) 1  

ان ناتج   (11)
1

i

i

e


−

=

   يساوي 

 

)ع قيم الدالة  ان مجمو  (12)  ) 3 1f x x= 0.1عند    + , 0.2 , 0.3 , ...,10x  يساوي=

 (a) 26.5   (b) 1516   

(c) 1615   (d) 1545   

 

ان مجموع قيم الدالة    (13) 
2( )f x x=   0.1 عند , 0.2 , 0.3 , ...,4x  يساوي=

 (a) 6724   (b) 221.4   

(c) 672.4   (d) 2214   

 

2 1

e

e −
(d)  2

1

e e−
(c)  

1

e

e −
(b)  

1

1e −
(a)  
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طول الفترة الجزئية المنتظمة للفترة ( 1)  1,2−   هي 15التي عدد عناصرها 

 

 

للفترة  11التجزئة المنتظمة التي عدد عناصرها  ( 2) 0,2  هي 

(a) 2 4
0, , ,...,2

11 11
P

 
=  
 

  (b) 1 2
0, , ,...,2

11 11
P

 
=  
 

  

(c) 2 4
0, , ,...,2

10 10
P

 
=  
 

  (d) 1 2
0, , ,...,2

10 10
P

 
=  
 

  

 

للفترة  30العنصر السابع في التجزئة المنتظمة التي عدد فتراتها الجزئية  ( 3) 2,5  هو 

(a) 3
2 6

31
+    (b) 3

2 6
30

+    

(c) 3
2 6

29
+    (d) 3

2 7
30

+    

 

)2القيمة التقريبية لمساحة المنطقة المحصورة بالمنحنى  ان (4)  ) 3f x x=  ومحور السينات على الفترة

 0,4  نقطة النهاية اليمنى باستخدام اربع مستطيلات  حيث قواعد القيم 

1

14
(d)  

1

15
(c)  

3

15
(b)  

3

14
(a)  

64(d)  90(c)  22.5(b)  14(a)  

 الثالث               اسئلة الدرس          / / / / /  الوحدة الخامسة          
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)تقدير قيمة مساحة    المنطقة المحصورة بالمنحنى  على الجدول المجاور في اعتمد   (5)  )f x  ومحورx 

على  الفترة     0,1  اليسرىنقطة النهاية حيث قواعد القيم 

 

 

 

 

)اعتمد على الجدول المجاور في تقدير قيمة  مساحة المنطقة المحصورة بالمنحنى  (6) )f x  ومحور السينات

 اليمنىحيث قواعد القيم هي نقطة النهاية 

 

 

احسب المجموع بالصيغة   ( 7)  
1

( )
n

i

i

f x x
=

        لقيمix  المعطاه 

( ) 3 5 0.4 , 0.8 ,1.2 ,1.6 , 2 0.4, 5f x x x x n= + =  = = 

 

)قيمة التقريبية لمساحة المنطقة المحصورة بالمستقيم ( ان ال8)  ) 2f x x=  ومحور السينات على الفترة

 0,4   مستطيل  حيث قواعد القيم هي نقطة النهاية اليمنى يساوي   16باستخدام 

(a) 16   (b) 15   

(c) 17   (d) 15.5   

 

7.2(d)  5.8c) ( 1.325(b)  1.8(a)  

16.7 (d) 1.67(c)  1.74(b)  1.81(a)  

6(d)  2.4(c)  17.2(b)  48(a)  

1 0.75 0.50 0.25 0.0 x 

1.8 1.4 1.6 2.2 2.0 ( )f x 
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ى المساحة تحت المنحن( 9)
2( )f x x=   على الفترة  وفوق محور السينات 0,4 
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)اذا كان   (10) )f x   دالة متصلة  و( ) 0f x   على الفترة 0,1   حيث
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1

1
( )

n

n

i

i
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n n=
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)المساحة المحسورة بين الدالة   فان  )f x ومحور     x    على الفترة 0,1 تساوي 

(a) 1

6
  (b) 1

3
  

(c) 1   (d) 2   

اذا كان مجموع ريمان للدالة    (11)
2( )f x x=   على الفترة 0,1   هو
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3
حيث نقاط القيم هي   
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اذا كان      ( 1) 

3

1

( ) 3f x dx =    و

3

1

( ) 2g x dx = −   فان  
1

3

2 ( ) ( )f x g x dx− يساوي 

 

2 1

0 2

(2) ( ) ( )f x dx f x dx+ =  

(a)
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0

( )f x dx−    (b)
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0

( )f x dx   

(c)
0

  
(d)

1

0

2 ( )f x dx   

اذا كانت    (3)

7

1

(g( ) 1 ) 10x dx+ =      فان  

1

7

3 ( )g x dx 

(a) 12   (b) 12−   

(c) 27   (d) 27−   

  اذا كان  (4)
5

1

( ) 7f x dx = − ،
3

1

2 ( ) 10f x dx =   فان
5

3

( )f x dx يساوي 

(a) 17   (b) 12   

(c) 17−   (d) 12−   

 

5−(d)  4(c)  8−b) ( 8(a)  
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)3اذا كانت  (22) ) 4f x x=فان قيمةc التي تحقق نظرية القيمة المتوسطة للتكامل على الفترة 0,2 
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                                                                      fالشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة     اعتمد على (31)

ان قيمة       
2

2

( )f x dx
−

    تساوي 

 

)التمثيل البياني الذي يمثل    بالاعتماد على  (32)  )f x   اي من العبارات التالية صحيحة 

(a)
1 2 3

0 0 0

( ) ( ) ( )f x dx f x dx f x dx      

(b)
2 1 3

0 0 0

( ) ( ) ( )f x dx f x dx f x dx      

(c)
3 2 1

0 0 0

( ) ( ) ( )f x dx f x dx f x dx      

(c)
3 1 2

0 0 0

( ) ( ) ( )f x dx f x dx f x dx      

 

)الدالة ( الشكل المجاور يمثل بيان 33) )v t  

على الفترة  xاذا  كانت المساحة بين المنحنى ومحور   0,5 

و         13    هي
5

0

v( ) 3t dt =   فان
4

2

v( )t dt      يساوي 

 

(a) 10   (b) 5−   

(c) 5   (d) 10−   

0(d)  2(c)  4(b)  6(a)  
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التكامل المحدود الذي يعبر عن نهاية مجموع ريمان    (34)
2

1

lim sin
n

i
x

i

c x
→

=

   على الفترة 0,2 هو 

(a)
2

2

0

sin x dx   (b)
2

0

sin x dx   

(c)
2

2

0

sinx x dx   (d)
2

2

0

sin x dx   

)مجموع ريمان للدالة اذا كان ( 35)  )f x      على الفترة 0,2    هو 
2

3( 1)(2 1)
2

6

n n

n

+ +
+     

فان    

2

0

( )f x dx  يساوي 

(a) 2   (b) 3   

(c) 6   (d) 2.5   

ان          ( 36)

5

2

2

x dx           يساوي  باستخدام نهاية مجموعة ريمان 

(a) 2

1

1
lim (2 )

n

n i

i

n n→ =

+   (b) 2

1

3
lim (2 )

n

n i

i

n n→ =

+   

(c) 2

1

3 1
lim (2 )

n

n i

i

n n→ =

+   (d) 2

1

3 3
lim (2 )

n

n i

i

n n→ =

+   

  اذا كانت  (37)
2( ) 3f x x=        على الفترة 0,2         فان

1

lim ( )
n

i
n

i

f x x
→

=

                                                                                                                  يساوي 

(a) 4   (b) 8   

(c) 12   (d) 2   
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)مجموع ريمان للدالة اذا كان ( 38)  )f x    على الفترة 0,4  هو    
1

6 1
( 1)

n

i

i
n n=

+        فان

4

0

( )f x dx  يساوي 

(a) 6   (b) 7   

(c) 3   (d) 4   

2

1

2
(39) lim

in

n

n
i

e
n→

=

 

(a) 2 1e −   (b) 2 1e +   

(c) 2 1e− −   (d) 2 1e− +   

  للتكامل  ان افضل تقدير   (40)

1

3

1

3

2
dx

x
−

+       باستخدام نظرية القيمة المتوسطة بالتكامل

 يكون محصورين بين العددين 

 

(a) 1 ,3   (b) 0 ,3   

(c) 0 ,2   (d) 2,6   

 

8 2

3

1

(41) x dx
−

= 

(a) 3   (b) 9   

(c) 3

2
  (d) 9

2
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1

2

1

4
(1)

1
dx

x
−

=
+ 

(a)    (b) 2   

(c) 0   (d) 4   

2 2

0

(2) sin cos

t

x x dx+ = 

(a) 1  (b) t   

(c) 1t +   (d) 1t −   

1

3
(3)

e
t

dt
t

−
= 

(a) 4e −   (b) 2e +   

(c) 2e −   (d) e   

1 2

2
0

3
(4)

1
dx

x
=

−
 

(a)
6


  (b)

2


  

(c)
3


  (d)

4


  

 

 الخامس               اسئلة الدرس          / / / / /  الوحدة الخامسة        
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4

1

3
(5) ( )x x dx

x
+ = 

(a) 62
3ln4

5
+   (b) 62

3ln4
5
−   

(c) 19

3
  (d) 19

3ln4
3
+   

2 2 3

3

0

2
(6)

x x

x

e e
dx

e

−
= 

(a) 1
3

e
− −   (b)

2

1
3

e
− +   

(c) 1
3

e
− +   (d)

2

1
3

e
− −   

4

2

0

sin
(7)

cos

x
dx

x



= 

(a) 1
1

2
−   (b) 1

1
2
−   

(c) 2 1−   (d) 2 1+   

اذا كانت  الدالة (  8)

2

( ) sec
x

f x t dt= =      فان( )f x                                         تساوي 

(a) sec x   (b) sec 2x −   

(c) sec x−   (d) sec tanx x−   
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اذا كانت  الدالة (  9)

2

3

1

( ) ( 5 )f x t t dt= −      فان( )f x                                         تساوي 

(a) 0   (b) 1   

(c) 33 5t −   (d) 3 5t t−   

اذا كانت  الدالة (  10)

3

2

( ) sin3

x

x

f x t dt=       فان( )f x                                         تساوي 

(a) 2 3 23 cos3 2 cos3x x x x−   (b) 3 2sin 3 sin 3x x−   

(c) 3 3 2 2sin 3 sin 3x x x x−   (d) 2 3 23 sin 3 2 sin 3x x x x−   

 

2

0

1
(11)

1

x
d

dt
dx t

=
+ 

(a)
2

1

2 ( 1)x x +
  (b) 1

2 ( 1)x x +
  

(c) 1

2 ( 1)x x +
  (d) 1

( 1)x +
  

 

cos

2

sin

(12) 1 0,
2

x

x

d
t dt x

dx

 
− =  

 
 

(a) 1  (b) 1−   

(c) sin x   (d) cos x   
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اذا كانت  الدالة         (  13)
2

2

2

( ) 5

x

tf x e dt−= +      فان 

(a)
2

( ) , (0) 5xf x e f− = =   (b)
2

( ) , (1) 5xf x e f− = =   

(c)
24( ) 2 , (0) 5xf x e f− = =   (d) 24( ) 2 , (1) 5xf x e f− = =   

)اذا كانت  الدالة (  14) )F x     هي الدالة الاصلية للدالة( ) 2f x x=                                         حيث

(1) 5F  تساوي   F(3)فان  =

(a) 13   (b) 7   

(c) 6   (d) 9   

اعتمد على الجدول التالي حيث ( 15)

( )

1

( ) ( )

g x

h x f t dt=  

 تساوي h(3)ان  

) اذا كانت (16)  )f x دالة متصلة حيث    sin 2

1

( ) ln cos 1

x

xf t dt e x= − − (0)فانf تكون 

(a) 1  (b) 2   

(c) e   (d) 2e   

)3اذا كانت       (17) ) 9f x dx x x = +    (2)حيث 7f )فان قيمة   = 1)f  تساوي−

2(d)  1−(c)  1(b)  2−(a)  

26(d)  9−(c)  19−(b)  29−(a)  
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2

1

21
(18) lim

1

x

t

x

e dt

x→
=

−


 

(a) 0   (b) 1   

(c) 1

2
  (d) 1

2
e   

 

 اذا كان   (19)

2

3

0

( ) 3 5

x

f t dt x x= − +     (2) فانf 

 

(a) 8   (b) 27   

(c) 7   (d) 4   

 

اذا كان   ( ( 20) 
2

0

2 18

k

kx x dx− =     فان قيمة k   تساوي  

(a) 3−   (b) 3   

(c) 9−   (d) 9   

 

) اذا كانت (21) )f x دالة متصلة حيث    

2

2

1

( ) 2 2 1

x

f t dt x x= − +     فان( )f x تكون 

(a) 4 1x −   (b) 2x −   

(c) 1x −   (d) 8 2x −   
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)2( ان التكامل الذي يعبر عن  المساحة المحصورة بين الدالة  22) ) 4f x x=  ومحور السينات هو −

(a)
2

2

2

( 4)x dx
−

−   (b)
2

2

2

( 4)x dx
−

− −   

(c)
4

2

0

( 4)x dx−   (d)
4

2

0

( 4)x dx− −   

 

)( ان  المساحة المحصورة بين الدالة  23) ) sinf x x=  ومحور السينات على الفترة,
4 2

  
 
 

 تساوي  

(a) 2   (b) 3   

(c) 2

2
  (d) 3

3
  

 

)2( ان  المساحة المحصورة بين الدالة  24) ) 4f x x x=  ومحور السينات تساوي −

(a) 64

3
  (b) 32

3
  

(c) 16

3
  (d) 8

3
  

)H( ان معادلة المماس للدالة  25)  )x   1عندx حيث       =

2

1

H( ) 2 1

x

x t dt= −  هي 

(a) 2 1y x= −   (b) 2 2y x= −   

(c) 2 3y x= −   (d) 2y x=   
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)( اذا كانت26)  )F x   دالية اصلية للدالة( )f x  المتصلة على   1,3−   وكان منحنى الدالة( )F x 

)يمر بالنقطتين  1, 4) , (3,2)− فان   −

3

1

( ( ) 1)f x dx
−

+ يساوي 

(a) 14   (b) 7   

(c) 13  (d) 10   

 

)دالة السرعة المتجهة لأحد لاعبي القفز الحر هي    اذا كانت (27)  ) 9(1 )tv x e−= متر / ثانية       −

 ثواني هي 5فان المسافة التي يقطعها اللاعب خلال اول 

(a) 36   (b) 18   

(c) 27   (d) 45   

 

لمجاور العلاقة بين الزمن  والسرعة                                                                            يمثل الشكل ا (28)

  المتجهة لجسم يتحرك على خط مستقيم 

   ثواني 6أول خلال المسافة التي يقطعها الجسم   فان

 

(a) 0   (b) 192   

(c) 144   (d) 288   
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)( اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة 29) )f x   المتصلة على الفترة 0,12 حيث 

0

H( ) ( )

x

x f t dt=  

)Hان فترة التزايد للدالة )x هي 

(a) ( )0,6   (b) ( )0,9   

(c) ( )6,12   (d) ( )0,12   

)( اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة 30) )f x   المتصلة على الفترة 0,12 حيث 

0

H( ) ( )

x

x f t dt=  

)Hان القيمة العظمى المطلقة للدالة )x تكون عند 

(a) 0   (b) 6   

(c) 9   (d) 12   

)( اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة 31) )f x   المتصلة على الفترة 0,12 حيث 

0

H( ) ( )

x

x f t dt=  

)Hتقعر للاعلى للدالة الان فترة  )x هي 

(a) (6,12)   (b) (0,9)   

(c) (9,12)   (d) (0,12)   
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)اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة  (32) )f x  

المتصلة على الفترة   1,6  حيث
1

H( ) ( )

x

x f t dt=  

 تساوي  H(3)ان  

 

 

)اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة ( 33) )f x  

المتصلة على الفترة   1,6  حيث
1

H( ) ( )

x

x f t dt=  

Hان   (4)  تساوي 

 

 

)اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة ( 34) )f x  

المتصلة على الفترة   1,6  حيث
1

H( ) ( )

x

x f t dt=  

)  توسطة للدالةالقيمة المان   )f x على الفترة 1,6 

 تساوي  

 

3(d)  2(c)  0(b)  1(a)  

2.5(d)  2(c)  1(b)  0(a)  

1.2(d)  5(c)  1(b)  0(a)  
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)( اعتمد على الشكل المجاور الذي يمثل بيان الدالة المتصلة  35) )g x   على الفترة ,a c  حيث

( ) ( )

x

a

g x f t dt=   لتحديد التمثيل البياني للدالة( )f x 

 

 

 

 

  

  
 

)كل من    ( اذا كان 36) )F x   وG( )x   دوال اصلية للدالة( )h x  المتصلة على   0,4   وكان

4

0

( ( ) ( )) 12F x G x dx− =     فان
4

2

0

( ( ) ( ))F x G x x dx−      يساوي 

(a) 16   (b) 64   

(c) 32   (d) 48   
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اذا كان       ( ( 37)
2

0

( ) ( 3 2 )

x

f x t t dt= − +    فان للدالة( )f x قيمة عظمى  محلية عند   

(a) 0   (b) 1   

(c) 2   (d) 1−   

اذا كان       ( ( 38)

2 6

2

( )

x x

tF x e dt

−

−

=     فان للدالة( )F x قيمة صغرى محلية عند   

(a) 3−   (b) 3   

(c) 0,6   (d) 6   

( اذا كان  39)
3( ( ) 2 ) 1f x x dx x a x+ = + +     (1)حيث 5f =                                              

 هو  aفان قيمة الثابت     

(a) 12   (b) 4   

(c) 2   (d) 3−   

 

      اذا كان  (40)
3

2

6

sec x dx k





=    و
6

2

3

tan x dx l





=   فانk l+  يساوي 

(a)
6


  (b)

2


  

(c) 0   (d) 1   
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( اذا كان    41) 
2 0 1

( )
2 1

x
f x

x x

 
= 


دالة متصلة على الفترة      )0, حيث 

0

H( ) ( )

x

x f t dt=  

)H فان )x تساوي 

(a) 2

2 0 1
( )

1

x x
f x

x x

 
= 


  (b) 2

2 0 1
( )

1 1

x x
f x

x x

 
= 

+ 
  

(c) 2

2 1 0 1
( )

1

x x
f x

x x

+  
= 


  (d) 2

2 0 1
( )

2 1

x x
f x

x x

 
= 

+ 
  

 

1 1 2 3 2
(42) lim ...

n

n n n n

n n n n n→

+ + + 
+ + + + = 

 
 

(a) 1  (b) 2   

(c) 3

2
  (d) 1

2
  

 

1 2 3
(43) lim sin sin sin ... sin

n

n

n n n n n

   

→

 
+ + + + = 

 
 

(a) 4


  (b) 2



−
  

(c) 2


  (d) 4



−
  

 

 

 

 استعن بتعريف التكامل
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2 3 5(1) ( 1)x x dx+ = 

(a) 3 61
( 1)

6
x c+ +   (b) 3 61

( 1)
18

x c+ +   

(c) 3 6( 1)x c+ +   (d) 3 66( 1)x c+ +   

2(2) sec tanx x dx = 

(a)
3

2
2

(tan )
3

x c+   (b)
3

2
3

(tan )
2

x c+   

(c) 31
(sec )

3
x c+   (d)

3

2
2

(sec )
3

x c+   

 

6(3) sin cosx x dx = 

(a) 71
cos

7
x c+   (b) 71

cos
7

x c− +   

(c) 21
sin

2
x c+   (d) 21

sin
2

x c− +   

2 3(4) cosx x dx = 

(a) 31
sin

3
x c+   (b) 31

sin
3

x c− +   

(c)
3

3sin
3

x
x c+   (d)

3
3sin

3

x
x c− +   

 السادس               اسئلة الدرس          / / / / /  الوحدة الخامسة        
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