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1- The values of the following limits 

respectively  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑+

𝟏 − 𝟑𝒙

𝒙𝟐 − 𝟗
 , 𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝟑−

𝟏 − 𝟑𝒙

𝒙𝟐 − 𝟗
    

تيبالتالية   النهاية أوجد قيمة -1    بنفس التر

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟑+

𝟏 − 𝟑𝒙

𝒙𝟐 − 𝟗
 , 𝐥𝐢𝐦

𝒙→𝟑−

𝟏 − 𝟑𝒙

𝒙𝟐 − 𝟗
    

ⓐ   −∞ , ∞  

ⓑ    −∞ , −∞ 

ⓒ      ∞ , −∞ 

ⓓ     ∞ , ∞ 

 

2- The values of the following limits 

respectively  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟑+

𝟏 − 𝟑𝒙

𝒙𝟐 − 𝟗
 , 𝐥𝐢𝐦

𝒙→−𝟑−

𝟏 − 𝟑𝒙

𝒙𝟐 − 𝟗
    

تيب أوجد قيمة -2    النهايات التالية بنفس التر

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟑+

𝟏 − 𝟑𝒙

𝒙𝟐 − 𝟗
 , 𝐥𝐢𝐦

𝒙→−𝟑−

𝟏 − 𝟑𝒙

𝒙𝟐 − 𝟗
    

ⓐ   −∞ , ∞  

ⓑ    −∞ , −∞ 

ⓒ      ∞ , −∞ 

ⓓ     ∞ , ∞ 
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3- The values of the following limits 

respectively  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟐+

𝟐 − 𝒙

(𝒙 + 𝟐)𝟐
 , 𝐥𝐢𝐦

𝒙→−𝟐−

𝟐 − 𝒙

(𝒙 + 𝟐)𝟐
    

تيب  أوجد قيمة -3    النهايات التالية بنفس التر

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−𝟐+

𝟐 − 𝒙

(𝒙 + 𝟐)𝟐
 , 𝐥𝐢𝐦

𝒙→−𝟐−

𝟐 − 𝒙

(𝒙 + 𝟐)𝟐
    

ⓐ   −∞ , ∞  

ⓑ    −∞ , −∞ 

ⓒ      ∞ , −∞ 

ⓓ     ∞ , ∞ 

 

4- The values of the following limits 

respectively  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝝅−

𝐜𝐬𝐜 𝒙 , 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝝅+

𝐜𝐬𝐜 𝒙    

 التالية على التوال   النهايات أوجد قيمة -4  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝝅−

𝐜𝐬𝐜 𝒙 , 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝝅+

𝐜𝐬𝐜 𝒙    

ⓐ   −∞ , ∞  

ⓑ    −∞ , −∞ 

ⓒ      ∞ , −∞ 

ⓓ     ∞ , ∞ 
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5- The values of the following limits 

respectively  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→

𝝅−

𝟐

𝐬𝐞𝐜𝟐 𝒙 , 𝐥𝐢𝐦
𝒙→

𝝅+

𝟐

𝐬𝐞𝐜𝟐𝒙    

 التالية على التوال   النهايات أوجد قيمة -5  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→

𝝅−

𝟐

𝐬𝐞𝐜𝟐 𝒙 , 𝐥𝐢𝐦
𝒙→

𝝅+

𝟐

𝐬𝐞𝐜𝟐𝒙    

ⓐ   −∞ , ∞  

ⓑ    −∞ , −∞ 

ⓒ      ∞ , −∞ 

ⓓ     ∞ , ∞ 

 

6- Evaluate  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎+

𝒕𝒂𝒏−𝟏(𝑰𝒏 𝒙 )  

 أوجد قيمة -6  

                 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎+

𝒕𝒂𝒏−𝟏(𝑰𝒏 𝒙 ) 

 

ⓐ   𝝅  

ⓑ    
𝝅

𝟐
 

ⓒ     − 𝝅

𝟐
 

ⓓ     𝟎 
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7- The values of the following limits 

respectively  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→

𝟑𝝅
𝟐

+ 𝒆−𝒕𝒂𝒏 𝒙 , 𝐥𝐢𝐦
𝒙→

𝟑𝝅
𝟐

−𝒆−𝒕𝒂𝒏𝒙    

 التالية على التوال   النهايات أوجد قيمة -7  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→

𝟑𝝅
𝟐

+ 𝒆−𝒕𝒂𝒏 𝒙 , 𝐥𝐢𝐦
𝒙→

𝟑𝝅
𝟐

−𝒆−𝒕𝒂𝒏𝒙    

ⓐ   𝟎 , ∞  

ⓑ    ∞ , 𝟎 

ⓒ     −∞ , 𝟎 

ⓓ     ∞ , −∞ 

 

8- Evaluate  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→

𝟑𝝅
𝟐

𝒆−𝒕𝒂𝒏 𝒙   

 أوجد قيمة -8  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→

𝟑𝝅
𝟐

𝒆−𝒕𝒂𝒏 𝒙   

 

ⓐ   𝟎  

ⓑ    ∞ 

ⓒ     −∞ 

ⓓ     𝒅𝒐𝒆𝒔 𝒏𝒐𝒕 𝒆𝒙𝒊𝒔𝒕 غي   موجودة 
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9- Evaluate  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝟑𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 − 𝟕
   

 أوجد قيمة -9  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝟑𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 − 𝟕
   

 

ⓐ   𝟎  

ⓑ    𝟑 

ⓒ     − 𝟏

𝟕
 

ⓓ 
 
𝟐

𝟓
 

  

10- Evaluate  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝟑𝒙𝟒 − 𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟑 − 𝟓𝒙 − 𝟕
   

 أوجد قيمة  -10  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝟑𝒙𝟒 − 𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟑 − 𝟓𝒙 − 𝟕
   

 

ⓐ   𝟑  

ⓑ    ∞ 

ⓒ     − 𝟐

𝟓
 

ⓓ −∞ 
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11- Evaluate  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝟑𝒙𝟒 − 𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟑 − 𝟓𝒙 − 𝟕
   

 أوجد قيمة  -11  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝟑𝒙𝟒 − 𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟑 − 𝟓𝒙 − 𝟕
   

 

ⓐ   𝟑  

ⓑ    ∞ 

ⓒ     𝟐
𝟓
 

ⓓ −∞ 

 

12- Evaluate  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝟑𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟑 − 𝟓𝒙 − 𝟕
   

 أوجد قيمة  -12  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→−∞

𝟑𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟑 − 𝟓𝒙 − 𝟕
   

 

ⓐ   𝟎  

ⓑ    ∞ 

ⓒ     𝟐
𝟓
 

ⓓ −∞ 
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13- Evaluate  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

−𝟐𝒙𝟒 − 𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 − 𝟕
   

 أوجد قيمة  -13  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

−𝟐𝒙𝟒 − 𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 − 𝟕
   

 

ⓐ   𝟑  

ⓑ    ∞ 

ⓒ     𝟐
𝟓
 

ⓓ −∞ 

 

14- The vertical and horizontal asymptotes of 

the function:  

𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐 + 𝟑

𝒙𝟐 − 𝟗
  

الخطوط المقاربة العمودية والأفقية   -14  

 : للدالة

𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐 + 𝟑

𝒙𝟐 − 𝟗
 

 

ⓐ   𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = −𝟑 , 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒚 = 𝟏   

ⓑ 𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = 𝟑 , 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒚 = 𝟏  

ⓒ     𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = −𝟑 , 𝒙 = 𝟑 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒚 =

𝟏  
ⓓ     𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = −𝟑 , 𝒙 = 𝟑 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒚 =

𝟎  
 

 

 خط مقارب أفقى 

 خط مقارب أفقى 

 خط مقارب أفقى 

 خط مقارب أفقى 

رأسى خط مقارب    

رأسى خط مقارب    

رأسى خط مقارب    

رأسى خط مقارب    
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15- The vertical and horizontal asymptotes of 

the function:  

𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐 + 𝟑

𝒙 − 𝟗
  

الخطوط المقاربة العمودية والأفقية   -15  

 : للدالة

𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐 + 𝟑

𝒙 − 𝟗
 

ⓐ   𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = 𝟗 , 𝑵𝑶 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚    

ⓑ 𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = 𝟗 , 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒚 = 𝟎  

ⓒ     𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = 𝟗 , 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒚 = 𝟏  

ⓓ     𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = −𝟑, 𝒙 = 𝟑  , 𝑵𝑶 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚  

   

16- The vertical and horizontal asymptotes of 

the function:  

𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐 − 𝟑

𝒙𝟑 − 𝟖
  

الخطوط المقاربة العمودية والأفقية   -16  

 : للدالة

𝒇(𝒙) =
𝒙𝟐 − 𝟑

𝒙𝟑 − 𝟖
 

ⓐ   𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = 𝟐 , 𝑵𝑶 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚    

ⓑ 𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = 𝟖 , 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒚 = 𝟎  

ⓒ     𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = 𝟐 , 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒚 = 𝟏  

ⓓ     𝑽𝒆𝒓𝒕𝒊𝒄𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒙 = 𝟐  , 𝑯𝒐𝒓𝒊𝒛𝒐𝒏𝒕𝒂𝒍 𝑨𝒔𝒚 ∶ 𝒚 = 𝟎   

  

 

 

 خط مقارب أفقى 

 خط مقارب أفقى 

 خط مقارب أفقى 

 خط مقارب أفقى 

مقارب رأسى لايوجد خط   

رأسى خط مقارب    

رأسى خط مقارب    

 لا يوجد خط مقارب رأسى  

 

 خط مقارب أفقى 

 خط مقارب أفقى 

 خط مقارب أفقى 

 خط مقارب أفقى 

رأسى لايوجد خط مقارب   

رأسى خط مقارب    

رأسى خط مقارب    

 خط مقارب رأسى  
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17- Suppose that the size of the pupil of a certain 

animal is given by 𝒇(𝒙) in(mm) , where 𝒙 is the 

intensity of the light on, find the size of pupil with no 

light and the size of the pupil with an infinite amount of 

light: 

𝒇(𝒙) =
𝟖𝟎𝒙−𝟎.𝟑 + 𝟔𝟎

𝟖𝒙−𝟎.𝟑 + 𝟏𝟓
  

عطى    -17  
ُ
ن ي ن لحيوان معي  ض أن حجم بؤبؤ العي  لنفتر

ه  شدة الضوء ،   𝒙)مم( ، حيث   مقاسة بـ 𝒇 (𝒙)بواسطة 

ن عندما لا يوجد ضوء وحجمه مع وجود حجم  أوجد  بؤبؤ العي 

 كمية لا نهائية من الضوء

𝒇(𝒙) =
𝟖𝟎𝒙−𝟎.𝟑 + 𝟔𝟎

𝟖𝒙−𝟎.𝟑 + 𝟏𝟓
 

ⓐ   𝑾𝒊𝒕𝒉 𝒏𝒐 𝒍𝒊𝒈𝒉𝒕 ∶ 𝒔𝒊𝒛𝒆 = 𝟏𝟎𝒎𝒎 𝒘𝒊𝒕𝒉 𝒊𝒏𝒇𝒊𝒏𝒊𝒕𝒆 𝒂𝒎𝒐𝒖𝒏𝒕 𝒐𝒇 𝒍𝒊𝒈𝒉𝒕 ∶ 𝒔𝒊𝒛𝒆 =

𝟒𝒎𝒎   

 

ⓑ   𝑾𝒊𝒕𝒉 𝒏𝒐 𝒍𝒊𝒈𝒉𝒕 ∶ 𝒔𝒊𝒛𝒆 = 𝟒𝒎𝒎 𝒘𝒊𝒕𝒉 𝒊𝒏𝒇𝒊𝒏𝒊𝒕𝒆  𝒂𝒎𝒐𝒖𝒏𝒕  𝒐𝒇 𝒍𝒊𝒈𝒉𝒕 ∶ 𝒔𝒊𝒛𝒆 =

𝟏𝟎𝒎𝒎   

ⓒ   𝑾𝒊𝒕𝒉 𝒏𝒐 𝒍𝒊𝒈𝒉𝒕 ∶ 𝒔𝒊𝒛𝒆 = 𝟖𝒎𝒎 𝒘𝒊𝒕𝒉 𝒊𝒏𝒇𝒊𝒏𝒊𝒕𝒆 𝒂𝒎𝒐𝒖𝒏𝒕  𝒐𝒇 𝒍𝒊𝒈𝒉𝒕 ∶ 𝒔𝒊𝒛𝒆 = 𝟒𝒎𝒎   

ⓓ   𝑾𝒊𝒕𝒉 𝒏𝒐 𝒍𝒊𝒈𝒉𝒕 ∶ 𝒔𝒊𝒛𝒆 = 𝟏𝟎𝒎𝒎 𝒘𝒊𝒕𝒉 𝒊𝒏𝒇𝒊𝒏𝒊𝒕𝒆 𝒂𝒎𝒐𝒖𝒏𝒕  𝒐𝒇 𝒍𝒊𝒈𝒉𝒕 ∶ 𝒔𝒊𝒛𝒆 =

𝟔𝒎𝒎   

 

18- Use the function in question 17 to find 

the function 𝒈 (𝒙) where 

 𝒇(𝒙) =  
𝟐𝟎𝒙−𝟎.𝟒 +𝟏𝟔

𝒈(𝒙)
 ,  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎+

𝒇(𝒙) = 𝟖 , 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒇(𝒙) = 𝟐     

 السؤال  -18  
ن
لإيجاد   17قم بتعديل الدالة ف

 : حيث 𝒈 (𝒙)   الدالة

 𝒇(𝒙) =  
𝟐𝟎𝒙−𝟎.𝟒 +𝟏𝟔

𝒈(𝒙)
 ,  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎+

𝒇(𝒙) = 𝟖 , 𝐥𝐢𝐦
𝒙→∞

𝒇(𝒙) = 𝟐     

ⓐ   𝒈(𝒙) = 𝟏𝟎𝒙−𝟎.𝟒 + 𝟐  

ⓑ    𝒈(𝒙) = 𝟐. 𝟓𝒙−𝟎.𝟒

− 𝟖 

ⓒ     𝒈(𝒙) = 𝟐. 𝟓𝒙−𝟎.𝟒 + 𝟖 

ⓓ 𝒈(𝒙) = 𝟏𝟎𝒙−𝟎.𝟒 − 𝟐 

 

 مع عدم وجود ضوء  

 مع عدم وجود ضوء  

 مع عدم وجود ضوء  

 مع عدم وجود ضوء  

 مع كمية لا حصر لها من الضوء 

لها من الضوء مع كمية لا حصر   

 مع كمية لا حصر لها من الضوء 

 مع كمية لا حصر لها من الضوء 
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19- Find slant asymptote of the function 

 𝒇(𝒙) =  
𝒙𝟐+𝟏

𝒙−𝟐
 

 أوجد الخط المقارب المائل للدالة -19  

𝒇(𝒙) =  
𝒙𝟐 + 𝟏

𝒙 − 𝟐
 

ⓐ 𝒚 = 𝒙  

ⓑ 𝒚 = 𝒙 − 𝟏 

ⓒ 𝒚 = 𝟑𝒙 

ⓓ 𝒚 = 𝒙 + 𝟐 

 

20-The value of:  

 𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎

𝟐𝒆𝒙−𝟐

𝟑𝒙
  

 أوجد قيمة  -20  

𝐥𝐢𝐦
𝒙→𝟎

𝟐𝒆𝒙 − 𝟐

𝟑𝒙
 

ⓐ 𝟎  

ⓑ ∞ 

ⓒ 𝟐

𝟑
 

ⓓ −∞ 
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