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|5|  = +5
|-5   = 5 
|0|  = 0

|5|  = +5
|-5   = 5 
|0|  = 0

موجبموجب

إعادة تعريف المطلقإعادة تعريف المطلق

|X|  = |X|  = 
+x  : x ≥ 0+x  : x ≥ 0

-x    : x < 0-x    : x < 0

دالة القيمة المطلقة دالة القيمة المطلقةدالة القيمة المطلقة   البند ۱ - ۱ البند ۱ - ۱ 

ط = { 0، 1، 2، 3، ..... } مح﮳موعة الأعداد الكل�ة﮵ط = { 0، 1، 2، 3، ..... } مح﮳موعة الأعداد الكل�ة﮵

(N) = { 0, 1, 2, 3, ...... }(N) = { 0, 1, 2, 3, ...... } مح﮳موعة الأعداد الصح�ح﮵ة صمح﮳موعة الأعداد الصح�ح﮵ة ص
(Z) = { ......, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, ...... }(Z) = { ......, -3, -2, -1, 0, 1, 2, 3, ...... }

ية نمح﮳موعة الأعداد النس��﮳ة﮵ ن مح﮳موعة الأعداد ع﮲�ر﮵ النس��﮳ة﮵ ن ير النسب  موعة الأعداد غ مح﮳موعة الأعداد النس��﮳ة﮵ ن مج
ــــــ

QQQQ
ــــــــ

�ة﮵  ��﮵� ��﮵��ة﮵ مح﮳موعة الأعداد الح�� ح ← [R[ح ← [R]مح﮳موعة الأعداد الح��

داخلداخل
النـــــــــاتجالنـــــــــاتج

00

ية     ارسم الدالة  y = |x|                          : y  الصورة الأساس�ة﮵      ارسم الدالة  y = |x|                          : y  الصورة الأساس

(0 ، 0)(0 ، 0)

محور التماثلمحور التماثل
x=0x=0

xx

yy

-2-2

22

-1-1

11

00

00

11

11

22

22

دالة زوجيةدالة زوجية
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11

22

33

44

11R المح﮳الR 22المح﮳الR  ا�ل﮳ ا�ل﮳  Rالمح﮳ال الم�� 33المح﮳ال الم��

 |x- 4|=  |x- 4|= 

 |x+2|=  |x+2|= 
x +2  : x ≥ -2x +2  : x ≥ -2

-x -2   :  x < -2-x -2   :  x < -2

نستنتج أن :ننستنتج أن :ستنتج أن :

س ��﮲�طة ال�د﮳ا�ة﮵ ( رأس المنحنى ) �م﮴ث�ل﮵ الدالة |x| ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً �ن﮵تج من ا�ح﮴اد شعاع�ن﮵ لهما ��﮲�

. V وه�� ��﮲�طة الأصل و�ش﮵�ه﮳ان الحرف 

ر ���م﮵ة للدالة. رأس المنحنى هو (0،0) وعنده �و﮴ح﮳د أصع�

متما�ل﮶ة حول محور الصادات(x=0) �س﮲م�ه﮵ا ���م﮵ا �ع﮳د دالة زوح﮳�ة﮵.

مدى الدالة هو (∞ ، 0 ]

س ��﮲�طة ال�د﮳ا�ة﮵ ( رأس المنحنى ) �م﮴ث�ل﮵ الدالة |x| ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً �ن﮵تج من ا�ح﮴اد شعاع�ن﮵ لهما ��﮲�

. V وه�� ��﮲�طة الأصل و�ش﮵�ه﮳ان الحرف 

ر ���م﮵ة للدالة. رأس المنحنى هو (0،0) وعنده �و﮴ح﮳د أصع�

متما�ل﮶ة حول محور الصادات(x=0) �س﮲م�ه﮵ا ���م﮵ا �ع﮳د دالة زوح﮳�ة﮵.

مدى الدالة هو (∞ ، 0 ]

الصورة الأساس�ة﮵ لدالة ال���م﮵ة المطل��ة هي : الصورة الأساس�ة﮵ لدالة ال���م﮵ة المطل��ة ه�� : 
f : R ⟹ R                          ,              f(x) =  |x|f : R ⟹ R                          ,              f(x) =  |x|
(المح﮳ال)(المح﮳ال) (المح﮳ال الم��ا�ل﮳( (المح﮳ال الم��ا�ل﮳)  والتي مكو�ا﮲�ه﮴ا هــي : والتي مكو�ا﮲�ه﮴ا هــ�� : 

f(x) = |x| اعدة ا��ترا�ه﮲ا��f(x) = |x| اعدة ا��ترا�ه﮲ا��

f|X|  = f|X|  = 
x  : x > 0x  : x > 0

-x    : x < 0-x    : x < 0
0  : x = 00  : x = 0 ⟹⟹ f|X|  = f|X|  = 

x  : x ≥ 0x  : x ≥ 0

-x    : x < 0-x    : x < 0

x - 4    :   x ≥ 4 x - 4    :   x ≥ 4 

-x + 4   :  x < 4 -x + 4   :  x < 4 

أعد تعريف كل مما يلي دون استخدام رمز القيمة المطلقةأعد تعريف كل مما يلي دون استخدام رمز القيمة المطلقة
مثــــالمثــــال

x - 4 = 0x - 4 = 0

ر المطلق ر المطلقص�� ص��
x = 4 x = 4 

x+ 2 = 0x+ 2 = 0
x = -2 x = -2 
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11  |x|=  |x|= 

22  |x+a|=  |x+a|= 

33  |ax + b|=  |ax + b|= 

ومن التعريف:ومن التعريف:

��﮵��ن﮵  ��إن  :  ��﮵��ن﮵  ��إن  : إذا كا�ت﮲ a , b , x ∈ R عدد�ن﮵ ح�� إذا كا�ت﮲ a , b , x ∈ R عدد�ن﮵ ح��
x        :   x ≥0x        :   x ≥0

-x       :  x < 0-x       :  x < 0

x + a     :   x ≥-ax + a     :   x ≥-a

-x - a       :  x < - a-x - a       :  x < - a
ax + b        :   x ≥ax + b        :   x ≥

-ax - ط        :  x < -ax - ط        :  x < 

b-ــــــــــــ
a
-b
a

b-ــــــــــــ
a
-b
a

x - 3    :   x ≥ 3x - 3    :   x ≥ 3

-x +3 : x < 3-x +3 : x < 3

أعد تعريف كل مما يلي دون استخدام رمز القيمة المطلقة:-أعد تعريف كل مما يلي دون استخدام رمز القيمة المطلقة:-
مثــــالمثــــال

x - 3 = 0x - 3 = 0
x = 3 x = 3 

 |x-3|  |x-3| 11

 |x-3|=  |x-3|= 

2x+4    :   x ≥ -22x+4    :   x ≥ -2

-2x - 4  : x < -2-2x - 4  : x < -2

2x+ 4  = 02x+ 4  = 0

x = -2x = -2

 |2x+4|  |2x+4| 22

 |2x+4 |=  |2x+4 |= 2ـــــــ = ـــــــــــــــ = ــــــــx
2
2x
2

-4
2
-4
2

, a∈R+, a∈R+
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aــــــ   = ــــــــــــــ   = ــــــــ
b
a
b

x  = |x|2x  = |x|2

|a| ≥ 0
|a + b| ≤ |a| + |b|
|a . b| = |a| . |b|
|x - a| = |a - x|

|a| ≥ 0
|a + b| ≤ |a| + |b|
|a . b| = |a| . |b|
|x - a| = |a - x|

لكل a, b ∈ R ، ��إن:لكل a, b ∈ R ، ��إن:
11
22
33
44

55

66

77

88

         تعـــــــمـــيـــــــــــــــــم

خواص القيمة المطلقةخواص القيمة المطلقةخواص القيمة المطلقة

|a||a|
|b||b|

, b ≠0, b ≠0

|x|= |-x||x|= |-x|
|a|  = a2 2|a|  = a2 2

الصورة ال���ا﮵س�ة﮵ لدوال ال���م﮵ة المطل��ة:

.R ومح﮳الها الم��ا�ل﮳ هو ، R مح﮳ال الدالة هو
رأس المنحنى هو الن��طة

يمة المطلقة: ية لدوال الق ياس  الصورة الق

.R ابل هو الها المق مح﮳ال الدالة هو R ، ومج
رأس المنحنى هو الن��طة

f : R ⟹ R  ,                              f(x) =  |ax + b|+ cf : R ⟹ R  ,                              f(x) =  |ax + b|+ c
(المح﮳ال)(المح﮳ال) (المح﮳ال الم��ا�ل﮳( (المح﮳ال الم��ا�ل﮳) 

b-( c , ــــــــ)( c , ــــــــ)
a
-b
a

x = ـــــــx = ـــــــ-b
a
-b
a

معادلة محور التما�ل﮶ هو
[c , ∞)مدى الدالة هو 

 f(x) = -|ax + b| + c ر﮵ إذا كا�ت﮲ الدالة على الصورة� مدى الدالة �ت﮵ع�
توحاً و�ص﮵�ح﮳                      ح�ث﮵ منحنى الدالة ���� هذه الحالة �ك﮵ون م��

ل.  للأس��

ثل هو معادلة محور التما
[c , ∞)مدى الدالة هو 

 f(x) = -|ax + b| + c ر﮵ إذا كا�ت﮲ الدالة على الصورة� مدى الدالة �ت﮵ع�
توحاً يكون مف يث منحنى الدالة في هذه الحالة  يصبح                      ح و

ل.  للأس��
 (-∞ , c] (-∞ , c]

��﮵��� x �ك﮵ون ��﮵��� x �ك﮵ونلأي عدد ح�� لأي عدد ح��
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555

ا�ل﮳    ،    R = المح﮳ال R = المح﮳ال الم��
(∞ , c , ∞)   =   [0] = المدى
ال ا�ل﮳    ،    R = المج R = المح﮳ال الم��
(∞ , c , ∞)   =   [0] = المدى

مثــــالمثــــال
 f(x) = |2x - 4| f(x) = |2x - 4|11

a = 2 a = 2 b = - 4b = - 4  c = 0 c = 0

�ر﮵ إشارة �ع﮲�
b 

ير إشارة  نغ
b 

b- = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى
a
-b
a

4(0 , 2) = (0 , ـــــــ)(0 , 2) = (0 , ـــــــ)
2
4
2

11

22

33

معادلة محور التما�ل﮶:معادلة محور التما�ل﮶:44

4
2
4
2

 x = 2 = ــــــــ = ــــــ x = 2 = ــــــــ = ــــــ-b
a
-b
a

2x - 4 = 02x - 4 = 0x = 2 x = 2 

2x
2
2x
2

4ــــــ = ــــــــــــ = ــــــ
2
4
2 →→ x = 2 x = 2  f(2) = |2(2) - 4| = 0 f(2) = |2(2) - 4| = 0

 f(x) = -|2x + 3| - 1 f(x) = -|2x + 3| - 122

a = 2 a = 2 b = 3b = 3  c = -1 c = -1

ا�ل﮳    ،    R = المح﮳ال الR = المح﮳ال الم�� ا�ل﮳    ،    R = المج R = المح﮳ال الم��

-b
a
-b
a

-3
2
-3
2

 (1- , ـــــــ) (1- , ـــــــ)

11

22

33

3-معادلة محور التما�ل﮶:معادلة محور التما�ل﮶:44
2
-3
2

 x = ــــــــ = ــــــ  x = ــــــــ = ــــــ -b
a
-b
a

(-∞ ,  c ] (-∞ ,  c ]  =(-∞ ,  -1 ]  =(-∞ ,  -1 ] المدي = المدي = 
 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى

ل توح لأس�� لالمنحنى م�� توح لأس�� المنحنى م��

أوأو
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= المح﮳ال= المح﮳ال
= المدي= المدي

11

22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

 f(-1) = |2(-1) +4|=2 f(-1) = |2(-1) +4|=266

xx

yy

-4-4

44

-3-3

22

-2-2

00

-1-1

22

00

44

رأس المنحنىرأس المنحنى

77

88

ارسم بيان الدالة :  ارسم بيان الدالة :  

رسم ��﮳ا﮵ن دالة ال���م﮵ة المطل��ة �ا﮳ستح﮲دام رأس المنحني ومحور التما�ل﮶. رسم ��﮳ا﮵ن دالة ال���م﮵ة المطل��ة �ا﮳ستح﮲دام رأس المنحني ومحور التما�ل﮶. ��كرة ��1كرة 1

مثــال1مثــال1

 a= 2     a= 2    
 f(x) = |2x +4| f(x) = |2x +4|

 b= 4     b= 4     c = 0     c = 0    

[ c , ∞ ) = [ 0 , ∞ )[ c , ∞ ) = [ 0 , ∞ )
-b
a
-b
a

-4
2
-4
2

( 2 , 0-) =( 2 , 0-) = = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (0 , ـــــــ) (0 , ـــــــ)

x = ـــــــ = ــــــx = ـــــــ = ــــــ-b
a
-b
a

-4
2
-4
2

 = -2 = -2

x = -2x = -2 توح لأعلي توح لأعليالمنحنى م�� المنحنى م��

معادلة محور التما�ل﮶:معادلة محور التما�ل﮶:

 f(0) = |2(0) +4|= 4 f(0) = |2(0) +4|= 4
 x = -2   ا﮳لتما�ل﮶ حول المحور� x = -2   ا﮳لتما�ل﮶ حول المحور�

 f(-4) =  f(0) = 4               ,  f(-3) =  f(-1) =2 f(-4) =  f(0) = 4               ,  f(-3) =  f(-1) =2

الرسمالرسم
�و﮵ح﮳د عندرأس المنحنى

ر ���م﮵ة للدالة  (0 ، 2- ) أصع�
�و﮵ح﮳د عندرأس المنحنى

ر ���م﮵ة للدالة  (0 ، 2- ) أصع�

RR

yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

محور التما�ل﮶ 
X = -2

محور التما�ل﮶ 
X = -2
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= المح﮳ال= المح﮳ال
= المدي= المدي

11

22

33

44

 |2x +4| =  |2x +4| = 

55xx

yy

-4-4

44

-3-3

22

-2-2

00

-1-1

22

00

44

-2x - 4 -2x - 4 2x + 4 2x + 4 

66

 f(-1) = 2(-1) +4 =2 f(-1) = 2(-1) +4 =2

ارسم بيان الدالة :  ارسم بيان الدالة :  
مثــال1مثــال1

 a= 2     a= 2    
 f(x) = |2x +4| f(x) = |2x +4|

 b= 4     b= 4     c = 0     c = 0    

[ c , ∞ ) = [ 0 , ∞ )[ c , ∞ ) = [ 0 , ∞ )
-b
a
-b
a

-4
2
-4
2

( 2 , 0-) =( 2 , 0-) = = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (0 , ـــــــ) (0 , ـــــــ)
إعادة �ع﮴ر�ف﮵ المطلقإعادة �ع﮴ر�ف﮵ المطلق

يمة المطلقة. �ا﮳ستح﮲دام إعادة �ع﮴ر�ف﮵ ال���م﮵ة المطل��ة.��كرة ��2كرة 2 يف الق تعر دام إعادة   باستخ

ر مطلق ر مطلقص�� ص��
2x - 4 = 02x - 4 = 0
2x
2
2x
2

4ــــــ = ــــــــــــ = ــــــ
2
4
2

x = 2 x = 2 

2x+4    :   x ≥ -22x+4    :   x ≥ -2

-2x - 4  : x < -2-2x - 4  : x < -2

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول

 f(0) = 2(0) + 4 =4 f(0) = 2(0) + 4 =4

الرسمالرسم

 f(-3) = -2 (-3) - 4 = 2 f(-3) = -2 (-3) - 4 = 2
 f(-4) = -2 (-4) - 4 = 4 f(-4) = -2 (-4) - 4 = 4

yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

محور التما�ل﮶ 
X = -2

محور التما�ل﮶ 
X = -2

f(x
) = |2

x +4
|

f(x
) = |2

x +4
|



66777192 - 6040315066777192 - 60403150

ن ـي أدين ـي أدن ـي أدن ـي أدي صــــــــــــف عـــــــــــــــــــاشر

888

R = المح﮳الR = المح﮳ال
= المدي= المدي

11

22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

 f(3) = 2   ,   f(4) = 3 f(3) = 2   ,   f(4) = 366

77

الرسمالرسم88
yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

محور التما�ل﮶ 
X = 2

محور التما�ل﮶ 
X = 2

y = |x
 - 2 |+

 1

y = |x
 - 2 |+

 1

xx

yy

00

33

11

22

22

11

33

22

44

33

[ c , ∞ ) = [1 , ∞ )[ c , ∞ ) = [1 , ∞ )
-b
a
-b
a

2
1
2
1

( 2 , 1) =( 2 , 1) = = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (1 , ـــــــ) (1 , ـــــــ)

 a= 1     a= 1     b= -2     b= -2     c = 1     c = 1    

x = ـــــــ = ــــــx = ـــــــ = ــــــ-b
a
-b
a

2
1
2
1

 =2 =2

x = 2x = 2 توح لأعلي توح لأعليالمنحنى م�� المنحنى م��

معادلة محور التما�ل﮶:معادلة محور التما�ل﮶:

أوجد رأس المنحنى ومعادلة محور التماثل ومدى كل من
 الدوال التالية ثم ارسم بيان كل منها:

أوجد رأس المنحنى ومعادلة محور التماثل ومدى كل من
 الدوال التالية ثم ارسم بيان كل منها:

مثـال2مثـال2

y = |x - 2 |+ 1y = |x - 2 |+ 1aa

 x = 2   ا﮳لتما�ل﮶ حول المحور� x = 2   ا﮳لتما�ل﮶ حول المحور�
 f(0) =  f(4) = 3               ,  f(1) =  f(3) =2 f(0) =  f(4) = 3               ,  f(1) =  f(3) =2
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999

R = المح﮳الR = المح﮳ال
= المدي= المدي

11

22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

 f(-1) = -1 f(-1) = -166

77

الرسمالرسم88

تــــذكــــــــرتــــذكــــــــرتــــذكــــــــرتــــذكــــــــر

y = -|2x + 3 |y = -|2x + 3 |bb
 a= 2     a= 2     b= 3    b= 3    c = 0     c = 0    

xx

yy

-3-3

-3-3

-2-2

-1-1 00

-1-1

-1-1

00

-3-3

( -∞ , C ] = ( -∞ , 0 ]( -∞ , C ] = ( -∞ , 0 ]
-b
a
-b
a

-3
2
-3
2

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (0 , ـــــــ) (0 , ـــــــ)

x = ـــــــ = ــــــx = ـــــــ = ــــــ-b
a
-b
a

-3
2
-3
2

x = ـــــx = ـــــ ل توح لأس�� لالمنحنى م�� توح لأس�� المنحنى م��

: :معادلة محور التما�ل﮶ ه�� معادلة محور التما�ل﮶ هي

 f(0) = -3 f(0) = -3  x =  ا﮳لتما�ل﮶ حول المحور   ــــــ� x =  ا﮳لتما�ل﮶ حول المحور   ــــــ�

3-ـــــــ ـــــــ 
2
-3
2

-3
2
-3
2

عند رأس المنحنى (0, ــــــ )
ر ���م﮵ة للدالة �و﮴ح﮳د أصع�

عند رأس المنحنى (0, ــــــ )
ر ���م﮵ة للدالة �و﮴ح﮳د أصع�

-3
2
-3
2

f(x)  = |ax + b|+c
ax + b = d
f(x)  = |ax + b|+c
ax + b = d
x = ـــــــــx = ـــــــــ-b

a
-b
a

f (ــــــــــ) = cf (ــــــــــ) = c-b
a
-b
a

رأس المنحنى هو  رأس المنحنى هو  
b-( c  ، ــــــــــ) ( c  ، ــــــــــ) 
a
-b
a

ملحـــــوظةملحـــــوظةملحـــــوظةملحـــــوظة

الإشارة السالبة خارج القيمة

المطلقة لاتؤثر على نقطة رأس

المنحنى، ومنحنى الدالة

يكون مفتوحاً للأسفل

الإشارة السالبة خارج القيمة

المطلقة لاتؤثر على نقطة رأس

المنحنى، ومنحنى الدالة

يكون مفتوحاً للأسفل

-3
2
-3
2

yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

معادلة محور التما�ل﮶ 
X = ــــــ

معادلة محور التما�ل﮶ 
X = ــــــ

y =
 |2
x+

 3 
|

y =
 |2
x+

 3 
|

-3
2
-3
2

أوجد رأس المنحنى ومعادلة محور التماثل ومدى كل من
 الدوال التالية ثم ارسم بيان كل منها:

أوجد رأس المنحنى ومعادلة محور التماثل ومدى كل من
 الدوال التالية ثم ارسم بيان كل منها:
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101010

g(x) = |        x + 1 |g(x) = |        x + 1 |

= المدي= المدي

cc

22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

 g(-1) =  g(-1) = 66

77

88

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

تحقق من فهمكتحقق من فهمكتحقق من فهمك

أوجد رأس المنحنى ومعادلة محور التماثل ومدى كل من الدوال التالية ثم
ارسم بيان كل منها

أوجد رأس المنحنى ومعادلة محور التماثل ومدى كل من الدوال التالية ثم
ارسم بيان كل منها

g(x) = |      x + 1 |g(x) = |      x + 1 |cc f(x) = 1 -| x - 2|f(x) = 1 -| x - 2|dd1
2
1
2
ــــــــــــــــ

xx

yy

-4-4

11

-3-3 -2-2 -1-1

00

00

11

[c , ∞ ) = [0 , ∞ )[c , ∞ ) = [0 , ∞ )
-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (0 , ـــــــ) (0 , ـــــــ)

x = ـــــــ = ــــــx = ـــــــ = ــــــ-b
a
-b
a

x = -2x = -2 توح لأعلي توح لأعليالمنحنى م�� المنحنى م��

: :معادلة محور التما�ل﮶ ه�� معادلة محور التما�ل﮶ هي

 g(0) = 1 g(0) = 1  x = -2   ا﮳لتما�ل﮶ حول المحور� x = -2   ا﮳لتما�ل﮶ حول المحور�

الرسمالرسم

1ـــــــ ـــــــ 
2
1
2

1
2
1
2
ــــــــــــــــ

 a=      a=      b= 1    b= 1    c = 0     c = 0    
1
2
1
2
ــــــــــــــــ

1
2
1
2
ــــــــــــــــ
-1-1 = (-2  , 0 )= (-2  , 0 )

1
2
1
2
ــــــــــــــــ
-1-1 = -2= -2

1ـــــــ ـــــــ 
2
1
2

1
2
1
2
ــــــــــــــــ

yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

معادلة محور التما�ل﮶ 
X = -2

معادلة محور التما�ل﮶ 
X = -2

g(x) =|ـــــ x
 + 1 | 

g(x) =|ـــــ x
 + 1 | 

1
2

1
2
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f(x) = 1 -| x - 2|f(x) = 1 -| x - 2|

= المدي= المدي

dd

22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

 f(3) = 0 f(3) = 066

77

88

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

xx

yy

00

-1-1

11 22 33

11

44

-1-1

( -∞ , C ] = ( -∞ , 1 ]( -∞ , C ] = ( -∞ , 1 ]
-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (1 , ـــــــ) (1 , ـــــــ)

x = ـــــــ = ــــــx = ـــــــ = ــــــ-b
a
-b
a

x =2x =2 ل توح لأس�� لالمنحنى م�� توح لأس�� المنحنى م��

: :معادلة محور التما�ل﮶ ه�� معادلة محور التما�ل﮶ هي

 f(4) = -1 f(4) = -1  x = 2   ا﮳لتما�ل﮶ حول المحور� x = 2   ا﮳لتما�ل﮶ حول المحور�

الرسمالرسم

 a=  1    a=  1    b= -2    b= -2    c = 1    c = 1   

2
1
2
1

= (2  , 1 )= (2  , 1 )

2
1
2
1

= 2= 2

00 00

 f(0) = f(4)=  -1 f(0) = f(4)=  -1

 f(1) = f(3)= 0 f(1) = f(3)= 0

عند رأس المنحنى (1, 2)
�و﮴ح﮳د أك�ر﮳ ���م﮵ة للدالة

عند رأس المنحنى (1, 2)
�و﮴ح﮳د أك�ر﮳ ���م﮵ة للدالة

رأس المنحنىرأس المنحنى

111111
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رسم بيان دوال القيمة المطلقةرسم بيان دوال القيمة المطلقة  

باستخدام بعض التحويلات الهندسيةباستخدام بعض التحويلات الهندسية

رسم بيان دوال القيمة المطلقة 
باستخدام بعض التحويلات الهندسية

الانسحاب في اتجاه محور السينات (إزاحة أفقية)الانسحاب في اتجاه محور السينات (إزاحة أفقية( 11

22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

66

77

11

البند 1 - 1البند 1 - 1

تحقق من فهمكتحقق من فهمكتحقق من فهمك

لكل من الدوال التالية حدد مسافة الانسحاب، ثم ارسم بيان كل منها
مستخدمًا الإزاحة لبيان الدالة الأساسية                   :

لكل من الدوال التالية حدد مسافة الانسحاب، ثم ارسم بيان كل منها
مستخدمًا الإزاحة لبيان الدالة الأساسية                   :

f(x) =| x - 3|f(x) =| x - 3|aa

g(x) = |x|g(x) = |x|

ر المطلق : ر المطلق :�و﮲ح﮳د ص�� �و﮲ح﮳د ص��
 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو

xx

yy

-2-2

22

-1-1 00 11

00

22

22

|x - 3 |= 0  ض﮲ع�|x - 3 |= 0  ض﮲ع�

 رأس المنحنى= رأس المنحنى=

g(x) = |x|g(x) = |x| دالة المرح﮳عدالة المرح﮳ع

�ر﮲سم الدالة�ر﮲سم الدالة

 a=  1    a=  1    b= -3    b= -3    c = 0    c = 0   

11 11

إزاحة دالة المرح﮳ع
إزاحة أ�����ة﮵ إلى

ال�م﮵�ن﮵ 3 وحدات
(���� إ�ح﮴﮳اه محور

الس�ن﮵ات الموح﮳ب)

إزاحة دالة المرح﮳ع
إزاحة أ�����ة﮵ إلى

ال�م﮵�ن﮵ 3 وحدات
(���� إ�ح﮴﮳اه محور

الس�ن﮵ات الموح﮳ب)

x - 3 = 0 → x = 3x - 3 = 0 → x = 3معادلة محور التما�ل﮶ معادلة محور التما�ل﮶ 
-b
a
-b
a

3 = (c , ــــــ )  = (c , ــــــ )  (0 , ـــــــ) (0 , ـــــــ)
1
3
1

= (3  , 0 )= (3  , 0 )

yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

g(x) = |x
-3|

g(x) = |x
-3|

محور التما�ل﮶ 
X= 3

محور التما�ل﮶ 
X= 3

g(x) = |x
|

g(x) = |x
|

121212
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22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

66

77

11

yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

g(x) = |x
|

g(x) = |x
|

y = |x
+2
|

y = |x
+2
|

تحقق من فهمكتحقق من فهمكتحقق من فهمك

لكل من الدوال التالية حدد مسافة الانسحاب، ثم ارسم بيان كل منها
مستخدمًا الإزاحة لبيان الدالة الأساسية                   :

لكل من الدوال التالية حدد مسافة الانسحاب، ثم ارسم بيان كل منها
مستخدمًا الإزاحة لبيان الدالة الأساسية                   :

y =|x + 2| y =|x + 2| bb

g(x) = |x|g(x) = |x|

ر المطلق : ر المطلق :�و﮲ح﮳د ص�� �و﮲ح﮳د ص��
 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو

xx

yy

-2-2

22

-1-1 00 11

00

22

22

| x+ 2|= 0 →x +2 = 0  →x = -2| x+ 2|= 0 →x +2 = 0  →x = -2

 رأس المنحنى= رأس المنحنى=

g(x) = |x|g(x) = |x| دالة المرح﮳ع(الدالة الأساس�ة﮵ ( دالة المرح﮳ع(الدالة الأساس�ة﮵ ) 

�ر﮲سم الدالة�ر﮲سم الدالة

 a=  1    a=  1    b= 2    b= 2    c = 0    c = 0   

11 11

إزاحة دالة المرح﮳ع
(الدالة الأساس�ة﮵)

إزاحة أ�����ة﮵ إلى
ال�س﮵ار

وحد��﮴ن﮵ ( ����
الإ�ح﮴﮳اه السالب

لمحور الس�ن﮵ات)

ع إزاحة دالة المرج
(الدالة الأساس�ة﮵(

ية إلى  إزاحة أفق
ال�س﮵ار

ين ) في ت وحد
الإ�ح﮴﮳اه السالب

لمحور الس�ن﮵ات(

معادلة محور التما�ل﮶ معادلة محور التما�ل﮶ 
-b
a
-b
a

2- = (c , ــــــ )  = (c , ــــــ )  (0 , ـــــــ) (0 , ـــــــ)
1
-2
1 = (-2  , 0 )= (-2  , 0 )

22

131313
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22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

66

77

11

تحقق من فهمكتحقق من فهمكتحقق من فهمك

لكل من الدوال التالية حدد مسافة الانسحاب، ثم ارسم بيان كل منها
مستخدمًا الإزاحة لبيان الدالة الأساسية                   :

لكل من الدوال التالية حدد مسافة الانسحاب، ثم ارسم بيان كل منها
مستخدمًا الإزاحة لبيان الدالة الأساسية                   :

f(x) =|x - 3.5| f(x) =|x - 3.5| cc

g(x) = |x|g(x) = |x|

ر المطلق : ر المطلق :�و﮲ح﮳د ص�� �و﮲ح﮳د ص��
 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو

xx

yy

-2-2

22

-1-1 00 11

00

22

22

| x- 3.5 |= 0 →x - 3. 5 = 0  →x = 3.5| x- 3.5 |= 0 →x - 3. 5 = 0  →x = 3.5

 رأس المنحنى= رأس المنحنى=

g(x) = |x|g(x) = |x| دالة المرح﮳ع(الدالة الأساس�ة﮵ ( دالة المرح﮳ع(الدالة الأساس�ة﮵ ) 

�ر﮲سم الدالة�ر﮲سم الدالة

 a=  1    a=  1    b= -3.5    b= -3.5    c = 0    c = 0   

11 11

الإ�س﮲حاب:
إزاحة الدالة الأساس�ة﮵

إزاحة أ�����ة﮵
�لا﮶ث وحدات و�ص﮲ف

إلى ال�م﮵�ن﮵
(���� الإ�ح﮴﮳اه الموح﮳ب

لمحور الس�ن﮵ات)

الإ�س﮲حاب:
إزاحة الدالة الأساس�ة﮵

إزاحة أ�����ة﮵
�لا﮶ث وحدات و�ص﮲ف

إلى ال�م﮵�ن﮵
ب اه الموج تج (��ي الإ

لمحور الس�ن﮵ات(

-b
a
-b
a

3.5 = (c , ــــــ )  = (c , ــــــ )  (0 , ـــــــ) (0 , ـــــــ)
1
3.5
1 = (3.5  , 0 )= (3.5  , 0 )

�م﮵�ن﮵ �3.5م﮵�ن﮵ 3.5
yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

f(x
) = |x

-3.5|

f(x
) = |x

-3.5|

g(x) |x
|

g(x) |x
|
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         تعـــــــمـــيـــــــــــــــــم

س منحنى الدالة الأساس�ة﮵ �ك﮵ون منحنى الدالة  |f(x) = |x + a هو ��﮲�
|g(x) = |x   و�إ﮳زاحة أ�����ة﮵ م��دارها |a| وحدة ���� الا�ح﮴﮳اه:

(a < 0) 1- الموح﮳ب لمحور الس�ن﮵ات ( ح﮳هة ال�م﮵�ن﮵ ) عندما
(a > 0) 2- السالب لمحور الس�ن﮵ات ( ح﮳هة ال�س﮵ار ) عندما

س منحنى الدالة الأساس�ة﮵ �ك﮵ون منحنى الدالة  |f(x) = |x + a هو ��﮲�
|g(x) = |x   و�إ﮳زاحة أ�����ة﮵ م��دارها |a| وحدة ���� الا�ح﮴﮳اه:

(a < 0) 1- الموح﮳ب لمحور الس�ن﮵ات ( ح﮳هة ال�م﮵�ن﮵ ) عندما
(a > 0) 2- السالب لمحور الس�ن﮵ات ( ح﮳هة ال�س﮵ار ) عندما

151515
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555

الانسحاب في اتجاه محور الصادات ( إزاحة رأسية )الانسحاب في اتجاه محور الصادات ( إزاحة رأسية ( 22

22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

66

77

11

تحقق من فهمكتحقق من فهمكتحقق من فهمك
ارسم بيان كلٍّ من الدوال التالية باستخدام التحويلات الهندسية والدالة

 الأساسية:
ارسم بيان كلٍّ من الدوال التالية باستخدام التحويلات الهندسية والدالة

|g (x) = |x|g (x) = |x الأساسية:

ر المطلق : ر المطلق :�و﮲ح﮳د ص�� �و﮲ح﮳د ص��
 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو

-2-2

22

-1-1 00 11

00

22

22

| x|= 0 →x  = 0  | x|= 0 →x  = 0  

 رأس المنحنى= رأس المنحنى=
g(x) = |x|g(x) = |x| دالة المرح﮳ع(الدالة الأساس�ة﮵ ( دالة المرح﮳ع(الدالة الأساس�ة﮵ ) 

�ر﮲سم الدالة�ر﮲سم الدالة

 a=  1    a=  1    b= 0    b= 0    c = 3    c = 3   

11 11

الإ�س﮲حاب:
إزاحة الدالة الأساس�ة﮵

إزاحة رأس�ة﮵ لأعلى
3 وحدات

(���� الإ�ح﮴﮳اه الموح﮳ب
لمحور الصادات)

الإ�س﮲حاب:
إزاحة الدالة الأساس�ة﮵

إزاحة رأس�ة﮵ لأعلى
3 وحدات

(���� الإ�ح﮴﮳اه الموح﮳ب
لمحور الصادات)

(0 , 3) (0 , 3) 

f(x) =|x| + 3f(x) =|x| + 3aa

وه�� معادلة محور التما�ل﮶وه�� معادلة محور التما�ل﮶

xx

yy

3وحدات لأعلي3وحدات لأعلي yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

g(x) = |x
|

g(x) = |x
|f(x

) |x
 |+
3

f(x
) |x

 |+
3
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22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

66

77

11

ل ل2  لأس�� 2  لأسف

ارسم بيان كلٍّ من الدوال التالية باستخدام التحويلات الهندسية والدالة
 الأساسية:

ارسم بيان كلٍّ من الدوال التالية باستخدام التحويلات الهندسية والدالة
|g (x) = |x|g (x) = |x الأساسية:

ر المطلق : ر المطلق :�و﮲ح﮳د ص�� �و﮲ح﮳د ص��
 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو

-2-2

22

-1-1 00 11

00

22

22

x  = 0  x  = 0  

 رأس المنحنى= رأس المنحنى=
g(x) = |x|g(x) = |x| دالة المرح﮳ع(الدالة الأساس�ة﮵ ( دالة المرح﮳ع(الدالة الأساس�ة﮵ ) 

�ر﮲سم الدالة�ر﮲سم الدالة

 a=  1    a=  1    b= 0    b= 0    c = -2    c = -2   

11 11

الإ�س﮲حاب:
إزاحة الدالة الأساس�ة﮵

ل إزاحة رأس�ة﮵ لأس��
وحد�ا﮴ن 

(���� الإ�ح﮴﮳اه السالب لمحور
الصادات)

الإ�س﮲حاب:
إزاحة الدالة الأساس�ة﮵

ل إزاحة رأس�ة﮵ لأس��
وحد�ا﮴ن 

اه السالب لمحور تج )في الإ
yyالصادات(

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

y = |x
|-2

y = |x
|-2g(x) = |x

|

g(x) = |x
|

(0 , 2) (0 , 2) 

y =|x| - 2 y =|x| - 2 aa

ثل→ معادلة محور التما�ل﮶→  معادلة محور التما

xx

yy

171717
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22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

66

77

11

ارسم بيان كلٍّ من الدوال التالية باستخدام التحويلات الهندسية والدالة
 الأساسية:

ارسم بيان كلٍّ من الدوال التالية باستخدام التحويلات الهندسية والدالة
|g (x) = |x|g (x) = |x الأساسية:

ر المطلق : ر المطلق :�و﮲ح﮳د ص�� �و﮲ح﮳د ص��
 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو

-2-2

22

-1-1 00 11

00

22

22

x  = 0  x  = 0  

 رأس المنحنى= رأس المنحنى=

g(x) = |x|   ( الدالة الأساس�ة﮵)دالة المرح﮳عg(x) = |x|   ( الدالة الأساس�ة﮵)دالة المرح﮳ع

�ر﮲سم الدالة�ر﮲سم الدالة

 a=  1    a=  1    b= 0    b= 0    c = -2.5    c = -2.5   

11 11

الإ�س﮲حاب:
إزاحة الدالة الأساس�ة﮵

ل إزاحة رأس�ة﮵ لأس��
وحد��﮴ن﮵ و�ص﮲ف 

(���� الإ�ح﮴﮳اه السالب لمحور
الصادات)

الإ�س﮲حاب:
إزاحة الدالة الأساس�ة﮵

ل إزاحة رأس�ة﮵ لأس��
وحد��﮴ن﮵ و�ص﮲ف 

اه السالب لمحور تج )في الإ
الصادات(

(0 , -2.5) (0 , -2.5) 

f(x) =|x| - 2.5 f(x) =|x| - 2.5 aa

ثل→ معادلة محور التما�ل﮶→  معادلة محور التما

xx

yy

ل ل2.5  لأس�� 2.5  لأسف yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

g(x) = |x|g(x) = |x|

f(x) = |x|- 2.5f(x) = |x|- 2.5

181818
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555

         تعـــــــمـــيـــــــــــــــــم

س منحنى الدالة الأساس�ة﮵ �ك﮵ون منحنى الدالة     +|f(x) = |x  هو ��﮲�
|g(x) = |x   و�إ﮳زاحة رأس�ة﮵ م��دارها |a| وحدة ���� الا�ح﮴﮳اه:

(a  > 0) 1- الموح﮳ب لمحور الس�ن﮵ات ( رأس�ا﮵ً لأعلي ) عندما
(a < 0) ل ) عندما 2- السالب لمحور الس�ن﮵ات ( رأس�ا﮵ً لأس��

س منحنى الدالة الأساس�ة﮵ �ك﮵ون منحنى الدالة     +|f(x) = |x  هو ��﮲�
|g(x) = |x   و�إ﮳زاحة رأس�ة﮵ م��دارها |a| وحدة ���� الا�ح﮴﮳اه:

(a  > 0) 1- الموح﮳ب لمحور الس�ن﮵ات ( رأس�ا﮵ً لأعلي ) عندما
(a < 0) ل ) عندما 2- السالب لمحور الس�ن﮵ات ( رأس�ا﮵ً لأس��

aa

(0 , 2)(0 , 2)(0 , -2)(0 , -2)

191919



66777192 - 6040315066777192 - 60403150

ن ـي أدين ـي أدن ـي أدن ـي أدي صــــــــــــف عـــــــــــــــــــاشر

الانسحاب المركب : إزاحة أفقية تليها إزاحة رأسية لمنحنى الانسحاب المركب : إزاحة أفقية تليها إزاحة رأسية لمنحنى  33

22

b- رأس المنحنى= رأس المنحنى=33
a
-b
a

 = (c , ــــــ )  = (c , ــــــ )  (2 ,4) (2 ,4)
44g(x) = |x|g(x) = |x| الدالة الأساس�ة﮵ :الدالة الأساس�ة﮵ :
�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

66

77

11

تحقق من فهمكتحقق من فهمكتحقق من فهمك
ارسم بيان كل دالة مما يلي باستخدام دالة المرجع والإزاحة:ارسم بيان كل دالة مما يلي باستخدام دالة المرجع والإزاحة:

ر المطلق : ر المطلق :�و﮲ح﮳د ص�� �و﮲ح﮳د ص��
 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو

-2-2

22

-1-1 00 11

00

22

22

| x-4|= 0 → x - 4  = 0  | x-4|= 0 → x - 4  = 0  

�ر﮲سم الدالة�ر﮲سم الدالة

 a=  1    a=  1    b= - 4    b= - 4    c = 2    c = 2   

11 11

الإ�س﮲حاب:
إزاحة الدالة الأساس�ة﮵ :-

�ة﮵ 4 وحدات إلى ال�م﮵�ن﮵(���� الإ�ح﮴﮳اه الموح﮳ب لمحور الس�ن﮵ات) ← إزاحة أ����
← �م﮶ إزاحة رأس�ة﮵ لأعلى وحد�ا﮴ن (���� الإ�ح﮴﮳اه الموح﮳ب لمحور الصادات

الإ�س﮲حاب:
إزاحة الدالة الأساس�ة﮵ :-

�ة﮵ 4 وحدات إلى ال�م﮵�ن﮵(���� الإ�ح﮴﮳اه الموح﮳ب لمحور الس�ن﮵ات) ← إزاحة أ����
← �م﮶ إزاحة رأس�ة﮵ لأعلى وحد�ا﮴ن (���� الإ�ح﮴﮳اه الموح﮳ب لمحور الصادات

f(x) = |x - 4| + 2f(x) = |x - 4| + 2aa

 x = 4 ←معادلة محور التما�ل﮶  x = 4 ←معادلة محور التما�ل﮶ 

xx

yy

f(x) =|x|f(x) =|x|

22
44 yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

g(x) = |x|

g(x) = |x| f(x
) |x

-4 |+
2

f(x
) |x

-4 |+
2

202020
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22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

66

77

11

ر المطلق : ر المطلق :�و﮲ح﮳د ص�� �و﮲ح﮳د ص��
 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو

-2-2

22

-1-1 00 11

00

22

22

| x+3|= 0 → x +3  = 0  →x = -3| x+3|= 0 → x +3  = 0  →x = -3

 رأس المنحنى= رأس المنحنى=
g(x) = |x|g(x) = |x| الدالة الأساس�ة﮵ :الدالة الأساس�ة﮵ :

�ر﮲سم الدالة�ر﮲سم الدالة

 a=  1    a=  1    b = 3   b = 3   c = -1    c = -1   

11 11

الإ�س﮲حاب:
إزاحة ل��﮳ا﮵ن الدالة الأساس�ة﮵

�ة﮵ 3 وحدات إلى ال�س﮵ار(���� الإ�ح﮴﮳اه السالب لمحور الس�ن﮵ات) ← إزاحة أ����
ل (���� الإ�ح﮴﮳اه السالب لمحور ← �م﮶ إزاحة وحدة رأس�ة﮵ واحدة لأس��

الصادات)

الإ�س﮲حاب:
إزاحة ل��﮳ا﮵ن الدالة الأساس�ة﮵

�ة﮵ 3 وحدات إلى ال�س﮵ار(���� الإ�ح﮴﮳اه السالب لمحور الس�ن﮵ات) ← إزاحة أ����
ل (���� الإ�ح﮴﮳اه السالب لمحور ← �م﮶ إزاحة وحدة رأس�ة﮵ واحدة لأس��

الصادات)

xx

yy

ل ل1 اس�� 1 اس��

3 �س﮵ار3 �س﮵ار yy

xx

44
3322

11
11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1

-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

g(x) = |x
|

g(x) = |x
|

f(x
) |x

+3
 |-1

f(x
) |x

+3
 |-1

f(x) = |x + 3| - 1f(x) = |x + 3| - 1bb

-b
a
-b
a

3 = (c , ــــــ )  = (c , ــــــ ) ( 1- , 3 )= (1- ,ـــــ)( 1- , 3 )= (1- ,ـــــ)
1
3
1

         تعـــــــمـــيـــــــــــــــــم

س منحنى الدالة الأساس�ة﮵  منحنى الدالة                                         هو ��﮲�
 |g(x) = |x   و�إ﮳زاحة :

1-أ�����ة﮵ (محور الس�ن﮵ات) م��دارها |a|مع مراعاة الإ�ح﮴﮳اه �م﮵�ن﮵اً أو �س﮵اراً.
ل. 2-رأس�ة﮵ (محور الصادات) م��دارها |b| مع مراعاة الإ�ح﮴﮳اه للأعلى أو للأس��

س منحنى الدالة الأساس�ة﮵  منحنى الدالة                                         هو ��﮲�
 |g(x) = |x   و�إ﮳زاحة :

1-أ�����ة﮵ (محور الس�ن﮵ات) م��دارها |a|مع مراعاة الإ�ح﮴﮳اه �م﮵�ن﮵اً أو �س﮵اراً.
ل. 2-رأس�ة﮵ (محور الصادات) م��دارها |b| مع مراعاة الإ�ح﮴﮳اه للأعلى أو للأس��

f(x) = |x+a |+ bf(x) = |x+a |+ b

ارسم بيان كل دالة مما يلي باستخدام دالة المرجع والإزاحة:ارسم بيان كل دالة مما يلي باستخدام دالة المرجع والإزاحة:

212121
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22

33g(x) = |x|g(x) = |x| الدالة الأساس�ة﮵(دالة المرح﮳ع (  :الدالة الأساس�ة﮵(دالة المرح﮳ع )  :
الح﮳دولالح﮳دول44

55

11

تحقق من فهمكتحقق من فهمكتحقق من فهمك
ارسم بيان الدوال التالية  باستخدام دالة المرجع والإزاحة:ارسم بيان الدوال التالية  باستخدام دالة المرجع والإزاحة:

ر المطلق : ر المطلق :�و﮲ح﮳د ص�� �و﮲ح﮳د ص��

 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو

-2-2

22

-1-1 00 11

00

22

22

| x + 3|= 0 → x + 3  →  x= -3| x + 3|= 0 → x + 3  →  x= -3

 رأس المنحنى= رأس المنحنى=

رسم الدالةرسم الدالة

 a=  1    a=  1    b= 3    b= 3    c = 2    c = 2   

11 11

f(x) = |x + 3| + 2f(x) = |x + 3| + 2aa

xx

yy

cc

-b
a
-b
a

3- = (c , ــــــ )  = (c , ــــــ ) ( 2 ,3- )= (2 ,ـــــ)( 2 ,3- )= (2 ,ـــــ)
1
-3
1

الإ�س﮲حاب:66
إزاحة ل��﮳ا﮵ن الدالة الأساس�ة﮵

← إزاحة أ�����ة﮵ �لا﮶ث وحدات لل�س﮵ار(���� الإ�ح﮴﮳اه السالب لمحور الس�ن﮵ات)
← إزاحة رأس�ة﮵ وحد�ا﮴ن لأعلى(���� الا�ح﮴﮳اه الموح﮳ب لمحور الصادات)

الإ�س﮲حاب:
إزاحة ل��﮳ا﮵ن الدالة الأساس�ة﮵

← إزاحة أ�����ة﮵ �لا﮶ث وحدات لل�س﮵ار(���� الإ�ح﮴﮳اه السالب لمحور الس�ن﮵ات)
← إزاحة رأس�ة﮵ وحد�ا﮴ن لأعلى(���� الا�ح﮴﮳اه الموح﮳ب لمحور الصادات)

yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

g(x) = |x
|

g(x) = |x
|

f(x
) =|

x+
3 |+

2

f(x
) =|

x+
3 |+

2 أعلي2 أعلي2

3 �س﮵ار3 �س﮵ار
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22

44g(x) = |x|g(x) = |x| الدالة الأساس�ة﮵(دالة المرح﮳ع (  :الدالة الأساس�ة﮵(دالة المرح﮳ع )  :
الح﮳دولالح﮳دول55

55

11

تحقق من فهمكتحقق من فهمكتحقق من فهمك
ارسم بيان الدوال التالية  باستخدام دالة المرجع والإزاحة:ارسم بيان الدوال التالية  باستخدام دالة المرجع والإزاحة:

ر المطلق : ر المطلق :إ�ح﮵﮳اد ص�� إ�ح﮵﮳اد ص��

 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو

-2-2

22

-1-1 00 11

00

22

22

|x - 2|= 0 → x - 2  = 0|x - 2|= 0 → x - 2  = 0

 رأس المنحنى=   رأس المنحنى=  

رسم الدالةرسم الدالة

 a=  1    a=  1    b= -2    b= -2    c = -1   c = -1  

11 11

y = |x - 2| -1y = |x - 2| -1 cc

(2, -1) (2, -1) 

الإ�س﮲حاب:66
إزاحة ��﮳ا﮵ن الدالة الأساس�ة﮵

← إزاحة أ�����ة﮵ إلى ال�م﮵�ن﮵ وحد�ا﮴ن (���� الإ�ح﮴﮳اه الموح﮳ب لمحور الس�ن﮵ات)
ل وحدة واحدة (���� الإ�ح﮴﮳اه السالب لمحور الصادات) ← إزاحة رأس�ة﮵ إلى أس��

الإ�س﮲حاب:
إزاحة ��﮳ا﮵ن الدالة الأساس�ة﮵

← إزاحة أ�����ة﮵ إلى ال�م﮵�ن﮵ وحد�ا﮴ن (���� الإ�ح﮴﮳اه الموح﮳ب لمحور الس�ن﮵ات)
ل وحدة واحدة (���� الإ�ح﮴﮳اه السالب لمحور الصادات) ← إزاحة رأس�ة﮵ إلى أس��

yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

g(x) = |x
|

g(x) = |x
|

y = |x
 - 2
| -1

y = |x
 - 2
| -1

ل ل1 أس�� 2 لل�م﮵�ن﮵2 لل�م﮵�ن﮵1 أس��

bb

33x = 2  ← ومعادلة محور التما�ل﮶x = 2  ← ومعادلة محور التما�ل﮶

xx

yy

232323
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استخدام النماذجاستخدام النماذجاستخدام النماذج

صمم مهندس مط﮲لة مدح﮲ل م�نى﮳ على شكل حرف V، و�م﮵كن �م﮴ث�ل﮵ شكلها �ا﮳لدالة 
|y = |x ، �م﮶ عدّل المط﮲لة �إ﮳زاحة 3 وحدات إلى ال�م﮵�ن﮵ و 4 وحدات إلى الأعلى.

المطلوب:
a) اكتب الدالة الح﮳د�د﮵ة.

b) حدّد إحدا��﮶ا﮵ت رأس المنحنى.
c) ارسم الدالة الح﮳د�د﮵ة.

صمم مهندس مط﮲لة مدح﮲ل م�نى﮳ على شكل حرف V، و�م﮵كن �م﮴ث�ل﮵ شكلها �ا﮳لدالة 
|y = |x ، �م﮶ عدّل المط﮲لة �إ﮳زاحة 3 وحدات إلى ال�م﮵�ن﮵ و 4 وحدات إلى الأعلى.

المطلوب:
a) اكتب الدالة الح﮳د�د﮵ة.

b) حدّد إحدا��﮶ا﮵ت رأس المنحنى.
c) ارسم الدالة الح﮳د�د﮵ة.

الحــــــــــــــــلالحــــــــــــــــل
a) ∵ الدالة|y = |x �م﮶ �ح﮴ر�ك﮵ها 3 وحدات إلى ال�م﮵�ن﮵ و 4 وحدات إلى الأعلى

y = |x- 3|+ 4 : ∴ الدالة الح﮳د�د﮵ة ه��
b) إحدا��﮶ا﮵ت رأس المنحنى هو (4, 3)

: c) التمث�ل﮵ ال��﮳ا﮵��﮲� للدالة الح﮳د�د﮵ة ه��

a) ∵ الدالة|y = |x �م﮶ �ح﮴ر�ك﮵ها 3 وحدات إلى ال�م﮵�ن﮵ و 4 وحدات إلى الأعلى
y = |x- 3|+ 4 : ∴ الدالة الح﮳د�د﮵ة ه��
b) إحدا��﮶ا﮵ت رأس المنحنى هو (4, 3)

: c) التمث�ل﮵ ال��﮳ا﮵��﮲� للدالة الح﮳د�د﮵ة ه��
yy

xx

44

77
66
55

33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1

11
22
33

y  = |x
-3|
+4

 

1y  = |x
-3|
+4

 

1

y = |x
| 

y = |x
| 

11 22
-1-1

تــــذكــــــــرتــــذكــــــــرتــــذكــــــــرتــــذكــــــــر

رأس دالة القيمة المطلقة
f(x) = |ax + b| + c

            هو 

رأس دالة القيمة المطلقة
f(x) = |ax + b| + c

b- (c , ـــــــــ )  (c , ـــــــــ )             هو 
a
-b
a
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cc
-1-1 00 11

00-1-1 -1-1

xx

yy

g(x) = |x| الانعكاس في محور السينات للدالة الأساسيةg(x) = |x| الانعكاس في محور السينات للدالة الأساسية

�لا﮲حظ أن:
��﮳ا﮵ن الدالة |f(x) = -|x هو ا�ع﮲كاس ���� محور الس�ن﮵ات ل��﮳ا﮵ن الدالة الأساس�ة﮵

g(x) = |x|

�لا﮲حظ أن:
��﮳ا﮵ن الدالة |f(x) = -|x هو ا�ع﮲كاس ���� محور الس�ن﮵ات ل��﮳ا﮵ن الدالة الأساس�ة﮵

g(x) = |x|

|f(x) = -|x|f(x) = -|xارسم بيان دالة :ارسم بيان دالة :

         تعـــــــمـــيـــــــــــــــــم
ذا كا�ت﮲ |f(x) = -|x + b| , g(x) = |x �ح﮵﮳ب مراعاة �ر﮴��﮴ب﮵ التحو�لا﮵ت الهندس�ة﮵

: f(x) لرسم ��﮳ا﮵ن الدالة
1 - ا�ع﮲كاس ���� محور الس�ن﮵ات أولاً للدالة الأساس�ة﮵.

2 - إزاحة أ�����ة﮵ ( �م﮵�ن﮵اً أو �س﮵اراً ).
ل ). 3 - إزاحة رأس�ة﮵ ( للأعلى أو للأس��

4 - �ح﮴د�د﮵ الرأس للمنحنى ومحور التما�ل﮶.

ذا كا�ت﮲ |f(x) = -|x + b| , g(x) = |x �ح﮵﮳ب مراعاة �ر﮴��﮴ب﮵ التحو�لا﮵ت الهندس�ة﮵
: f(x) لرسم ��﮳ا﮵ن الدالة

1 - ا�ع﮲كاس ���� محور الس�ن﮵ات أولاً للدالة الأساس�ة﮵.
2 - إزاحة أ�����ة﮵ ( �م﮵�ن﮵اً أو �س﮵اراً ).

ل ). 3 - إزاحة رأس�ة﮵ ( للأعلى أو للأس��
4 - �ح﮴د�د﮵ الرأس للمنحنى ومحور التما�ل﮶.

yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

g(x) = |x
|

g(x) = |x
|

f(x
) = -|x

|

f(x
) = -|x

|
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555

11

تحقق من فهمكتحقق من فهمكتحقق من فهمك
ارسم بيانياً كلاً من الدوال التالية مستخدماً بيان منحنى الدالة الأساسية 

: g(x) = |x|
ارسم بيانياً كلاً من الدوال التالية مستخدماً بيان منحنى الدالة الأساسية 

: g(x) = |x|

 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو
 رأس المنحنى=   رأس المنحنى=  

 a=  1    a=  1    b= -2    b= -2    c = 3  c = 3 

 f(x) = -|x - 2| + 3 f(x) = -|x - 2| + 3 ccbb

22

��﮳ا﮵ن الدالة f(x) = -|x - 2| + 3 �م﮵كن الحصول عل�ه﮵:
إ�ع﮲كاس ل��﮳ا﮵ن الدالة الأصل�ة﮵ |g(x) = |x ���� محور الس�ن﮵ات1.
�م﮶ إزاحة أ�����ة﮵ إلى ال�م﮵�ن﮵ وحد�ا﮴ن2.
�م﮶ إزاحة رأس�ة﮵ إلى أعلى 3 وحدات3.

x = -1 و x = 5 ﮵�طع محور الس�ن﮵ات عند�� f(x) منحنى الدالة

��﮳ا﮵ن الدالة f(x) = -|x - 2| + 3 �م﮵كن الحصول عل�ه﮵:
إ�ع﮲كاس ل��﮳ا﮵ن الدالة الأصل�ة﮵ |g(x) = |x ���� محور الس�ن﮵ات1.
�م﮶ إزاحة أ�����ة﮵ إلى ال�م﮵�ن﮵ وحد�ا﮴ن2.
�م﮶ إزاحة رأس�ة﮵ إلى أعلى 3 وحدات3.

x = -1 و x = 5 ﮵�طع محور الس�ن﮵ات عند�� f(x) منحنى الدالة

-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ )  = (c , ــــــ )  (3 ,2) (3 ,2)

yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

g(x) = |x
|

g(x) = |x
|

 f(x) = -|x - 2| + 3

 f(x) = -|x - 2| + 3g(x) = - |
x|

g(x) = - |
x|

3322

262626
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11

تحقق من فهمكتحقق من فهمكتحقق من فهمك
ارسم بيانيًا كلا من الدوال التالية مستخدمًا بيان منحنى الدالة الأساسية

: g(x) = |x| 
ارسم بيانيًا كلا من الدوال التالية مستخدمًا بيان منحنى الدالة الأساسية

: g(x) = |x| 

 R مح﮳ال الدالة هو R مح﮳ال الدالة هو
 رأس المنحنى=   رأس المنحنى=  

 a =  1    a =  1    b= 1 b= 1  c = -2  c = -2 

 f(x) = -|x + 1| - 2 f(x) = -|x + 1| - 2bb

22

��﮳ا﮵ن الدالة f(x) = -|x +1| -2 �م﮵كن الحصول عل�ه﮵:
ا�ع﮲كاس الدالة الأصل�ة﮵ |g(x) = |x ���� محور الس�ن﮵ات.1.
�م﮶ إزاحة أ�����ة﮵ وحدة واحدة إلى ال�س﮵ار.2.
ل وحد�ا﮴ن3. �م﮶ إزاحة رأس�ة﮵ إلى أس��

��﮳ا﮵ن الدالة f(x) = -|x +1| -2 �م﮵كن الحصول عل�ه﮵:
ا�ع﮲كاس الدالة الأصل�ة﮵ |g(x) = |x ���� محور الس�ن﮵ات.1.
�م﮶ إزاحة أ�����ة﮵ وحدة واحدة إلى ال�س﮵ار.2.
ل وحد�ا﮴ن3. �م﮶ إزاحة رأس�ة﮵ إلى أس��

-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ )  = (c , ــــــ )   (2- ,1-)  (2- ,1-)

yy

xx

44
33
22
11

11 22 33 44 55 66-5-5 -4-4 -3-3 -2-2 -1-1
-1-1
-2-2
-3-3
-4-4

g(x) = |x
|

g(x) = |x
|

 f(x) = -|x + 1| - 2

 f(x) = -|x + 1| - 2

y = - |x|

y = - |x|

ل2 ل2أس�� أس��

ال�س﮵ار1ال�س﮵ار1

262626
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22
11

-2-2 -1-1
-1-1

-2-2

11 22
xx

yy

f (X) = -|x
+1
|+
2

3f (X) = -|x
+1
|+
2

3

إزاحة أ�����ة﮵ وحدة
واحدة إلى ال�س﮵ار
f (X) = -|x+1|2

ية وحدة  إزاحة أفق
واحدة إلى ال�س﮵ار
f (X) = -|x+1|2

22

11

-2-2 -1-1
-1-1
-2-2

11 22
xx

yy

f (X) = -|x+1|

2f (X) = -|x+1|

2

22
11

-2-2 -1-1
-1-1

-2-2

11 22
xx

yy

f (X) = -|x|

2f (X) = -|x|

2

22
11

-2-2 -1-1
-1-1

-2-2

11 22
xx

yy

g(X
) = |x

|

g(X
) = |x

|

من منحنى الدالة الأساس�ة﮵ |g(x) = |x و�ح﮲صل على منحنى الدالة
:  f(x) = -|x + 1| + 2 كالتال��

من منحنى الدالة الأساس�ة﮵ |g(x) = |x و�ح﮲صل على منحنى الدالة
:  f(x) = -|x + 1| + 2 كالتال��

282828

إزاحة رأس�ة﮵ وحد�ا﮴ن
للأعلى

f (X) = -|x+1|+23

تان ية وحد إزاحة رأس
للأعلى

f (X) = -|x+1|+23

الا�ع﮲كاس ���� محور
الس�ن﮵ات

f (X) = -|x|2

الانعكاس في محور
الس�ن﮵ات

f (X) = -|x|2

من منحنى الدالة
الأساس�ة﮵

g(x) = |x|

من منحنى الدالة
الأساس�ة﮵

g(x) = |x|

هل �م﮵كن أن �ع﮲كس التر��﮴ب﮵ �إ﮳ح﮳راء الإزاحة الرأس�ة﮵ أو الإزاحة الأ�����ة﮵ ���ل﮳ إح﮳راء
الا�ع﮲كاس ���� محور الس�ن﮵ات؟

هل �م﮵كن أن �ع﮲كس التر��﮴ب﮵ �إ﮳ح﮳راء الإزاحة الرأس�ة﮵ أو الإزاحة الأ�����ة﮵ ���ل﮳ إح﮳راء
الا�ع﮲كاس ���� محور الس�ن﮵ات؟

�ا﮳لط�ع﮳ لا �م﮵كننا لأننا سوف �ح﮲صل على منحنى آح﮲ر ع﮲�ر﮵ المنحنى المطلوب ، وس�ك﮵ون على
 الصورة التال�ة﮵.

يكون على ير المنحنى المطلوب ، وس  ر غ يمكننا لأننا سوف نحصل على منحنى آخ بالطبع لا 
 الصورة التال�ة﮵.

xx

yy

2211
-1-1-1-1-2-2

-3-3

-4-4

22

f (X) = -|x
+1
|-2

3f (X) = -|x
+1
|-2

3

الا�ع﮲كاس ���� محور
الس�ن﮵ات

f (X) = -|x+1|-23

الانعكاس في محور
الس�ن﮵ات

f (X) = -|x+1|-23

xx

yy

2211

33

-1-1-2-2

11

-4-4

22 f (X
) = -|

x+
1|
+2

2f (X
) = -|

x+
1|
+2

2

44

إزاحةرأس�ة﮵ وحد�ا﮴ن
للأعلى

f (X) = -|x+1|+22

تان ية وحد إزاحةرأس
للأعلى

f (X) = -|x+1|+22

22
11

-2-2 -1-1
-1-1

-2-2

11 22
xx

yy

f (X) = |x+1|

1f (X) = |x+1|

1

إزاحة أ�����ة﮵ وحدة
واحدة إلى ال�س﮵ار
f (X) = |x+1|1

ية وحدة  إزاحة أفق
واحدة إلى ال�س﮵ار
f (X) = |x+1|1

22
11

-2-2 -1-1
-1-1

-2-2

11 22
xx

yy

g(X
) = |x

|

g(X
) = |x

|

من منحنى الدالة
الأساس�ة﮵

g(x) = |x|

من منحنى الدالة
الأساس�ة﮵

g(x) = |x|

وهذا المنحنى ستكون معادلته ه�� f(x) = -|x + 1| - 2 ، �م﮵كننا التح��ق:
�إ﮳عادة �ع﮴ر�ف﮵ ال���م﮵ة المطل��ة �م﮶ رسم ��﮳ا﮵ن الدالة، أو �ح﮴د�د﮵ الرأس ومحور التما�ل﮶ و��تحه ��﮳ا﮵ن

الدالة.

وهذا المنحنى ستكون معادلته ه�� f(x) = -|x + 1| - 2 ، �م﮵كننا التح��ق:
�إ﮳عادة �ع﮴ر�ف﮵ ال���م﮵ة المطل��ة �م﮶ رسم ��﮳ا﮵ن الدالة، أو �ح﮴د�د﮵ الرأس ومحور التما�ل﮶ و��تحه ��﮳ا﮵ن

الدالة.
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����aabb ال�ن﮳ود من (5-1) اح﮲تر الإح﮳ا�ة﮳         إذا كا�ت﮲ الإح﮳ا�ة﮳ صح�ح﮵ة أو          إذا كا�ت﮲ الإح﮳ا�ة﮳ ح﮲اطئة:���� ال�ن﮳ود من (5-1) اح﮲تر الإح﮳ا�ة﮳         إذا كا�ت﮲ الإح﮳ا�ة﮳ صح�ح﮵ة أو          إذا كا�ت﮲ الإح﮳ا�ة﮳ ح﮲اطئة:

g(x) = x ن﮵ط�ق﮳ على ��﮳ا﮵ن الدالة� f(x) = |x| ﮳ا﮵ن الدالة��g(x) = x ن﮵ط�ق﮳ على ��﮳ا﮵ن الدالة� f(x) = |x| ﮳ا﮵ن الدالة�� 11

��﮳ا﮵ن الدالة |f(x) = |x هو ا�ع﮲كاس ل��﮳ا﮵ن الدالة |g(x) = -|x حول محور الس�ن﮵ات��﮳ا﮵ن الدالة |f(x) = |x هو ا�ع﮲كاس ل��﮳ا﮵ن الدالة |g(x) = -|x حول محور الس�ن﮵ات 22

 g(x) = |x|م﮵كن الحصول عل�ه﮵ �ا﮳�س﮲حاب ��﮳ا﮵ن الدالة� f(x) = |x - 4| + 2 ﮳ا﮵ن الدالة��
���� الا�ح﮴﮳اه المحدد 4 وحدات ح﮳هة ال�م﮵�ن﮵ ووحد�ا﮴ن للأعلى

 g(x) = |x|م﮵كن الحصول عل�ه﮵ �ا﮳�س﮲حاب ��﮳ا﮵ن الدالة� f(x) = |x - 4| + 2 ﮳ا﮵ن الدالة��
���� الا�ح﮴﮳اه المحدد 4 وحدات ح﮳هة ال�م﮵�ن﮵ ووحد�ا﮴ن للأعلى

33

x = 3 هو f(x) = |x - 3| محور التما�ل﮶ للدالةx = 3 هو f(x) = |x - 3| محور التما�ل﮶ للدالة 44

55 مدى الدالة f(x) = |x + 3| - 3 هو  مدى الدالة f(x) = |x + 3| - 3 هو 

aa bb

bbaa

aa bb

aa bb

aa bb

11

aa

22

dd

282828

أولاً - البنود الموضوعية :أولاً - البنود الموضوعية :أولاً - البنود الموضوعية :

[-3, ∞)[-3, ∞)

���� ال�ن﮳ود من (1-2) اح﮲تر الإح﮳ا�ة﮳ الصح�ح﮵ة :���� ال�ن﮳ود من (1-2) اح﮲تر الإح﮳ا�ة﮳ الصح�ح﮵ة :

أي من الدوال التال�ة﮵ رأس منحناها (2 , 3-) :أي من الدوال التال�ة﮵ رأس منحناها (2 , 3-) :

cc

y = |x + 3| + 2y = |x + 3| + 2
y = |x + 3| - 2 y = |x + 3| - 2 

bb y = |x - 3| + 2 y = |x - 3| + 2 

dd y = |x - 3| - 2 y = |x - 3| - 2 

أي من ��واعد الدوال التال�ة﮵ �م﮴ثل منحنى الدالة المرسوم :أي من ��واعد الدوال التال�ة﮵ �م﮴ثل منحنى الدالة المرسوم :

cc

y = |x + 4| - 3y = |x + 4| - 3

y = |x + 4| + 3y = |x + 4| + 3

aa y = |x - 4| - 3y = |x - 4| - 3

bb y = |x - 4| + 3y = |x - 4| + 3
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11

22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

292929

ثانياً - أسئلة المقال :ثانياً - أسئلة المقال :ثانياً - أسئلة المقال :

مثل ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً ���م﮵ا �لي﮵ كلاً من الدوال التال�ة﮵ �م﮶ حدد كلاً من مح﮳الها ومداها :مثل ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً ���م﮵ا �لي﮵ كلاً من الدوال التال�ة﮵ �م﮶ حدد كلاً من مح﮳الها ومداها :

g(x) = |-3x|g(x) = |-3x|aa

a = -3  ,                 b = 0                    , c = 0a = -3  ,                 b = 0                    , c = 0

(∞ ,c, ∞) = [0] = المدى(∞ ,c, ∞) = [0] = المدى

xx

yy

-2-2

66

-1-1 00 11

00

22

66

-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (0 , ـــــــ) (0 , ـــــــ)

x = ـــــــ = ــــــx = ـــــــ = ــــــ-b
a
-b
a

x =0x =0 توح لأعلي توح لأعليالمنحنى م�� المنحنى م��

معادلة محور التما�ل﮶ :معادلة محور التما�ل﮶ :

  0
-3
  0
-3

= (0, 0 )= (0, 0 )

  0
-3
  0
-3

= 0= 0

33 33
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22

22

33

44

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول55

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

303030

مثل ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً ���م﮵ا �لي﮵ كلاً من الدوال التال�ة﮵ �م﮶ حدد كلاً من مح﮳الها ومداها :مثل ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً ���م﮵ا �لي﮵ كلاً من الدوال التال�ة﮵ �م﮶ حدد كلاً من مح﮳الها ومداها :

f(x) = 2|x - 4| - 6f(x) = 2|x - 4| - 6bb

a = 2  ,                 b = -8                    , c = -6a = 2  ,                 b = -8                    , c = -6

(∞ ,c, ∞) = [-6] = المدى(∞ ,c, ∞) = [-6] = المدى

xx

yy

22

-2-2

33 44 55

-6-6

66

-2-2

-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (6- , ـــــــ) (6- , ـــــــ)

x = ـــــــ = ــــــx = ـــــــ = ــــــ-b
a
-b
a
x = 4x = 4

معادلة محور التما�ل﮶ :معادلة محور التما�ل﮶ :

8
2
8
2

= (4, -6 )= (4, -6 )

8
2
8
2

-4-4 -4-4

f(x) = |2x - 8| - 6f(x) = |2x - 8| - 6

محور التما�ل﮶ 
x = 4

محور التما�ل﮶ 
x = 4
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33

22

33

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

x =  ــــx =  ــــ-b
a
-b
a

معادلة محور التما�ل﮶ :معادلة محور التما�ل﮶ :44

22

33

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

x =  ــــx =  ــــ-b
a
-b
a

معادلة محور التما�ل﮶ :معادلة محور التما�ل﮶ :44

313131

س المستوى الإحدا��﮶� ، �م﮶ أوح﮳د ارسم ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً كلاً من الدالت�ن﮵ على ��﮲�
 الإحدا��﮶ا﮵ت الس�ن﮵�ة﮵ لن��اط ��﮴�اطعهم

د ثم أوج ثي ،  س المستوى الإحدا ين على نف ياً كلاً من الدالت يان ب ارسم 
 الإحدا��﮶ا﮵ت الس�ن﮵�ة﮵ لن��اط ��﮴�اطعهم

f(x) = |x - 2|f(x) = |x - 2|aa

(∞ , c, ∞) = [ 0] = المدى(∞ , c, ∞) = [ 0] = المدى
-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (0 , 2) (0 , 2)

x = 2x = 2

a = 1 ,      b = -2     ,        c = 0a = 1 ,      b = -2     ,        c = 0

توح لأعلي توح لأعليالمنحنى م�� المنحنى م��

xx

yy

00

22

11 22 33

00

44

1111 11

,  g(x) = -|x - 1| + 3,  g(x) = -|x - 1| + 3

[c] = (-∞, 3 ,∞-) = المدى[c] = (-∞, 3 ,∞-) = المدى
-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى ) 3 ,1 ( ( 3 ,1 )

x = 1x = 1

a = 1        ,    b = -1       ,       c = 3a = 1        ,    b = -1       ,       c = 3

ل توح لأس�� لالمنحنى م�� توح لأس�� المنحنى م��

xx

yy

-1-1

11

00 11 22

33

33

1122 22

الإحدا��﮶ا﮵ت الس�ن﮵�ة﮵
لن��اط ��﮴�اطعهم ه��
x = 0 و x = 3

ية ين يات الس ث الإحدا
لن��اط ��﮴�اطعهم هي
x = 0 و x = 3

f(x
) = |x

 - 2
|

f(x
) = |x

 - 2
|

g(x) = -|
x - 1

| +
 3

g(x) = -|
x - 1

| +
 3
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44

22

33

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

x =  ــــx =  ــــ-b
a
-b
a

معادلة محور التما�ل﮶ :معادلة محور التما�ل﮶ :44

22

33

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

x =  ــــx =  ــــ-b
a
-b
a

معادلة محور التما�ل﮶ :معادلة محور التما�ل﮶ :44

323232

س المستوى الإحدا��﮶� ، �م﮶ أوح﮳د ارسم ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً كلاً من الدالت�ن﮵ على ��﮲�
 الإحدا��﮶ا﮵ت الس�ن﮵�ة﮵ لن��اط ��﮴�اطعهم

د ثم أوج ثي ،  س المستوى الإحدا ين على نف ياً كلاً من الدالت يان ب ارسم 
 الإحدا��﮶ا﮵ت الس�ن﮵�ة﮵ لن��اط ��﮴�اطعهم

f(x) = |x - 3|f(x) = |x - 3|bb

(∞ ,c, ∞) = [0] = المدى(∞ ,c, ∞) = [0] = المدى
-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (0 , 3) (0 , 3)

x = 3x = 3

a = 1   ,      b = -3      ,          c = 0a = 1   ,      b = -3      ,          c = 0

توح لأعلي توح لأعليالمنحنى م�� المنحنى م��

xx

yy

11

22

22 33 44

00

55

2211 11

,  g(x) = 3 - |x|,  g(x) = 3 - |x|

[c] = (-∞, 3 ,∞-) = المدى[c] = (-∞, 3 ,∞-) = المدى
-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (3 ,0) (3 ,0)

x = 0x = 0

a = 1       ,      b = 0 ,        c = 3a = 1       ,      b = 0 ,        c = 3

ل توح لأس�� لالمنحنى م�� توح لأس�� المنحنى م��

xx

yy

-2-2

11

-1-1 00 11

33

22

1122 22

الإحدا��﮶ا﮵ت الس�ن﮵�ة﮵
لن��اط ��﮴�اطعهم ه��

[0,3 ]

ية ين يات الس ث الإحدا
لن��اط ��﮴�اطعهم هي

[0,3 ]

f(x
) = |x

 - 3
|

f(x
) = |x

 - 3
|

g(x) = 3 - |
x|

g(x) = 3 - |
x|
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55

22

33

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

x =  ــــx =  ــــ-b
a
-b
a

معادلة محور التما�ل﮶ :معادلة محور التما�ل﮶ :44

22

33

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

x =  ــــx =  ــــ-b
a
-b
a

معادلة محور التما�ل﮶ :معادلة محور التما�ل﮶ :44

333333

س المستوى الإحدا��﮶� ، �م﮶ أوح﮳د  ارسم ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً كلاً من الدالت�ن﮵ على ��﮲�
 الإحدا��﮶ا﮵ت الس�ن﮵�ة﮵ لن��اط ��﮴�اطعهم

د ثم أوج ثي ،  س المستوى الإحدا ين على نف ياً كلاً من الدالت يان ب  ارسم 
 الإحدا��﮶ا﮵ت الس�ن﮵�ة﮵ لن��اط ��﮴�اطعهم

f(x) = |x - 2| - 3f(x) = |x - 2| - 3cc

(∞ , c , ∞) = [-3] = المدى (∞ , c , ∞) = [-3] = المدى 
-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (3- ,2) (3- ,2)

x =2x =2

a = 1         , b = -2       ,      c = -3a = 1         , b = -2       ,      c = -3

توح لأعلي توح لأعليالمنحنى م�� المنحنى م��

xx

yy

00

-1-1

11 22 33

-3-3

44

-1-1-2-2 -2-2

,  g(x) = 3 - |x|,  g(x) = 3 - |x|

[c] = (-∞ , 4 , ∞-) = المدى[c] = (-∞ , 4 , ∞-) = المدى
-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (4 ,2) (4 ,2)

x = 2x = 2

a = 1       ,      b = 0 ,        c = 3a = 1       ,      b = 0 ,        c = 3

ل توح لأس�� لالمنحنى م�� توح لأس�� المنحنى م��

xx

yy

00

22

11 22 33

44

44

2233 33

الإحدا��﮶ا﮵ت الس�ن﮵�ة﮵
لن��اط ��﮴�اطعهم ه��
x = 5.5 و x = -1.5

ية ين يات الس ث الإحدا
لن��اط ��﮴�اطعهم هي
x = 5.5 و x = -1.5

f(x) = |x - 2| - 3f(x) = |x - 2| - 3

g(x) = 3 - |x|

g(x) = 3 - |x|
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يان الدالة:  ارسم ��﮳ا﮵ن الدالة:  66 ب f(x) =    (x- 2)2f(x) =    (x- 2)2ارسم 
f(x) =    (x- 2)2f(x) =    (x- 2)2

22

33

44

55

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

343434

�ك﮲ون الح﮳دول�ك﮲ون الح﮳دول

a = 1 ,        b = -2         ,        c = 0a = 1 ,        b = -2         ,        c = 0

(∞ , c , ∞) = [0] = المدى (∞ , c , ∞) = [0] = المدى 

xx

yy

00

22

11 22 33

00

44

22

-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (0 , ـــــــ) (0 , ـــــــ)

x = ـــــــ = ــــــ = x = ـــــــ = ــــــ = -b
a
-b
a
x = 2x = 2

معادلة محور التما�ل﮶ :معادلة محور التما�ل﮶ :

2
1
2
1

= (2, 0 )= (2, 0 )

2
1
2
1

11 11

f(x) = |x - 2|f(x) = |x - 2|

22

x = 2 ا﮳لتما�ل﮶ حول المست���م﮵�
f(0) = f(4) = 2
f(1) = f(3) = 1

x = 2 ا﮳لتما�ل﮶ حول المست���م﮵�
f(0) = f(4) = 2
f(1) = f(3) = 1

ر ���م﮵ة للدالة ر ���م﮵ة للدالةعند رأس المنحنى �و﮴ح﮳د أصع� عند رأس المنحنى �و﮴ح﮳د أصع�

مهارات التفكير العليامهارات التفكير العليا
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77

 f(x) =   (x² - 6x + 9) f(x) =   (x² - 6x + 9)

22

33

44

55

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

f(x) =   (x - 3)² → f(x) = |x - 3|f(x) =   (x - 3)² → f(x) = |x - 3|

66

مثل كل دالة مما �لي﮵ ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً، �م﮶ حدد كلا من مح﮳الها ومداها:مثل كل دالة مما �لي﮵ ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً، �م﮶ حدد كلا من مح﮳الها ومداها:

353535

توح لأعلى توح لأعلىمنحنى الدالة م�� منحنى الدالة م��

a = 1   ,                  b = -3        ,          c = 0a = 1   ,                  b = -3        ,          c = 0

(∞ ,c, ∞) = [0] = المدى(∞ ,c, ∞) = [0] = المدى

xx

yy

11

22

22 33 44

00

55

22

-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (0 , ـــــــ) (0 , ـــــــ)

x = ـــــــ = ــــــ = x = ـــــــ = ــــــ = -b
a
-b
a

x = 3x = 3

معادلة محور التما�ل﮶ :معادلة محور التما�ل﮶ :

3
1
3
1

= (3, 0 )= (3, 0 )

3
1
3
1

11 11

33

x = 3 ا﮳لتما�ل﮶ حول المست���م﮵�
f(2) = f(4) = 1
f(1) = f(5) = 2

x = 3 ا﮳لتما�ل﮶ حول المست���م﮵�
f(2) = f(4) = 1
f(1) = f(5) = 2

مهارات التفكير العليامهارات التفكير العليا
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77

22

33

44

55

R11 = المح﮳الR = المح﮳ال

66

مثل كل دالة مما �لي﮵ ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً، �م﮶ حدد كلا من مح﮳الها ومداها:مثل كل دالة مما �لي﮵ ��﮳ا﮵��﮲ا﮵ً، �م﮶ حدد كلا من مح﮳الها ومداها:
 f(x) = 3 - |2x| f(x) = 3 - |2x|

363636

ل توح لأس�� لمنحنى الدالة م�� توح لأس�� منحنى الدالة م��

a = 2 ,                    b = 0       ,               c = 3a = 2 ,                    b = 0       ,               c = 3

[c] = (-∞, 3 ,∞-) = المدى[c] = (-∞, 3 ,∞-) = المدى

xx

yy

-2-2

-1-1

-1-1 00 11

33

22

-1-1

-b
a
-b
a

 = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى = (c , ــــــ ) = رأس المنحنى (3 , ـــــــ) (3 , ـــــــ)

x = ـــــــ = ــــــ = x = ـــــــ = ــــــ = -b
a
-b
a

x = 0x = 0

معادلة محور التما�ل﮶ :معادلة محور التما�ل﮶ :

0
2
0
2

= (0, 3 )= (0, 3 )

0
2
0
2

11 11

00

x = 0 ا﮳لتما�ل﮶ حول المست���م﮵�
f(-2) = f(2) = -1
f(-1) = f(1) = 1

x = 0 ا﮳لتما�ل﮶ حول المست���م﮵�
f(-2) = f(2) = -1
f(-1) = f(1) = 1

مهارات التفكير العليامهارات التفكير العليا
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dd

373737

اح﮲تر الإح﮳ا�ة﮳ الصح�ح﮵ة:
f(x) = |x + 2| - 2 المساحة المحصورة ��﮳ن﮵ منحنى الدالة

ومحور الس�ن﮵ات �س﮴اوي .................... وحدة مر�ع﮳ة

اح﮲تر الإح﮳ا�ة﮳ الصح�ح﮵ة:
f(x) = |x + 2| - 2 المساحة المحصورة ��﮳ن﮵ منحنى الدالة

ومحور الس�ن﮵ات �س﮴اوي .................... وحدة مر�ع﮳ة

cc22 55bb 33aa 44
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