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 70صفحة     12- 7السؤال الأول 

ر طول المنحن    . 7
ّ
𝒚قد = 𝒇ሺ𝒙ሻ    ة المحددة باستخدام ي الفتر

 
𝒏ف = 𝒏قطع   ،      𝟒 =  قطعة        𝟐

  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒄𝒐𝒔 𝒙  , 𝟎 ≤ 𝒙 ≤
𝝅

𝟐
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ر طول المنحن  8
ّ
𝒚.  قد = 𝒔𝒊𝒏 𝒙     ة ي الفتر

 
𝟎 ف ≤ 𝒙 ≤

𝝅

𝟐
𝒏باستخدام   = 𝒏قطع   ،      𝟒 =  قطعة        𝟐

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   



 متقدم  12 لصفا      2025 -2024 الأول الدراسي   الفصل            الأسئلة الموضوعية _ — _   رياضياتهيكل  3

 

                            3                                                                                   

ر طول قوس المنحن  9
ّ
𝒚.  قد = ඥ𝒙 + ي الفتر    𝟏

 
𝟎ة ف ≤ 𝒙 ≤ 𝒏باستخدام      𝟑 = 𝒏قطع   ،      𝟒 =  قطعة        𝟐

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ر طول المنحن  10
ّ
𝒚. قد = 𝒇ሺ𝒙ሻ     ة المحددة باستخدام ي الفتر

 
𝒏ف = 𝒏قطع   ،      𝟒 =  قطعة        𝟐

  𝒇ሺ𝒙ሻ =
𝟏

𝒙
, 𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐 
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  Estimating the Arc Length of a Curveتقدير طول قوس من المنحنى 

𝒂ሻ 𝟗    

𝒃ሻ 𝟒ඥ𝟏𝟎  

𝒄ሻ  ඥ𝟐 + ඥ𝟏𝟎   

𝒅ሻ 𝟐ඥ𝟐 + 𝟐ඥ𝟏𝟎   

 

  

𝒂ሻ  ඥ𝟐   

𝒃ሻ ඥ𝟔  

𝒄ሻ  𝟐ඥ𝟐  

𝒅ሻ   𝟐  

  

11.Estimate the arc length of the curve   

  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐 + 𝟏   on the interval   −𝟐 ≤ 𝒙 ≤ 𝟐 

using  𝒏 = 𝟒   line segments 

ر طول قوس المنحن  .. 11
ّ
𝒇ሺ𝒙ሻ  قد = 𝒙𝟐 + ي   𝟏

 
ف

ة   𝟐−الفتر ≤ 𝒙 ≤ 𝒏  باستخدام 𝟐 = قطعة    𝟒

 مستقيمة

12.Estimate the arc length of the curve   

𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟑 + 𝟐   on the interval   −𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝟏 

using  𝒏 = 𝟐   line segments 

ر طول قوس المنحن  12
ّ
𝒇ሺ𝒙ሻ  .قد = 𝒙𝟑 + ة    𝟐 ي الفتر

 
ف

−𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝒏  باستخدام 𝟏 =  قطعة مستقيمة   𝟐
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 73السؤال الثاني  صفحة 

ي  لتحديد كل نهاية ) إذا كانت موجودة ( أو اذكر عدم وجودها     2.3لمثال ا
 استخدم التمثيل البيان 

 

𝒂ሻ  𝒍𝒊𝒎 
         𝒙→𝟏−

 𝒇ሺ𝒙ሻ =                      

𝒃ሻ  𝒍𝒊𝒎 
       𝒙→𝟏+

 𝒇ሺ𝒙ሻ = 

𝒄ሻ 𝒍𝒊𝒎 
𝒙→𝟏

 𝒇ሺ𝒙ሻ =       

𝒅ሻ  𝒍𝒊𝒎 
       𝒙→−𝟏

 𝒇ሺ𝒙ሻ =               

 

 

 

 

 بتوزيع مختلف مكتوبة  28-1جميع الاسئلة                87صفحة    28-1السؤال الثالث    

1.  𝒍𝒊𝒎 
𝒙→𝟎

൫𝒙𝟐 − 𝟑 𝒙 + 𝟏 ൯             𝟐 . 𝒍𝒊𝒎 
𝒙→𝟐

ඥ2𝑥 + 1
3

               𝟒. 𝒍𝒊𝒎 
𝒙→𝟐

𝒙 − 𝟓

𝒙𝟐 + 𝟒
                                           

 

 

 

 

    𝟓. 𝒍𝒊𝒎 
𝒙→𝟑

 
𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟔

𝒙 − 𝟑
                                   𝟔.  𝒍𝒊𝒎 

𝒙→𝟏

𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟐

𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟐 
                                

 

 

 

 

𝟕.   𝒍𝒊𝒎 
𝒙→𝟐

 
𝒙𝟐 − 𝒙 − 𝟐

𝒙𝟐 − 𝟒 
                                              𝟖. 𝒍𝒊𝒎 

𝒙→𝟏
 

𝒙𝟑 − 𝟏 

𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 − 𝟑
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𝟏𝟔. 𝒍𝒊𝒎 
𝒙→𝟒

𝒙𝟑 − 𝟔𝟒 

𝒙 − 𝟒
                        𝟐𝟔.  𝒍𝒊𝒎 

𝒉→𝟎
 
ሺ𝟏 + 𝒉 ሻ𝟑 − 𝟏

𝒉
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟑. 𝒍𝒊𝒎 
𝒙→𝟎

 
ඥ𝒙 + 𝟒 − 𝟐

𝒙
                                            𝟏𝟒.  𝒍𝒊𝒎 

𝒙→𝟎

𝟐𝒙

𝟑 − ඥ𝒙 + 𝟗
                                        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

    𝟏𝟓.  𝒍𝒊𝒎 
𝒙→𝟏

 
𝒙 − 𝟏

ξ𝒙 − 𝟏 
                                    𝟑.   𝒍𝒊𝒎 

𝒙→𝟎
𝐜𝐨𝐬−𝟏 𝒙𝟐 

 

 

 

 

 

 

𝟗.  𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟎

𝒔𝒊𝒏 𝒙 

𝒕𝒂𝒏 𝒙
                                                𝟏𝟎.    𝒍𝒊𝒎

𝒙→𝟎

𝒕𝒂𝒏 𝒙 

𝒙
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𝟏𝟐.   𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟎

 𝒙𝟐 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙                                𝟐𝟖.   𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟎

 
𝒕𝒂𝒏 𝒙

𝟓𝒙
    

 

 

 

 

 

 

 

  𝟐𝟕. 𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟐

 
𝒔𝒊𝒏ሺ 𝒙𝟐 − 𝟒 ሻ

𝒙𝟐 − 𝟒 
                                    𝟐𝟎.  𝒍𝒊𝒎

𝐱→𝟎
 
𝒔𝒊𝒏ȁ𝒙ȁ

𝒙
                                                              

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟖. 𝒍𝒊𝒎
𝐱→𝟎

  ቆ
𝟐
𝒙

−
𝟐

ȁ𝒙ȁ
 ቇ                                        19. 𝒍𝒊𝒎

𝐱→𝟎
 
𝟏 − 𝒆𝟐𝒙

𝟏 − 𝒆𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟕.   𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟏

  ൬
𝟏

𝒙 − 𝟏
−

𝟐

𝒙𝟐 − 𝟏
 ൰                         11. 𝒍𝒊𝒎

𝐱→𝟎
 
𝒙𝒆−𝟐𝒙+𝟏

𝒙𝟐 + 𝒙
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𝟐𝟓.  𝒍𝒊𝒎
𝐡→𝟎

 
൫𝟐 + 𝒉 ൯

𝟐
− 𝟒

𝒉
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒍𝒊𝒎  مة  . أوجد قي21
𝐱→𝟐

 𝒇ሺ𝒙ሻ   حيث𝑓ሺ𝑥ሻ   دالة متعددة التعريف𝒇ሺ𝒙ሻ =  ൜
𝟐𝒙        , 𝒙 < 𝟐          

𝒙𝟐         , 𝒙 ≥ 𝟐           
 

 

 

 

 

 

 

 

𝒍𝒊𝒎  يمة  .  أوجد ق22
𝐱→−𝟏

 𝒇ሺ𝒙ሻ   حيث𝑓ሺ𝑥ሻ   دالة متعددة التعريف𝒇ሺ𝒙ሻ =  ൜
𝒙𝟐 + 𝟏         , 𝒙 < −𝟏           

𝟑𝒙 + 𝟏         , 𝒙 ≥ −𝟏         
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𝒍𝒊𝒎    أوجد قيمة 23
𝐱→−𝟏

 𝒇ሺ𝒙ሻ    أوجد  24و.  𝒍𝒊𝒎
𝐱→𝟏

 𝒇ሺ𝒙ሻ          حيث𝑓ሺ𝑥ሻ   دالة متعددة التعريف 

𝒇ሺ𝒙ሻ =  ቐ

𝟐𝒙 + 𝟏     , 𝒙 < −𝟏

𝟑              ,   − 𝟏 < 𝒙 < 𝟏

 𝟐𝒙 + 𝟏        ,       𝒙 > 𝟏              
 

 

 

 

 

 

 83السؤال الرابع  صفحة 

ب النهايات نها  3.7مثال   ب ليس بناتج ض   ية ناتج ض 

   𝒍𝒊𝒎 
𝒙→𝟎

 ሺ 𝒙 𝐜𝐨𝐭 𝒙 ሻ                                           

 

 

 

 

 108صفحة     23.32السؤال الخامس 

د كل خطوط التقار
ّ
ي خط التقارب  الرأسي حد د النهايات على جانن 

ّ
 . ب الأفقية و الرأسية ، ثمّ حد

𝟐𝟑ሺ𝐚ሻ  . 𝒇ሺ𝒙ሻ =
𝒙

𝟒 − 𝒙𝟐
                                     𝟐𝟑ሺ𝒃ሻ.   𝒇ሺ𝒙ሻ =

𝒙𝟐

𝟒 − 𝒙𝟐
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ي خط التقارب  الرأسي  د النهايات على جانن 
ّ
د كل خطوط التقارب الأفقية و الرأسية ، ثمّ حد

ّ
 حد

𝟐𝟒ሺ𝒂ሻ.  𝒇ሺ𝒙ሻ =
𝒙

ඥ𝟒 + 𝒙𝟐
                                     𝟐𝟒ሺ𝒃ሻ. 𝒇ሺ𝒙ሻ =

𝒙

ඥ𝟒 − 𝒙𝟐
  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي خط التقارب  الرأسي  د النهايات على جانن 
ّ
د كل خطوط التقارب الأفقية و الرأسية ، ثمّ حد

ّ
 حد

𝟐𝟓.  𝒇ሺ𝒙ሻ =
𝟑𝒙𝟐 + 𝟏 

𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 − 𝟑
                                        𝟐𝟔. 𝒇ሺ𝒙ሻ =

𝟏 − 𝒙

𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟐
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د خطوط التقارب الأفقية 
ّ
ي خطوط التقارب .  و الرأسية  ثمحد  حدد  النهايات على جانن 

𝟐𝟕. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟒 𝒕𝒂𝒏−𝟏 𝒙 − 𝟏     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟐𝟖.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒍𝒏 ሺ𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 𝒙 ሻ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي الاسئلة 
د كل خطوط التقارب الرأسية و المائلة    32-29فى

ّ
 حد

𝟐𝟗. 𝒚 =
𝒙𝟑

𝟒 − 𝒙𝟐
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 𝟑𝟎. 𝒚 =
𝒙𝟐 + 𝟏 

𝒙 − 𝟐
   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

د كل خطوط التقارب الرأسية و المائلة
ّ
 حد

𝟑𝟏.   𝒚 =  
𝒙𝟑

𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟒
                                                    

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟐.   𝒚 =
𝒙𝟒

𝒙𝟑 + 𝟐 
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153صفحة    18 -13السؤال السادس  

ي التمارين   
 
ي الم   16-13ف

ح  للدالة  استخدم  التمثيل البيان 
ّ
ي  𝑓وض

  ′𝑓لـــــ لرسم التمثيل البيان 
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ي التمريني      
 
    18و   17ف

ّ
ي الموض

ي معقول لدالة متصلة     ′𝑓ح لـ ، استخدم التمثيل البيان 
 𝑓لرسم تمثيل بيان 
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  153صفحة    22-19السؤال السابع  

𝐷+ 𝑓ሺ0ሻ = lim
ℎ→0+

𝑓ሺℎሻ − 𝑓ሺ0ሻ

ℎ
               𝐷− 𝑓ሺ0ሻ = lim

ℎ→0−

𝑓ሺℎሻ − 𝑓ሺ0ሻ

ℎ
                     

      

ي  الطرف الأيمن 19
 
ي الطرف الأيش و المشت     𝐷+ 𝑓ሺ0ሻ.احسب المشتقة ف

 
 موجودة ؟؟ 𝑓′ሺ0ሻهل   𝐷− 𝑓ሺ0ሻقة ف

19.   𝒇ሺ𝒙ሻ =  ൜
𝟐𝒙 + 𝟏  ,    𝒙 < 𝟎

𝟑𝒙 + 𝟏    ,   𝒙 ≥ 𝟎
 

 

 

 

 

 

 

 

ي  الطرف الأيمن20
 
ي الطرف الأيش      𝐷+ 𝑓ሺ0ሻ .احسب المشتقة ف

 
 موجودة ؟؟ 𝑓′ሺ0ሻهل   𝐷− 𝑓ሺ0ሻو المشتقة ف

20.  𝒇ሺ𝒙ሻ =  ൜
𝟎     ,   𝒙 < 𝟎

𝟐𝒙  ,   𝒙 ≥ 𝟎 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي  الطرف21
 
ي الطرف الأيش      𝐷+ 𝑓ሺ0ሻالأيمن  .احسب المشتقة ف

 
 موجودة ؟؟ 𝑓′ሺ0ሻهل   𝐷− 𝑓ሺ0ሻو المشتقة ف

21. 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ቊ
𝒙𝟐     ,   𝒙 < 𝟎

𝒙𝟑  ,    𝒙 ≥ 𝟎
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ي  الطر22
 
ي الطرف الأيش      𝐷+ 𝑓ሺ0ሻف الأيمن .احسب المشتقة ف

 
 موجودة ؟؟ 𝑓′ሺ0ሻهل       𝐷− 𝑓ሺ0ሻو المشتقة ف

22. 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ൜
𝟐𝒙 , 𝒙 < 𝟎

𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 , 𝒙 ≥ 𝟎 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 163صفحة   24 21السؤال الثامن   

21. 𝑠ሺ𝑡ሻ =  −16 𝑡2 + 40 𝑡 + 10               22. 𝑠ሺ𝑡ሻ =  −4.9 𝑡2 + 12 𝑡 − 3    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

23. 𝑠ሺ𝑡ሻ =  ξ𝑡 + 2 𝑡2                                24. 𝑠ሺ𝑡ሻ = 10 −
10

𝑡
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 179صفحة      38-31السؤال التاسع    

𝒉ሺ𝒙ሻلحساب المشتقة  الصلة  .  استخدم المعلومات ذات31 = 𝒇 ൫𝒈ሺ𝒙ሻ ൯       عند𝒉′ሺ𝟏ሻ 

   𝒈ሺ𝟏ሻ = 𝟐    , 𝒇ሺ𝟏ሻ = 𝟑   , 𝒇′ሺ𝟐ሻ = 𝟑  , 𝒇′ሺ𝟏ሻ = 𝟒  ,     𝒈′ሺ𝟏ሻ =  −𝟐  ,   𝒈′ሺ𝟑ሻ = 𝟓    

 

 

 

 

 

 

𝒉ሺ𝒙ሻلحساب المشتقة  مات ذات الصلة . .  استخدم المعلو32. = 𝒇 ൫𝒈ሺ𝒙ሻ ൯       عند𝒉′ሺ𝟐ሻ 

  𝒈ሺ𝟐ሻ = 𝟑  , 𝒇ሺ𝟐ሻ = 𝟏      , 𝒇′ሺ𝟑ሻ =  −𝟑  , 𝒇′ሺ𝟐ሻ =  −𝟏   , 𝒈′ሺ𝟏ሻ = 𝟐    , 𝒈′ሺ𝟐ሻ = 𝟒 

 

 

 

 

 

 

 

𝒇ሺ−𝒙ሻإذا كانت    زوجية  تكون 𝒇ሺ𝒙ሻ.  الدالة  33 = 𝒇ሺ𝒙ሻ      لكل𝒙   دالة فردية و تكون𝒇ሺ−𝒙ሻ = −𝒇ሺ𝒙ሻ      لكل𝒙 

  مشتقة الدالة الزوجية هي دالة فردية و أن مشتقة الدالة الفردية  هي دالة زوجية 
ّ
 أثبت أن

 

 

 

 

 

 

ي للدالة القابلة للاشتقاق متماثلة حول المستقيم    34
𝒙إذا كان التمثيل البيان  = 𝒂  تماثل التمثيل فماذا يمكنك القول عن

ي ل 
 𝒇′ሺ𝒙ሻالبيان 
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ي التمارين 
 
 لكل من الدوال لمشتقة  أوجد ا   38-35ف

𝟑𝟓.  ሺ𝒂ሻ  𝒇൫𝒙𝟐൯                                    ሺ𝒃ሻ ൣ𝒇ሺ𝒙ሻ൧
𝟐

                               ሺ𝒄ሻ 𝒇 ቀ𝒇ሺ𝒙ሻቁ 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟔.  ሺ𝒂ሻ 𝒇൫ ξ𝒙൯                             ሺ𝒃ሻ ට𝒇ሺ𝒙ሻ                               ሺ𝒄ሻ 𝒇 ቀ𝒙𝒇ሺ𝒙ሻቁ 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟕.   ሺ𝒂ሻ  𝒇 ൬
𝟏

𝒙
൰                         ሺ𝒃ሻ

𝟏

𝒇ሺ𝒙ሻ
                                    ሺ𝒄ሻ 𝒇 ቆ

𝒙

𝒇ሺ𝒙ሻ
 ቇ 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟖.   ሺ𝒂ሻ 𝟏 + 𝒇൫𝒙𝟐൯                   ሺ𝒃ሻ  ൣ𝟏 + 𝒇ሺ𝒙ሻ൧
𝟐

                   ሺ𝒄ሻ 𝒇 ቀ 𝟏 + 𝒇ሺ𝒙ሻቁ 
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  178صفحة   22- 17السؤال العاشر   

 مشتقة الدالة العكسية 

 

 

 

 

ي التمارين  
 
  الدالة   22-17ف

ّ
 𝒈′ሺ𝒂ሻ، أوجد    𝒈كوس  هو  لها مع   𝒇بفرض أن

𝟏𝟕. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟑 + 𝟒 𝒙 − 𝟏    , 𝒂 =  −𝟏                          𝟏𝟖. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟓 + 𝟒𝒙 − 𝟐  ;       𝒂 =  −𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟗. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟓 + 𝟑𝒙𝟑 + 𝒙    , 𝒂 = 𝟓           𝟐𝟎.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟑 + 𝟐𝒙 + 𝟏  , 𝒂 =  −𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

𝟐𝟏. 𝒇ሺ𝒙ሻ = ඥ𝒙𝟑 + 𝟐𝒙 + 𝟒   ,   𝒂 = 𝟐     𝟐𝟐. 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ඥ𝒙𝟓 + 𝟒𝒙𝟑 + 𝟑𝒙 + 𝟏   𝒂 = 𝟑 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 5.2النظرية 

𝑔قابلة للاشتقاق في أي مكان و لها دالة عكسية    𝑓إذا كانت   = 𝑓−1    ًإذا ،𝒈′ሺ𝒙ሻ =
𝟏

𝒇′ሺ𝒈ሺ𝒙ሻሻ
  𝑔في مجال     𝑥، لكل    

𝑓′ሺ𝑔ሺ𝑥ሻሻبشرط   أن يكون   ≠ 0 
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 186صفحة   22-19السؤال الحادي عشر  

 ة كل دالة أوجد مشتق

𝟏𝟗𝒂.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏 𝒙𝟐                𝟏𝟗𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏𝟐 𝒙         𝟏𝟗𝒄.   𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

𝟐𝟎𝒂. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒄𝒐𝒔ξ𝒙                  𝟐𝟎𝒃. 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ξ𝐜𝐨𝐬 𝒙            𝟐𝟎𝒄. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝐜𝐨𝐬
𝟏

𝟐
𝒙 

 

 

 

 

 

 

𝟐𝟏𝒂. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏 𝒙𝟐 𝒕𝒂𝒏 𝒙                                     

 

 

 

 

𝟐𝟏𝒃. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏𝟐ሺ𝒕𝒂𝒏 𝒙ሻ 

 

 

 

 

𝟐𝟏𝒄. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏ሺ𝒕𝒂𝒏𝟐 𝒙 ሻ  
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22𝑎.  𝑓ሺ𝑥ሻ = sec 𝑥2 tan 𝑥2 

 

 

 

 

 

 

22𝑏. 𝑓ሺ𝑥ሻ = sec2ሺtan 𝑥 ሻ  
 

 

 

 

 

 

22𝑐.  𝑓ሺ𝑥ሻ = secሺtan2 𝑥ሻ  
 

 

 

 

 

 

 

     194صفحة      14-1السؤال الثاني عشر   

𝟏. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟑 𝒆𝒙                                      𝟐. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒆𝟐𝒙 𝒄𝒐𝒔 𝟒𝒙 

 

 

 

 

 

 

𝟑. 𝒇ሺ𝒕ሻ = 𝒕 + 𝟐𝒕                                             𝟒. 𝒇ሺ𝒕ሻ = 𝒕 𝟒𝟑𝒕 
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𝟓. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟐𝒆𝟒𝒙+𝟏                                        𝟔. 𝒇ሺ𝒙ሻ = ൬
𝟏

𝒆
൰

𝒙

 

 

 

 

 

 

𝟕. 𝒉ሺ𝒙ሻ = ൬
𝟏

𝟑
൰

𝒙𝟐

                                             𝟖. 𝒉ሺ𝒙ሻ = 𝟒−𝒙𝟐
 

 

 

 

 

 

 

𝟗. 𝒇ሺ𝒖ሻ = 𝒆𝒖𝟐+𝟒𝒖                                                         𝟏𝟎. 𝒇ሺ𝒖ሻ = 𝟑 𝒆𝒕𝒂𝒏 𝒖  

 

 

 

 

 

𝟏𝟏. 𝒇ሺ𝒘ሻ =
𝒆𝟒𝒘

𝒘
                                                     𝟏𝟐. 𝒇ሺ𝒘ሻ =

𝒘

𝒆𝟔𝒘
                      

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟑.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒍𝒏 ሺ𝟐𝒙ሻ                                        𝟏𝟒. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒍𝒏 ඥ𝟖𝒙  
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 206صفحة    34-29السؤال الثالث عشر   

 عطاة أوجد مشتقة  الدالة الم

𝟐𝟗𝒂 . 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏−𝟏 ൫𝒙𝟑 + 𝟏 ൯                       𝟐𝟗𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏−𝟏൫ ξ𝒙 ൯ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟎𝒂.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒄𝒐𝒔−𝟏൫ 𝒙𝟐 + 𝒙൯                        𝟑𝟎𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒄𝒐𝒔−𝟏 ൬
𝟐

𝒙
൰ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟏𝒂.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒕𝒂𝒏−𝟏 ξ𝒙                        𝟑𝟏𝒃. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒕𝒂𝒏−𝟏 ൬
𝟏

𝒙
൰ 
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𝟑𝟐𝒂.   𝒇ሺ𝒙ሻ =  ඥ𝟐 + 𝒕𝒂𝒏−𝟏 𝒙                                𝟑𝟐𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒆𝒕𝒂𝒏 𝟏 𝒙  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟑𝒂. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟒 𝒔𝒆𝒄൫ 𝒙𝟒൯                              𝟑𝟑𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝟒 𝒔𝒆𝒄−𝟏൫ 𝒙𝟒൯ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟒𝒂.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒔𝒊𝒏−𝟏  ൬
𝟏

𝒙
൰                                         𝟑𝟒𝒃.  𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒄𝒔𝒄−𝟏 𝒙  
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 234صفحة    6-1السؤال الرابع عشر  

𝒙عند   𝒇ሺ𝒙ሻللدالة   التقريب الخطي أوجد  = 𝒙𝟎  خدم التقريب الخطي لتقدير العدد المعط . ،  ثم  است 

𝟏ሻ    𝒇ሺ𝒙ሻ =  ξ𝒙    ,   𝒙𝟎 = 𝟏   ,   ඥ𝟏. 𝟐 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒙عند   𝒇ሺ𝒙ሻللدالة ريب الخطي  التقأوجد   = 𝒙𝟎   . ثم  استخدم التقريب الخطي لتقدير العدد المعط  ، 

𝟐ሻ    𝒇ሺ𝒙ሻ = ሺ 𝒙 + 𝟏ሻ
𝟏
𝟑    ,   𝒙𝟎 = 𝟎   , ඥ 𝟏. 𝟐

𝟑
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒙عند   𝒇ሺ𝒙ሻللدالة   التقريب الخطي أوجد  = 𝒙𝟎  خدم التقريب الخطي لتقدير العدد المعط . ،  ثم  است 

𝟑ሻ 𝒇ሺ𝒙ሻ =  ඥ𝟐𝒙 + 𝟗 , 𝒙𝟎 = 𝟎  , ඥ𝟖. 𝟖 
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𝒙عند   𝒇ሺ𝒙ሻللدالة أوجد التقريب الخطي   = 𝒙𝟎  استخدم التقريب الخطي لتقدير العدد المعط .   ،  ثم 

𝟒ሻ    𝒇ሺ𝒙ሻ =
𝟐

𝒙
    ,   𝒙𝟎 = 𝟏   ,

𝟐

𝟎. 𝟗𝟗
 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒙عند   𝒇ሺ𝒙ሻللدالة   لتقريب الخطي أوجد ا = 𝒙𝟎  ستخدم التقريب الخطي لتقدير العدد المعط . ،  ثم  ا 

𝟓ሻ    𝒇ሺ𝒙ሻ =  𝒔𝒊𝒏 𝟑𝒙    ,   𝒙𝟎 = 𝟎   , 𝒔𝒊𝒏 ሺ𝟎. 𝟑ሻ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6ሻ 𝑓ሺ𝑥ሻ = sin 4𝑥 عند       𝑥0 = 𝜋    ,    sinሺ3.0ሻ 
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 247صفحة    12-1السؤال الخامس عشر  

 أوجد النهايات المعطاة 

𝟏.  𝒍𝒊𝒎
𝒙→−𝟐 

𝒙 + 𝟐 

𝒙𝟐 − 𝟒
                                     𝟐. 𝒍𝒊𝒎

𝒙→𝟐 

𝒙𝟐 − 𝟒 

𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟐
                       

 

 

 

 

 

 𝟑. 𝒍𝒊𝒎
𝒙→∞ 

𝟑𝒙𝟐 + 𝟐 

𝒙𝟐 − 𝟒 
                                    𝟒.  𝒍𝒊𝒎

𝒙→∞ 

𝒙 + 𝟏 

𝒙𝟐 + 𝟒𝒙 + 𝟑 
                               

 

 

 

 

 

 𝟓.  𝒍𝒊𝒎
𝒕→𝟎 

𝒆𝟐𝒕 − 𝟏 

𝒕
                                          𝟔.  𝒍𝒊𝒎

𝒕→𝟎 

𝒔𝒊𝒏 𝒕 

𝒆𝟑𝒕 − 𝟏
                                                

 

 

 

 

 

 

 𝟕.  𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟎 

𝒕𝒂𝒏−𝟏 𝒙 

𝒔𝒊𝒏 𝒙 
                                      𝟖.  𝒍𝒊𝒎

𝒕→𝟎 

𝒔𝒊𝒏 𝒕 

𝒔𝒊𝒏−𝟏 𝒕 
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 𝟗.   𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝝅

 
𝒔𝒊𝒏 𝟐𝒙 

𝒔𝒊𝒏 𝒙 
                                        𝟏𝟎.  𝒍𝒊𝒎

𝒙→−𝟏
 
𝒄𝒐𝒔−𝟏𝒙

𝒙𝟐 − 𝟏 
                                       

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 𝟏𝟏.  𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟎

 
𝒔𝒊𝒏 𝒙 − 𝒙 

𝒙𝟑
                                𝟏𝟐.  𝒍𝒊𝒎

𝒙→𝟎
 
𝒕𝒂𝒏 𝒙 − 𝒙 

𝒙𝟑
 

 

 

 

 



ي  الجزء -هيكل رياضيات 30
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ي دولة ما ينص على29
ي فى ين 

  القانون الضى
ّ
ض أن ام ا.  افتر ى  الالتر

ّ
ي المفروض على  أن ين 

من الدولارات من الدخل الخاضع   𝒙لضى

ح بـ 
ّ
يبة موض  للضى

𝑻ሺ𝒙ሻ =   ቐ

𝟎                    , 𝒙 ≤   𝟎

𝟎. 𝟏𝟒 𝒙                    , 𝟎 <  𝒙 < 𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎

𝒄 + 𝟎. 𝟐𝟏 𝒙         ,        𝟏𝟎𝟎𝟎𝟎 ≤ 𝒙
  

د الثابت 
ّ
 لكون هذه الدالة يجب أن تكون متصلة .   𝑥الذي يجعل هذه الدالة متصلة لجميع قيم     𝑐حد

ً
 منطقيا

ً
م سببا

ّ
 . قد

 

 

 

 

 

 

ي دولة ما ينص30
ي فى ين 

  القانون الضى
ّ
ض أن ي تبلغ   .  افتر ين 

ام الضى ى  نسبة الالتر
ّ
درهم ، من الأرباح  20000على أول   %𝟏𝟐على أن

يبة ، و  ي ،  %𝟏𝟔الخاضعة للضى
ى  على البافر يبية     𝒃و    𝒂أوجد الثابتي   للدالة الضى

𝑻ሺ𝒙ሻ =   ቐ

𝟎                                       𝒊𝒇  𝒙 ≤   𝟎

𝒂 +  𝟎. 𝟏𝟐 𝒙                                  𝒊𝒇 𝟎 <  𝒙 ≤ 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎

𝒃 + 𝟎. 𝟏𝟔ሺ 𝒙 − 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎ሻ        𝒊𝒇        𝒙 > 𝟐𝟎𝟎𝟎𝟎

  

 𝒙متصلة لجميع قيم    𝑻ሺ𝒙ሻبحيث تكون الدالة  
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يبة الاتحادية 4.8مثال   اتصال جداول الضى

يبة الاتحادية  ل الضى
ّ
 دالة معد

ّ
𝒙متصلة عند    𝑻تأكد من أن = 𝟐𝟕, كة  𝟗𝟓𝟎   𝒄   ة، ثم أوجد  قيم المشتر

يبة فوق  المبلغ الخاضع للضى

For taxable amount over 

 و لكن ليس فوق

But not over 

ي هو ين 
امك الضى ى  التر

Your tax liability is 

 ناقص

minus 

67700 141250 30 % 𝒂 

141250 307050 35 % 𝒃 

307050  38.6 % 𝒄 

ي المثال 31
 لإكمال الجدول .  𝒃و    𝒂أوجد    4.8. فى

ي المثال 32
  4.8. فى

ّ
ح أن

ّ
𝒙متصلة عند   𝑻ሺ𝒙ሻ، وض = 𝟔𝟎𝟎𝟎 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي  تجعل  الدالة  متصلة 
 ايجاد قيم  الثوابت النر

ي التمارين 
د قيم  الثوابت 41و  40و  39فى

ّ
ي تج حد

 عل الدالة المعطاة متصلة النر

𝟑𝟗. 𝒇ሺ𝒙ሻ =  

ە
۔

ۓ
𝟐 𝒔𝒊𝒏 𝒙 

𝒙
       , 𝒙 <  𝟎

𝒂                      ,           𝒙 = 𝟎

𝒃 𝒄𝒐𝒔 𝒙        ,         𝒙 > 𝟎
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𝟒𝟎.  𝒇ሺ𝒙ሻ =  

ە
۔

ۓ
𝒂𝒆𝒙 + 𝟏      , 𝒙 <  𝟎

𝒔𝒊𝒏−𝟏
𝒙

𝟐
                   , 𝟎 ≤  𝒙 ≤ 𝟐

𝒙𝟐 − 𝒙 + 𝒃        ,        𝒙 > 𝟐

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟒𝟏.  𝒇ሺ𝒙ሻ =  ቐ

𝒂 ሺ 𝒕𝒂𝒏−𝟏𝒙 + 𝟐ሻ      , 𝒙 <  𝟎

𝟐 𝒆𝒃𝒙 + 𝟏                   , 𝟎 ≤  𝒙 ≤ 𝟑

𝒍𝒏 ሺ𝒙 − 𝟐ሻ + 𝒙𝟐        ,        𝒙 > 𝟑

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 طول حيوان صغت  بعد  67
ّ
ض أن 𝒉ሺ𝒕ሻولادة هو   أيام  من ال 𝒕.  لنفتر =

𝟑𝟎𝟎

𝟏+𝟗 ሺ𝟎.𝟖ሻ𝒕  𝒎𝒎  فما طول الحيوان ،

ي للحيوان ؟
 عند الولادة ؟ ما الطول النهائ 
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 طول حيوان صغت  بعد  68
ّ
ض أن 𝒉ሺ𝒕ሻلولادة هو   أيام  من ا 𝒕.  لنفتر =

𝟏𝟎𝟎

𝟐+𝟑ሺ𝟎.𝟒ሻ𝒕  𝒎𝒎  فما طول الحيوان ،

ي للحيوان ؟
 عند الولادة ؟ ما الطول النهائ 

 

 

 

 

 

 

 له سرعة متجهة أولية 69
ً
 جسما

ّ
ض أن 𝒗𝟎. لنفتر = 𝟎 𝒇𝒕/𝒔    و كتلة𝒎   ثابتة ( يتسارع بقوة ثابتة (𝑭    لـ  

ً
 𝒕رطلا

ى نيوتن للحركة ، ستكون سرعة ال ،ثوانٍ    لقواني 
ً
𝒗𝑵جسم   وفقا =

𝑭𝒕

𝒎
 لنظرية النسبية لآينشتاين ، ستكون سرعة   

ً
و فقا

𝒗𝑬 الجسم    =
𝑭𝒄𝒕

ඥ𝒎𝟐𝒄𝟐+𝑭𝟐𝒕𝟐
𝐥𝐢𝐦  احسبهي سرعة الضوء .   𝒄، حيث  

𝒕→ ∞
 𝒗𝑬     , 𝐥𝐢𝐦

𝒕→ ∞
 𝒗𝑵   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ي العضلات70
 
 لدالة الزمن  . بعد تناول حقنة ، يختلف تركت   الدواء ف

ً
   𝒇ሺ𝒕ሻوفقا

ّ
ض أن  يقاس بالساعات  𝒕، لنفتر

𝒇ሺ𝒕ሻو   = 𝒆−𝟎.𝟎𝟐𝒕 − 𝒆−𝟎.𝟒𝟐𝒕    وجد نهاية  ، أ𝒇ሺ𝒕ሻ       عل حد سواء عندما𝒕 → 𝒕و       𝟎 → فشر كلتا ، و  ∞

 النهايتي   من حيث تركت   الدواء 
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 هو  𝒗𝟎.   تجاهل مقاومة الهواء ، أقصى ارتفاع يصل إليه صاروخ تم إطلاقه بشعة متجهة أولية   71

  𝒉 =
𝒗𝟎

𝟐 𝑹 

𝟏𝟗.𝟔 𝑹−𝒗𝟎
𝟐  𝒎\𝒔   حيث𝑹     ي هذا التمرين ، نفشّ  هذا كدالة

 
ي تقييد  𝒗𝟎هو نصف قطر الأرض ، ف

ح لماذا ينبغ  اشر

𝒗𝟎مجال هذه الدالة  إلى  ≥ ي    𝟎
 
 .  غت  محدد 𝒉بحيث يكون   𝒗𝒆، أوجد القيمة الموجبة   ، هناك قيد إضاف

ً
ارسم تمثيلا

 عند  
ً
  محتملا

ً
𝟎مع   𝒉بيانيا ≤  𝒗𝟎 < 𝒗𝒆   ناقش أهمية خط التقارب الرأسي عند  و𝒗𝒆    ،   ح لماذا تسمى الشعة   𝒗𝒆اشر

 المتجهة للإفلات 
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𝑥عند      𝑓مشتقة الدالة  2.1تعريف = 𝑎                𝑓′ሺ𝑎ሻ =  𝑙𝑖𝑚
ℎ→0

𝑓 ሺ𝑎+ℎሻ−𝑓ሺ𝑎ሻ

ℎ
 

𝑥                  𝑓′ሺ𝑥ሻ  عند أي قيمة   𝑓مشتقة الدالة  2.2تعريف =  𝑙𝑖𝑚
ℎ→0

𝑓 ሺ𝑥+ℎሻ−𝑓ሺ𝑥ሻ

ℎ
 

𝑥التعريف البديل للمشتقة  عند    = 𝑎                    𝑓′ሺ𝑎ሻ =  𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑎

𝑓 ሺ𝑥ሻ−𝑓ሺ𝑎ሻ

𝑥−𝑎
 

𝑥                                  𝑓′ሺ𝑥ሻعند أي قيمة    التعريف البديل =  lim
𝑏→𝑥

𝑓 ሺ𝑏ሻ−𝑓ሺ𝑥ሻ

𝑏−𝑥
 

 

𝒇ሺ𝒙ሻأوجد مشتقة الدالة   (5 = 𝟑𝒙𝟐 +  باستخدام التعريف أو التعريف البديل 𝑥عند أي نقطة     𝟏

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒇ሺ𝒙ሻأوجد مشتقة الدالة   (6 = 𝒙𝟐 − 𝟐𝒙 +  باستخدام التعريف أو التعريف البديل 𝑥قطة عند أي ن    𝟏
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𝒇ሺ𝒙ሻأوجد مشتقة الدالة   (7 = 𝒙𝟑 + 𝟐𝒙 −  باستخدام التعريف أو التعريف البديل 𝑥عند أي نقطة     𝟏

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒇ሺ𝒙ሻأوجد مشتقة الدالة   (8 = 𝒙𝟒 − 𝟐𝒙𝟐 +  باستخدام التعريف أو التعريف البديل 𝑥عند أي نقطة     𝟏
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𝒇ሺ𝒙ሻأوجد مشتقة الدالة   (9 =
𝟑

𝒙+𝟏
 باستخدام التعريف أو التعريف البديل 𝑥عند أي نقطة     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒇ሺ𝒙ሻأوجد مشتقة الدالة   (10 =
𝟐

𝟐𝒙−𝟏
 باستخدام التعريف أو التعريف البديل 𝑥 عند أي نقطة    

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝒇ሺ𝒕ሻأوجد مشتقة الدالة   (11 = ඥ𝟑𝒕 +  لتعريف أو التعريف البديلباستخدام ا 𝑥عند أي نقطة    𝟏
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𝒇ሺ𝒕ሻأوجد مشتقة الدالة   (12 = ඥ𝟐𝒕 +  عريف أو التعريف البديلباستخدام الت 𝑥عند أي نقطة    𝟒

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

   𝑦′ሺ𝑥ሻأوجد المشتقة 
ً
 ضمنيا

𝟓.  𝒙𝟐𝒚𝟐 + 𝟑𝒚 = 𝟒𝒙                                               𝟔.   𝟑𝒙𝒚𝟑 − 𝟒𝒙 = 𝟏𝟎𝒚𝟐   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟕.   ඥ𝒙𝒚 − 𝟒𝒚𝟐 = 𝟏𝟐                                        
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 𝟖.   𝒔𝒊𝒏 𝒙𝒚 = 𝒙𝟐 − 𝟑 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟗.   
𝒙 + 𝟑

𝒚
= 𝟒𝒙 + 𝒚𝟐                                        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟎.   𝟑𝒙 + 𝒚𝟑 −
𝟒𝒚

𝒙 + 𝟐
= 𝟏𝟎𝒙𝟐 
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𝟏𝟏.     𝒆𝒙𝟐𝒚 − 𝒆𝒚 = 𝒙                                    
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟐. 𝒙 𝒆𝒚 − 𝟑 𝒚 𝒔𝒊𝒏 𝒙 = 𝟏    
 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟑.   𝒚𝟐 ඥ𝒙 + 𝒚 − 𝟒𝒙𝟐 = 𝒚                  
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𝟏𝟒.   𝒙 𝒄𝒐𝒔൫ 𝒙 + 𝒚൯ − 𝒚𝟐 = 𝟖 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟓.   𝒆𝟒𝒚 − 𝒍𝒏൫ 𝒚𝟐 + 𝟑 ൯ = 𝟐𝒙                                   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟏𝟔.   𝒆𝒙𝟐
 𝒚 − 𝟑 ට𝒚𝟐 + 𝟐 = 𝒙𝟐 + 𝟏 
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 ) نظرية رول (   10.1النظرية 

, ሾ 𝑎 رة  متصلة في الفت   𝑓لدالة على فرض أنّ  ا 𝑏 ሿ  ،  و قابلة للأشتقاق  في  الفترةሺ 𝑎 , 𝑏 ሻ    و ،𝑓ሺ𝑎ሻ = 𝑓ሺ𝑏ሻ 

∋ 𝑐فإنه يوجد على الأقل عدد   ሺ 𝑎 , 𝑏 ሻ         ّحيث  إن𝑓′ሺ𝑐ሻ = 0 

 

 ) نظرية القيمة المتوسطة (   10.4النظرية   

, ሾ 𝑎 متصلة في الفترة     𝑓لدالة ا إذا كانت  𝑏 ሿ  ،تقاق  في  الفترة  و قابلة للأشሺ 𝑎 , 𝑏 ሻ  ، 

∋ 𝑐فإنه يوجد عدد   ሺ 𝑎 , 𝑏 ሻ         ّحيث  إن𝑓′ሺ𝑐ሻ =
𝑓ሺ𝑏ሻ−𝑓ሺ𝑎ሻ

𝑏−𝑎
  

 

ي التمارين من 
 
 6-1ف

ي تجعل الاستنتاج الخاص بالنظريتي      𝑐قيمة جد .  ثم  نظرية القيمة المتوسطةو  نظرية رولتحقق من فرضيات 
النر

 
ً
ة المحددة.  صحيحا ي الفتر

 
 .ف

 𝟏. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐 + 𝟏  , ሾ−𝟐 , 𝟐 ሿ                              𝟐. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟐 + 𝟏  , ሾ𝟎 , 𝟐 ሿ                  
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𝟑. 𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 , ሾ𝟎 , 𝟏 ሿ                         𝟒.   𝒇ሺ𝒙ሻ = 𝒙𝟑 + 𝒙𝟐 , ሾ−𝟏 , 𝟏 ሿ     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  5. 𝑓ሺ𝑥ሻ = sin 𝑥    , ൤0 ,
𝜋

2
 ൨                      6. 𝑓ሺ𝑥ሻ = sin 𝑥   , ሾ−𝜋 , 0 ሿ 
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𝟐𝟗 .  𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟎+

𝒍𝒏 𝒙 

𝒄𝒐𝒕 𝒙 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

𝟑𝟎.   𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟎+

ξ𝒙

𝒍𝒏 𝒙 
                                          

 𝟑𝟏. 𝒍𝒊𝒎
𝒙→∞

  ቀඥ𝒙𝟐 + 𝟏 − 𝒙 ቁ 
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𝟑𝟐.  𝒍𝒊𝒎
𝒙→∞

  ሺ𝒍𝒏 𝒙 − 𝒙 ሻ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟑.  𝒍𝒊𝒎
𝒙→∞

 ൬𝟏 +
𝟏

𝒙
 ൰

𝒙
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𝟑𝟒.  𝒍𝒊𝒎
𝒙→∞

   ฬ
𝒙 + 𝟏 

𝒙 − 𝟐
ฬ

ඥ𝒙𝟐−𝟒 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟓.  𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟎+

  ቌ
𝟏

ξ𝒙
−  ඨ

𝒙

𝒙 + 𝟏
ቍ                       
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 𝟑𝟔.  𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟏

 
ඥ𝟓 − 𝒙 −  𝟐

ඥ𝟏𝟎 − 𝒙 − 𝟑
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟕. 𝒍𝒊𝒎
𝒙→𝟎+

 ൬
𝟏

𝒙
൰

𝒙
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𝟑𝟖. 𝒍𝒊𝒎 
𝒙→𝟎+

ሺ 𝒄𝒐𝒔 𝒙 ሻ
𝟏
𝒙 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝟑𝟗.  𝒍𝒊𝒎
𝒕→∞ 

൬
𝒕 − 𝟑 

𝒕 + 𝟐 
൰

𝒕
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  𝟒𝟎. 𝒍𝒊𝒎
𝒕→∞ 

൬
𝒕 − 𝟑 

𝟐𝒕 + 𝟏 
൰

𝒕

      

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


