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ة   الجزئية -1 𝑥∆    طول الفتر =
𝑏−𝑎

𝑛
 

ن   -2 ن النقطتي  ,𝑥1)المسافة بي  𝑦1) و (𝑥2, 𝑦2)   هي𝑑 = √(𝑥2 − 𝑥1)2 + (𝑦2 − 𝑦1)2           

 المسافة الكلية = مجموع المسافات  -3

 

7)𝐸𝑠𝑡𝑖𝑚𝑎𝑡𝑖𝑛𝑔𝑡ℎ𝑒 𝐴𝑟𝑐 𝐿𝑒𝑛𝑔𝑡ℎ 𝑜𝑓                      𝑓(𝑥) = cos 𝑥  قدر طول قوس  المنحنن 

𝑡ℎ𝑒 𝐶𝑢𝑟𝑣𝑒 𝑓(𝑥) = cos 𝑥 𝑜𝑛 𝑡ℎ𝑒                  قطعة  𝑛 = 0 بإستخدام4 ≤ 𝑥 ≤
𝜋

2
ة   ي  الفتر

 فن

 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 0 ≤ 𝑥 ≤
𝜋

2
 𝑢𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑛 = 4 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑠𝑒𝑔𝑚𝑒𝑛𝑡𝑠                                      .   مستقيمة

 

𝑎) 4.002 

𝑏) 1.906 

 𝑐)0.124  

𝑑)1.909 

 

8)𝐸𝑠𝑡𝑖𝑚𝑎𝑡𝑖𝑛𝑔𝑡ℎ𝑒 𝐴𝑟𝑐 𝐿𝑒𝑛𝑔𝑡ℎ 𝑜𝑓                        𝑓(𝑥) = sin 𝑥  قدر طول قوس  المنحنن 

𝑡ℎ𝑒 𝐶𝑢𝑟𝑣𝑒 𝑓(𝑥) = sin 𝑥 𝑜𝑛 𝑡ℎ𝑒                                         0 بإستخدام ≤ 𝑥 ≤
𝜋

2
ة   ي  الفتر

 فن

 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 0 ≤ 𝑥 ≤
𝜋

2
 𝑢𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑛 = 4                                              . 𝑛  قطعة  مستقيمة = 4 

𝑎) 4.002 

𝑏)1.909  

 𝑐)0.124  

𝑑)1.906 

 

 تذكر أن
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9)𝐸𝑠𝑡𝑖𝑚𝑎𝑡𝑖𝑛𝑔𝑡ℎ𝑒 𝐴𝑟𝑐 𝐿𝑒𝑛𝑔𝑡ℎ 𝑜𝑓                    𝑓(𝑥) = √𝑥 +  قدر طول قوس  المنحنن 1

𝑡ℎ𝑒 𝐶𝑢𝑟𝑣𝑒 𝑓(𝑥) = √𝑥 + 1𝑜𝑛 𝑡ℎ𝑒                                  0 بإستخدام ≤ 𝑥 ≤ ة  3 ي  الفتر
 فن

 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 0 ≤ 𝑥 ≤ 3 𝑢𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑛 = 4                                              . 𝑛  قطعة  مستقيمة = 4 

𝑎)3.186 

𝑏) 3.168 

 𝑐)√6  

𝑑)2 

 

10)𝐸𝑠𝑡𝑖𝑚𝑎𝑡𝑖𝑛𝑔𝑡ℎ𝑒 𝐴𝑟𝑐 𝐿𝑒𝑛𝑔𝑡ℎ 𝑜𝑓                          𝑓(𝑥) =
1

𝑥
 قدر طول قوس  المنحنن 

𝑡ℎ𝑒 𝐶𝑢𝑟𝑣𝑒 𝑓(𝑥) =
1

𝑥
𝑜𝑛 𝑡ℎ𝑒                                                 1 بإستخدام ≤ 𝑥 ≤ ة  2 ي  الفتر

 فن

 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 1 ≤ 𝑥 ≤ 2 𝑢𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑛 = 4                                               . 𝑛  قطعة  مستقيمة = 4 

𝑎) 1.0131 

𝑏) 1.0132 

 𝑐)1.132  

𝑑)1.131 

11)𝐸𝑠𝑡𝑖𝑚𝑎𝑡𝑖𝑛𝑔𝑡ℎ𝑒 𝐴𝑟𝑐 𝐿𝑒𝑛𝑔𝑡ℎ 𝑜𝑓                 𝑓(𝑥) = 𝑥2 +  قدر طول قوس  المنحنن 1

𝑡ℎ𝑒 𝐶𝑢𝑟𝑣𝑒 𝑓(𝑥) = 𝑥2 + 1𝑜𝑛 𝑡ℎ𝑒                                  بإستخدام − 2 ≤ 𝑥 ≤ ة  2 ي  الفتر
 فن

 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 − 2 ≤ 𝑥 ≤ 2 𝑢𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑛 = 4                                          . 𝑛  قطعة  مستقيمة = 4 

𝑎) 9.153 

𝑏) 8.153 

 𝑐)9.253 

𝑑)2.431 
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12)𝐸𝑠𝑡𝑖𝑚𝑎𝑡𝑖𝑛𝑔𝑡ℎ𝑒 𝐴𝑟𝑐 𝐿𝑒𝑛𝑔𝑡ℎ 𝑜𝑓                𝑓(𝑥) = 𝑥3 +  قدر طول قوس  المنحنن 2

𝑡ℎ𝑒 𝐶𝑢𝑟𝑣𝑒 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 2𝑜𝑛 𝑡ℎ𝑒                                  بإستخدام − 1 ≤ 𝑥 ≤ ة  1 ي  الفتر
 فن

 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 − 1 ≤ 𝑥 ≤ 1 𝑢𝑠𝑖𝑛𝑔                                                      . 𝑛  قطعة  مستقيمة = 2 

 𝑛 = 2 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑠𝑒𝑔𝑚𝑒𝑛𝑡𝑠  

𝑎) 2√2 

𝑏) √2 

 𝑐)√6  

𝑑)2 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2024 − 2025 

𝐸𝑠𝑡𝑖𝑚𝑎𝑡𝑖𝑛𝑔 𝑡ℎ𝑒 𝑎𝑟𝑐 𝑙𝑒𝑛𝑔𝑡ℎ 𝑜𝑓𝑐𝑢𝑟𝑣𝑒      𝑦 = 𝑥2 −  قدر طول قوس  المنحنن              4

𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 0 ≤ 𝑥 ≤ 2 𝑢𝑠𝑖𝑛𝑔                                                    0بإستخدام ≤ 𝑥 ≤ ة  2 ي  الفتر
 فن

𝑛 = 2 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑠𝑒𝑔𝑚𝑒𝑛𝑡𝑠                                                                       قطعة  مستقيمة  𝑛 = 2  

𝑎) 10√2                                                                                      

𝑏) √12 

𝑐)√2 + √10                        

𝑑)2√10 + √3 

 

 

 

ي امتحانات 
 نفس السؤال الأول سابقة علىوزارية مسائل وردت فن

 

 0559317660هشام عطوان 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2023 − 2024 

𝐸𝑠𝑡𝑖𝑚𝑎𝑡𝑖𝑛𝑔 𝑡ℎ𝑒 𝑎𝑟𝑐 𝑙𝑒𝑛𝑔𝑡ℎ 𝑜𝑓𝑐𝑢𝑟𝑣𝑒      𝑦 = (𝑥 −  قدر طول قوس  المنحنن            2(1

𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 0 ≤ 𝑥 ≤ 3 𝑢𝑠𝑖𝑛𝑔                                                    0بإستخدام ≤ 𝑥 ≤ ة  3 ي  الفتر
 فن

𝑛 = 2 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑠𝑒𝑔𝑚𝑒𝑛𝑡𝑠                                                                       قطعة  مستقيمة  𝑛 = 2  

𝑎) 2.81250 

𝑏) 4.03592 

 𝑐)5.71592  

𝑑)32.6717 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023 

𝐸𝑠𝑡𝑖𝑚𝑎𝑡𝑖𝑛𝑔 𝑡ℎ𝑒 𝑎𝑟𝑐 𝑙𝑒𝑛𝑔𝑡ℎ 𝑜𝑓𝑐𝑢𝑟𝑣𝑒      𝑓(𝑥) = 𝑥3 +  قدر طول قوس  المنحنن         2

𝑜𝑛 𝑡ℎ𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 − 1 ≤ 𝑥 ≤ 1 𝑢𝑠𝑖𝑛𝑔                           بإستخدام − 1 ≤ 𝑥 ≤ ة  1 ي  الفتر
 فن

𝑛 = 2 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑠𝑒𝑔𝑚𝑒𝑛𝑡𝑠                                                                       قطعة  مستقيمة  𝑛 = 2  

𝑎) 2√2                                                                                               

𝑏) √2 

𝑐)√6                                                                                                    

𝑑)2 

 

 0559317660هشام عطوان 

 0559317660هشام عطوان 
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𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

 lim
𝑥→0−

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                                       إن  وجدت lim
𝑥→0−

𝑓(𝑥) 

 

𝑎)   2 

𝑏) − 2 

𝑐)   0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة   

 

  لتحديد
                                                  𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                              استخدم التمثيل البيان 

 lim
𝑥→0+

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                                       إن  وجدت lim
𝑥→0+

𝑓(𝑥) 

 

𝑎)   2 

𝑏) − 2 

𝑐)   0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  

 

  لتحديد
                                                  𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                              استخدم التمثيل البيان 

 lim
𝑥→0

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                                     إن  وجدت lim
𝑥→0

𝑓(𝑥) 

 

𝑎) − 2 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة 
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𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  lim
𝑥→−2−

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت lim
𝑥→−2−

𝑓(𝑥) 

 

𝑎) − 2 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  

 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  lim
𝑥→−2+

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت lim
𝑥→−2+

𝑓(𝑥) 

 

𝑎) − 2 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  lim
𝑥→−2

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت lim
𝑥→−2

𝑓(𝑥) 

 

𝑎) − 2 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  
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𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  lim
𝑥→−1

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت lim
𝑥→−1

𝑓(𝑥) 

 

𝑎) − 2 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة 

  

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت lim
𝑥→1−

𝑓(𝑥) 

 

𝑎)1 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  

 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت lim
𝑥→1+

𝑓(𝑥) 

 

𝑎)1 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  
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𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  lim
𝑥→1

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت lim
𝑥→1

𝑓(𝑥) 

 

𝑎)1 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  

  

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  lim
𝑥→2−

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت lim
𝑥→2−

𝑓(𝑥) 

 

𝑎)1 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  

 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥) 

 

𝑎)1 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  
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𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  lim
𝑥→2

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت lim
𝑥→2

𝑓(𝑥) 

 

𝑎)1 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  𝑙𝑖𝑚
𝑥→3

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت 𝑙𝑖𝑚
𝑥→3

𝑓(𝑥) 

 

𝑎)1 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒                                               لتحديد   
 استخدم التمثيل البيان 

  𝑙𝑖𝑚
𝑥→−3

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡                                                                               إن  وجدت 𝑙𝑖𝑚
𝑥→−3

𝑓(𝑥) 

 

𝑎)1 

𝑏)2 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 غي   موجودة  
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2024 − 2025 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒               lim
𝑥→1

𝑓(𝑥)    لتحديد              
 استخدم التمثيل البيان 

 

𝑎) 1   

𝑏) − 2   

𝑐) 0                                             

𝑑) 𝐷𝑁𝐸 غي   موجودة   

𝐸𝑥𝑎𝑚    2023 − 2024 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛                                                لتحديد   
  استخدم التمثيل البيان 

 lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡 𝑒𝑖𝑥𝑖𝑠𝑡𝑠                                                                        إن  وجدت lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥) 

𝑎)2 

𝑏) − 2 

𝑐) 0 

𝑑) 1   

𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛                                                لتحديد   
  استخدم التمثيل البيان 

 lim
𝑥→−2

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡 𝑒𝑖𝑥𝑖𝑠𝑡𝑠                                                                      إن  وجدت lim
𝑥→−2

𝑓(𝑥) 

𝑎)1 

𝑏) − 4 

𝑐) 0 

𝑑) 𝑑𝑜𝑒𝑠 𝑛𝑜𝑡 𝑒𝑥𝑖𝑠𝑡 غي   موجودة   

  امتحانات 
  سابقة على وزاريةمسائل وردة ف 

   نفس السؤال الثان 

 

 0559317660هشام عطوان 
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 𝐸𝑥𝑎𝑚    2021 − 2022                                              .  

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛                                                لتحديد   
  استخدم التمثيل البيان 

 lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡 𝑒𝑖𝑥𝑖𝑠𝑡𝑠                                                                        إن  وجدت lim
𝑥→2+

𝑓(𝑥) 

 

𝑎) − 1 

𝑏) − 2   

𝑐)2  

𝑑) 3  

𝐸𝑥𝑎𝑚    2020 − 2021 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑡𝑜 𝑑𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛                                                لتحديد   
  استخدم التمثيل البيان 

 lim
𝑥→0+

𝑓(𝑥)  𝑖𝑓 𝑖𝑡 𝑒𝑖𝑥𝑖𝑠𝑡𝑠                                                                        إن  وجدت lim
𝑥→0+

𝑓(𝑥) 

𝑎)0 

𝑏)𝑑𝑜𝑒𝑠 𝑛𝑜𝑡 𝑒𝑥𝑖𝑠𝑡 غي   موجودة     

𝑐)1  

𝑑) − 2 
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𝐼𝑓                                                 𝑓(𝑥) = {
2𝑥, 𝑥 < 2

𝑥2, 𝑥 ≥ 2
ا إذ  كانت                                       

𝑓𝑖𝑛𝑑                                                           𝑙𝑖𝑚
𝑥→2

𝑓(𝑥)  أوجد                                                       

𝑎) − 1 

𝑏)4 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 موجودة 

 

𝐼𝑓                                           𝑓(𝑥) = {
𝑥2 + 1, 𝑥 < −1
3𝑥 + 1, 𝑥 ≥ −1

ا إذ  كانت                                    

𝑓𝑖𝑛𝑑                                                           𝑙𝑖𝑚
𝑥→−1

𝑓(𝑥)  أوجد                                                       

𝑎) − 1 

𝑏)4 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 موجودة 

 

𝐼𝑓                                      𝑓(𝑥) = {
2𝑥 + 1     ,      𝑥 < −1         
  3             , −1 < 𝑥 < 1       
2𝑥 + 1    ,     𝑥 > 1              

ا إذ  كانت                      

𝑓𝑖𝑛𝑑                                                           𝑙𝑖𝑚
𝑥→−1

𝑓(𝑥)  أوجد                                                       

𝑎) − 1     

𝑏)3 

𝑐) 0                                                                                             

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 موجودة 



∶ 𝑄𝑢𝑒𝑠𝑡𝑖𝑜𝑛           2026-2025          هيكل الفصل الأول 3                𝑀𝐶𝑄    12 Adv                    

13  
  0559317660 هشام عطوان                                                                                                                          

𝐼𝑓                                      𝑓(𝑥) = {
2𝑥 + 1     ,      𝑥 < −1         
  3             , −1 < 𝑥 < 1       
2𝑥 + 1    ,     𝑥 > 1              

ا إذ  كانت                      

𝑓𝑖𝑛𝑑                                                           𝑙𝑖𝑚
𝑥→1

𝑓(𝑥)  أوجد                                                       

𝑎) − 1                                                                                         

𝑏)3 

𝑐) 0                                                                                             

𝑑)𝐷. 𝑁. 𝐸 موجودة  غير

 

𝐸𝑣𝑎𝑙𝑢𝑎𝑡𝑒                                             𝑙𝑖𝑚
ℎ→0

(2 + ℎ)2 − 4

ℎ
 أوجد قيمة                                   

𝑎)4  

𝑏)1 

𝑐)
1

5
 

 𝑑)3 

𝐸𝑣𝑎𝑙𝑢𝑎𝑡𝑒                                             𝑙𝑖𝑚
ℎ→0

(1 + ℎ)3 − 1

ℎ
 أوجد قيمة                                   

𝑎)4  

𝑏)1 

𝑐)
3

5
 

 𝑑)3 
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𝐸𝑣𝑎𝑙𝑢𝑎𝑡𝑒                                             𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

tan 𝑥

5𝑥
 أوجد قيمة                                         

𝑎)4  

𝑏)1 

𝑐)
1

5
 

 𝑑)5 

 

𝐸𝑣𝑎𝑙𝑢𝑎𝑡𝑒                                         𝑙𝑖𝑚
𝑥→2

sin(𝑥2 − 4)

𝑥2 − 4
 أوجد قيمة                                        

𝑎)4  

𝑏)1 

𝑐)
3

5
 

 𝑑)3 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2018 − 2019 

Evaluate                                     𝑙𝑖𝑚
ℎ→0

(2 + ℎ)3 − 8

ℎ
 أوجد قيمة                              

 

𝑎) 8                                                                                                      

𝑏) 12 

𝑐)4                                                                                                        

𝑑) 6 

 

ي امتحانات سابقة على  تمسائل ورد
 الثالث نفس السؤال ف 
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𝑎 ة  حول    فتر
𝑥 ف  ≠ 𝑎 لكل 𝑓(𝑥) ≤ 𝑔(𝑥) ≤ ℎ(𝑥) إذا  كان 

                                                                               𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑎

𝑓(𝑥) = 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑎

ℎ(𝑥) = 𝑙  و كان 

                                                                   𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑎

𝑔(𝑥) = 𝑙   فإن  

 

𝐸𝑣𝑎𝑙𝑢𝑎𝑡𝑒                                    𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

  (  𝑥2 𝑠𝑖𝑛
1

𝑥
 أوجد  قيمة                                              (  

𝑎) 2   

𝑏) 1   

𝑐)  0   

𝑑)𝐷𝑁𝐸 

𝑊ℎ𝑦 𝑐𝑎𝑛’𝑡 𝑦𝑜𝑢 𝑢𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑆𝑞𝑢𝑒𝑒𝑧𝑒 𝑇ℎ𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚                            ة  لماذا  ل  تسطتيع  استخدام  نظرية  الشطتر

𝐸𝑣𝑎𝑙𝑢𝑎𝑡𝑒                                               𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

(  𝑥2 𝑠𝑒𝑐
1

𝑥
  )                                       لحساب                                         

𝑎) 2   

𝑏) 1   

𝑐)  0   

𝑑)𝐷𝑁𝐸 

𝐸𝑣𝑎𝑙𝑢𝑎𝑡𝑒                                        𝑙𝑖𝑚
𝑥→0+

  (  √𝑥 cos2
1

𝑥
  )  أوجد  قيمة                                  

                  

𝑎) 2   

𝑏) 1   

𝑐)  0   

𝑑)𝐷𝑁𝐸 

 تذكر أن 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2023 − 2024  

𝐼𝑓                                             |𝑓(𝑥)| ≤ 𝑀     (ثابت 𝑀)                                            إذا  كان 

𝑖𝑠 𝑡𝑟𝑢𝑒 𝑓𝑜𝑟 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥,                                                              𝑥 صحيحة لجميع قيم 

𝑒𝑣𝑎𝑙𝑢𝑎𝑡𝑒                                              𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

𝑥2𝑓(𝑥)                                                              أوجد 

𝑎) 2   

𝑏) 𝑀   

𝑐)  0   

𝑑)𝐷𝑁𝐸 

𝑎) 4 

 

 

   

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2020 − 2021 

𝐼𝑓                                                           |𝑔(𝑥) − 4| ≤ 2(2 − 𝑥)                              إذا  كان 

𝑖𝑠 𝑡𝑟𝑢𝑒 𝑓𝑜𝑟 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥,                                                              𝑥 صحيحة لجميع قيم 

𝑒𝑣𝑎𝑙𝑢𝑎𝑡𝑒                                              𝑙𝑖𝑚
𝑥→2

𝑔(𝑥)                                                              أوجد 

𝑎) 4 

𝑏) − 4 

𝑐) 2 

𝑑) 0 

 

  امتحانات 
 نفس السؤال الرابع سابقة علىوزارية مسائل وردت ف 
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ة الإتصال( المجال   الدالة  )فتر

ات الحدود  (∞  ، ∞−) كثتر

 (∞  ، ∞−)  دالة المطلق

 (∞  ، ∞−)   𝑒𝑥الدالة الأسية  

sin 𝑥   ،  cos 𝑥  (∞  ، ∞−) الدوال       

𝑛 ،  √𝑓(𝑥) فردي  الجذور الفردية
𝑛

 (−∞ ،  ∞) 

𝑛 ،  √𝑓(𝑥) زوج    الجذور الزوجية
𝑛

 𝑓(𝑥) ≥ 0     

𝑙𝑜𝑔𝑓(𝑥)   ،  𝑙𝑛𝑓(𝑥)  الدوال اللوغاريتمية 𝑓(𝑥) > 0     

tan 𝑥 𝑅/ {
𝜋

2
+ 𝑛𝜋}   حيث𝑛  عددصحيح 

cot 𝑥  𝑅/{𝑛𝜋}  حيث𝑛  عددصحيح 

sin−1 𝑥 [−1 , 1] 

cos−1 𝑥 [−1 , 1] 

tan−1 𝑥 (−∞ ،  ∞) 

 

 

  تكون عندها
ات ( التر ة ) الفتر د الفتر

ّ
  𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 the interval(s)where                            حد

 𝑓(𝑥) =  √𝑥 + 3 𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                              . 𝑓(𝑥)متصلة  =  √𝑥 + 3 

𝑎) [ −3 , ∞) 

𝑏) (1 , ∞) 

𝑐) (−∞ , −2 ]  ∪ [ 2 , ∞) 

𝑑) (−∞ , ∞ ) 

 

 

 تذكر أن 
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  تكون عندها
ات ( التر ة ) الفتر د الفتر

ّ
  𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 the interval(s)where                            حد

 𝑓(𝑥) =  √𝑥2 − 4 𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                           . 𝑓(𝑥)متصلة  = √𝑥2 − 4 

𝑎) [ −3 , ∞) 

𝑏) (1 , ∞) 

𝑐) (−∞ , −2 ]  ∪ [ 2 , ∞) 

𝑑) (−∞ , ∞ ) 

 

  تكون عندها
ات ( التر ة ) الفتر د الفتر

ّ
  𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 the interval(s)where                            حد

 𝑓(𝑥) =  (𝑥 − 1)
3
2 𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                           . 𝑓(𝑥)متصلة  = (𝑥 − 1)

3
2 

𝑎) [ −3 , ∞) 

𝑏) [1 , ∞) 

𝑐) (−∞ , −2 ]  ∪ [ 2 , ∞) 

𝑑) (−∞ , ∞ ) 

 

  تكون عندها
ات ( التر ة ) الفتر د الفتر

ّ
  𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 the interval(s)where                            حد

 𝑓(𝑥) =  sin−1(𝑥 + 2) 𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                            . 𝑓(𝑥)متصلة  = sin−1(𝑥 + 2) 

𝑎) [ −1 , √2) ∪ (√2 , ∞) 

𝑏) [−3 , −1] 

𝑐) (−∞ , −1 ) ∪  ( 2 , ∞) 

𝑑) (2𝑛𝜋 , (2𝑛 + 1)𝜋 ) 
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  تكون عندها
ات ( التر ة ) الفتر د الفتر

ّ
  𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 the interval(s)where                            حد

 𝑓(𝑥) =  ln(sin 𝑥) 𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                          . 𝑓(𝑥)متصلة  = ln(sin 𝑥) 

𝑎) [ −1 , √2) ∪ (√2 , ∞) 

𝑏) (𝑛𝜋 , 2𝑛𝜋 ) 

𝑐) ((2𝑛 + 1)𝜋 , 2𝑛𝜋 ) 

𝑑) (2𝑛𝜋 , (2𝑛 + 1)𝜋 ) 

 

 

  تكون عندها
ات ( التر ة ) الفتر د الفتر

ّ
  𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 the interval(s)where                            حد

𝑓(𝑥) =  
√𝑥 + 1 + 𝑒𝑥

𝑥2 − 2
 𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                           . 𝑓(𝑥)متصلة  =

√𝑥 + 1 + 𝑒𝑥

𝑥2 − 2
 

𝑎) [ −1 , √2) ∪ (√2 , ∞) 

𝑏) [−3 ,1] 

𝑐) (−∞ , −1 ) ∪  ( 2 , ∞) 

𝑑) (2𝑛𝜋 , (2𝑛 + 1)𝜋 ) 

 

 

  تكون عندها
ات ( التر ة ) الفتر د الفتر

ّ
  𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 the interval(s)where                            حد

𝑓(𝑥) =   
ln(𝑥2 − 1)

√𝑥2 − 2𝑥
 𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                   . 𝑓(𝑥)متصلة  =

ln(𝑥2 − 1)

√𝑥2 − 2𝑥
 

𝑎) [ −1 , √2) ∪ (√2 , ∞) 

𝑏) [−3 ,1] 

𝑐) (−∞ , −1 ) ∪  ( 2 , ∞) 

𝑑) (2𝑛𝜋 , (2𝑛 + 1)𝜋 ) 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2023 − 2024 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙(𝑠)𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒                                          تكون عندها   
ات التر د الفتر

ّ
     حد

𝑓(𝑥) =
√𝑥 − 1 + 𝑒𝑥

𝑥2 − 2
𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                  متصلة𝑓(𝑥) =

√𝑥 − 1 + 𝑒𝑥

𝑥2 − 2
 

 

𝑎) (−√2 , −1 )  ∪ (1 , √2  ) 

𝑏)  [1 , √ 2  ) ∪ (√2  , ∞ ) 

𝑐)(−1  , ∞ ) 

𝑑)(√2  , ∞ ) 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙(𝑠)𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒                                         تكون عندها   
ات التر د الفتر

ّ
     حد

𝑓(𝑥) =  
ln(1 − 𝑥2)

√𝑥
 𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                 . 𝑓(𝑥)متصلة  =  

ln(1 − 𝑥2)

√𝑥
   

 

𝑎) (0 , ∞) 

𝑏) (0 ,1) 

𝑐) (−1 ,1) 

𝑑) (1 , ∞) 

 

 

 

  امتحانات  تمسائل ورد
 نفس السؤال الخامس سابقة على وزارية ف 

 

        0559317660هشام عطوان 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2021 − 2022 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 the interval(s)where                                          تكون عندها   
ات التر   الفتر

ّ
  حد

𝑓(𝑥) =  √9 − 𝑥2  𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                           متصلة  𝑓(𝑥) =  √9 − 𝑥2  

𝑎) (−3 , 3)                                                                      

𝑏) [−3 , 3] 

𝑐) (−∞ , −3 ]  ∪ [ 3 , ∞)      

𝑑) (−∞ , −3 ) ∪ ( 3 , ∞) 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2019 − 2020  

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙(𝑠)𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒                                          تكون عندها   
ات التر د الفتر

ّ
     حد

𝑓(𝑥) =
√𝑥 + 1 + 𝑒𝑥

𝑥2 − 2
𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                  متصلة𝑓(𝑥) =

√𝑥 + 1 + 𝑒𝑥

𝑥2 − 2
 

 

𝑎) (−√2 , −1 )  ∪ (1 , √2  ) 

𝑏)[−1 , √2) ∪ (√2  , ∞ ) 

𝑐)(−1  , ∞ ) 

𝑑)(√2  , ∞ )              

𝐸𝑥𝑎𝑚    2018 − 2019 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙(𝑠)𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒                                         تكون عندها   
ات التر د الفتر

ّ
 حد

𝑓(𝑥) =  
ln(𝑥2 − 1)

√𝑥2 − 2𝑥
   𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                               . 𝑓(𝑥)متصلة  =  

ln(𝑥2 − 1)

√𝑥2 − 2𝑥
  

𝑎) (−∞ , −1 ) ∪ (2 , ∞ ) 

𝑏) (−∞, −1] ∪ [2 , ∞ ) 

𝑐) (−∞ , −1 ) ∪ (1 , ∞ ) 

𝑑) (−∞ ,0 ) ∪ (2 , ∞ ) 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2017 − 2018 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙(𝑠)𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒                                         تكون عندها   
ات التر د الفتر

ّ
 حد

𝑓(𝑥) =  ln(3𝑥 − 6)  𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                 . 𝑓(𝑥)متصلة  = ln(3𝑥 − 6) 

𝑎) (−2 , ∞) 

𝑏) [2 , ∞) 

𝑐) (−∞ ,2) 

𝑑) (2 , ∞) 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2016 − 2017 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥 𝑚𝑎𝑘𝑒                                                  تكون عندها   
 أوجد  قيمة ( قيم) 𝑥 التر

𝑔(𝑥) = √𝑥2 − 6𝑥 + 9𝑖𝑠  𝑛𝑜𝑡 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠             متصلة 𝑔(𝑥) غتر = √𝑥2 − 6𝑥 + 9 

𝑎) ∅ 

𝑏) {−3 , 3} 

𝑐) {3} 

𝑑) (−∞ , 3] 
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 المقاربات الرأسية:   

 أصفار المقام بعد التبسيط  -1

𝑙𝑖𝑚 (1إذا كانت    -2
𝑥→𝑐−

𝑓(𝑥) = ±∞    𝑎𝑛𝑑   2) 𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑐+

𝑓(𝑥) = ±∞      

𝑥فإن   = 𝑐  .مقارب رأسي للدالة 

𝑙𝑖𝑚إذا كانت          فقيةالأ المقاربات
𝑥→∞

𝑓(𝑥) = 𝑎   فإن𝑦 = 𝑎    ( ي
( 𝑎مقارب أفق  ي

 حيت عدد حقيق 

𝑙𝑖𝑚ذا كانت  إ                             
𝑥→−∞

𝑓(𝑥) = 𝑏   فإن𝑦 = 𝑏    ( ي
ي  𝑏مقارب أفق 

 )حيت عدد حقيق 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒  𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙   د كل خطوط التقارب الرأسية والأفقية
ّ
                                 حد

𝑎𝑛𝑑 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙 𝑎𝑠𝑦𝑚𝑝𝑡𝑜𝑡𝑒𝑠.            

𝑓(𝑥) =
𝑥

4 − 𝑥2
 

𝑎) 𝑥 = 2  , 𝑥 = −2  

𝑏) 𝑦 = −1  , 𝑦 = 1 

𝑐) 𝑦 = −2  , 𝑥 = 2, 𝑦 = −1 

𝑑) 𝑥 = −2  , 𝑥 = 2, 𝑦 = 0 

 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒  𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙 د كل خطوط التقارب الرأسية والأفقية 
ّ
                                   حد

𝑎𝑛𝑑 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙 𝑎𝑠𝑦𝑚𝑝𝑡𝑜𝑡𝑒𝑠.            

𝑓(𝑥) =
𝑥2

4 − 𝑥2
 

𝑎) 𝑥 = 2  , 𝑥 = −2  

𝑏) 𝑦 = −1  , 𝑦 = 1 

𝑐) 𝑥 = −2  , 𝑥 = 2, 𝑦 = −1 

𝑑)𝑦 = −2  , 𝑦 = 2, 𝑥 = −1 

 

 تذكر أن 
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𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒  𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙 د كل خطوط التقارب الرأسية والأفقية 
ّ
                                   حد

𝑎𝑛𝑑 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙 𝑎𝑠𝑦𝑚𝑝𝑡𝑜𝑡𝑒𝑠.            

𝑓(𝑥) =
𝑥

√4 + 𝑥2
 

𝑎) 𝑥 = 2  , 𝑥 = −2  

𝑏) 𝑦 = −1  , 𝑦 = 1 

𝑐) 𝑦 = −2  , 𝑥 = 2, 𝑦 = −1 

𝑑) 𝑥 = −2  , 𝑥 = 2, 𝑦 = 0 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒  𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙 د كل خطوط التقارب الرأسية والأفقية 
ّ
                                   حد

𝑎𝑛𝑑 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙 𝑎𝑠𝑦𝑚𝑝𝑡𝑜𝑡𝑒𝑠.            

𝑓(𝑥) =
𝑥

√4 − 𝑥2
 

𝑎) 𝑥 = 2  , 𝑥 = −2  

𝑏) 𝑦 = −1  , 𝑦 = 1 

𝑐) 𝑥 = −2  , 𝑥 = 2, 𝑦 = −1 

𝑑) 𝑥 = −2  , 𝑥 = 2 

 
𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒  𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙 د كل خطوط التقارب الرأسية والأفقية 

ّ
                                   حد

𝑎𝑛𝑑 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙 𝑎𝑠𝑦𝑚𝑝𝑡𝑜𝑡𝑒𝑠.            

𝑓(𝑥) =
3𝑥2 + 1

𝑥2 − 2𝑥 − 3
 

𝑎)𝑦 = 3 , 𝑦 = −1 , 𝑥 = 3 

𝑏) 𝑥 = −3 , 𝑥 = 1 , 𝑦 = 3 

𝑐)𝑦 = −3 , 𝑦 = −1 , 𝑥 = 3 

𝑑)𝑥 = 3 , 𝑥 = −1 , 𝑦 = 3 
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𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒  𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙 د كل خطوط التقارب الرأسية والأفقية 
ّ
                                   حد

𝑎𝑛𝑑 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙 𝑎𝑠𝑦𝑚𝑝𝑡𝑜𝑡𝑒𝑠.            

𝑓(𝑥) =
1 − 𝑥

𝑥2 + 𝑥 − 2
 

𝑎) 𝑥 = 2𝑛𝜋 

𝑏) 𝑥 = −2 , 𝑦 = 0 

𝑐)𝑦 = −2  , 𝑥 = 0 

𝑑)𝑥 = −3 , 𝑥 = −1 , 𝑦 = 3 

 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒  𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙 د كل خطوط التقارب الرأسية والأفقية 
ّ
                                   حد

𝑎𝑛𝑑 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙 𝑎𝑠𝑦𝑚𝑝𝑡𝑜𝑡𝑒𝑠.            
𝑓(𝑥) = 4 tan−1 𝑥 − 1 

 

𝑎) 𝑥 = 2𝑛𝜋 

𝑏) 𝑦 = 2𝑛𝜋 

𝑐)𝑦 = ±2𝜋 − 1 

𝑑)𝑥 = ±2𝜋 − 1 

 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒  𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙 د كل خطوط التقارب الرأسية والأفقية 
ّ
                                   حد

𝑎𝑛𝑑 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙 𝑎𝑠𝑦𝑚𝑝𝑡𝑜𝑡𝑒𝑠.            
𝑓(𝑥) = ln (1 − cos 𝑥) 

 

𝑎) 𝑥 = 2𝑛𝜋 

𝑏) 𝑦 = 2𝑛𝜋 

𝑐)𝑦 = ±2𝜋 − 1 

𝑑)𝑥 = ±2𝜋 − 1 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2024 − 2025 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙       𝑓(𝑥) =  
𝑥3 − 2

|𝑥3| + 1
 حدد كل خطوط  التقارب الأفقية لــ ـــــ       

𝑎)𝑥 = −2 , 3 

𝑏)𝑦 = −1 , 1 

𝑐) 𝑥 = −1 , 1 

𝑑) 𝑦 = −2 , 3 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙       𝑓(𝑥) =  
𝑥

√𝑥2 + 1
 حدد كل خطوط  التقارب الأفقية لــ ـــــ       

𝑎)𝑦 = −1 

𝑏)𝑦 = 0 

𝑐) 𝑦 = 1 

𝑑) 𝑦 = −1 , 𝑦 = 1 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2021 − 2022 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙 𝑎𝑠𝑦𝑚𝑝𝑡𝑜𝑡𝑒𝑠                            حدد كل خطوط  التقارب الرأسية 

                                              𝑓(𝑥) =  
𝑥3

4 − 𝑥2
 

𝑎) 𝑥 = 2 , 𝑦 = −2 

𝑏) 𝑥 = −2  , 𝑥 = 2 

𝑐) 𝑥 = −2  , 𝑦 = 2 

𝑑)𝑦 = −2  , 𝑦 = 2 

ي امتحانات  تمسائل ورد
 السادس السؤال سابقة على وزارية ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2017 − 2018 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒  𝑣𝑒𝑟𝑡𝑖𝑐𝑎𝑙  𝑎𝑠𝑦𝑚𝑝𝑡𝑜𝑡𝑒𝑠 𝑓(𝑥) =  
𝑥2 + 1

𝑥 + 2
 حدد كل خطوط  التقارب الرأسية 

                                           

𝑎)𝑦 = −2      

𝑏)𝑦 = 2 

𝑐)𝑥 = 2 

𝑑)𝑥 = −2 
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9)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                                   𝑙𝑖𝑚
𝑥→∞

  
𝑥2 + 3𝑥 − 2

3𝑥2 + 4𝑥 − 1
وجد ا النهاية                          

𝑎)1 

𝑏)
1

3
 

𝑐) 0 

𝑑)
1

2
 

10)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                               𝑙𝑖𝑚
𝑥→∞

  
2𝑥2 − 𝑥 + 1

4𝑥2 − 3𝑥 − 1
 اوجد  النهاية                         

𝑎)1 

𝑏)
1

3
 

𝑐) 0 

𝑑)
1

2
 

11)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                               𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

−𝑥

√4 + 𝑥2
وجد ا النهاية                                 

𝑎)1 

𝑏)
1

3
 

𝑐) 0 

𝑑)
1

2
 

 تذكر أن
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12)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                        𝑙𝑖𝑚
𝑥→∞

  
2𝑥2 − 1

4𝑥3 − 5𝑥 − 1
وجد ا النهاية                                   

𝑎)1 

𝑏)
1

3
 

𝑐) 0 

𝑑)
1

2
 

13)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                         𝑙𝑖𝑚
𝑥→∞

𝑙𝑛 (
𝑥2 + 1

𝑥 − 3
وجد ا نهاية                                     (  

𝑎)1 

𝑏)∞ 

𝑐) 0 

𝑑) − ∞ 

14)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                         𝑙𝑖𝑚
𝑥→0+

𝑙𝑛 (𝑥𝑠𝑖𝑛𝑥) وجد ا النهاية                                    

𝑎)1 

𝑏)∞ 

𝑐) 0 

𝑑) − ∞ 

15)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                            𝑙𝑖𝑚
𝑥→0+

𝑒
−

2
𝑥3 وجد ا النهاية                                              

𝑎)1 

𝑏)∞ 

𝑐) 0 

𝑑) − ∞ 
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16)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                            𝑙𝑖𝑚
𝑥→∞

𝑒
−

𝑥+1
𝑥2+2  اوجد  النهاية                                            

𝑎)1 

𝑏) − 1 

𝑐) 0 

𝑑)3 

17)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                         𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

cot−1 𝑥  اوجد  النهاية                                            

𝑎)1 

𝑏)
𝜋

2
 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷𝑁𝐸 

18)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                         𝑙𝑖𝑚
𝑥→∞

𝑠𝑒𝑐−1 (
𝑥2 + 1

𝑥 + 1
)  اوجد  النهاية                                

𝑎)1 

𝑏)
𝜋

2
 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷𝑁𝐸 

19)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                               𝑙𝑖𝑚
𝑥→0

𝑠𝑖𝑛 (𝑒
−

1
𝑥2) وجد ا النهاية                                     

𝑎)1 

𝑏)
𝜋

2
 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷𝑁𝐸 
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20)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                           𝑙𝑖𝑚
𝑥→−∞

𝑠𝑖𝑛(𝑡𝑎𝑛−1 𝑥)  اوجد  النهاية                              

𝑎)1 

𝑏)
𝜋

2
 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷𝑁𝐸 

21)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                               𝑙𝑖𝑚
𝑥→

𝜋
2

𝑒− 𝑡𝑎𝑛 𝑥 وجد ا النهاية                                            

𝑎)1 

𝑏)
𝜋

2
 

𝑐) 0 

𝑑)𝐷𝑁𝐸 

22)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡                               𝑙𝑖𝑚
𝑥→0+

𝑡𝑎𝑛−1(𝑙𝑛 𝑥)  اوجد  النهاية                            

𝑎) − 𝜋 

𝑏)
𝜋

2
 

𝑐) 𝜋 

𝑑) −
𝜋

2
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023 

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                     lim 
𝑥→0

sin (𝑒
1

𝑥2)  أوجد  قيمة                                          

𝑎) 1 

𝑏) 1 

𝑐) − 1 

𝑑)  غي   موجودة 𝑑𝑜𝑒𝑠 𝑛𝑜𝑡 𝑒𝑥𝑖𝑠𝑡. 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2021 − 2022 

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                     𝑙𝑖𝑚
𝑥→

𝜋
2

− 𝑒tan 𝑥  أوجد  قيمة                                                 

𝑎) − ∞   

𝑏)0  

𝑐)1  

𝑑)∞ 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2019 − 2020 

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                    𝑙𝑖𝑚
𝑥→∞

sec−1(
𝑥2 + 1

𝑥 + 1
)  أوجد  قيمة                                 

𝑎)𝜋 

𝑏)
𝜋

2
  

𝑐)∞ 

𝑑)0  

 

ي امتحانات 
 السابع نفس السؤال سابقة على وزاريةمسائل وردة ف 

 

 0559317660هشام عطوان 

 0559317660هشام عطوان 

 0559317660هشام عطوان 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2018 − 2019 

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                    𝑙𝑖𝑚
𝑥→∞

cot−1 𝑥  أوجد  قيمة                                                

𝑎)1 

𝑏) −
𝜋

2
 

c)∞ 

d)0 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2017 − 2018                𝑎𝑛𝑑      𝐸𝑥𝑎𝑚    2016 − 2017 

𝐹𝑖𝑛𝑑                                            𝑙𝑖𝑚
𝑥→∞

sin(tan−1 𝑥)                                    أوجد قيمة 

𝑎)∞ 

𝑏)1 

c)0 

d) − ∞ 

 

 

 0559317660هشام عطوان 

 0559317660هشام عطوان 
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𝐴𝑝𝑟𝑜𝑥𝑖𝑚𝑎𝑡𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑠𝑙𝑜𝑝𝑒 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜    𝑓(𝑥) =
𝑥 − 1

𝑥 + 1
, 𝑥 =  قدر  ميل  المماس           0

𝑎)1 

𝑏)2 

𝑐)0.894 

𝑑)7.398 

 

𝐴𝑝𝑟𝑜𝑥𝑖𝑚𝑎𝑡𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑠𝑙𝑜𝑝𝑒 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜    𝑓(𝑥) = √𝑥2 + 1, 𝑥 =  قدر  ميل  المماس       2

𝑎)1 

𝑏)2 

𝑐)0.894 

𝑑)7.398 

 

𝐴𝑝𝑟𝑜𝑥𝑖𝑚𝑎𝑡𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑠𝑙𝑜𝑝𝑒 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜     𝑓(𝑥) = 𝑒𝑥, 𝑥 =  قدر  ميل  المماس                 2

𝑎)1 

𝑏)2 

𝑐)0.894 

𝑑)7.398 

 

 

 

 

 

 

 

 تمارين إضافية
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑓’(𝑥)  𝑓𝑜𝑟                                       𝑓(𝑥) =
1

𝑥
 أوجد  𝑓’(𝑥)  ل ـــــ                                       

𝑎)𝑓’(𝑥) =  
1

𝑥2
 

𝑏)𝑓’(𝑥) =  −
1

𝑥2
 

𝑐)𝑓’(𝑥) = 𝑥2  

𝑏)𝑓’(𝑥) = −𝑥2  

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑓’(𝑥)  𝑓𝑜𝑟                                       𝑓(𝑥) =
2

2𝑥 − 1
 أوجد  𝑓’(𝑥)  ل ـــــ                            

𝑎)𝑓’(𝑥) =  
1

(2𝑥 − 1)2
 

𝑏)𝑓’(𝑥) =  −
1

(2𝑥 − 1)2
 

𝑐)𝑓’(𝑥) =
4

(2𝑥 − 1)2
  

𝑏)𝑓’(𝑥) = −
4

(2𝑥 − 1)2
  

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑓’(𝑥)  𝑓𝑜𝑟                                       𝑓(𝑥) = √3𝑥 +  أوجد  𝑓’(𝑥)  ل ـــــ                        1

𝑎)𝑓’(𝑥) =  
1

2√3𝑥 + 1
 

𝑏)𝑓’(𝑥) =  −
1

√3𝑥 + 1
 

𝑐)𝑓’(𝑥) =
3

2√3𝑥 + 1
  

𝑏)𝑓’(𝑥) =
1

2√3𝑥 + 1
  

 تمارين إضافية
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1)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓(𝑥)                                  𝑦 = 𝑓(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓′(𝑥).                                                      . 𝑓′(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 

 

 

 

 

 

 

  

  

 

  

2)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓(𝑥)                                  𝑦 = 𝑓(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓′(𝑥).                                                      . 𝑓′(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 
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3)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓(𝑥)                                  𝑦 = 𝑓(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓′(𝑥).                                                      . 𝑓′(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

4)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓(𝑥)                                  𝑦 = 𝑓(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓′(𝑥).                                                      . 𝑓′(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 
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5)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓(𝑥)                                  𝑦 = 𝑓(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓′(𝑥).                                                      . 𝑓′(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

6)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓(𝑥)                                  𝑦 = 𝑓(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓′(𝑥).                                                      . 𝑓′(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 
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7)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓(𝑥)                                  𝑦 = 𝑓(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓′(𝑥).                                                      . 𝑓′(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

8)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓(𝑥)                                  𝑦 = 𝑓(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓′(𝑥).                                                      . 𝑓′(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 
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9)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓′(𝑥)                                𝑦 = 𝑓′(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓(𝑥).                                                        . 𝑓(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

10)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓′(𝑥)                         𝑦 = 𝑓′(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓(𝑥).                                                        . 𝑓(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 
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11)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓′(𝑥)                           𝑦 = 𝑓′(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓(𝑥).                                                        . 𝑓(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

12)𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓′(𝑥)                           𝑦 = 𝑓′(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓(𝑥).                                                        . 𝑓(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2024 − 2025 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒  𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓’(𝑥)                                                      𝑓’(𝑥) ل ـــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎  𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑦 =  𝑓(𝑥)                                     𝑦 = 𝑓(𝑥)   
 لرسم التمثيل البيان 

 

 

 

  

 

  امتحانات
 10نفس السؤال  على  سابقة وزارية مسائل وردت ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓(𝑥)                                       𝑦 = 𝑓(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓′(𝑥).                                                      . 𝑓′(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 

 

 

 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2021 − 2022 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓′(𝑥)                                     𝑦 = 𝑓′(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓(𝑥).                                                        . 𝑓(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑦 = 𝑓(𝑥)  

 

 

 

 

         

 

𝑓′(𝑥)  
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2019 − 2020 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓(𝑥)                                       𝑦 = 𝑓(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓′(𝑥).                                                    . 𝑓′(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 

 

 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2018 − 2019 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓(𝑥)                                       𝑦 = 𝑓(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓′′(𝑥).                                                  . 𝑓′′(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2017 − 2018 

𝑈𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓  𝑦 = 𝑓′(𝑥)                                     𝑦 = 𝑓′(𝑥) لـ ـــــ   
 استخدم التمثيل البيان 

𝑡𝑜 𝑠𝑘𝑒𝑡𝑐ℎ 𝑎 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑓(𝑥).                                                         . 𝑓(𝑥)  
 لرسم التمثيل البيان 
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𝑈𝑠𝑒 𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛            𝑠(𝑡) = −16𝑡2 + 40𝑡 +  استخدم الدالة الموقع            10

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑒𝑙𝑜𝑐𝑖𝑡𝑦 𝑎𝑛𝑑 𝑎𝑐𝑐𝑒𝑙𝑒𝑟𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                لإيجاد  السرعةالمتجهة  و التسارع 

𝑎) 𝑣(𝑡) =
1

2
𝑡−

1
2 + 4𝑡                                                                 𝑎(𝑡) = −

1

4
𝑡−

3
2 + 4  

𝑏) 𝑣(𝑡) = 10𝑡−2                                                                          𝑎(𝑡) = −20𝑡−3  

𝑐) 𝑣(𝑡) = −32𝑡 + 40                                                                𝑎(𝑡) = −32 

𝑑) 𝑣(𝑡) = −9.8𝑡 + 12                                                                𝑎(𝑡) = −9.8 

𝑈𝑠𝑒 𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛            𝑠(𝑡) = −4.9𝑡2 + 12𝑡 −  استخدم الدالة الموقع            3

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑒𝑙𝑜𝑐𝑖𝑡𝑦 𝑎𝑛𝑑 𝑎𝑐𝑐𝑒𝑙𝑒𝑟𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                لإيجاد  السرعةالمتجهة  و التسارع 

𝑎) 𝑣(𝑡) =
1

2
𝑡−

1
2 + 4𝑡                                                                 𝑎(𝑡) = −

1

4
𝑡−

3
2 + 4  

𝑏) 𝑣(𝑡) = 10𝑡−2                                                                          𝑎(𝑡) = −20𝑡−3  

𝑐) 𝑣(𝑡) = −32𝑡 + 40                                                                𝑎(𝑡) = −32 

𝑑) 𝑣(𝑡) = −9.8𝑡 + 12                                                                𝑎(𝑡) = −9.8 

𝑈𝑠𝑒 𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                 𝑠(𝑡) = √𝑡 + 2𝑡2                         استخدم الدالة الموقع 

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑒𝑙𝑜𝑐𝑖𝑡𝑦 𝑎𝑛𝑑 𝑎𝑐𝑐𝑒𝑙𝑒𝑟𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                لإيجاد  السرعةالمتجهة  و التسارع 

𝑎) 𝑣(𝑡) =
1

2
𝑡−

1
2 + 4𝑡                                                                 𝑎(𝑡) = −

1

4
𝑡−

3
2 + 4  

𝑏) 𝑣(𝑡) = 10𝑡−2                                                                          𝑎(𝑡) = −20𝑡−3  

𝑐) 𝑣(𝑡) = −32𝑡 + 40                                                                𝑎(𝑡) = −32 

𝑑) 𝑣(𝑡) = −9.8𝑡 + 12                                                                𝑎(𝑡) = −9.8 

𝑎(𝑡) =
𝑑𝑣

𝑑𝑡
 

        

 إشتقاق
السرعة  -

 المتجهة 

السرعة  -

المتجهة  

 اللحظية 

 

 

𝑣(𝑡) =
𝑑𝑠

𝑑𝑡
 

        

 إشتقاق
𝑠(𝑡) 

 مسافة-

 موقع -

 إزاجة -

 إرتفاع -

 

 العجلة -

 التسارع -

 أن  تذكر 
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𝑈𝑠𝑒 𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                 𝑠(𝑡) = 10 −
10

𝑡
 استخدم الدالة الموقع                         

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑒𝑙𝑜𝑐𝑖𝑡𝑦 𝑎𝑛𝑑 𝑎𝑐𝑐𝑒𝑙𝑒𝑟𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                لإيجاد  السرعةالمتجهة  و التسارع 

𝑎) 𝑣(𝑡) =
1

2
𝑡−

1
2 + 4𝑡                                                                 𝑎(𝑡) = −

1

4
𝑡−

3
2 + 4  

𝑏) 𝑣(𝑡) = 10𝑡−2                                                                          𝑎(𝑡) = −20𝑡−3  

𝑐) 𝑣(𝑡) = −32𝑡 + 40                                                                𝑎(𝑡) = −32 

𝑑) 𝑣(𝑡) = −9.8𝑡 + 12                                                                𝑎(𝑡) = −9.8 

 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2024 − 2025 

𝑇ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                                  𝑠(𝑡) = √4𝑡 + 16 −  تمثل الدالة                              4

𝑟𝑒𝑝𝑟𝑒𝑠𝑒𝑛𝑡𝑠 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑜𝑓 𝑎𝑛 𝑜𝑏𝑗𝑒𝑐𝑡                                            دالة  الموضع  لجسم ما 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑎𝑐𝑐𝑒𝑙𝑒𝑟𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                                                             أوجددالة   التسارع  

𝑎) 𝑎(𝑡) =  
4

√4𝑡 + 16
  

𝑏) 𝑎(𝑡) =  
4

√(4𝑡 + 16)3
 

𝑐) 𝑎(𝑡) =  4√(4𝑡 + 16)3 

𝑑) 𝑎(𝑡) =  
1

√(4𝑡 + 16)3
 

 

ي امتحانات 
 11نفس السؤال سابقة على وزاريةمسائل وردت ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2023 − 2024 

 

𝑇ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                                 𝑠(𝑡) = 2√𝑡 + 2𝑡2                                       تمثل الدالة 

𝑟𝑒𝑝𝑟𝑒𝑠𝑒𝑛𝑡𝑠 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑜𝑓 𝑎𝑛 𝑜𝑏𝑗𝑒𝑐𝑡                                            دالة  الموضع  لجسم ما 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑎𝑐𝑐𝑒𝑙𝑒𝑟𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                                                             أوجددالة   التسارع  

𝑎) 𝑎(𝑡) =  −
1

2
𝑡

1
2 + 4𝑡  

𝑏) 𝑎(𝑡) =  −
1

2
𝑡−

3
2 + 4 

𝑐) 𝑎(𝑡) =  
1

2
𝑡−

3
2 + 4 

𝑑) 𝑎(𝑡) =  −
1

4
𝑡−

3
2 + 4 
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′𝑦فإن  أفقيا  عندما يكون المماس  -1 = 𝑓′(𝑥) = 0 

′𝑦فإن    𝑥موازيا لمحور  عندما يكون المماس  -2 = 𝑓′(𝑥) = 0 

𝑚فإن   𝜃زاوية قياسها   𝑥إذا كان المماس يصنع مع الإتجاة الموجب لمحور   -3 = 𝑓′(𝑥) = tan 𝜃 

   𝑚2هو    𝐿2و ميل المستقيم    𝑚1هو    𝐿1ليكن ميل المستقيم   -4

𝑚1فإن    𝐿2يوازي     𝐿1إذا كان   • =  𝑚2  .و العكس صحيح 

𝑚1 𝑚2فإن    𝐿2عمودي على     𝐿1إذا كان   • =  و العكس صحيح.  1−

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥 𝑓𝑜𝑟 𝑤ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑒                يكون عندها  المماس   
 أوجد  جميع قيم 𝑥 و الت 

𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜 𝑦 =  𝑥3 − 3𝑥 + 𝑦  زاوية قياسها              1 =  𝑥3 − 3𝑥 +  على منحت   1

𝑖𝑠 𝑎𝑡 𝑎𝑛 𝑎𝑛𝑔𝑙𝑒 𝑜𝑓45𝑜 𝑤𝑖𝑡ℎ 𝑡ℎ𝑒 𝑥 − 𝑎𝑥𝑖𝑠                 على فرض  أن  الزاوية 𝑥 45مع محور𝑜 

𝑚𝑒𝑎𝑠𝑢𝑟𝑒𝑑 𝑐𝑜𝑢𝑛𝑡𝑒𝑟𝑐𝑙𝑜𝑐𝑘𝑤𝑖𝑠𝑒.                                    .  تقاس  بإتجاة معاكس لعقارب الساعة 

𝑎) ± 1.1547   

𝑏) ± 1.5147    

𝑐) ± 1.1475 

𝑑) ± 1.17 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥 𝑓𝑜𝑟 𝑤ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑒                يكون عندها  المماس   
 أوجد  جميع قيم 𝑥 و الت 

𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜 𝑦 =  𝑥3 − 3𝑥 + 𝑦  زاوية قياسها              1 =  𝑥3 − 3𝑥 +  على منحت   1

𝑖𝑠 𝑎𝑡 𝑎𝑛 𝑎𝑛𝑔𝑙𝑒 𝑜𝑓30𝑜 𝑤𝑖𝑡ℎ 𝑡ℎ𝑒 𝑥 − 𝑎𝑥𝑖𝑠                 على فرض  أن  الزاوية 𝑥 30مع محور𝑜 

𝑚𝑒𝑎𝑠𝑢𝑟𝑒𝑑 𝑐𝑜𝑢𝑛𝑡𝑒𝑟𝑐𝑙𝑜𝑐𝑘𝑤𝑖𝑠𝑒.                                    .  تقاس  بإتجاة معاكس لعقارب الساعة 

𝑎) ± 1.901  

𝑏) ± 1.190    

𝑐) ± 1.091  

𝑑) ± 1.91 

 

 تذكر أن
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥 𝑓𝑜𝑟 𝑤ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑒                         يكون عندها   
 أوجد  جميع قيم 𝑥 و الت 

𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜 𝑦 =  𝑥4 + 𝑥3 + 3                               𝑦 =  𝑥4 + 𝑥3 +   المماسان  على3

𝑎𝑛𝑑 𝑦 =  𝑥3 + 4𝑥 + 1 𝑎𝑟𝑒 𝑝𝑎𝑟𝑎𝑙𝑙𝑒𝑙                             متوازيان  𝑦 =  𝑥3 + 4𝑥 +  و 1

𝑎)1 

𝑏)0 

𝑐)0.7937 

𝑑) − 0.7937 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥 𝑓𝑜𝑟 𝑤ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑒                         يكون عندها   
 أوجد  جميع قيم 𝑥 و الت 

𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜 𝑦 =  𝑥4 + 𝑥3 + 3                               𝑦 =  𝑥4 + 𝑥3 +   المماسان  على3

𝑎𝑛𝑑 𝑦 =  𝑥3 + 4𝑥 + 1 𝑎𝑟𝑒   𝑝𝑒𝑟𝑝𝑒𝑛𝑑𝑖𝑐𝑢𝑙𝑎𝑟                متعامدان 𝑦 =  𝑥3 + 4𝑥 +  و 1

 

𝑎)0 

𝑏) − 1 

𝑐)0.5 

𝑑) − 0.837 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎 𝑠𝑒𝑐𝑜𝑛𝑑 − 𝑑𝑒𝑔𝑟𝑒𝑒 𝑝𝑜𝑙𝑦𝑛𝑜𝑚𝑖𝑎𝑙𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒          ة الحدود من الدرجة  الثانية  أوجد  كثير

 𝑓𝑜𝑟𝑚                                               ( 𝑎𝑥 2 +  𝑏𝑥 +  𝑐)                                          بالصيغة 

   𝑠𝑢𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑎𝑡                          𝑓(0) =  0, 𝑓’(0) =  5 𝑎𝑛𝑑 𝑓 ’’(0) =  حيث  أن                1

 

 𝑎) 𝑓(𝑥) = 𝑥 2  +  5𝑥 + 3   

𝑏) 𝑓(𝑥) =
1

2
𝑥 2 −  5𝑥    

𝑐) 𝑓(𝑥) = 𝑥 2 +  5𝑥    

𝑑) 𝑓(𝑥) =
1

2
𝑥 2 +  5𝑥    
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𝐼𝑓                                                      𝑓(𝑥) = 𝑎𝑥 2  +  𝑏𝑥 +  𝑐                                          إذا كانت 

 𝑠𝑢𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑎𝑡                                          𝑓(0) =  −2, 𝑓 ′(0) =  2 𝑎𝑛𝑑 𝑓 ′′(0) =  حيث  أن                       3 

𝐹𝑖𝑛𝑑                                                                     2  𝑎 + 3𝑏 − 𝑐                                                        أوجد 

𝑎) − 4   

𝑏)11    

𝑐)1  

𝑑)3 

𝐹𝑖𝑛𝑑  𝑓(𝑛) (𝑥) 𝑓𝑜𝑟                                    𝑓(𝑥) =  √𝑥                        لـــــــــــ ــــ   𝑓(𝑛) (𝑥)   أوجد 

 

 

 

 

 

 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑  𝑓(𝑛) (𝑥) 𝑓𝑜𝑟                                    𝑓(𝑥) =  
2

𝑥
 أوجد   𝑓(𝑛) (𝑥)   لـــــــــــ ــــ                        

𝑎) 2(−1)𝑛𝑛! 𝑥−2𝑛 

𝑏) 2(−1)𝑛𝑛! 𝑥−𝑛−1 

𝑐) 2(−1)𝑛𝑛! 𝑥−𝑛+1 

𝑑) 2(−1)𝑛𝑛! 𝑥𝑛−1 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2021 − 2022 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥 𝑓𝑜𝑟 𝑤ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑒                يكون عندها  المماس   
 أوجد  جميع قيم 𝑥 و الت 

𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜 𝑦 =  𝑥3 − 2𝑥 + 𝑦  زاوية قياسها              1 =  𝑥3 − 2𝑥 +  على منحت   1

𝑖𝑠 𝑎𝑡 𝑎𝑛 𝑎𝑛𝑔𝑙𝑒 𝑜𝑓45𝑜 𝑤𝑖𝑡ℎ 𝑡ℎ𝑒 𝑥 − 𝑎𝑥𝑖𝑠                 على فرض  أن  الزاوية 𝑥 45مع محور𝑜 

𝑚𝑒𝑎𝑠𝑢𝑟𝑒𝑑 𝑐𝑜𝑢𝑛𝑡𝑒𝑟𝑐𝑙𝑜𝑐𝑘𝑤𝑖𝑠𝑒.                                    .  تقاس  بإتجاة معاكس لعقارب الساعة 

𝑎) 𝑥 =  −√2 , 𝑥 =  −1 

𝑏) 𝑥 =  1 , 𝑥 = √2  

𝑐) 𝑥 = −1  , 𝑥 =  1 

𝑑) 𝑥 =  −√2 , 𝑥 =  √2 

 

  امتحانات 
   12نفس السؤال سابقة على وزاريةمسائل وردة ف 
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𝐼𝑓 𝑔 𝑖𝑠 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑏𝑙𝑒 𝑎𝑡 𝑥 𝑎𝑛𝑑                                            قابلة للإشتقاق و 𝑔 إذا  كانت 

 𝑓 𝑖𝑠 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑏𝑙𝑒 𝑎𝑡 𝑔(𝑥), 𝑡ℎ𝑒𝑛                                     فإن 𝑔(𝑥)قابلة للإشتقاق  عند𝑓 

𝑑

𝑑𝑥
(𝑓(𝑔(𝑥))) = = 𝑓′(𝑔(𝑥)) 𝑔′(𝑥) 

𝐼𝑓 ℎ(𝑥) = 𝑓(𝑔(𝑥)), 𝑓(1) = 3                                               ℎ(𝑥) = 𝑓(𝑔(𝑥) )إذا  كانت 

𝑓′(2) = 3, 𝑔(1) = 2 𝑎𝑛𝑑 𝑔′(3) = 5                    𝑓′(2) = 3 , 𝑔(1) = 2 , 𝑔′(3) = 5 

𝑔′(1) = −2  𝑓𝑖𝑛𝑑  ℎ′(1)                                                            ℎ′(1) أوجد 𝑔′(1) = −2  

𝑎) − 12 

𝑏)12 

𝑐) − 6 

𝑑) 6 

𝐼𝑓 ℎ(𝑥) = 𝑓(𝑔(𝑥)), 𝑓(1) = 3                          𝑓(1) = ℎ(𝑥)و 3 = 𝑓(𝑔(𝑥) )إذا  كانت 

𝑓′(3) = −3, 𝑔(2) = 3 𝑎𝑛𝑑 𝑔′(2) = 4             𝑓′(3) = −3 , 𝑔(2) = 3 , 𝑔′(2) = 4 

𝑔′(1) = −2  𝑓𝑖𝑛𝑑  ℎ′(2)                                                            ℎ′(2) أوجد 𝑔′(1) = −2  

𝑎) − 12 

𝑏)12 

𝑐) − 6 

𝑑) 6 

𝐴 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓 𝑖𝑠 𝑎𝑛 𝑒𝑣𝑒𝑛 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑖𝑓                       تكون دالة  زوجية إذا  كان 𝑓(𝑥)الدالة 

 𝑓 (−𝑥) =  𝑓 (𝑥)𝑓𝑜𝑟 𝑎𝑙𝑙 𝑥                                                         𝑥 لكل  𝑓 (−𝑥)  =  𝑓 (𝑥) 

𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓 𝑎𝑛 𝑒𝑣𝑒𝑛 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑖𝑠                                 مشتقة الدالة الزوجية تكون  

𝑎) 𝑒𝑣𝑒𝑛                                                                                                     𝑏) 𝑜𝑑𝑑 

𝑐) 𝑒𝑖𝑡ℎ𝑒𝑟 𝑛𝑜𝑟 𝑒𝑣𝑒𝑛 𝑎𝑛𝑑 𝑜𝑑𝑑 

 تذكر أن 
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𝐴 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓 𝑖𝑠 𝑎𝑛 𝑜𝑑𝑑 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑖𝑓                          تكون دالة  فردية  إذا  كان 𝑓(𝑥)الدالة 

 𝑓 (−𝑥) =  𝑓 (𝑥)𝑓𝑜𝑟 𝑎𝑙𝑙 𝑥                                                         𝑥 لكل  𝑓 (−𝑥)  =  𝑓 (𝑥) 

𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓 𝑎𝑛 𝑜𝑑𝑑 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑖𝑠                                    مشتقة الدالة فردية  تكون  

𝑎) 𝑒𝑣𝑒𝑛 

𝑏) 𝑜𝑑𝑑 

𝑐) 𝑒𝑖𝑡ℎ𝑒𝑟 𝑛𝑜𝑟 𝑒𝑣𝑒𝑛 𝑎𝑛𝑑 𝑜𝑑𝑑 

 

𝐼𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑜𝑓 𝑎 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑏𝑙𝑒                              للدالة القابلة   
 إذا  كان التمثيل البيان 

𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓 𝑖𝑠 𝑠𝑦𝑚𝑚𝑒𝑡𝑟𝑖𝑐 𝑎𝑏𝑜𝑢𝑡                       . 𝑥 = 𝑎حول المستقيم  
ا
 للإشتقاق𝑓 متماثل

𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑥 =  𝑎, 𝑡ℎ𝑒 𝑔𝑟𝑎𝑝ℎ 𝑓’                                          𝑓’للدالة   
 فإن  التمثل  التمثيل البيان 

𝑡ℎ𝑒 𝑠𝑦𝑚𝑚𝑒𝑡𝑟𝑦  𝑜𝑓 𝑎𝑏𝑜𝑢𝑡                                                                              متماثل حول 

𝑎) (0 , 𝑎) 

𝑏) (−𝑎 , 0) 

𝑐) (𝑎 , 0) 

𝑑) (0, −𝑎  ) 

 

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                               𝑓(𝑥2)                                             أوجد  المشتقة 

𝑎) 2𝑓(𝑥)𝑓’(𝑥) 

𝑏) 2𝑥𝑓’( 𝑥2) 

𝑐)
𝑓’( √𝑥  )

2√𝑥
 

𝑑)
𝑓’(𝑥)

2√𝑓(𝑥)
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𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                            [𝑓(𝑥)]2                                               أوجد  المشتقة 

𝑎) 2𝑓(𝑥)𝑓’(𝑥) 

𝑏) 2𝑥𝑓’( 𝑥2) 

𝑐)
𝑓’( √𝑥  )

2√𝑥
 

𝑑)
𝑓’(𝑥)

2√𝑓(𝑥)
 

 

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                            𝑓[𝑓(𝑥)]                                               أوجد  المشتقة 

𝑎) 2𝑓(𝑥)𝑓’(𝑥) 

𝑏) 2𝑥𝑓’( 𝑥2) 

𝑐)
𝑓’( √𝑥  )

2√𝑥
 

𝑑)
𝑓’(𝑥)

2√𝑓(𝑥)
 

 

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                           𝑓(√𝑥)                                                أوجد  المشتقة 

𝑎) 
 √𝑓’(𝑥)  

2√𝑥
 

𝑏) 
𝑓’( √𝑥  )

√𝑥
 

𝑐)
𝑓’( √𝑥  )

2√𝑥
 

𝑑)
𝑓’(𝑥)

2√𝑓(𝑥)
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𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                           √𝑓(𝑥)                                                أوجد  المشتقة 

𝑎) 
𝑓’(𝑥)

√𝑓(𝑥)
 

𝑏) 
𝑓’(𝑥)

√2𝑓(𝑥)
 

𝑐)
𝑓’( √𝑥  )

2√𝑥
 

𝑑)
𝑓’(𝑥)

2√𝑓(𝑥)
 

 

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                           𝑓(𝑥𝑓(𝑥))                                             أوجد  المشتقة 

𝑎)(𝑓(𝑥) + 𝑥𝑓’(𝑥))𝑓(𝑥𝑓(𝑥)) 

𝑏)(𝑓(𝑥) + 𝑥𝑓’(𝑥))𝑓’(𝑥𝑓(𝑥)) 

𝑐)(𝑓(𝑥) − 𝑥𝑓’(𝑥))𝑓’(𝑥𝑓(𝑥))  

𝑑) (𝑓(𝑥) + 𝑓’(𝑥))𝑓’(𝑥𝑓(𝑥)) 

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                        𝑓 (
1

𝑥
)  أوجد  المشتقة                                                   

𝑎)
1

𝑥2
 𝑓’ (

1

𝑥
) 

𝑏)
−1

𝑥2
 𝑓 (

1

𝑥
) 

𝑐) 
−1

𝑥
 𝑓’ (

1

𝑥
) 

𝑑) 
−1

𝑥2
 𝑓’ (

1

𝑥
) 
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𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                         
1

𝑓(𝑥)
 أوجد  المشتقة                                                  

𝑎)
𝑓’(𝑥)

(𝑓(𝑥))2
                                                                                        𝑏)

−𝑓’(𝑥)

(𝑓(𝑥))2
 

𝑐) 
−1

𝑓’(𝑥)
                                                                                              𝑑) 

−𝑓’(𝑥)

𝑓(𝑥)
 

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                           𝑓 (
𝑥

𝑓(𝑥)
)  أوجد  المشتقة                                             

𝑎)
𝑓(𝑥) + 𝑥𝑓’(𝑥)

(𝑓(𝑥))2
𝑓’ (

𝑥

𝑓(𝑥)
) 

𝑏)
𝑓(𝑥) − 𝑥𝑓’(𝑥)

𝑓(𝑥)
𝑓’ (

𝑥

𝑓(𝑥)
) 

𝑐) 
𝑓(𝑥) − 𝑥𝑓’(𝑥)

(𝑓(𝑥))2
𝑓’ (

𝑥

𝑓(𝑥)
) 

𝑑)
1

𝑓’(𝑥)
 𝑓’ (

𝑥

𝑓(𝑥)
) 

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                           1 + 𝑓(𝑥2)                                          أوجد  المشتقة 

𝑎)2𝑥𝑓(𝑥2) 

𝑏)𝑥2𝑓’(2𝑥) 

𝑐)2𝑥𝑓’(𝑥2) 

𝑑)𝑥𝑓’(𝑥2)  

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                          [1 + 𝑓(𝑥)]2                                   أوجد  المشتقة 

𝑎)2[1 + 𝑓’(𝑥)] 

𝑏)[2 + 2𝑓(𝑥)]𝑓’(𝑥) 

𝑐)[1 + 𝑓(𝑥)]𝑓’(𝑥)  

𝑑)[1 + 𝑓’(𝑥)]𝑓(𝑥) 
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𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                          𝑓( 1 + 𝑓(𝑥))                                  أوجد  المشتقة 

𝑎)𝑓’( 1 + 𝑓(𝑥))𝑓’(𝑥) 

𝑏)𝑓’( 𝑓(𝑥))𝑓’(𝑥) 

𝑐)𝑓’( 1 + 𝑓’(𝑥)) 

𝑑)𝑓’( 1 + 𝑓(𝑥)) 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2024 − 2025 

𝐼𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                          ℎ(𝑥) = 𝑓(𝑔(𝑥))                          إذا كانت  

𝑈𝑠𝑒 𝑟𝑒𝑙𝑒𝑣𝑎𝑛𝑡 𝑖𝑛𝑓𝑜𝑟𝑚𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                   استخدم  معلومات ذات  الصلة  

𝑓′(3) = 3, 𝑓′(2) = −1 , 𝑓(2) = 2, 𝑔′(1) = 5, 𝑔′(2) = −2 , 𝑔(2) = 2    

𝑇𝑜 𝑐𝑜𝑚𝑝𝑢𝑡𝑒 ℎ′(2)                                                                      ℎ′(1)  لحساب  

𝑎) ℎ′(2) = 6                                                                                  𝑏) ℎ′(2) = 2 

 

𝑐) ℎ′(2) = −2                                                                            𝑑) ℎ′(2) = −4 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2021 − 2022 

𝐼𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 ℎ(𝑥) = 𝑓(𝑔(𝑥))                      ℎ(𝑥) = 𝑓(𝑔(𝑥))  إذا كانت  

𝑈𝑠𝑒 𝑟𝑒𝑙𝑒𝑣𝑎𝑛𝑡 𝑖𝑛𝑓𝑜𝑟𝑚𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                   استخدم  معلومات ذات  الصلة  

𝑓′(2) = 3, 𝑓′(1) = 4 , 𝑓(1) = 3   , 𝑔′(3) = 5, 𝑔′(1) = −2 , 𝑔(1) = 2    

 𝑇𝑜 𝑐𝑜𝑚𝑝𝑢𝑡𝑒 ℎ′(1)                                                                      ℎ′(1)  لحساب  

𝑎) ℎ′(1) = 3                                                                                 𝑏) ℎ′(1) = 5 

 

𝑐) ℎ′(1) = −6                                                                            𝑑) ℎ′(1) = 20 

  امتحانات 
 13نفس السؤال  سابقة علىوزارية مسائل وردت ف 
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𝐼𝑓 𝑓 𝑖𝑠 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑏𝑙𝑒 𝑎𝑣𝑒𝑟𝑦𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒 𝑜𝑛 𝑖𝑡                أي  مكان   
 إذا  كانت𝑓 قابلة للإشتقاق ف 

𝑑𝑜𝑚𝑎𝑖𝑛 𝑎𝑛𝑑 ℎ𝑎𝑠 𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑒𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛  𝑔 = 𝑓−1                 𝑔 = 𝑓−1 لها دالة  عكسية 

𝑡ℎ𝑒𝑛                          𝑔′(𝑥) =
1

𝑓′(𝑔(𝑥))
 ,   𝑓′(𝑔(𝑥)) ≠  فإن                                          0

 

𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 4𝑥 − 1 ℎ𝑎𝑠           دالة  عكسية 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 4𝑥 −  إذا  كانت1

𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥), 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(−1)                               𝑔′(−1)  أوجد  𝑔(𝑥) للدالة 

𝑎) −
1

2
 

𝑏) 
1

84
  

𝑐)  
1

4
 

𝑑) −
1

42
 

𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑓(𝑥) = 𝑥5 + 4𝑥 − 2 ℎ𝑎𝑠           دالة  عكسية 𝑓(𝑥) = 𝑥5 + 4𝑥 −  إذا  كانت2

𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥), 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(−2)                               𝑔′(−2)  أوجد  𝑔(𝑥) للدالة 

𝑎) −
1

2
 

𝑏) −
1

4
  

𝑐)  
1

4
 

𝑑)
1

2
 

 

 تذكر أن 
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𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑓(𝑥) = 𝑥5 + 3𝑥3 + 𝑥               دالة  عكسية 𝑓(𝑥) = 𝑥5 + 3𝑥3 + 𝑥إذا  كانت 

ℎ𝑎𝑠 𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥), 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(5)                          𝑔′(5)  أوجد  𝑔(𝑥) للدالة 

𝑎) −
1

5
 

𝑏) 
1

51
  

𝑐)  
1

15
 

𝑑) −
1

15
 

𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡                                          𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 2𝑥 +  إذا  كانت                               1

ℎ𝑎𝑠 𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥), 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(−2)   𝑔′(−2)  أوجد  𝑔(𝑥)دالة  عكسية للدالة  

𝑎)
1

5
 

𝑏) 3  

𝑐) −  
1

5
 

𝑑) −
1

3
 

𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡                                         𝑓(𝑥) = √𝑥3 + 2𝑥 +  إذا  كانت                                4

ℎ𝑎𝑠 𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥)  , 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(2)         𝑔′(2)  أوجد  𝑔(𝑥)دالة  عكسيةللدالة 

𝑎) − 2 

𝑏) 2  

𝑐) −  
1

2
 

𝑑)
1

2
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𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡                          𝑓(𝑥) = √𝑥5 + 4𝑥3 + 3𝑥 +  إذا  كانت                                 1

ℎ𝑎𝑠 𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥)                                  𝑔′(3)  أوجد  𝑔(𝑥)   دالةعكسيةللدالة 

, 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(3) 

𝑎) −
10

3
 

𝑏) 
10

3
  

𝑐) −  
3

10
 

𝑑)
3

10
 

  

𝐸𝑥𝑎𝑚    2024 − 2025 

𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑓(𝑥) = 𝑥5 + 2𝑥3 − 1 ℎ𝑎𝑠      دالة  عكسية 𝑓(𝑥) = 𝑥5 + 2𝑥3 −  إذا  كانت1

𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥), 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(2)                               𝑔′(2)  أوجد  𝑔(𝑥) للدالة 

𝑎) − 1                                                                                                                     𝑏) 0  

𝑐)
1

11
                                                                                                                       𝑑) 

1

5
  

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2023 − 2024 

𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 2𝑥 + 1 ℎ𝑎𝑠           دالة  عكسية 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 2𝑥 +  إذا  كانت1

𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥), 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(−2)                               𝑔′(−2)  أوجد  𝑔(𝑥) للدالة 

𝑎) −
1

2
                                                                                                                    𝑏) 

1

5
  

𝑐)
1

2
                                                                                                                          𝑑) −  

1

5
  

 

  امتحانات 
 14نفس فكرة السؤال  سابقة على وزارية مسائل وردت ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2019 − 2020 

𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑓(𝑥) = 𝑥5 + 4𝑥 − 2 ℎ𝑎𝑠           دالة  عكسية 𝑓(𝑥) = 𝑥5 + 4𝑥 −  إذا  كانت2

𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥), 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(−2)                               𝑔′(−2)  أوجد  𝑔(𝑥) للدالة 

𝑎) −
1

2
                                                                                                                     𝑏) 

1

84
  

𝑐)
1

4
                                                                                                                          𝑑) −  

1

42
  

𝐸𝑥𝑎𝑚    2018 − 2019 

𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 5𝑥 + 6 ℎ𝑎𝑠           دالة  عكسية 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 5𝑥 +  إذا  كانت6

𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥), 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(𝑥)                               𝑔′(𝑥)  أوجد  𝑔(𝑥) للدالة 

𝑎) 𝑔′(𝑥) =
1

[𝑔(𝑥)]2 + 6
                                                       𝑏) 𝑔′(𝑥) =

1

3[𝑔(𝑥)]2
 

𝑐) 𝑔′(𝑥) =
1

[𝑔(𝑥)]2 + 5[𝑔(𝑥)]
                                           𝑑) 𝑔′(𝑥) =

1

3[𝑔(𝑥)]2 + 5
 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2017 − 2018 

𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 2𝑥 + 1 ℎ𝑎𝑠           دالة  عكسية 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 2𝑥 +  إذا  كانت1

𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥), 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(−2)                               𝑔′(−2)  أوجد  𝑔(𝑥) للدالة 

𝑎) 5                                                                                             𝑏) 
1

5
  

𝑐) − 5                                                                                       𝑑) −  
1

5
 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2016 − 2017 

𝐺𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 4𝑥 − 1 ℎ𝑎𝑠           دالة  عكسية 𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 4𝑥 −  إذا  كانت1

𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑣𝑎𝑟𝑠𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑔(𝑥), 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔′(−1)                          𝑔′(−1)  أوجد  𝑔(𝑥) للدالة 

𝑎) 4                                     𝑏) 
1

7
                      𝑐) − 4                                    𝑑) −  

1

7
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𝑑

𝑑𝑥
(sin 𝑢) = 𝑢′𝑐𝑜𝑠𝑢                                                    ,

𝑑

𝑑𝑥
(cos 𝑢) = −𝑢′ sin 𝑢 

    
𝑑

𝑑𝑥
(tan 𝑢) = 𝑢′ sec2 𝑢                                             ,

𝑑

𝑑𝑥
(cot 𝑢) = −𝑢′ csc2 𝑢 

  
𝑑

𝑑𝑥
(sec 𝑢) = 𝑢′ sec 𝑢 tan 𝑢                                          ,

𝑑

𝑑𝑥
(csc 𝑢) = −𝑢′ csc 𝑢 cot 𝑢 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                      𝑓(𝑥) = sin 3𝑥 𝑠𝑒𝑐 3𝑥      أوجد  المشتقة                  

𝑎) sec2 3𝑥 

𝑏) − 3 sec2 3𝑥 

𝑐)3 sec2 3𝑥 

𝑑)3 csc2 3𝑥 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                      𝑓(𝑥) = √𝑐𝑜𝑠 5𝑡 𝑠𝑒𝑐 5𝑡  أوجد  المشتقة                       

𝑎)1 

𝑏)0 

𝑐)5 

𝑑) − 1 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                             𝑓(𝑥) =
1

𝑠𝑖𝑛4𝑤
 أوجد  المشتقة                               

𝑎)4 csc 4𝑤 cot 3𝑤 

𝑏) − 4 csc 4𝑤 cot 3𝑤 

𝑐) csc 4𝑤 cot 3𝑤 

𝑑)4 cot 3𝑤 

 

 تذكر أن 
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                      𝑓(𝑥) = 𝑤2 𝑠𝑒𝑐2 3𝑤  أوجد  المشتقة                        

𝑎)2𝑤 sec2 3𝑤 +  6 𝑤2 sec2 3𝑤 tan 3𝑤 

𝑏)2𝑤 sec2 3𝑤 −  6 𝑤2 sec2 3𝑤 tan 3𝑤 

𝑐)2𝑤 sec2 3𝑤 +  6 𝑤2 𝑠𝑒𝑐 3𝑤 tan 3𝑤 

𝑑)2𝑤 sec2 3𝑤 +  3 𝑤2 sec2 3𝑤 tan 3𝑤 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                      𝑓(𝑥) = 2 𝑠𝑖𝑛 2𝑥 𝑐𝑜𝑠 2𝑥  أوجد  المشتقة                    

𝑎)6 cos 3𝑥 

𝑏)6 cos 6𝑥 

𝑐)6 sin 6𝑥 

𝑑) cos 6𝑥 

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.              𝑓(𝑥) = 4 sin2 3𝑥 + 4 cos2 3𝑥  أوجد  المشتقة                  

𝑎)1                                                                                                                                     

𝑏)0 

𝑐)5      

 𝑑) − 1 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                        𝑓(𝑥) = tan √𝑥2 + 1  أوجد  المشتقة                        

𝑎)
𝑥

√𝑥2 + 1
𝑠𝑒𝑐 √𝑥2 + 1 

𝑏)
𝑥

2√𝑥2 + 1
sec2 √𝑥2 + 1 

𝑐)
2𝑥

√𝑥2 + 1
sec2 √𝑥2 + 1 

𝑑)
𝑥

√𝑥2 + 1
sec2 √𝑥2 + 1 
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                      𝑓(𝑥) = 4𝑥2 𝑠𝑖𝑛 𝑥 𝑠𝑒𝑐 3𝑥  أوجد  المشتقة                  

 

𝑎)8𝑥 sin 𝑥 sec 3𝑥 + 4𝑥2 cos 𝑥 sec 3𝑥 + 12𝑥2 sin 𝑥 sec 3𝑥 tan 3𝑥 

𝑏)8𝑥 sin 𝑥 sec 3𝑥 + 4𝑥2 cos 𝑥 sec 3𝑥 + 12𝑥2 sin 𝑥 sec 3𝑥 

𝑐)8𝑥 sin 𝑥 sec 3𝑥 + 4𝑥2 cos 𝑥 sec 3𝑥 + 12𝑥2 sin 𝑥 sec2 3𝑥 

𝑑)8𝑥 sin 𝑥 sec 3𝑥 + 4𝑥2 cos 𝑥 sec 3𝑥 + 12𝑥2 tan 3𝑥 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                 𝑓(𝑥) = 𝑠𝑖𝑛3 (𝑐𝑜𝑠√𝑥3 + 2𝑥2)              أوجد  المشتقة 

 

𝑎) 
3(3𝑥2 + 4𝑥) sin2(cos √𝑥3 + 2𝑥2) cos(cos √𝑥3 + 2𝑥2) sin √𝑥3 + 2𝑥2

2√𝑥3 + 2𝑥2
 

𝑏) −
3(3𝑥2 + 4𝑥) sin2(cos √𝑥3 + 2𝑥2) cos(cos √𝑥3 + 2𝑥2) sin √𝑥3 + 2𝑥2

2√𝑥3 + 2𝑥2
 

𝑐) 
3(3𝑥2 + 4𝑥) sin2(cos √𝑥3 + 2𝑥2)) sin √𝑥3 + 2𝑥2

2√𝑥3 + 2𝑥2
 

𝑑) 
3(3𝑥2 + 4𝑥) sin2(cos √𝑥3 + 2𝑥2) cos(cos √𝑥3 + 2𝑥2 )

2√𝑥3 + 2𝑥2
 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒.                 𝑓(𝑥) = 𝑡𝑎𝑛4(𝑠𝑖𝑛2(𝑥3 + 2𝑥))              أوجد  المشتقة 

 

𝑎)(12𝑥2 + 8) tan3(sin2( 𝑥3 + 2𝑥)). sec2(sin2( 𝑥3 + 2𝑥)) sin(2 𝑥3 + 4𝑥) 

𝑏)(12𝑥2 + 8) tan3(sin2( 𝑥3 + 2𝑥)). sec2(sin2( 𝑥3 + 2𝑥)) sin( 𝑥3 + 2𝑥) 

𝑐)(12𝑥2 + 8) tan3(sin2( 𝑥3 + 2𝑥)). sec2(sin2( 𝑥3 + 2𝑥)) cos(2 𝑥3 + 4𝑥) 

𝑑)(4𝑥2 + 2) tan3(sin2( 𝑥3 + 2𝑥)). sec2(sin2( 𝑥3 + 2𝑥)) sin(2 𝑥3 + 4𝑥) 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2024 − 2025         

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛     𝑓(𝑥) =  csc2(cot 𝑥)  أوجد  مشتقة  الدالة     

𝑎)𝑓′(𝑥) = csc2 𝑥 [csc(cot 𝑥)]. [cot(cot 𝑥)]. 

𝑏)𝑓′(𝑥) = (2 csc2 𝑥)[csc2(cot 𝑥)]. [cot(csc 𝑥)]. 

𝑐)𝑓′(𝑥) = (2 csc2 𝑥)[csc2(cot 𝑥)]. [cot(cot 𝑥)]. 

𝑑)𝑓′(𝑥) = [csc2(cot 𝑥)]. [cot(cot 𝑥)]. 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023     𝑎𝑛𝑑 𝐸𝑥𝑎𝑚    2023 − 2024       

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                                               أوجد  مشتقة  الدالة 

𝑓(𝑥) =  sin2(tan 𝑥)                                                                          𝑓(𝑥) =  sin2(tan 𝑥) 

𝑎)𝑓′(𝑥) = 2 sin(tan 𝑥) . cos(tan 𝑥) . sec2 𝑥 

𝑏)𝑓′(𝑥) = 2 sin 𝑥 tan 𝑥 . cos 𝑥 + sec2 𝑥 . sin2 𝑥 

𝑐)𝑓′(𝑥) = 2 sin(tan 𝑥) . sec2 𝑥 

𝑑)𝑓′(𝑥) = 2 sin(tan 𝑥) . cos 𝑥 . sec2 𝑥 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2021 − 2022 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                                               أوجد  مشتقة  الدالة 

𝑓(𝑥) = tan 3𝑥 −  csc2 𝑥                                                         𝑓(𝑥) =  tan 3𝑥 −  csc2 𝑥 

𝑎) 𝑓′(𝑥) = 3 sec2 3𝑥 + 2 csc2 𝑥 cot 𝑥  

𝑏) 𝑓′(𝑥) = 3 sec2 3𝑥 tan 3𝑥 + 2 csc 𝑥 cot 𝑥 

𝑐) 𝑓′(𝑥) = 3 sec2 3𝑥 − 2 csc2 𝑥 cot 𝑥 

𝑑) 𝑓′(𝑥) = 3 sec2 3𝑥 tan 3𝑥 − 2 csc 𝑥 cot 𝑥 

ي امتحانات 
 15نفس فكرة السؤال  سابقة على وزارية مسائل وردت ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2020 − 2021 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                           𝑓(𝑥) =
sin 𝑥2

𝑥2
 أوجد  مشتقة                              

𝑎)𝑓′(𝑥) =
cos 𝑥2

2𝑥
     

 𝑏) 𝑓′(𝑥) =
2𝑥 cos 𝑥2

2𝑥
 

𝑐) 𝑓′(𝑥) =
2𝑥3 cos 𝑥2 + 2𝑥 sin 𝑥2

𝑥4
 

𝑑) 𝑓′(𝑥) =
2𝑥3 cos 𝑥2 − 2𝑥 sin 𝑥2

𝑥4
 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2017 − 2018 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                𝑓(𝑥) = √tan(𝑥3 + 2𝑥)  أوجد  مشتقة                       

𝑎)
(3𝑥2 + 2) 𝑡𝑎𝑛(𝑥3 + 2𝑥) 

2√𝑡𝑎𝑛(𝑥3 + 2𝑥)
   

𝑏)
(3𝑥2 + 2) 𝑠𝑒𝑐2(𝑥3 + 2𝑥) 

2√𝑡𝑎𝑛(𝑥3 + 2𝑥)
 

𝑐)
(3𝑥2 + 2) 𝑠𝑒𝑐(𝑥3 + 2𝑥) 

2√𝑡𝑎𝑛(𝑥3 + 2𝑥)
 

 𝑑)
(3𝑥2 + 2) 𝑠𝑒𝑐2(𝑥3 + 2𝑥) 

√𝑡𝑎𝑛(𝑥3 + 2𝑥)
 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2016 − 2017 

𝐼𝑓𝑦 = sec2 3𝑥 − tan2 3𝑥  𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑦′                𝑦′ أوجد 𝑦 = sec2 3𝑥 − tan2 3𝑥  إذا  كانت 

𝑎)1                                                                                                                       𝑏)0 

 

𝑐)5                                                                                                                         𝑑) − 1 
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𝑑

𝑑𝑥
((𝑓(𝑥))𝑔(𝑥)) = (𝑓(𝑥))𝑔(𝑥) (

𝑓’(𝑥)𝑔(𝑥)

𝑓(𝑥)
+ 𝑔’(𝑥)𝑙𝑛𝑓(𝑥)) 

𝑈𝑠𝑒 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑟𝑖𝑡ℎ𝑚𝑖𝑐 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                  استخدم تفاضل اللوغاريتم لإيجاد 

𝑡𝑜 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒𝑜𝑓𝑓(𝑥) = (𝑥)4−𝑥2
                   𝑓(𝑥) = (𝑥)4−𝑥2

 مشتقة الدالة 

𝑎) 𝑓′(𝑥) = (𝑥)4−𝑥2
 (

4 − 𝑥2

𝑥
− 2𝑥𝑙𝑛𝑥)  

𝑏) 𝑓′(𝑥) = (𝑥)4−𝑥2
 (−

4 − 𝑥2

𝑥
− 2𝑥𝑙𝑛𝑥) 

𝑐) 𝑓′(𝑥) = (𝑥)4−𝑥2
 (−

4 − 𝑥2

𝑥
− 2𝑥𝑙𝑛𝑥) 

𝑑) 𝑓′(𝑥) = (𝑥)4−𝑥2
 (−

4 − 𝑥2

𝑥
+ 𝑥𝑙𝑛𝑥) 

𝑈𝑠𝑒 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑟𝑖𝑡ℎ𝑚𝑖𝑐 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                  استخدم تفاضل اللوغاريتم لإيجاد 

𝑡𝑜 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒𝑜𝑓𝑓(𝑥) = (𝑥2)4𝑥                       𝑓(𝑥) = (𝑥2)4𝑥 مشتقة الدالة 

𝑎) 𝑓′(𝑥) = (𝑥2)4𝑥 (8𝑙𝑛𝑥 + 8)  

𝑏) 𝑓′(𝑥) = (𝑥2)4𝑥 (4𝑙𝑛𝑥 + 4) 

𝑐) 𝑓′(𝑥) = 4(𝑥2)4𝑥 (8𝑙𝑛𝑥 + 8) 

𝑑) 𝑓′(𝑥) = 2(𝑥2)4𝑥 (4𝑙𝑛𝑥 + 4) 

𝑈𝑠𝑒 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑟𝑖𝑡ℎ𝑚𝑖𝑐 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                  استخدم تفاضل اللوغاريتم لإيجاد 

𝑡𝑜 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒𝑜𝑓𝑓(𝑥) = 𝑥sin 𝑥                            𝑓(𝑥) = 𝑥sin 𝑥  مشتقة الدالة 

𝑎)𝑥𝑠𝑖𝑛 𝑥 (𝑥 𝑐𝑜𝑠 𝑥 . 𝑙𝑛𝑥 + 𝑠𝑖𝑛 𝑥) 

𝑏)𝑥𝑠𝑖𝑛 𝑥  (
𝑥 𝑐𝑜𝑠 𝑥 . 𝑙𝑛𝑥 + 𝑠𝑖𝑛 𝑥 

𝑥
) 

𝑐)𝑥𝑠𝑖𝑛 𝑥  (
𝑥 𝑐𝑜𝑠 𝑥 + 𝑙𝑛𝑥(𝑠𝑖𝑛 𝑥) 

𝑥
) 

𝑑)𝑥𝑠𝑖𝑛 𝑥  (
 𝑐𝑜𝑠 𝑥 . 𝑙𝑛𝑥 + 𝑥𝑠𝑖𝑛 𝑥 

𝑥
) 

 تذكر أن
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𝑈𝑠𝑒 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑟𝑖𝑡ℎ𝑚𝑖𝑐 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                  استخدم تفاضل اللوغاريتم لإيجاد 

𝑡𝑜 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒𝑜𝑓𝑓(𝑥) = (sin 𝑥)𝑥            𝑓(𝑥) = (sin 𝑥)𝑥  مشتقة الدالة  

𝑎)(𝑠𝑖𝑛 𝑥)𝑥 (𝑥 𝑠𝑖𝑛 𝑥 +  𝑙𝑛(𝑐𝑜𝑡 𝑥)) 

𝑏)(𝑠𝑖𝑛 𝑥)𝑥  (𝑥 𝑐𝑜𝑡 𝑥 +  𝑙𝑛(𝑠𝑖𝑛 𝑥)) 

𝑐)(𝑠𝑖𝑛 𝑥)𝑥 (𝑥 𝑐𝑜𝑡 𝑥 −  𝑙𝑛(𝑠𝑖𝑛 𝑥)) 

𝑑)(𝑠𝑖𝑛 𝑥)𝑥 ( 𝑐𝑜𝑡 𝑥 + 𝑥 𝑙𝑛(𝑠𝑖𝑛 𝑥)) 

𝑈𝑠𝑒 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑟𝑖𝑡ℎ𝑚𝑖𝑐 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                  استخدم تفاضل اللوغاريتم لإيجاد 

𝑡𝑜 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒𝑜𝑓𝑓(𝑥) = (𝑥)ln 𝑥                       𝑓(𝑥) = (𝑥)ln 𝑥  مشتقة الدالة  

𝑎)𝑥  (𝑙𝑛 𝑥)− 1. (𝑙𝑛 𝑥) 

𝑏)2𝑥  (𝑙𝑛 𝑥)− 1. (𝑙𝑛 𝑥) 

𝑐)2𝑥  (𝑙𝑛 𝑥)+ 1. (𝑙𝑛 𝑥) 

𝑑)𝑥  (𝑙𝑛 𝑥)− 1. (𝑙𝑛 2𝑥) 

𝑈𝑠𝑒 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑟𝑖𝑡ℎ𝑚𝑖𝑐 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                                  استخدم تفاضل اللوغاريتم لإيجاد 

𝑡𝑜 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒𝑜𝑓𝑓(𝑥) = (𝑥)√𝑥                          𝑓(𝑥) = (𝑥)√𝑥  مشتقة الدالة  

𝑎) (𝑥)√𝑥 ( 
1

√𝑥
−

ln 𝑥

2√𝑥
)  

𝑏) (𝑥)√𝑥 ( 
1

√𝑥
+

ln 𝑥

2√𝑥
) 

𝑐) (𝑥)√𝑥 ( 
1

2√𝑥
+

ln 𝑥

√𝑥
) 

𝑑) (𝑥)√𝑥 ( 
1

2√𝑥
+

ln 𝑥

2√𝑥
) 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2023 − 2024 

𝑈𝑠𝑒 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑟𝑖𝑡ℎ𝑚𝑖𝑐 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                 استخدم  تفاضل اللوغاريتم لإيجاد 

𝑡𝑜 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒𝑜𝑓           𝑓(𝑥) = (𝑥)4−𝑥2
 مشتقة  الدالة                    

𝑎) 𝑓′(𝑥) = (𝑥)4−𝑥2
 (−2𝑥𝑙𝑛𝑥 +

4 − 𝑥2

𝑥
)  

𝑏) 𝑓′(𝑥) = (𝑥)4−𝑥2
 (2𝑥𝑙𝑛𝑥 +

4 − 𝑥2

𝑥
) 

𝑐) 𝑓′(𝑥) = (𝑥)4−𝑥2
 (𝑥𝑙𝑛𝑥 −

4 − 𝑥2

𝑥
) 

𝑑) 𝑓′(𝑥) = (𝑥)4−𝑥2
 (𝑙𝑛𝑥 +

4 − 𝑥2

𝑥
) 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2021 − 2022 

𝑈𝑠𝑒 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑟𝑖𝑡ℎ𝑚𝑖𝑐 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                 استخدم  تفاضل اللوغاريتم لإيجاد 

𝑡𝑜 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒𝑜𝑓𝑓(𝑥) = (𝑥2)4𝑥       𝑓(𝑥) = (𝑥2)4𝑥  مشتقة  الدالة 

𝑎) 𝑓′(𝑥) = (𝑥2)4𝑥  (8𝑙𝑛𝑥 + 8)  

𝑏) 𝑓′(𝑥) = (𝑥2)4𝑥 (4𝑙𝑛𝑥 + 4) 

𝑐) 𝑓′(𝑥) = 4(𝑥2)4𝑥  (8𝑙𝑛𝑥 + 8) 

𝑑) 𝑓′(𝑥) = 2(𝑥2)4𝑥  (4𝑙𝑛𝑥 + 4) 

 

 

 

ي امتحانات 
 16نفس السؤال سابقة على وزاريةمسائل وردة ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2019 − 2020 

𝑈𝑠𝑒 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑟𝑖𝑡ℎ𝑚𝑖𝑐 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                 استخدم  تفاضل اللوغاريتم لإيجاد 

𝑡𝑜 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒𝑜𝑓𝑔(𝑥) = (𝑥2)3𝑥       𝑔(𝑥) = (𝑥2)3𝑥  مشتقة  الدالة 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2019 − 2020 

𝑈𝑠𝑒 𝑙𝑜𝑔𝑎𝑟𝑖𝑡ℎ𝑚𝑖𝑐 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛                 استخدم  تفاضل اللوغاريتم لإيجاد 

𝑡𝑜 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒𝑜𝑓                               𝑔(𝑥) = (sin 𝑥)𝑥 مشتقة  الدالة 

𝑔(𝑥) = (sin 𝑥)𝑥 
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𝑑

𝑑𝑥
(𝑙𝑛 𝑓(𝑥)) =

𝑓′(𝑥)

𝑓(𝑥)
 

 
𝑑

𝑑𝑥
(𝑎𝑓(𝑥)) = 𝑓′(𝑥). 𝑎𝑓(𝑥). 𝑙𝑛𝑎                         ,               

𝑑

𝑑𝑥
(𝑒𝑓(𝑥)) = 𝑓′(𝑥). 𝑒𝑓(𝑥) 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑥) = 𝑥2𝑒𝑥                                     أوجد  مشتقة 

𝑎)2 𝑒𝑥 + 𝑥𝑒𝑥 

𝑏)2𝑥 𝑒𝑥 + 𝑥2𝑒𝑥 

𝑐)2𝑥 𝑒𝑥 + 𝑥2𝑒𝑥 

𝑑)2𝑥 𝑒𝑥 + 𝑥2𝑒𝑥 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑥) = 𝑒2𝑥𝑐𝑜𝑠4𝑥                            أوجد  مشتقة 

𝑎) − 8𝑒2𝑥𝑠𝑖𝑛4𝑥 

𝑏)2𝑒2𝑥𝑐𝑜𝑥4𝑥 − 4𝑒2𝑥𝑠𝑖𝑛4𝑥 

𝑐)𝑒2𝑥𝑐𝑜𝑥4𝑥 − 4𝑒2𝑥𝑠𝑖𝑛4𝑥 

𝑑)2𝑒2𝑥𝑐𝑜𝑥4𝑥 + 4𝑒2𝑥𝑠𝑖𝑛4𝑥 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑡) = 𝑡 + 2𝑡                                     أوجد  مشتقة 

𝑎)1 + 2𝑡 

𝑏)2𝑡𝑙𝑛2 

𝑐)1 + 2𝑡𝑙𝑛2 

𝑑)𝑡 − 21 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑡) = 𝑡 43𝑡                                     أوجد  مشتقة 

𝑎)1 × 43 

𝑏) 43𝑡 + 3𝑡 43𝑡𝑙𝑛4 

𝑐) 43𝑡 + 3𝑡 

𝑑) 43𝑡 + 3𝑡 43𝑡 

 تذكر أن 
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑥) = 2𝑒4𝑥+1                            أوجد  مشتقة 

𝑎)4 𝑒4𝑥+1 

𝑏)2 𝑒4 

𝑐) 8𝑒4𝑥+1 

𝑑)3𝑒4𝑥+1 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑥) = (
1

𝑒
)

𝑥

 أوجد  مشتقة                                     

𝑎) −  𝑒𝑥 

𝑏) − 𝑥 𝑒𝑥 

𝑐)𝑒−𝑥 

𝑑) − 𝑥𝑒−𝑥 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑥) = (
1

3
)

𝑥2

 أوجد  مشتقة                                 

𝑎) 2𝑥 (
1

3
)𝑥2

ln 3 

𝑏) − 2𝑥 (
1

3
)𝑥2

ln 3 

𝑐)𝑥 (
1

3
)𝑥2

ln 3 

𝑑)2𝑥 (
1

3
)𝑥 ln

1

3
 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑥) = 4−𝑥2
 أوجد  مشتقة                                     

𝑎)2𝑥 (4)−𝑥2
ln 4 

𝑏) − 2𝑥 (4)−𝑥2
 

𝑐) − 2𝑥 (4)−𝑥2
ln 4 

𝑑) − 𝑥 (4)−𝑥2
ln 4 
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑢) = 𝑒𝑢2+4𝑢                                   أوجد  مشتقة 

𝑎)𝑒𝑢2+4𝑢(2𝑢 + 4) 

𝑏)𝑒2𝑢+4 

𝑐) 𝑒𝑢2+4(2𝑢) 

𝑑)𝑒𝑢2+4𝑢 + (2𝑢 + 4) 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑥) = 3𝑒𝑡𝑎𝑛𝑢                                  أوجد  مشتقة 

𝑎) 3𝑒𝑡𝑎𝑛𝑢𝑠𝑒𝑐𝑢 

𝑏) 3𝑒𝑡𝑎𝑛𝑢𝑠𝑒𝑐2𝑢 

𝑐) − 3𝑒𝑡𝑎𝑛𝑢𝑠𝑒𝑐2𝑢 

𝑑) 3𝑒𝑠𝑒𝑐2𝑢 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑤) =
𝑒4𝑤

𝑤
 أوجد  مشتقة                                   

𝑎) 
4𝑒4𝑤𝑤 − 𝑒4𝑤

𝑤2
 

𝑏) 
4𝑒4𝑤𝑤 + 𝑒4𝑤

𝑤2
 

𝑐)
𝑒4𝑤𝑤 − 𝑒4𝑤

𝑤2
 

𝑑) 
4𝑒3𝑤𝑤 − 𝑒4𝑤

𝑤2
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑤) =
𝑤

𝑒6𝑤
 أوجد  مشتقة                                   

𝑎) 
6𝑒6𝑤𝑤 − 𝑒6𝑤

𝑒12𝑤
 

𝑏) 
𝑒6𝑤 − 6𝑤𝑒6𝑤

𝑒12𝑤
 

𝑐) 
𝑒6𝑤 + 6𝑤𝑒6𝑤

𝑒12𝑤
 

𝑑) 
𝑒6𝑤 − 𝑤𝑒6𝑤

𝑒6𝑤
 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛 2𝑥  أوجد  مشتقة                                   

𝑎) 
1

𝑥
 

𝑏) 
2

𝑥
 

𝑐) 2𝑥 

𝑑) 2 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛 √8𝑥  أوجد  مشتقة                                

  

𝑎) 
1

2𝑥
 

𝑏) 
2

𝑥
 

𝑐) 8𝑥 

𝑑) 8 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2024 − 2025 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛         𝑓(𝑥) =  𝑡 + 2𝑡        أوجد  مشتقة  الدالة 

𝑎)𝑓′(𝑥) = 1 + 2𝑡         

𝑏)𝑓′(𝑥) = 1 + 2𝑡 𝑙𝑛 𝑡 

𝑐)𝑓′(𝑥) = 𝑡 + 2𝑡 𝑙𝑛 𝑡 

𝑑)𝑓′(𝑥) = 1 + 𝑙𝑛 2 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛         𝑓(𝑥) =  
√ln 𝑥

𝑥
 أوجد  مشتقة  الدالة        

𝑎)𝑓′(𝑥) =
1 − 2 ln 𝑥

√ln 𝑥
 

𝑏)𝑓′(𝑥) =
1

2𝑥2√ln 𝑥
 

𝑐)𝑓′(𝑥) =
1 − 2 ln 𝑥

2𝑥2√ln 𝑥
 

𝑑)𝑓′(𝑥) =
1 − 2 ln 𝑥

2𝑥2
 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2020 − 2021      𝑎𝑛𝑑      𝐸𝑥𝑎𝑚    2017 − 2018  

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛      𝑓(𝑥) =  𝑒𝑥 ln 𝑥  أوجد  مشتقة  الدالة      

𝑎)𝑓′(𝑥) =
𝑒𝑥

𝑥
 

𝑏)𝑓′(𝑥) = 𝑒𝑥(
1

𝑥
+ ln 𝑥) 

𝑐)𝑓′(𝑥) =
1

𝑥
+ 𝑒𝑥 

𝑑)𝑓′(𝑥) = 𝑒𝑥 + ln 𝑥 

ي امتحانات
 17نفس فكرة السؤال على  سابقة وزارية مسائل وردت ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2019 − 2020 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛      𝑓(𝑡) =  𝑙𝑛(𝑡3 + 3𝑡)  أوجد  مشتقة  الدالة    

𝑎)𝑓′(𝑥) = (3𝑡2 + 3). ln(𝑡3 + 3𝑡) 

𝑏)𝑓′(𝑥) =
1

𝑡3 + 3𝑡
 

𝑐)𝑓′(𝑥) =
3𝑡2 + 3

𝑡3 + 3𝑡
 

𝑑)𝑓′(𝑥) =
3𝑡2 + 3

(𝑡3 + 3𝑡)2
 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2018 − 2019 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛          ℎ(𝑥)  = (
1

3
)𝑥2

 أوجد  مشتقة  الدالة            

 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2018 − 2019 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                                               أوجد  مشتقة  الدالة 

𝑓(𝑥) =  
𝑒√𝑥3+1

2𝑥
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𝑑

𝑑𝑥
(sin−1 𝑢) =

𝑢′

√1 − 𝑢2
                               ,        

𝑑

𝑑𝑥
(cos−1 𝑢) =

−𝑢′

√1 − 𝑢2
  

𝑑

𝑑𝑥
(tan−1 𝑢) =

𝑢′

1 + 𝑢2
                                  ,       

𝑑

𝑑𝑥
(cot−1 𝑢) =

−𝑢′

1 + 𝑢2
 

𝑑

𝑑𝑥
(sec−1 𝑢) =

𝑢′

|𝑢|√𝑢2 − 1
                          ,       

𝑑

𝑑𝑥
(csc−1 𝑢) =

−𝑢′

|𝑢|√𝑢2 − 1
 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                  𝑓(𝑥) = sin−1(𝑥3 + 1)  أوجد  مشتقة                      

𝑎)
3𝑥2

√1 − (𝑥3 − 1)2
 

𝑏)
3𝑥2

√1 + (𝑥3 + 1)2
 

𝑐)
−3𝑥2

√1 − (𝑥3 + 1)2
 

𝑑)
3𝑥2

√1 − (𝑥3 + 1)2
 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                 𝑓(𝑥) = sin−1(√𝑥)  أوجد  مشتقة                                

𝑎)
1

2√𝑥(1 − 𝑥)
 

𝑏)
1

2√1 − 𝑥2
 

𝑐)
−1

2√𝑥(1 − 𝑥)
 

𝑑)
1

√√𝑥(1 − 𝑥)
 

 تذكر أن
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                  𝑓(𝑥) = cos−1(𝑥2 + 𝑥)  أوجد  مشتقة                      

𝑎)
−1

2√1 − 𝑥2
 

𝑏)
−2𝑥 − 1

2√1 − (𝑥2 + 𝑥)2
 

𝑐)
−2𝑥 − 1

√1 − (𝑥2 + 𝑥)2
 

𝑑)
2𝑥 + 1

√1 − (𝑥2 + 𝑥)2
 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                  𝑓(𝑥) = cos−1 (
2

𝑥
)  أوجد  مشتقة                               

𝑎)
2

𝑥√𝑥2 + 4
 

𝑏)
2

𝑥√𝑥2 − 4
 

𝑐)
−2

𝑥√4 − 𝑥2
 

𝑑)
2

√𝑥2 + 4
 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                 𝑓(𝑥) = tan−1(√𝑥)  أوجد  مشتقة                               

𝑎)
1

2√𝑥(1 + 𝑥)
                                                                                      𝑏)

−1

2√𝑥(1 − 𝑥)
 

 

 

𝑐)
1

√𝑥(1 + 𝑥)
                                                                                                𝑑)

−1

2√𝑥(1 + 𝑥)
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                  𝑓(𝑥) = tan−1(
1

𝑥
)  أوجد  مشتقة                                 

𝑎)
1

1 + 𝑥2
 

𝑏)
1

1 − 𝑥2
 

𝑐)
−1

1 + 𝑥2
 

𝑑)
1

𝑥2 − 1
 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                  𝑓(𝑥) = √2 + tan−1 𝑥  أوجد  مشتقة                        

𝑎)
1

2(1 + 𝑥2)√2 + tan−1 𝑥
 

𝑏)
1

2(1 − 𝑥2)√2 + tan−1 𝑥
 

𝑐)
1

(1 + 𝑥2)√2 + tan−1 𝑥
 

𝑑)
2

(1 + 𝑥2)√2 + tan−1 𝑥
 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                  𝑓(𝑥) = 𝑒tan−1(𝑥)                                  أوجد  مشتقة 

𝑎) sec−2(𝑥) 𝑒tan−1(𝑥) 

𝑏) 
𝑒tan−1(𝑥)

1 + 𝑥2
 

𝑐) 
𝑒tan−1(𝑥)

1 − 𝑥2
 

𝑑) −  
𝑒tan−1(𝑥)

1 + 𝑥2
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𝐸𝑥𝑎𝑚      204 − 2025          𝑎𝑛𝑑    2019 − 2020 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                   𝑓(𝑥) = 𝑡𝑎𝑛−1( 𝑐𝑜𝑠 2𝑥 )  أوجد  مشتقة                    

𝑎) −
2 𝑐𝑜𝑠 2𝑥

1 + 𝑐𝑜𝑠2 2𝑥
 

𝑏) −
2 𝑠𝑖𝑛 2𝑥

1 + (𝑐𝑜𝑠 2𝑥)2
 

𝑐)   
𝑠𝑖𝑛 2𝑥

1 + 𝑐𝑜𝑠 2𝑥
 

𝑑) −  
2 sin 2𝑥

1 + (𝑐𝑜𝑠 2𝑥)2
 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                 𝑓(𝑥) = sin−1(√𝑥)  أوجد  مشتقة                                

𝑎)
1

2√𝑥(1 − 𝑥)
 

𝑏)
1

2√1 − 𝑥2
 

𝑐)
−1

2√𝑥(1 − 𝑥)
 

𝑑)
1

√√𝑥(1 − 𝑥)
 

 

 

ي امتحانات 
 18نفس فكرة السؤال  سابقة على وزارية مسائل وردت ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2021 − 2022 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                  𝑓(𝑥) = cos−1(2𝑥3)  أوجد  مشتقة                          

𝑎) 𝑓′(𝑥) =  
−6𝑥

√1 − 6𝑥4
 

𝑏) 𝑓′(𝑥) =  
6𝑥

√1 − 4𝑥6
 

𝑐) 𝑓′(𝑥) =  
−6𝑥2

√1 − 4𝑥6
 

𝑑) 𝑓′(𝑥) =  
6𝑥2

√1 − 4𝑥6
 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2020 − 2021 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                        tan−1( 𝑥3 )  أوجد  مشتقة                                       

𝑎) −
1

√1 − 𝑥6
 

𝑏)
1

1 + 𝑥6
 

𝑐)
1

√1 − 𝑥6
 

𝑑) −
3𝑥2

1 + 𝑥6
 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2018 − 2019 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑥) = cos−1(2𝑥)  أوجد  مشتقة                           

𝑎) 
2 sin 2𝑥

cos2(𝑥 − 2)
                                                                             𝑏)𝑓′(𝑥) =

−2

√1 + 4𝑥2
 

 

𝑐)𝑓′(𝑥) =
2

√1 − 4𝑥2
                                                                    𝑑)𝑓′(𝑥) =

−2

√1 − 4𝑥2
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𝑦إذا كانت الدالة   = 𝑓(𝑥)   : وط التالي  تحقق الشر

ة   1 ,𝑎](  متصلة على الفتر 𝑏]         

ة 2 ,𝑎)( قابلة للإشتقاق على الفتر 𝑏)         

3   )𝑓(𝑎) = 𝑓(𝑏) 

𝑐فإنة يوجد على الأقل عدد  ∈ (𝑎, 𝑏)       يحقق 

𝑓′(𝑐) = 0                

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑐 𝑠𝑎𝑡𝑖𝑠𝑓𝑦𝑖𝑛𝑔 𝑡ℎ𝑒 𝑐𝑜𝑛𝑐𝑙𝑢𝑠𝑖𝑜𝑛 𝑜𝑓 𝑅𝑜𝑙𝑙𝑒′𝑠       تحقق  نتيجة   نظرية  رول 𝑐  أوجد  قيمة 

  𝑇ℎ𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚 𝑓𝑜𝑟                   𝑓(𝑥) = 𝑥3 − 3𝑥2 + 2𝑥 + 2 𝑜𝑛  [0, ة  المعطاة           .[1 ي  الفتر
 للدالة ف 

𝑎)  𝑐 = 3 

𝑏) 𝑐 = 1.5774 

𝑐)  𝑐 = 0.4226 

𝑑)  𝑐 = −0.426 

 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑐 𝑠𝑎𝑡𝑖𝑠𝑓𝑦𝑖𝑛𝑔 𝑡ℎ𝑒 𝑐𝑜𝑛𝑐𝑙𝑢𝑠𝑖𝑜𝑛 𝑜𝑓 𝑅𝑜𝑙𝑙𝑒′𝑠       تحقق  نتيجة   نظرية  رول 𝑐  أوجد  قيمة 

𝑇ℎ𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚 𝑓𝑜𝑟                                 𝑓(𝑥) = 𝑥2 + 1 𝑜𝑛  [−2, ة  المعطاة                      .[2 ي  الفتر
 للدالة ف 

𝑎)  𝑐 = 1 

𝑏) 𝑐 = −1 

𝑐)  𝑐 = 0 

𝑑)  𝑐 = 2 

 

 

 

 تذكر أن
 نظرية رول

 

 تمارين إضافية
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑐 𝑠𝑎𝑡𝑖𝑠𝑓𝑦𝑖𝑛𝑔 𝑡ℎ𝑒 𝑐𝑜𝑛𝑐𝑙𝑢𝑠𝑖𝑜𝑛 𝑜𝑓 𝑅𝑜𝑙𝑙𝑒′𝑠       تحقق  نتيجة   نظرية  رول 𝑐  أوجد  قيمة 

𝑇ℎ𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚 𝑓𝑜𝑟                                  𝑓(𝑥) = sin 𝑥 𝑜𝑛  [−𝜋, ة  المعطاة                      [0 ي  الفتر
 للدالة ف 

𝑎) 𝑐 = −
𝜋

4
 

𝑏)  𝑐 = −
𝜋

4
 

𝑐)  𝑐 = −𝜋 

𝑑)  𝑐 = −
𝜋

2
 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2018 − 2019 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒 𝑡ℎ𝑒   𝑓(𝑥) = 𝑥2 − 𝑥 + ي  تحقق الدالة1
ة  التر  حدد الفتر

𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓(𝑥) = 𝑥2 − 𝑥 + 1𝑠𝑎𝑡𝑖𝑠𝑓𝑖𝑒𝑠                                 𝑐  فيها نظرية رول أوجد  قيمة 

 𝑅𝑜𝑙𝑙𝑒’𝑠 𝑇ℎ𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚 𝑎𝑛𝑑 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑐  

𝑎) [−1,1] , 𝑐 =
1

2
 

𝑏) [0,1] , 𝑐 =
1

2
 

𝑐) [−2,2] , 𝑐 = 0 

𝑑) [0,1] , 𝑐 = 2 

 

ي امتحانات 
 19نفس فكرة السؤال  سابقة على وزارية مسائل وردت ف 
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𝑦إذا كانت الدالة   = 𝑓(𝑥)   : وط التالي   تحقق الشر

ة   1 ,𝑎](  متصلة على الفتر 𝑏]  

ة 2 ,𝑎)( قابلة للإشتقاق على الفتر 𝑏)     

3   )𝑓(𝑎) ≠ 𝑓(𝑏) 

𝑐فإنة   يوجد على الأقل عدد   ∈ (𝑎, 𝑏)   يحقق 

𝑓′(𝑐) =
𝑓(𝑏) − 𝑓(𝑎)

𝑏 − 𝑎
                      𝑂𝑅              𝑓(𝑏) − 𝑓(𝑎)  = (𝑏 − 𝑎) 𝑓′(𝑐)     

 

𝑃𝑟𝑜𝑣𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡                                     |𝑠𝑖𝑛𝑎| ≤  |𝑎|    𝑓𝑜𝑟 𝑎𝑙𝑙    𝑎                              أثبت  أن 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  القيمة المتوسطة  نظرية تذكر أن
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 تمارين إضافية

𝐼𝑓 1 ≤ 𝑓′(𝑥) ≤ 4𝑓𝑜𝑟 𝑎𝑙𝑙 𝑥 𝑜𝑛                                            1لكل ≤ 𝑓′(𝑥) ≤  إذا  كانت   4

𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 (1, 4), 𝑓(1) = 5  𝑡ℎ𝑒𝑛                       فإن  𝑓(1) = ,1)و5 ة (4 ي  الفتر
 قيم 𝑥 ف 

𝑎) − 2 ≤ 𝑓(𝑥) ≤ 5 

𝑏) 4 ≤ 𝑓(𝑥) ≤ 5 

𝑐) 8 ≤ 𝑓(𝑥) ≤ 17 

𝑑) − 8 ≤ 𝑓(𝑥) ≤ 17 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑐 𝑠𝑎𝑡𝑖𝑠𝑓𝑦𝑖𝑛𝑔 𝑡ℎ𝑒 𝑀𝑒𝑎𝑛               ي  تحقق نظرية القيمة
  أوجد  قيمة  𝑐 التر

 𝑉𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑇ℎ𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚 𝑓𝑜𝑟                   𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 𝑥2𝑜𝑛  [0,  المتوسطة  للدالة                 .[1

𝑎) 𝑐 = 0.87 

𝑏) 𝑐 = 0.25 

𝑐) 𝑐 = 0.59 

𝑑) 𝑐 = 0.55 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑐 𝑠𝑎𝑡𝑖𝑠𝑓𝑦𝑖𝑛𝑔 𝑡ℎ𝑒 𝑀𝑒𝑎𝑛                  ي  تحقق نظرية القيمة
  أوجد  قيمة  𝑐 التر

 𝑉𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑇ℎ𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚 𝑓𝑜𝑟                  𝑓(𝑥) = sin 𝑥 𝑜𝑛  [0,
𝜋

2
]                  .  المتوسطة  للدالة

𝑎) 𝑐 = 0.98 

𝑏) 𝑐 = 1.2 

𝑐) 𝑐 = 0.88 

𝑑) 𝑐 = 1.5 

 

 

 

 

 تمارين إضافية
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒  𝑜𝑓 𝑐 𝑎𝑠 𝑔𝑢𝑎𝑟𝑎𝑛𝑡𝑒𝑒𝑑 𝑏𝑦 𝑡ℎ𝑒         بالشكل الذي تحققة نظرية 𝑐  أوجد  قيمة 

𝑀𝑒𝑎𝑛 𝑉𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑇ℎ𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚 𝑓𝑜𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛              ي
𝑓(𝑥)ف  = 𝑥2 − 2𝑥 القيمةالمتوسطة 

𝑓(𝑥) = 𝑥2 − 2𝑥 𝑜𝑛 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 [0  ,2]                                                             [ 0  ,2] ة  الفتر

𝑎) 𝑐 = 2 

𝑏) 𝑐 = 0 

𝑐) 𝑐 = 1 

𝑑) 𝑐 = 1.5 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2019 − 2020 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒  𝑜𝑓 𝑐 𝑎𝑠 𝑔𝑢𝑎𝑟𝑎𝑛𝑡𝑒𝑒𝑑 𝑏𝑦 𝑡ℎ𝑒         بالشكل الذي تحققة نظرية 𝑐  أوجد  قيمة 

𝑀𝑒𝑎𝑛 𝑉𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑇ℎ𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚 𝑓𝑜𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛              ي
𝑓(𝑥)ف  = 𝑥2 +  القيمةالمتوسطة 1

𝑓(𝑥) = 𝑥2 + 1 𝑜𝑛 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 [0  ,2]                                                             [ 0  ,2] ة  الفتر

𝑎) 𝑐 = 1 

𝑏) 𝑐 = 2 

𝑐) 𝑐 = 0.5 

𝑑) 𝑐 = 0 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2017 − 2018 

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑎 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑐 𝑠𝑎𝑡𝑖𝑠𝑓𝑦𝑖𝑛𝑔                        ي  تحقق نظرية القيمة  المتوسطة
 أوجد  قيمة 𝑐 التر

𝑀𝑒𝑎𝑛 𝑉𝑎𝑙𝑢𝑒𝑇ℎ𝑒𝑜𝑟𝑒𝑚 𝑓𝑜𝑟         𝑓(𝑥) = 𝑥2 + 2𝑥 + 1𝑜𝑛  [0,1]                             للدالة 

𝑎) 1                                                                                                                                 𝑏) 0 

𝑐) 
1

2
                                                                                                                               𝑑) 

1

3
 

ي امتحانات 
 20نفس فكرة السؤال  سابقة على وزارية مسائل وردت ف 
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𝑥متصلة عند النقطة  𝑓(𝑥)الدالة  1)  = 𝑎  وط الأتية  إذا تحقق الشر

𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑎+

𝑓(𝑥) =  𝑙𝑖𝑚
𝑥→𝑎−

𝑓(𝑥) = 𝑓(𝑎) 

ةمتصلة  𝑓(𝑥)الدالة   2) , 𝑎 ]  على الفتر 𝑏]   ة  تكون متصلة على جميع نقاط الفتر

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏                                             تجعل   
 حدد قيم 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏 التر

𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑚𝑎𝑘𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                                  متصلة 𝑓(𝑥)الدالة 

𝑓(𝑥) = {

2𝑠𝑖𝑛𝑥

𝑥
          , 𝑥 < 0

𝑎                 , 𝑥 = 0
𝑏𝑐𝑜𝑠𝑥         ,   𝑥 > 0

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تذكر أن
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𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏                                            تجعل   
 حدد قيم 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏 التر

𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑚𝑎𝑘𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                                   متصلة 𝑓(𝑥)الدالة 

𝑓(𝑥) = {

𝑎𝑒𝑥 + 1          ,                𝑥 < 0

sin−1(
𝑥

2
)          ,     0 ≤ 𝑥 ≤ 2  

𝑥2 + 𝑥 + 𝑏      ,               𝑥 > 2
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𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏                                            تجعل   
 حدد قيم 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏 التر

𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑚𝑎𝑘𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                                   متصلة 𝑓(𝑥)الدالة 

𝑓(𝑥) = {

𝑎(tan−1 𝑥 + 2)   ,              𝑥 < 0

2𝑒𝑏𝑥 + 1              ,    0 ≤ 𝑥 ≤ 3  

ln(𝑥 − 2) + 𝑥2    ,             𝑥 > 3
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2024 − 2025                                                                                    𝑝𝑎𝑝𝑒𝑟 𝑝𝑎𝑟𝑡 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏                                            تجعل   
 حدد قيم 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏 التر

𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑚𝑎𝑘𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                                متصلة 𝑓(𝑥)الدالة 

𝑓(𝑥) = {
2           ,              𝑥 < −1

𝑎𝑥 + 𝑏     , −1 ≤ 𝑥 ≤ 3  
−2          ,             𝑥 > 3

     

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023 

𝐼𝑓                                                 𝑔(𝑥) =
9 − 𝑥2

𝑚𝑥 + 2
 إذا  كانت                                                   

𝑖𝑠 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠(−∞,∞) , 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 ,                                         متصلة  على (∞,∞−) أوجد 

𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑚 𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒 𝑚 𝑖𝑠 𝑎 𝑐𝑜𝑛𝑠𝑡𝑎𝑛𝑡 𝑛𝑢𝑚𝑏𝑒𝑟                                 عدد ثابت𝑚  حيث 𝑚 

 

 

 

 

  امتحانات 
 21aنفس  سابقة علىوزارية مسائل وردت ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2020 − 2021 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑚 𝑎𝑛𝑑 𝑛                                     تجعل الدالة   
 حدد قيم 𝑛 و 𝑚 التر

𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑚𝑎𝑘𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛           ℎ(𝑥) = {
𝑥2 −𝑚𝑥 + 6

𝑥 − 2
, 𝑥 ≠ 2

𝑛        , 𝑥 = 2

 

𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                                     𝑥 =   متصلة  عند                                            2

 

 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2018 − 2019 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏                                            تجعل   
 حدد قيم 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏 التر

𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑚𝑎𝑘𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                                   متصلة 𝑓(𝑥)الدالة 

𝑓(𝑥) =

{
 

 
𝑎(tan−1 𝑥 + 2)        ,              𝑥 < 0

𝑏 cos(𝑥 +
1

3
)𝜋           ,    0 ≤ 𝑥 ≤ 3  

ln(𝑥 − 2) + 𝑥2 + 1 ,             𝑥 > 3
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2017 − 2018                                                                                     𝑝𝑎𝑝𝑒𝑟 𝑝𝑎𝑟𝑡 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏                                            تجعل   
 حدد قيم 𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑏 التر

𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑚𝑎𝑘𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑖𝑛𝑢𝑜𝑢𝑠                                                   متصلة 𝑓(𝑥)الدالة 

𝑓(𝑥) = {

𝑎𝑒𝑥 + 1          ,                𝑥 < 0

sin−1(
𝑥

2
)          ,     0 ≤ 𝑥 ≤ 2  

𝑥2 − 𝑥 + 𝑏      ,               𝑥 > 2
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33)𝑆𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑡ℎ𝑒 𝑠𝑖𝑧𝑒 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑢𝑝𝑖𝑙 𝑜𝑓 𝑎 𝑐𝑒𝑟𝑡𝑎𝑖𝑛   نفرض أن  حجم  بؤبؤ عي    حيوان 

 𝑎𝑛𝑖𝑚𝑎𝑙 𝑖𝑠 𝑔𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑏𝑦                𝑓(𝑥) =
80𝑥−0.3 + 60

2𝑥−0.3 + 5
𝑚𝑚               محدد يٌعطى بالعلاقة 

, 𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒 𝑥 𝑖𝑠 𝑡ℎ𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑛𝑠𝑖𝑡𝑦 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑔ℎ𝑡 𝑜𝑛                       هو  كثافتة الضوء  على 𝑥  حيث 

𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑢𝑝𝑖𝑙 . 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑠𝑖𝑧𝑒 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑢𝑝𝑖𝑙 𝑤𝑖𝑡ℎ                           العي    أوجد  حجم  بؤبؤ العي 

1)𝑛𝑜 𝑙𝑖𝑔ℎ𝑡                                                                                              1)عندما لا يوجد ضوء 

2) 𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡𝑒 𝑎𝑚𝑜𝑢𝑛𝑡 𝑜𝑓 𝑙𝑖𝑔ℎ𝑡.                             .  2)عند وجود كمية لانهائية  من الضوء 

 

 

 

 

 

 

34)𝑆𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑡ℎ𝑒 𝑠𝑖𝑧𝑒 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑢𝑝𝑖𝑙 𝑜𝑓 𝑎 𝑐𝑒𝑟𝑡𝑎𝑖𝑛   نفرض أن  حجم  بؤبؤ عي    حيوان 

 𝑎𝑛𝑖𝑚𝑎𝑙 𝑖𝑠 𝑔𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑏𝑦                𝑓(𝑥) =
80𝑥−0.3 + 60

8𝑥−0.3 + 15
𝑚𝑚               محدد يٌعطى بالعلاقة 

, 𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒 𝑥 𝑖𝑠 𝑡ℎ𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑛𝑠𝑖𝑡𝑦 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑔ℎ𝑡 𝑜𝑛                       هو  كثافتة الضوء  على 𝑥  حيث 

𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑢𝑝𝑖𝑙 . 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑠𝑖𝑧𝑒 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑢𝑝𝑖𝑙 𝑤𝑖𝑡ℎ                           العي    أوجد  حجم  بؤبؤ العي 

1)𝑛𝑜 𝑙𝑖𝑔ℎ𝑡                                                                                              1)عندما لا يوجد ضوء 

2) 𝑎𝑛 𝑖𝑛𝑓𝑖𝑛𝑖𝑡𝑒 𝑎𝑚𝑜𝑢𝑛𝑡 𝑜𝑓 𝑙𝑖𝑔ℎ𝑡.                             .  2)عند وجود كمية لانهائية  من الضوء 
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35)𝑀𝑜𝑑𝑖𝑓𝑦 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛               𝑓(𝑥) =
80𝑥−0.3 + 60

2𝑥−0.3 + 5
 قم  بتعديل  الدالة                     

𝑡0 𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑓(𝑥)𝑠𝑢𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑙𝑖𝑚
𝑥→∞

𝑓(𝑥) = 2 , 𝑙𝑖𝑚
𝑥→0+

𝑓(𝑥) =   لإيجاد الدالة𝑓(𝑥) بحيث يكون  8

 

 

 

 

 

 

36)𝐼𝑓                                          𝑓(𝑥) =
20𝑥−0.5 + 16

𝑔(𝑥)
 إذا  كانت                                       

𝑓𝑖𝑛𝑑 𝑔(𝑥) 𝑤ℎ𝑒𝑟𝑒          𝑙𝑖𝑚
𝑥→∞

𝑓(𝑥) = 4 , 𝑙𝑖𝑚
𝑥→0+

𝑓(𝑥) =  فأوجد  الدالة 𝑔(𝑥) حيث              5
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𝑆𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑒𝑙𝑜𝑐𝑖𝑡𝑦 𝑜𝑓 𝑎 𝑠𝑘𝑦𝑑𝑖𝑣𝑒𝑟                     لنفرض ان  سرعة لاعب  القفز  الحر  

𝑡 𝑠𝑒𝑐𝑜𝑛𝑑𝑠 𝑎𝑓𝑡𝑒𝑟 𝑗𝑢𝑚𝑝 𝑖𝑠 𝑔𝑖𝑣𝑒𝑛 𝑏𝑦                              ثانية  بعد القفز  تعطى   بالعلاقة 𝑡 بعد 

𝑣(𝑡) = −√
32

𝑘
 
1 − 𝑒−2𝑡√32𝑘

1 + 𝑒−2𝑡√32𝑘
 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑖𝑛𝑔 𝑣𝑒𝑙𝑜𝑐𝑖𝑡𝑦 𝑤𝑖𝑡ℎ 𝑘 = 0.0064 𝑎𝑛𝑑 𝑘 =  أوجد  أقص  سرعة  0.00128

𝐵𝑦 𝑤ℎ𝑎𝑡 𝑓𝑎𝑐𝑡𝑜𝑟 𝑑𝑜𝑒𝑠 𝑎 𝑠𝑘𝑦𝑑𝑖𝑣𝑒𝑟 ℎ𝑎𝑣𝑒 𝑡𝑜    بأي عامل  يتوجب  على لاعب  القفز  الحر  تغيت  

𝑐ℎ𝑎𝑛𝑔𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑘 𝑡𝑜 𝑐𝑢𝑡 𝑡ℎ𝑒                        لخفض أقص  سرعة إلى النصف 𝑘  قيمة 

 𝑙𝑖𝑚𝑖𝑡𝑖𝑛𝑔 𝑣𝑒𝑙𝑜𝑐𝑖𝑡𝑦 𝑖𝑛 ℎ𝑎𝑙𝑓? 
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1-   𝑝(𝑡)    :رمز السعر    فإن : 𝑝′(𝑡)  .ي السعر
 رمز معدل التغير ف 

2-  𝑄(𝑡)  :    :رمز الكمية المبيعة   فإن𝑄′(𝑡)   .ي الكمية
 رمز معدل التغير ف 

3 - 𝑅(𝑡)  :   :رمز الإيراد     فإن𝑅′(𝑡)  ي الإيراد
 رمز معدل التغير ف 

 𝑅(𝑥) = 𝑄(𝑡) × 𝑃(𝑡)                 𝑡ℎ𝑒𝑛              𝑅′(𝑥) = 𝑄′(𝑡)𝑃(𝑡) + 𝑄(𝑡)𝑃′(𝑡) − 4 

𝑅′(𝑡)

𝑅(𝑡)
 × 100 = ي  الإيرادات 

النسبةالمئوية لمعدل التغير  ف  − 5  

ي حالة   +اشارة المعدل موجب   – 6
ي حالة النقصان  –سالبة  الزيادة,ف 

 ف 

25) 𝑆𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑓𝑜𝑟 𝑠𝑜𝑚𝑒 𝑡𝑜𝑦, 𝑡ℎ𝑒 𝑞𝑢𝑎𝑛𝑡𝑖𝑡𝑦 𝑠𝑜𝑙𝑑 𝑄(𝑡)𝑎𝑡 𝑡𝑖𝑚𝑒 𝑡 𝑦𝑒𝑎𝑟𝑠 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒𝑠 𝑎𝑡 
𝑎 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑜𝑓 4%;  𝑒𝑥𝑝𝑙𝑎𝑖𝑛 𝑤ℎ𝑦 𝑡ℎ𝑖𝑠 𝑡𝑟𝑎𝑛𝑠𝑙𝑎𝑡𝑒𝑠 𝑡𝑜 𝑄′(𝑡) =  −0. 04𝑄(𝑡). 𝑆𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑎𝑙𝑠𝑜 𝑡ℎ𝑎𝑡 

 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒𝑠 𝑎𝑡 𝑎 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑜𝑓 3%;  𝑤𝑟𝑖𝑡𝑒 𝑜𝑢𝑡 𝑎 𝑠𝑖𝑚𝑖𝑙𝑎𝑟 𝑒𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑓𝑜𝑟 𝑃′(𝑡)𝑖𝑛 𝑡𝑒𝑟𝑚𝑠 

 𝑜𝑓 𝑃(𝑡). 𝑇ℎ𝑒 𝑟𝑒𝑣𝑒𝑛𝑢𝑒 𝑓𝑜𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑡𝑜𝑦 𝑖𝑠 𝑅(𝑡) = 𝑄(𝑡)𝑃(𝑡). 𝑆𝑢𝑏𝑠𝑡𝑖𝑡𝑢𝑡𝑖𝑛𝑔 𝑡ℎ𝑒 𝑒𝑥𝑝𝑟𝑒𝑠𝑠𝑖𝑜𝑛𝑠 

𝑓𝑜𝑟 𝑄′(𝑡) 𝑎𝑛𝑑 𝑃′(𝑡) 𝑖𝑛𝑡𝑜 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑟𝑜𝑑𝑢𝑐𝑡 𝑟𝑢𝑙𝑒 𝑅′(𝑡)  = 𝑄′(𝑡)𝑃(𝑡)  +  𝑄(𝑡)𝑃′(𝑡), 𝑠ℎ𝑜𝑤 𝑡ℎ𝑎𝑡  
𝑡ℎ𝑒 𝑟𝑒𝑣𝑒𝑛𝑢𝑒 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒𝑠 𝑎𝑡 𝑎 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑜𝑓 1%. 𝐸𝑥𝑝𝑙𝑎𝑖𝑛 𝑤ℎ𝑦 𝑡ℎ𝑖𝑠 𝑖𝑠"𝑜𝑏𝑣𝑖𝑜𝑢𝑠. " 

ض أن الكمية المباعة  ي الوقت  𝑄(𝑡)افير
جم 4%)بالسنوات( تتناقص بمعدل  𝑡للعبة ما ف  ح لماذا يُير   هذا إلى. ؛ اشر

𝑄’(𝑡) = −0.04𝑄(𝑡) ا أن السعر يزداد بمعدل .ا
ً
ض أيض   الإيراد . 𝑃(𝑡)بدلالة  𝑃’(𝑡)؛ اكتب معادلة مشابهة لـ %3فير

𝑅(𝑡)(من اللعبة هو  = 𝑄(𝑡)𝑃(𝑡) .  ين ب𝑃’(𝑡) و  𝑄’(𝑡)بالتعويض عن التعبير ي قاعدة الض 
  ف 

   𝑅′(𝑥) = 𝑄′(𝑡)𝑃(𝑡) + 𝑄(𝑡)𝑃′(𝑡)  ح لماذا يعتير هذا "واضحًا %1.بيرّ  أن الإيراد يتناقص بمعدل  "اشر

 

 

 

 

 

 𝐴𝑠 𝑖𝑛 𝑒𝑥𝑒𝑟𝑐𝑖𝑠𝑒 25, 𝑠𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑡ℎ𝑒 𝑞𝑢𝑎𝑛𝑡𝑖𝑡𝑦 𝑠𝑜𝑙𝑑 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒𝑠 𝑎𝑡 𝑎 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑜𝑓 4%. 𝐵𝑦 𝑤ℎ𝑎𝑡 

𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑚𝑢𝑠𝑡 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑏𝑒 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒𝑑 𝑡𝑜 𝑘𝑒𝑒𝑝 𝑡ℎ𝑒 𝑟𝑒𝑣𝑒𝑛𝑢𝑒 𝑐𝑜𝑛𝑠𝑡𝑎𝑛𝑡? 
 

ي التمرين ،
ض أن الكمية المباعة تتناقص بمعدل25كما ف  ما هو المعدل الذي يجب أن يزداد به السعر للحفاظ %4 .افير

 على ثبات الإيراد؟ 
 

 

 

 تذكر أن
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𝑆𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑜𝑓 𝑎𝑛 𝑜𝑏𝑗𝑒𝑐𝑡 𝑖𝑠 20 𝐴𝐸𝐷 𝑎𝑛𝑑 20000 𝑢𝑛𝑖𝑡𝑠 𝑎𝑟𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑑. 𝑖𝑓 𝑡ℎ𝑒 

𝑝𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒𝑠 𝑎𝑡 𝑎 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑜𝑓 1.25 𝐴𝐸𝐷 𝑝𝑒𝑟 𝑦𝑒𝑎𝑟 𝑎𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑞𝑢𝑎𝑛𝑡𝑖𝑡𝑦 𝑠𝑜𝑙𝑑 

𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒𝑠 𝑎𝑡 𝑎 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑜𝑓 2000 𝑝𝑒𝑟 𝑦𝑒𝑎𝑟, 𝑎𝑡 𝑤ℎ𝑎𝑡 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑤𝑖𝑙𝑙 𝑟𝑒𝑣𝑒𝑛𝑢𝑒 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒 

 سعر إحدى السلع 
ّ
ض أن قطعة. فإذا كان السعر يزداد بمعدل  20000للقطعة وقد بيعت  20AEDإفير

1.25 AED  ل
ّ
ي العام الواحد وتزداد الكمية المبيعة بمعد

ي العام فبأي معدل يزداد   2000ف 
للقطعة ف 

 الإيراد

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑆𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑜𝑓 𝑎𝑛 𝑜𝑏𝑗𝑒𝑐𝑡 𝑖𝑠14𝐴𝐸𝐷 𝑎𝑛𝑑 12,000 𝑢𝑛𝑖𝑡𝑠 𝑎𝑟𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑑. The 

 𝑐𝑜𝑚𝑝𝑎𝑛𝑦 𝑤𝑎𝑛𝑡𝑠 𝑡𝑜 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑞𝑢𝑎𝑛𝑡𝑖𝑡𝑦 𝑠𝑜𝑙𝑑 𝑏𝑦 1200 𝑢𝑛𝑖𝑡𝑠 𝑝𝑒𝑟 𝑦𝑒𝑎𝑟,   

𝑤ℎ𝑖𝑙𝑒 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑡ℎ𝑒 𝑟𝑒𝑣𝑒𝑛𝑢𝑒 𝑏𝑦 20,000 𝐴𝐸𝐷 𝑝𝑒𝑟 𝑦𝑒𝑎𝑟. 𝐴𝑡 what rate would 

 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑟𝑖𝑐𝑒 ℎ𝑎𝑣𝑒 𝑡𝑜 𝑏𝑒 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒𝑑 𝑡𝑜 𝑟𝑒𝑎𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑒𝑠𝑒 𝑔𝑜𝑎𝑙𝑠?   

 ســـــــــــــــعر القطعـــــــــــــــة 
ّ
ض أن ة قـــــــــــــــد بيعـــــــــــــــت  14AEDافـــــــــــــــير

ّ
ــ قطعـــــــــــــــة . تريـــــــــــــــد شر ـــــــــــــــة  12000للقطعـــــــــــــــة وأ ـــــــــــــ

ــة  بمقــــــــــــــــــــــدار  ة المبيعـــــــــــــــــــ ــادة الكميــــــــــــــــــــــّ دار  1200زيـــــــــــــــــــ
ّ

ــادة الإيــــــــــــــــــــــراد بمقــــــــــــــــــــــ ــام مــــــــــــــــــــــع زيـــــــــــــــــــ ي العـــــــــــــــــــ
قطعــــــــــــــــــــــة ف 

20000AED  عر بـــــــــــــــــــة لتحق ـــــــــــــــــــ  هـــــــــــــــــــذين ل الـــــــــــــــــــذي يتعـــــــــــــــــــيرّ  زيـــــــــــــــــــادة الســـــــــــــــــــّ
ّ
ي العـــــــــــــــــــام .فمـــــــــــــــــــا المعـــــــــــــــــــد

ف 

؟    الهدفير 
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𝐴 𝑏𝑎𝑠𝑒𝑏𝑎𝑙𝑙 𝑤𝑖𝑡ℎ 𝑚𝑎𝑠𝑠 0.15 𝑘𝑔 𝑎𝑛𝑑 𝑠𝑝𝑒𝑒𝑑 45 𝑚/𝑠 𝑖𝑠 𝑠𝑡𝑟𝑢𝑐𝑘 𝑏𝑦 𝑎 𝑏𝑎𝑠𝑒𝑏𝑎𝑙𝑙 

 𝑏𝑎𝑡 𝑜𝑓 𝑚𝑎𝑠𝑠 𝑚 𝑘𝑔 𝑎𝑛𝑑 𝑠𝑝𝑒𝑒𝑑 40 𝑚/𝑠 (𝑖𝑛 𝑡ℎ𝑒 𝑜𝑝𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑒 𝑑𝑖𝑟𝑒𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒  

𝑏𝑎𝑙𝑙’𝑠 𝑚𝑜𝑡𝑖𝑜𝑛). 𝐴𝑓𝑡𝑒𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑐𝑜𝑙𝑙𝑖𝑠𝑖𝑜𝑛, 𝑡ℎ𝑒 𝑏𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑎𝑠 𝑖𝑛𝑖𝑡𝑖𝑎𝑙 𝑠𝑝𝑒𝑒𝑑  

𝑢(𝑚) =  
82.5𝑚 −  6.75

𝑚 +  0.15
𝑚/𝑠. 𝑆ℎ𝑜𝑤 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑢′ (𝑚) >  0  𝑎𝑛𝑑 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑝𝑟𝑒𝑡 𝑡ℎ𝑖𝑠 𝑖𝑛  

𝑏𝑎𝑠𝑒𝑏𝑎𝑙𝑙 𝑡𝑒𝑟𝑚𝑠. 𝑐𝑜𝑚𝑝𝑎𝑟𝑒  𝑢(1) 𝑎𝑛𝑑 𝑢(1.2)       

ب  رة بيسول  تلتها   ب بيس ول  تلتة   𝑚/𝑠 45وشعتها    𝑘𝑔 0.15تض   بسرعة                𝑚 𝑘𝑔بمض 

40 𝑚/𝑠 ( . بعد الإصطدام بلغت السرعة الإبتدائية للكرة   )بعكس إتجاة الحر ة 

𝑢(𝑚) =  
82.5𝑚 − 6.75

𝑚 + 0.15
    𝑚/s      برهن أنu′ (m) >  u(1.2) وu(1) وقارن بير      0 

 

 

 

 

30)𝐼𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑏𝑎𝑠𝑒𝑏𝑎𝑙𝑙 ℎ𝑎𝑠 𝑚𝑎𝑠𝑠 𝑀 𝑘𝑔 𝑎𝑡 𝑠𝑝𝑒𝑒𝑑 45𝑚/𝑠 𝑎𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑏𝑎𝑡 ℎ𝑎𝑠 𝑚𝑎𝑠𝑠 1.05 𝑘𝑔  

𝑎𝑛𝑑 𝑠𝑝𝑒𝑒𝑑 40
𝑚

𝑠
, 𝑡ℎ𝑒 𝑏𝑎𝑙𝑙′𝑠 𝑖𝑛𝑖𝑡𝑖𝑎𝑙 𝑠𝑝𝑒𝑒𝑑 𝑖𝑠 𝑢(𝑀) =  

86.625 −  45𝑀

𝑀 +  0.15
  𝑚/𝑠 Compute  

 

𝑢′(𝑀) 𝑎𝑛𝑑 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑝𝑟𝑒𝑡 𝑖𝑡𝑠 𝑠𝑖𝑔𝑛 (𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑟 𝑛𝑒𝑔𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒) 𝑖𝑛 𝑏𝑎𝑠𝑒𝑏𝑎𝑙𝑙 𝑡𝑒𝑟𝑚𝑠. 

ب   45𝑚/𝑠 جم وشعتها    𝑀إذا كا ت  تلة  رة البسب ول   40𝑚/𝑠وشعتة  𝑘𝑔 1.05و تلة المض 

𝑢(𝑀)   فإن السرعة الإبتدائية للكرة هي  =  
86.625 − 45𝑀

𝑀 + 0.15
  𝑚/𝑠     احسب𝑢′(𝑀)  وفسر إشارتها )موجبة

ي سياق لعبة البيسبول. أو 
 سالبة ( ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2019 − 2020 

𝑠𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑜𝑓 𝑎𝑛 𝑜𝑏𝑗𝑒𝑐𝑡 𝑖𝑠 2.4𝐴𝐸𝐷 𝑎𝑛𝑑 12,000 𝑢𝑛𝑖𝑡𝑠 𝑎𝑟𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑑, 

 𝑖𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑟𝑖𝑒 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑎𝑡 𝑡ℎ𝑒 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑜𝑓 10 𝑓𝑖𝑙𝑠 𝑝𝑟𝑒 𝑦𝑒𝑎𝑟 𝑎𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑛𝑢𝑚𝑏𝑒𝑟  

𝑠𝑜𝑙𝑑 𝑖𝑠 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑎𝑡 𝑡ℎ𝑒 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑜𝑓 1,500 𝑢𝑛𝑖𝑡 𝑝𝑟𝑒 𝑦𝑒𝑎𝑟. 𝐴𝑡 𝑤ℎ𝑎𝑡 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑖𝑠 𝑡ℎ𝑒 

𝑡𝑜𝑡𝑎𝑙 𝑟𝑒𝑣𝑒𝑛𝑢𝑒 𝑖𝑠 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑜𝑟 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 ? 

 السعر الحالىي لقطعة واحدة هو   
ّ
بهذا السعر ، إذا كان  قطعة   1200، تم ب ع  2.4AEDعلى فرض أن

ي العام FILS 10السعر يزداد بمعدل  
ي العام الواحد ،     1500وتقل الكمية بمعدل   الواحد  ف 

قطعة ف 

ل تزداد الإ 
ّ
 رادات ؟يفبأي معد

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2017 − 2018 

𝑆𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑜𝑓 𝑎𝑛 𝑜𝑏𝑗𝑒𝑐𝑡 𝑖𝑠12𝐴𝐸𝐷 𝑎𝑛𝑑 10,000 𝑢𝑛𝑖𝑡𝑠 𝑎𝑟𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑑. The 

 𝑐𝑜𝑚𝑝𝑎𝑛𝑦 𝑤𝑎𝑛𝑡𝑠 𝑡𝑜 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑞𝑢𝑎𝑛𝑡𝑖𝑡𝑦 𝑠𝑜𝑙𝑑 𝑏𝑦 1000 𝑢𝑛𝑖𝑡𝑠 𝑝𝑒𝑟 𝑦𝑒𝑎𝑟,   

𝑤ℎ𝑖𝑙𝑒 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑡ℎ𝑒 𝑟𝑒𝑣𝑒𝑛𝑢𝑒 𝑏𝑦 15,000 𝐴𝐸𝐷 𝑝𝑒𝑟 𝑦𝑒𝑎𝑟. 𝐴𝑡 what rate would 

 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑟𝑖𝑐𝑒 ℎ𝑎𝑣𝑒 𝑡𝑜 𝑏𝑒 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒𝑑 𝑡𝑜 𝑟𝑒𝑎𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑒𝑠𝑒 𝑔𝑜𝑎𝑙𝑠?   

 ســـــــــــــــعر القطعـــــــــــــــة 
ّ
ض أن ة قـــــــــــــــد بيعـــــــــــــــت  12AEDافـــــــــــــــير

ّ
ــ قطعـــــــــــــــة . تريـــــــــــــــد شر ـــــــــــــــة  10000للقطعـــــــــــــــة وأ ـــــــــــــ

ــة  بمقــــــــــــــــــــــدار  ة المبيعـــــــــــــــــــ ــادة الكميــــــــــــــــــــــّ دار  1200زيـــــــــــــــــــ
ّ

ــادة الإيــــــــــــــــــــــراد بمقــــــــــــــــــــــ ــام مــــــــــــــــــــــع زيـــــــــــــــــــ ي العـــــــــــــــــــ
قطعــــــــــــــــــــــة ف 

15000AED  عر بـــــــــــــــــــة لتحق ـــــــــــــــــــ  هـــــــــــــــــــذين ل الـــــــــــــــــــذي يتعـــــــــــــــــــيرّ  زيـــــــــــــــــــادة الســـــــــــــــــــّ
ّ
ي العـــــــــــــــــــام .فمـــــــــــــــــــا المعـــــــــــــــــــد

ف 

؟    الهدفير 

 

 

 

ي امتحا ات  تمسائل ورد
 22السؤال سابقة على وزارية ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2016 − 2017 

𝑆𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑜𝑓 𝑎𝑛 𝑜𝑏𝑗𝑒𝑐𝑡 𝑖𝑠 18 𝐴𝐸𝐷 𝑎𝑛𝑑 2000 𝑢𝑛𝑖𝑡𝑠 𝑎𝑟𝑒 𝑠𝑜𝑙𝑑. 𝑖𝑓 𝑡ℎ𝑒 

𝑝𝑟𝑖𝑐𝑒 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒𝑠 𝑎𝑡 𝑎 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑜𝑓 1.25 𝐴𝐸𝐷 𝑝𝑒𝑟 𝑦𝑒𝑎𝑟 𝑎𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑞𝑢𝑎𝑛𝑡𝑖𝑡𝑦 𝑠𝑜𝑙𝑑 

𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒𝑠 𝑎𝑡 𝑎 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑜𝑓 200 𝑝𝑒𝑟 𝑦𝑒𝑎𝑟, 𝑎𝑡 𝑤ℎ𝑎𝑡 𝑟𝑎𝑡𝑒 𝑤𝑖𝑙𝑙 𝑟𝑒𝑣𝑒𝑛𝑢𝑒 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑒 

 سعر إحدى السلع 
ّ
ض أن قطعة. فإذا كان السعر يزداد بمعدل   2000للقطعة وقد بيعت  18AEDإفير

1.25 AED  ل
ّ
ي العام الواحد وتزداد الكمية المبيعة بمعد

ي العام فبأي معدل يزداد الإيراد 200ف 
 للقطعة ف 
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, 𝑎)عند النقطة    𝑓(𝑥)معادلة المماس لمنحنى للدالة  -1 𝑓(𝑎))    وميلة𝑚 = 𝑓′(𝑎)    ه 

𝑦 = 𝑚(𝑥 − 𝑎) + 𝑓(𝑎) 

, 𝑎)عند النقطة    𝑓(𝑥)معادلة العمودي على  المماس لمنحنى للدالة -2 𝑓(𝑎))    ه 

𝑦 = −
1

𝑚
(𝑥 − 𝑎) + 𝑓(𝑎) 

′𝑦فإن  أفقيا  عندما يكون المماس  -2 = 𝑓′(𝑥) = 0 

′𝑦فإن    𝑥موازيا لمحور  عندما يكون المماس  -4 = 𝑓′(𝑥) = 0 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑛 𝑒𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒   𝑦 = 3𝑒𝑥2
 𝑎𝑡 𝑥 =  أوجد  معادلة  المماس    1

 

 

 

 

 

 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑛 𝑒𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒   𝑦 = 3𝑥𝑒
 𝑎𝑡 𝑥 =  أوجد  معادلة  المماس       1

 

 

 

 

 

 

 

 تذكر أن
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑛 𝑒𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒   𝑦 = 𝑥2𝑙𝑛𝑥 , 𝑥 =  أوجد  معادلة  المماس       1

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑛 𝑒𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑜𝑓 𝑡ℎ𝑒 𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒    𝑦 = 2𝑙𝑛𝑥3 , 𝑥 =  أوجد  معادلة   المماس     1
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥 𝑓𝑜𝑟 𝑤ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑒               يكون عندها  المماس   
 أوجد  جميع قيم 𝑥 و الن 

𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜 𝑓(𝑥) =  𝑥𝑒−2𝑥𝑖𝑠  ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙     أفقيًا 𝑓(𝑥) =  𝑥𝑒−2𝑥 على المنحنى 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥 𝑓𝑜𝑟 𝑤ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑒               يكون عندها  المماس   
 أوجد  جميع قيم 𝑥 و الن 

𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜 𝑓(𝑥) =  𝑥𝑒−3𝑥𝑖𝑠  ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙      أفقيًا 𝑓(𝑥) = 𝑥2𝑒−3𝑥 على المنحنى 
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥 𝑓𝑜𝑟 𝑤ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑒               يكون عندها  المماس   
 أوجد  جميع قيم 𝑥 و الن 

𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜 𝑓(𝑥) =  𝑥2𝑒−2𝑥𝑖𝑠  ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙      أفقيًا 𝑓(𝑥) = 𝑥2𝑒−2𝑥 على المنحنى 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑎𝑙𝑙 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒𝑠 𝑜𝑓 𝑥 𝑓𝑜𝑟 𝑤ℎ𝑖𝑐ℎ 𝑡ℎ𝑒               يكون عندها  المماس   
 أوجد  جميع قيم 𝑥 و الن 

𝑡𝑎𝑛𝑔𝑒𝑛𝑡 𝑙𝑖𝑛𝑒 𝑡𝑜 𝑓(𝑥) =  𝑥2𝑒−3𝑥𝑖𝑠  ℎ𝑜𝑟𝑖𝑧𝑜𝑛𝑡𝑎𝑙      أفقيًا 𝑓(𝑥) = 𝑥2𝑒−3𝑥 على المنحنى 
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 𝐼𝑓                                                              𝑦2 + 2𝑒−𝑥𝑦 =  إذا  كانت                                     6

𝑎)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑦′′(𝑥).                                                                                                  ـ𝑦′′(𝑥)   أوجد 

𝑏)𝐹𝑖𝑛𝑑  𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑦′′(𝑥)𝑎𝑡 (0 ,2)                              (0 ,2) عند  𝑦′′(𝑥) أوجد  قيمة 
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 تمارين إضافية

𝐼𝑓                                                        𝑒𝑥𝑦  + 2𝑦 − 3𝑥 = 𝑠𝑖𝑛𝑦                               إذا  كانت 

𝑎)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑦′′(𝑥).                                                                                                  ـ𝑦′′(𝑥)   أوجد 

𝑏)𝐹𝑖𝑛𝑑  𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑦′′(𝑥)𝑎𝑡 (0 ,0)                              (0 ,2) عند  𝑦′′(𝑥) أوجد  قيمة 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 تمارين إضافية
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𝐼𝑓                                                (𝑥 + 𝑦)2 −  𝑒𝑦+1  = 3𝑥                                      إذا  كانت 

𝑎)𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑦′′(𝑥).                                                                                                  ـ𝑦′′(𝑥)   أوجد 

𝑏)𝐹𝑖𝑛𝑑  𝑡ℎ𝑒 𝑣𝑎𝑙𝑢𝑒 𝑜𝑓 𝑦′′(𝑥)𝑎𝑡 (0 , −1)                      (0 ,  أوجد  قيمة 𝑦′′(𝑥)  عند (1−
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1)
𝑑

𝑑𝑥
(sin−1 𝑢) =

𝑢′

√1 − 𝑢2
                                      2) 

𝑑

𝑑𝑥
(cos−1 𝑢) =

−𝑢′

√1 − 𝑢2
  

3)
𝑑

𝑑𝑥
(tan−1 𝑢) =

𝑢′

1 + 𝑢2
                                        4)

𝑑

𝑑𝑥
(cot−1 𝑢) =

−𝑢′

1 + 𝑢2
 

5)
𝑑

𝑑𝑥
(sec−1 𝑢) =

𝑢′

|𝑢|√𝑢2 − 1
                               6)

𝑑

𝑑𝑥
(csc−1 𝑢) =

−𝑢′

|𝑢|√𝑢2 − 1
 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                    𝑓(𝑥) = sin−1(𝑥3 + 1)  أوجد  مشتقة                     

 

 

 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                        𝑓(𝑥) = 𝑠𝑖𝑛−1(√𝑥)  أوجد  مشتقة                     

 

 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                       𝑓(𝑥) = 𝑐𝑜𝑠−1( 𝑥2 + 𝑥)  أوجد  مشتقة                 

 

 

 

 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                       𝑓(𝑥) = cos−1 (
2

𝑥
)  أوجد  مشتقة                        

 تذكر أن
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𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                        𝑓(𝑥) = 𝑡𝑎𝑛−1(√𝑥)  أوجد  مشتقة                      

 

 

 

 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                        𝑓(𝑥) = 𝑡𝑎𝑛−1 (
1

𝑥
)  أوجد  مشتقة                       

 

 

 

 

 

 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                        𝑓(𝑥) = √2 + tan−1 𝑥  أوجد  مشتقة                   

 

 

 

 

 

 

 

 



   12 𝐴𝑑𝑣      𝑄𝑢𝑒𝑠𝑡𝑖𝑜𝑛 ∶ 25    𝐹𝑅𝑄  2025     الأسئلة المقالية −   هيكل الفصل الأول  2026

111  
  0559317660 هشام عطوان                                                                                                                          

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                        𝑓(𝑥) = 𝑒tan−1(2𝑥)                        أوجد  مشتقة 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2022 − 2023 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                 𝑓(𝑥) = sin−1(2√𝑥)  أوجد  مشتقة                       

 

 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2021 − 2022 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                  𝑓(𝑥) = cos−1(2𝑥3)  أوجد  مشتقة                          

 

 

 

 

ي امتحانات 
 25السؤال  نفس سابقة علىوزارية مسائل وردت ف 
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𝐸𝑥𝑎𝑚    2020 − 2021 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                        tan−1( 𝑥3 )  أوجد  مشتقة                                       

 

 

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2019 − 2020 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                        tan−1( cos 2𝑥 )  أوجد  مشتقة                             

 

 

 

 

𝐸𝑥𝑎𝑚    2018 − 2019 

𝐹𝑖𝑛𝑑 𝑡ℎ𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣𝑎𝑡𝑖𝑣𝑒 𝑜𝑓                     𝑓(𝑥) = cos−1(2𝑥)  أوجد  مشتقة                           
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ايدة أو متناقصة أو غتر ذلك( خطوات الحل ز  )الدالة مت 

 التأكد من ان الدالة تحقق نظرية القيمة المتوسطة -1

ز اشارتها إ-2  يجاد المشتقة وتعيير

 تطبيق نظرية القيمة المتوسطة-3

𝐼𝑓 𝑓′(𝑥) <  0 𝑓𝑜𝑟 𝑎𝑙𝑙 𝑥, 𝑝𝑟𝑜𝑣𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡                𝑓(𝑥)            اثبت  أن ، 𝑥  لكل قيم   𝑓′(𝑥) <  إذا كانت  0 

𝑖𝑠 𝑎 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                                                                                                     دالة تناقصية 
 

 

 

 

 

 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑤ℎ𝑒𝑡ℎ𝑒𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛            𝑓(𝑥) =  𝑥3 + 5𝑥 +  حدد  ما إذا كانت  الدالة                   1

𝑖𝑠 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔, 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑜𝑟 𝑛𝑒𝑖𝑡ℎ𝑒𝑟                                                     ايدة  أم  متناقصة  أم  غتر  ذلك ز  مت 
 

 

 

 

 

 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑤ℎ𝑒𝑡ℎ𝑒𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛            𝑓(𝑥) = 𝑥5  + 3𝑥3 −  حدد  ما إذا كانت  الدالة                 1

𝑖𝑠 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔, 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑜𝑟 𝑛𝑒𝑖𝑡ℎ𝑒𝑟                                                    ايدة  أم  متناقصة  أم  غتر  ذلك ز  مت 
 

 

 

 

 

 تذكر أن



   12 𝐴𝑑𝑣      𝑄𝑢𝑒𝑠𝑡𝑖𝑜𝑛 ∶ 26    𝐹𝑅𝑄  2025     الأسئلة المقالية −   هيكل الفصل الأول  2026

114  
  0559317660 هشام عطوان                                                                                                                          

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑤ℎ𝑒𝑡ℎ𝑒𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛            𝑓(𝑥) = − 𝑥3 − 3𝑥 +  حدد  ما إذا كانت  الدالة               1

𝑖𝑠 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔, 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑜𝑟 𝑛𝑒𝑖𝑡ℎ𝑒𝑟                                                     ايدة  أم  متناقصة  أم  غتر  ذلك ز  مت 
 

 

 

 

 

 

 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑤ℎ𝑒𝑡ℎ𝑒𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛            𝑓(𝑥) = 𝑥4  + 2𝑥2 +  حدد  ما إذا كانت  الدالة                 1

𝑖𝑠 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔, 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑜𝑟 𝑛𝑒𝑖𝑡ℎ𝑒𝑟                                                    ايدة  أم  متناقصة  أم  غتر  ذلك ز  مت 
 

 

 

 

 

 

 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑤ℎ𝑒𝑡ℎ𝑒𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                       𝑓(𝑥) = 𝑒𝑥                           حدد  ما إذا كانت  الدالة 

𝑖𝑠 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔, 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑜𝑟 𝑛𝑒𝑖𝑡ℎ𝑒𝑟                                                    ايدة  أم  متناقصة  أم  غتر  ذلك ز  مت 
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𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑤ℎ𝑒𝑡ℎ𝑒𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                        𝑓(𝑥) = 𝑒−𝑥                        حدد  ما إذا كانت  الدالة 

𝑖𝑠 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔, 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑜𝑟 𝑛𝑒𝑖𝑡ℎ𝑒𝑟                                                    ايدة  أم  متناقصة  أم  غتر  ذلك ز  مت 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑤ℎ𝑒𝑡ℎ𝑒𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                       𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛𝑥                         حدد  ما إذا كانت  الدالة 

𝑖𝑠 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔, 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑜𝑟 𝑛𝑒𝑖𝑡ℎ𝑒𝑟                                                    ايدة  أم  متناقصة  أم  غتر  ذلك ز  مت 
 

 

 

 

 

 

 

 

𝐷𝑒𝑡𝑒𝑟𝑚𝑖𝑛𝑒 𝑤ℎ𝑒𝑡ℎ𝑒𝑟 𝑡ℎ𝑒 𝑓𝑢𝑛𝑐𝑡𝑖𝑜𝑛                       𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛𝑥2                       حدد  ما إذا كانت  الدالة 

𝑖𝑠 𝑖𝑛𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔, 𝑑𝑒𝑐𝑟𝑒𝑎𝑠𝑖𝑛𝑔 𝑜𝑟 𝑛𝑒𝑖𝑡ℎ𝑒𝑟                                                    ايدة  أم  متناقصة  أم  غتر  ذلك ز  مت 
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 𝑆𝑢𝑝𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑠(𝑡)𝑔𝑖𝑣𝑒𝑠 𝑡ℎ𝑒 𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑜𝑓 𝑎𝑛 𝑜𝑏𝑗𝑒𝑐𝑡 𝑎𝑡 𝑡𝑖𝑚𝑒 𝑡. 𝐼𝑓 𝑠 𝑖𝑠 𝑑𝑖𝑓𝑓𝑒𝑟𝑒𝑛𝑡𝑖𝑎𝑏𝑙𝑒  
𝑜𝑛 𝑡ℎ𝑒 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑟𝑣𝑎𝑙 [𝑎, 𝑏], 𝑝𝑟𝑜𝑣𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑎𝑡 𝑠𝑜𝑚𝑒 𝑡𝑖𝑚𝑒 𝑡 =  𝑐, 𝑡ℎ𝑒 𝑖𝑛𝑠𝑡𝑎𝑛𝑡𝑎𝑛𝑒𝑜𝑢𝑠 𝑣𝑒𝑙𝑜𝑐𝑖𝑡𝑦  
𝑎𝑡 𝑡 =  𝑐  𝑒𝑞𝑢𝑎𝑙𝑠 𝑡ℎ𝑒 𝑎𝑣𝑒𝑟𝑎𝑔𝑒 𝑣𝑒𝑙𝑜𝑐𝑖𝑡𝑦 𝑏𝑒𝑡𝑤𝑒𝑒𝑛 𝑡𝑖𝑚𝑒𝑠 𝑡 =  𝑎 𝑎𝑛𝑑 𝑡 =  𝑏 

ي الزمن 𝑠(𝑡) على فرض أن 
ة  𝑠وإذا كانت  tتحدد موقع جسم ما فز ي الفت 

,𝑎]قابلة للإشتقاق فز 𝑏],  فأثبت أنة عندما , 

   𝑡 = 𝑐   تكون السرعة اللحظية عند𝑡 = 𝑐  ز = 𝑡مساوية للسرعة المتوسطة بير  𝑏  𝑎𝑛𝑑 𝑡 = 𝑎 

 

 

 

 

 

 

𝑇𝑤𝑜 𝑟𝑢𝑛𝑛𝑒𝑟𝑠 𝑠𝑡𝑎𝑟𝑡 𝑎 𝑟𝑎𝑐𝑒 𝑎𝑡 𝑡𝑖𝑚𝑒 0. 𝐴𝑡 𝑠𝑜𝑚𝑒 𝑡𝑖𝑚𝑒 𝑡 =  𝑎, 𝑜𝑛𝑒 𝑟𝑢𝑛𝑛𝑒𝑟 ℎ𝑎𝑠 𝑝𝑢𝑙𝑙𝑒𝑑  
 𝑎 ℎ𝑒𝑎𝑑, 𝑏𝑢𝑡 𝑡ℎ𝑒 𝑜𝑡ℎ𝑒𝑟 𝑟𝑢𝑛𝑛𝑒𝑟 ℎ𝑎𝑠 𝑡𝑎𝑘𝑒𝑛 𝑡ℎ𝑒 𝑙𝑒𝑎𝑑 𝑏𝑦 𝑡𝑖𝑚𝑒 𝑡 =  𝑏. 𝑃𝑟𝑜𝑣𝑒 𝑡ℎ𝑎𝑡 𝑎𝑡 𝑠𝑜𝑚𝑒 

𝑡𝑖𝑚𝑒  𝑡 =  𝑐 >  0, 𝑡ℎ𝑒 𝑟𝑢𝑛𝑛𝑒𝑟𝑠 𝑤𝑒𝑟𝑒 𝑔𝑜𝑖𝑛𝑔 𝑒𝑥𝑎𝑐𝑡𝑙𝑦 𝑡ℎ𝑒 𝑠𝑎𝑚𝑒 𝑠𝑝𝑒𝑒𝑑.  
ي زمن 

اءان سباقا فز
ّ
ة من الزمن   0بدأ عد = 𝑡. وبعد مرور فت   𝑎    ي نزع منة

تصدر عداء السباق ولكن المتسابق الثانز

= 𝑡صدارة السباق بعد مرور الزمن   𝑏   أثبت أنة عند الزمن𝑡 =  𝑐 > كان العداءان يجريان بنفس السرعة    0 

 بالضبط


