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 1 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 مماسان للدائرة إذا كان       ⃖ م ن  ،    ⃖ م ل في الشكل المقابل دائرة مركزها و ،   ❖

 سم   4سم ، ن و =    8˚ ، م ن = 117ل ( =  و̂ق ) ن  

 محيط الشكل ل م ن و  - 2               ن (  م̂أوجد ق ) ل   -1

 لحلا

 ̊ 90و ( =  ل̂ نصف قطر ، ق ) م   ̅̅̅̅و ل مماس ،       ⃖ م ل 

̅̅و نمماس ،       ⃖ م ن  :   ل بالمث  ˚90و ( =   ن̂نصف قطر ، ق ) م   ̅̅

 1˚                     63( =   90+  90+  117)  – 360= ن (  م̂ق ) ل 

 ̊ 360مجموع قياسات زوايا الشكل الرباعي 

 سم  8م ن = م ل =  ىمماسان للدائرة                                         ⃖ م ل ،         ⃖ م ن 

 خارجها متطابقتان القطعتان المماستان للدائرة من نقطة 

̅̅و ن  " نصف قطر "  سم         4=    ̅̅̅̅و ل =     ̅̅

 سم  24=   4+  4+  8+  8= محيط الشكل ل م ن و  ى
 

 ا من النقطة مماسان للدائرة      ⃖ ا ل   ،     ⃖ ا ب،    مدائرة مركزها  :  في الشكل المقابل ❖
 ، أوجد :˚ 60( =   ب ا̂  لق )  ،

 (  م ا̂ق ) ل   - 2                           (  ب م̂ق ) ل   -1

 لحلا

̅̅ا ب ̅̅ب ممماس ،    ̅̅  ̊ 90( =   م ب̂ انصف قطر ، ق )  ̅̅

̅̅ا ل  ̅̅ل  ممماس ،    ̅̅  ̊ 90( =   م ل̂  انصف قطر ، ق )  ̅

 ˚                     120( =  60+  90+  90)   – 360= (  ب م̂ق ) ل 

 ̊ 360مجموع قياسات زوايا الشكل الرباعي 

  ˚30م ( =  ا̂ق ) ل  ى                         ب (  ا̂منصف ) ل       ⃖ ا م 



 

 
 2 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

 إذا كانت ،   أدائرة مركزها  :  في الشكل المقابل ❖
̅̅ل  هـ  تماسان الدائرة ،  فأوجد : ̅̅̅̅ل  و  ، ̅̅

 (  ل ه̂ـ  أق )  -1

  (  و أ̂  لق )  -2

 الحل

̅̅ل  هـ ̅̅أ هـمماس ،    ̅̅  ̊ 90= (  ل ه̂ـ أق ) نصف قطر ،   ̅

 ̊ 90( =  أ و̂  لنصف قطر ، ق )  أ̅ ومماس ،    ̅̅̅̅ل  و

 :    ال و  Δفي 

 ˚                     65( =  25+  90)  – 180= (  و أ̂ق ) ل 

 ̊ 180 المثلث مجموع قياسات زوايا 

 

 سم   25سم ، ن م =   24سم ، ل م =  7ن ل =  :  في الشكل المقابل ❖

 مماس للدائرة التي مركزها ن      ⃖ م ل أثبت أن :  

 الحل

   625=  2 25=  2) م ن (    : م ن ل    Δفي 

   625=  2 24+  2 7=   2+ ) م ل ( 2) ن ل (

 م ن ل قائم في ل   Δ ى

̅̅م ل  ̅̅ن ل   ⊥   ̅ ̅̅ن ل ،                                     ̅̅ ل ى      نصف قطر              ̅̅ ̅̅م  مماس  ̅

 

 

 

 



 

 
 3 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 ب جـ    اأوجد محيط المثلث  :  الشكل المقابلفي  ❖
 
 

 

 الحل

                         1للدائرة في لمماس  ̅̅̅̅أ ب .1
̅̅ب جـ .2 ̅̅  2للدائرة في لمماس  ̅
 3للدائرة في لمماس  ̅̅̅̅أ جـ .3
̅̅ا ل  .4 ̅̅

̅̅ا ل =   1 ̅̅
 سم                       15=  3

̅̅ب ل  .5 ̅̅̅
̅̅ب ل =   1 ̅̅̅

 سم  8=  2
̅̅جـ ل  .6 ̅̅̅

̅̅جـ ل =   2 ̅̅̅
 سم  10=  3

 سم  66=  6+   8+  10+  10+  15+  15المحيط =  ى

 

̅̅و م،   و مركز الدائرة  : مرسوم في الشكل ال ❖  ̅̅̅̅أ ب   ⊥  ̅
̅̅و هـ ̅̅جـ د  ⊥ ̅̅  سم   18سم ، أم = م ب =   16، و م =   ̅̅

̅̅و هـسم ، أوجد طول  36جـ د =  ̅̅ 

 الحل

 معطى    .......             18أ م = ب م = 

 ب م + أ م = أ ب 

 36أ ب = 

 أ ب = جـ د  ي

 و هـ = و م    ...........    نظرية  ى

 سم 16و هـ  = 
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 4 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 ̅̅̅̅أ جـسم ، د منتصف  4سم ، و د =  5نق = ،   وفي الشكل المقابل دائرة مركزها  ❖

 ̅̅̅̅أ جـأوجد بذكر السبب طول  

 

 

 الحل

̅̅و  أ  ي  وتر   ̅̅̅̅أ جـنصف قطر ،   ̅

̅̅و د ى، د منتصف                   ̅̅̅̅أ جـ  ⊥   ̅

 أ و د قائم الزاوية في د Δ ى

 3=    2  4 – 2 5     =      2) و د ( – 2) أ و (       أ د =

 سم  6=  3+  3جـ =  ا ى

 

   أوجد قيمة س  ❖

 

 

 الحل

̅̅و ن ̅̅ا ب  ⊥   ̅̅ ̅̅ا بن منتصف                         ̅̅ ̅̅ 

̅̅ا ن ̅̅ن ب   =   ̅̅  سم 4=  ̅̅̅

Δ أ ن و قائم 

 2 4+    2( 3,6=    )    2+  ) ن و (  2ن ( او =    )  ا

 سم 5,38و =   ا

 سم 5,38س =  ى

 



 

 
 5 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

̅̅و هـ،    ودائرة مركزها  :  في الشكل المقابل ❖ ̅̅ا ب   ⊥   ̅̅  ، أوجد :                ˚37و ( =  ب̂  ا)  ق،      ̅̅
̅̅ا ب طول -1  (  ب ه ـ)    ق -2            ̅̅

 لحلا

 المثلث و د ب قائم الزاوية في د   ي

 " نظرية فيثاغورث "          4=        2(  3)  –  2(  5ب د =      )  ى

̅̅و  د ي ̅̅ا ب   ⊥  ̅̅ ̅̅ا ب،  د  منتصف           ̅̅ ̅̅     

 سم   4د = ب د =  ا ى

 سم   8=  4×  2د =  ا×  2ب =  ا

 ̊ 180 =  المثلثمجموع قياسات زوايا  ي

 ˚          53( =   37 – 90)  – 180( =  د و̂  ب )  ق ى

 هـ ( زاوية مركزية مرسومة على القوس ب هـ   و̂) ب   ي

             ˚53د ( =  و̂ق ) ب  ق ) ب هـ ( =  ى

 

أوجد كلا مما يلي مع ذكر  ،    ̊ 50أ ( =  ب̂ق ) جـ    إذا كان،   ودائرة مركزها  :  في الشكل المقابل ❖
 السبب :  

 ب (  د̂ق ) جـ   -3                ( ب  أ̂  جـق )   -2           (  ب ج̂ـ  أ)  ق -1

 لحلا

 قطر للدائرة  ̅̅̅̅أ بب محيطية مرسومة على   ج̂ـ  أالسبب :      ̊ 90= ب (  ج̂ـق ) أ 

   ̊ 40( =   50+  90)   – 180= ب (  أ̂ق ) جـ 

 ˚180مجموع قياسات زوايا المثلث =   السبب :

 ̊ 40= ب (  د̂ب ( = ق  ) جـ  أ̂ق ) جـ  

 زاويتان محيطتان مرسومتان على ب جـ السبب :



 

 
 6 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

̅̅أ هـقطر فيها ،   ̅̅̅̅أ ب،    ودائرة مركزها  :  الشكل المقابلفي  ❖  أمماس للدائرة عند   ̅

 ،  أوجد : ̊ 30د ( =  ج̂ـق ) ب  

 (  ه ـ أ̂  جـ)  ق -3           ( جـ ب̂  أ)  ق -2               (  ب ج̂ـ  أ)  ق -1

 لحلا

 زاوية محيطية مرسومة على قطر الدائرة السبب :       ̊ 90= ب (  ج̂ـق ) أ 

 1                           ˚30=  ( جـ  أ̂  بق )  ( =  جـ د̂  ب ق ) 

 زاويتان محيطتان لهما قوس مشترك السبب : 

                    2      ˚     60( =   30+  90)  –  180= (  جـ ب̂ أق )  ى

 ˚180المثلث = مجموع قياسات زوايا السبب :   

 3                                     ˚60=  (  جـ ب̂  أ= ق ) (  هـ أ̂ جـق ) 

 الزاوية الماسية = الزاوية المحيطية لهما قوس مشترك السبب : 

 

 ˚30ب ( =  د̂قطر فيها ، إذا كان ق ) جـ   ̅̅̅̅أ جـ،    ودائرة مركزها  :  في الشكل المقابل ❖
 :  كلا من  فأوجد،    ˚50ق ) أ ب د ( = 

 ق ) أ د (  -3            ( جـ ب̂  أ ق )  -2                ( ب  أ̂  جـق )  -1

 لحلا

 ̊ 30 = (  ب د̂  جـ) ق  = (  ب أ̂ جـق ) 

 " زاويتان محيطتان مشتركتان في نفس القوس "

 ̊ 90= (  جـ ب̂ أق ) 

 " زاوية محيطية مرسومة على قطر الدائرة "

 ˚                     100 =  50×  2 =  (  د ب̂  أ ق ) ×  2= (  أ دق ) 

        " قياس الزاوية المحيطية =   
 

 1 قياس القوس "    
2 



 

 
 7 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

 ̊ 45ب ( =   أ̂، ق ) هـ    ˚35جـ ( =  ب̂ق ) أ   مماسا للدائرة عند أ       ⃖ د هـ  في الشكل المقابل ❖
 :   مع ذكر السبب أوجد

       ( ب  أ̂  جـق )  -1

       (  أ بق )  -2

 (   أ جـ بق )  -3

 لحلا

 ̊ 45 =(   هـ  أ̂  بق )     =(  ب ج̂ـ أق ) 

 قياس الزاوية المماسية = قياس الزاوية المحيطية المشتركة معها في نفس القوس السبب : 

 ̊ 100( =   35+  45)   – 180 = ( ب  أ̂  جـق ) 

 ˚180مجموع قياسات زوايا المثلث = السبب :  

 

   ˚90=  45×  2=  ( ب  ج̂ـ أق )  ×  2= (  أ  بق ) 

        " قياس الزاوية المحيطية =   
 

 قياس القوس "    

 ق ) أ ب (  – 360= ق ) أ جـ ب ( 

                   =360  – 90  =270˚ 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 
2 



 

 
 8 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

̅̅ب هـ،    وفي الشكل المقابل دائرة مركزها  ❖ ̅̅  مماس للدائرة في النقطة ب ،         ⃖ ب جـقطر فيها ،  ̅

 :   قياسات الزوايا التالية ،  أوجد  ˚52) د هـ ( =  قإذا علمت أن 

 (   جـ ب̂ د)  ق -3       (  هـ ب̂  د)  ق  - 2           (  هـ و̂  د)  ق -1

 لحلا

 ̊ 52 ق ) د هـ ( =  =( هـ  و̂ دق ) 

 قياس الزاوية المركزية =  قياس القوس

  1  =  ( هـ  ب̂ دق ) 
2

  1  ق ) د هـ ( =     
2

  ×52  =26 ̊ 

  1  = قياس الزاوية المحيطية  
2

 المشتركة معها بالقوسقياس الزاوية المركزية  

   ˚128=  52 – 180ق ) ب د ( = 

  1  =  ( ـ ج ب̂ دق ) 
2

  1  ق ) ب د ( =    
2

  ×128  =64 ̊ 

  1  قياس الزاوية المماسية = 
2

 القوس المشترك معهاقياس  

 

قطعتان مماستان للدائرة عند ب ، جـ على    ̅̅̅̅أ جـ،   ̅̅̅̅أ ب    ،  ودائرة مركزها  في الشكل المقابل ❖
 أوجد :سم  ،  6، أ جـ =  ˚40) أ ( =   ق،   الترتيب

 (  ب ه̂ـ  جـ)  ق -3          ( ب  ج̂ـ أ )   ق -2              ب أ -1

 لحلا

 مماسان للدائرة من نقطة خارجها  السبب : سم                6=   ̅̅̅̅أ جـ   = ̅̅̅̅أ ب

Δ  أ ب جـ متطابق الضلعين 

 40 − 180=  جـ (  ب̂= ق ) أ   ب ( ج̂ـق ) أ 
2

  =40 ̊ 

 ̊ 70= ب (  ه̂ـق ) جـ ب ( =  ج̂ـق ) أ 

 زاوية مماسية و زاوية محيطية مشتركتان في نفس القوس 

· ↳In-



 

 
 9 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

 مماس للدائرة عند جـ ،        ⃖ هـ جـ،    ودائرة مركزها  في الشكل المقابل ❖

 :   كل من أوجد،  ̊ 28هـ ( =  ج̂ـق ) ب  

 (   ب د̂  أ) ، ق   ( ج ـ أ̂  بق )  ،   (  جـ ب̂  أق ) 

 الحل

 قطر للدائرة ̅̅̅̅أ جـزاوية محيطية تقابل  السبب :             ˚90= (  جـ ب̂ أق ) 

 ̊ 28=  ( جـ أ̂ بق ) هـ ( =  ج̂ـق ) ب 

 زاوية مماسية و زاوية محيطية لهما قوس مشترك السبب : 

 ̊ 62ب ( =  ج̂ـ= ق ) أ   ( ب د̂ أ) ق 

 زاويتان محيطتان لهما  أ ب  مشتركالسبب : 

 

 ،   ودائرة مركزها  :  في الشكل المقابل ❖

 ˚50د ( =  أ̂مماسا للدائرة عند أ ، ق ) جـ      ⃖ د هـإذا كان  
 أوجد قياسات زوايا المثلث أ ب جـ    

 الحل

   ˚50جـ ( =  أ̂= ق ) د  جـ (  ب̂ق ) أ 

 زاوية مماسية و الزاوية المحيطة لهما  أ جـ  مشترك السبب : 

 ̊ 90= ب (  أ̂ جـق ) 

̅̅جـ بعلى   زاوية محيطية مرسومة السبب :  ̅̅  قطر الدائرة  ̅

 (   50+  90)   – 180= ب (  ج̂ـق ) أ 

                   =180   =140  =40 ̊ 

 ̊ 180مجموع قياسات زوايا المثلث 



 

 
 10 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 ̊ 40جـ ( =  ا̂) د   ق،  امماس للدائرة عند      ⃖ د هـ  ، إذا كان  في الشكل المقابل ❖

 ب جـ   أقياسات زوايا المثلث ، أوجد  ̊ 50( =   ب ا̂  هـق ) 
 

 الحل

             ˚40جـ ( =  ا̂) د   ق= (  جـ ب̂ أق ) 

 جـ  مشترك  أزاوية مماسية و زاوية محيطية لهما  السبب : 

 ̊ 50ب ( =   ا̂ق ) هـ  =   ( ب ج̂ـ أق ) 

 مشترك ب   أ زاوية مماسية و زاوية محيطية لهما  السبب : 

 ̊ 90( =   40+  50)   – 180=  ( ب ا̂ جـ) ق 

 ̊ 180مجموع قياسات زوايا المثلث 

 

 ،  أمماس لها عند النقطة     ⃖ د هـ  ،  ودائرة مركزها  في الشكل المقابل ❖

̅̅ب جـ  ̅̅     ⃖ د هـوتر في الدائرة مواز للماس   ̅
 ب جـ متطابق الضلعين   أأثبت أن المثلث 

 الحل

̅̅د هـ ̅̅  T   ̅̅ب جـ ̅̅ ̅   

 تبادل توازي           1         ب ( ج̂ـ  أجـ ( = ق )  أ̂ق ) د  

 جـ  مشترك أزاوية مماسية و زاوية محيطية لهما            2  جـ (        ب̂  أجـ ( = ق )  أ̂ق ) د  

   2،  1من 

 جـ (         ب̂ أب ( = ق )  ج̂ـ أق ) 

̅̅أ بجـ =  أ                                                               أ ب جـ متطابق الضلعين Δ ى                               ̅̅

 



 

 
 11 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

: أ ب جـ مثلث متطابق الضلعين حيث أ ، ب ، جـ نقاط على الدائرة التي مركزها    في الشكل المقابل ❖

    ˚40جـ ( =  أ̂و ، ق ) ب  
 أوجد قياس كل من الأقواس 

 أ ب  ،  ب جـ  ،  أ ج ـ

 الحل

  1  قياس الزاوية المحيطية = 
2

 قياس القوس 

  1    ـ ( = ج أ̂ق ) ب   ى
2

 (  ج ـ بق )  

 ̊ 80=  40×  2= جـ (  ق ) ب  ى

 ̊ 280=   80 – 360( =   أ ب جـ ق ) 

 أ ب = أ جـ                          ي

280ق ) أ ب ( = ق ) أ جـ ( =  ى   
2

  =140˚ 

 

 سم   7سم ، ن ب =  8سم ، ن د =  2ن جـ =  ،  في الشكل المقابل ❖
 أوجد قيمة س   
 

 

 الحل

 × ن ب              " نظرية " أن جـ × ن د = ن 

 7=  س  ×       8×     2

 س  7=        16

  16  
7

7 س=    
7

 

  16  =  س
7

 سم 

 



 

 
 12 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 ،   سم  6طول نصف قطرها يساوي ،   ودائرة مركزها  في الشكل المقابل ❖
 سم  3سم ، جـ م =  5م =  أ

̅̅أ بأوجد طول  ̅̅ 

 الحل

 سم 12=  6+  6جـ د = 

 × م ب = م جـ × م د أم 

 (  12+  3× )  3ب ( =  أ+  5× )   5

 15×   3ب ( =  أ+  5)  5

3 × 15  ب = أ+  5
5

 

   9ب =  أ+  5

 سم 4=  5 – 9ب =  أ

 

 

 أوجد قيمة س  ،    في الشكل المقابل ❖

 

 الحل

 م أ  ×  م ب = م جـ  ×  م د

 (  8+  4)   4( =  2س ) س + 

  0=   48 –س  2+  2س

   0( =  6 –( ) س  8) س + 

   8 –أ و س =  6س = 

 مرفوضة  8 –لأن س =       6فتكون قيمة س = 

 

 م



 

 
 13 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 سم ،   3أ جـ = ،   د النقطة مماس للدائرة عند    ⃖ أ  د،    مدائرة مركزها  :  في الشكل المقابل ❖
 أوجد كل من :  سم ،  9سم ، جـ و =   2أ هـ = 

 أ د ، هـ م 

 

 الحل

 = أ جـ × أ و   2) أ د ( 

           =3  ×12   =36 

 1سم              6=     36أ د =    

 أ هـ × أ ب = أ جـ × أ و 

   12×  3× أ ب =  2

 سم  18أ ب = 

 

   5، م هـ =  10قطعة مماسية حيث م د =  ̅̅̅̅م  د:    في الشكل المقابل ❖
 أوجد بذكر السبب : 

̅̅م جـطول كلا من :   ̅̅هـ جـ،   ̅̅ ̅̅ ̅  

 

 الحل

 = م هـ × م ج ـ 2) م د (

 × م ج ـ 5=  2( 10) 

 100  م جـ =  
5

  =20 

 م هـ   –هـ جـ = م جـ 

               =20 – 5   =15 

 أ هـ   –هـ ب = أ ب 

        =18 – 2  =16  

1هـ م =  
2

 سم 8هـ ب =  



 

 
 14 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 : أوجد قيمة كل من س ، ص   في الشكل المقابل ❖

 

 

 

 الحل

 2 14( =  12× ) س +  7

  196  =   12س + 
7

  =28 

 16=  12 – 28س = 

 5×  16× ص =  10

  10  ×  5  ص =  
10

  =8 

 

 سم ،   6مماس للدائرة عند أ ، م أ =      ⃖ م  أ    في الشكل المقابل ❖
 سم ، أوجد جـ د  3م جـ = 

 لحلا

 = م جـ × م د  2) م أ (

 + جـ د (  3)  3=        2 6                                            

 جـ د 3+  9=        36                                             

    جـ د 3=   9 –  36                                            

  27  جـ د =   3
3 

 سم 9جـ د = 
 

 



 

 
 15 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

|إذا كانت أ =   ❖ 1 0
3 − |،    ب =       |2 2 2 −

4 − 5  وجد :    ،  أ    |

 ب    – أ    2 -1
        1- ب  -2

 الحل

]×    2ب =     – أ    2(  1)  1 0
3 − 2]   −   [ 2 2 −

4 − 5 ]         

                     =[ 2 0
6 − 4]   −   [ 2 2 −

4 − 5 ]          =[ 2 − 2 (2 −) − 0
(4 −) − 6 − 5 − 4 ] 

]ب =    – أ    2  ى  0 2
2 − 1 −]     

 

   1- (  ب 2) 

]ب =   2 2 −
4 − 5 ] 

|=   │ب  │ 2 2 −
4 − 5 | 

             =-2  ( ×-4   ) – 2  ×5 

 0  ء  2-=   10  –  8=              

1=   1-ب

|ب |
         ×[

ب − د

أ  جـ −
] 

          =−     1    
2

      ×[2 − 4 −
2 − 5 −]           =        [1 2

1 2,5] 

 

 

 

 

 



 

 
 16 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

4|=    س إذا كانت   ❖ 3
1 2 |،    ص =       |− 0 5

2  وجد :    ،  أ    |4

 ص     – س  2 -1
   2ص  -2

 الحل

4]×    2=   ص    – س    2(  1)  3
1 2 −]   −   [ 0 5

2 4]         

                             =[8 6
2 4 −]   −   [ 0 5

2 4]          

8]=    ص   –   س   2  ى  1
0 8 −]     

 

]= ص × ص =       2ص (   2)  0 5
2 4]         ×[ 0 5

2 4] 

                                       =[2 × 0 + 0 × 5 4 × 0 + 5 × 5
2 × 2 + 0 × 4 4 × 2 + 5 × 4] 

]=  2ص                             0 25
4 28] 

 

|إذا كانت أ =   ❖
1 2
0 3
4 7

4|،    ب =       | 2
6 1  أ × ب ،  أوجد :       |

 الحل

]=     أ × ب 
1 2
0 3
4 7

]   ×   [4 2
6 1 ]         

 2×   3أ × ب معرفة و رتبتها 

           =  [
6 × 1 + 4 × 2 1 × 1 + 2 × 2
6 × 0 + 4 × 3 1 × 0 + 2 × 3
6 × 4 + 4 × 7 1 × 4 + 2 × 7

] 

]=    أ × ب   ى 
14 5
12 6
52 18

] 



 

 
 17 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

|=    أ إذا كانت   ❖ 4 3 −
5 − 2 3|،    ب =       | − 2

2 −  وجد :    ،  أ    |3

 أ   أوجد قيمة محدد المصفوفة  -1
 × ب   أ  -2

 الحل

|│ أ │   1   =  4 3 −
5 − 2 |         

                   =-3  × - 5 – 4   ×2   

                   =7 

 

 

 

3]=    أثبت أن ب  ❖ − 2
2 1 3]=    أ هي النظير الضربي للمصفوفة     [− 2

2 1 ]         

 الحل

 × ب = و   أ 

3]=    × ب أ 2
2 1 ]   ×   [3 − 2

2 1 −]        

            =[2 × 3 + 3 − × 2 1 − × 3 + 2 × 2
2 × 2 + 3 − × 1 1 − × 2 + 2 × 1 ]     =[0 1

1 0] 

 × ب = و                                           أ 

 أ ب نظير ضربي لـــ    ى    

 

 

 

 

2  [ 4أ × ب =  3 −
5 − 2 ]         ×[3 − 2

2 − 3]    

                 =[ 2 − × 4 + 3 − × 3 − 3 × 4 + 2 × 3 −
2 − × (5 −) + 3 − × 2 3 × (5 −) +  2 × 2] 

                 =[ 1 6
4 11 −] 



 

 
 18 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

 :    حل المعادلة المصفوفية الآتية  ❖

|    −  س   2 1 2 −
5 2 |   =   | 1 0

9 8| 

 الحل

]  −س    2 1 2 −
5 2 ]   =   [ 1 0

9 8] 

]=   س  2 1 0
9 8]   +   [ 1 2 −

5 2 ] 

]   س =   2 2 2 −
14 10 ]س =    2      ⟸         [

2
 

2−
 

14 10
] 

]س =  1 1 −
7 5 ] 

 

 حل المعادلة :   ❖

4|    2س  +     4                       3
1 2 −|    =    | 0 10

2 4|   

 الحل

4]   2س  +     4 3
1 2 −]       =[ 0 10

2 4] 

8]    س +  4 6
2 4 −]          =  [ 0 10

2 4] 

]س =    4 0 10
2 4]    −    [8 6

2 4 −] 

8]س =    4 − 4
0 ]س =    4                   ⟸              [8

8−
 

4
 

0 8
] 

 

2]س =    − 1
0 2] 

 

 

2 
2 2 

2 2 

4 
4 4 

4 4 



 

 
 19 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

5|إذا كانت أ =   ❖ − 4 ص + 2 س 
3 4

|     =|2 − 2 ص 4
3 4

     س   وجد ،  أ    |

 الحل

 المصفوفتين متساويتين   ي 

   4=  4س +    2 ى

   4 –  4س =   2

   0س =   2

 0س = 

 

|    إذا كانت  ❖
4  س 

2

 ص
2

2 −
|    =    |

4 9
5 ص 2 −|    

      قيمة كلا من س ، ص وجد  أ    

 الحل

   9=       2س 

   9    ±س =  

 3   ±س = 

 

 

 

 

 

 

 

   2 – ص   2=    5 – ص 

   5+    2–ص =   2 – ص 

   3ص =   –

  3 –ص = 

   ص  5=   2ص

     0ص =   5 –   2ص

   0=  ( 5 – ) ص  ص

   5ص =                                     0ص = 



 

 
 20 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

3|  أوجد س بحيث :   ❖ − 5
2 −      س   وجد ،  أ    |510|×  س =      |4

 الحل

3]نوجد النظير الضربي للمصفوفة :  أ  =      − 5
2 − 4]    : 

Δ     =|3 − 5
2 −    0  ء  2=   4( ×  3–)   – (  2–× )   5=   |4

   1   =    1-أ 
2

     ×[3 2 −
5 4 −]         =[

3
  

1−
 

5 2 −
] 

 

]  س = 
3
  

1−
 

5 2 −
]     [510]      =    [

10× 3 +5×1−
 

10 × 5 + 5 × 2 −
] 

]س =  10
15] 

 

4|    إذا كانت  ❖ س 
6 12

    منفردة أوجد قيمة س  =    |

 الحل

   =  صفر   │ أ    │   ى أ منفردة                      ي 

   |4 س 
6 12

   0=  12×  4 – س  6                                  0=     |

   0=   48 – س   6                                                                

   6÷                                  48س = 6                                                                            

 8س =                                                                              

 

 

 

2 

2 

2 

2 

2 

2 



 

 
 21 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

   استخدم النظير الضربي للمصفوفة لحل النظام :   ❖

{
5 = 3 ص + س 

6 = 4 ص + س 
} 

 الحل

 نكتب النظام مع معادلة المصفوفات :  

  [3 1
4 1]     ×[

س 

ص
]        =[56]                                (1  ) 

3]=      أ حيث    1
4 ]،      ع =      [1

س 

ص
 [56]،      ب  =                   [

3|=    │ أ   │ 1
4    0 ء   1=   1×  3  –  4×  1=      |1

  1  =     1- أ 
1

        ×[3 − 4
1 1 −]        =[3 − 4

1 1 −]     

 :    1- أ ( من جهة اليمين في  1و بضرب طرفي المعادلة )

[
س 

ص
]        =[3 − 4

1 1 −]           ×[56]        

[
س 

ص
]        =[6 × (3 −) + 5 × 4

6 × 1 + 5 × (1) ] 

[
س 

ص
]        =[21 ]             

 1،         ص =            2س =   ى

 

 

 



 

 
 22 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

}       حل النظام   ❖
7 = 3 ص + 5 س 

5 = 2 ص + 3 س 
} 

 للمصفوفة باستخدام النظير الضربي  

 الحل

 المعادلة المصفوفية للنظام هي :  

[3 5
2 3]       ×[

س 

ص
]      =[75]                                             (1      ) 

3]حيث أ  =    5
2 ]،    ع  =              [3

س 

ص
 [75]،     ب =            [

3|=     │ أ    │  5
2  0 ء  1=  3×  3  – 2×  5=     |3

  1  =     1- أ
1

        ×[3 − 2
5 3 −]       =[3 − 2

5 3 −]     

 :    1- أ ( من جهة اليمين في 1و بضرب المعادلة المصفوفية للنظام )

[
س 

ص
]        =[3 − 2

5 3 −]           ×[75]        

[
س 

ص
]        =[1 −

4 ]             

 4،         ص =           1- س =  ى

 

 

 

 

 

 



 

 
 23 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

}    استخدم قاعدة كرامر لحل النظام  ❖
6− = 2 ص + 3 س 

0 = 7 − 3 ص − 4 س  −
} 

 الحل

   6–ص =  2س +    3

 7ص =  3  – س   4–

Δ     =| 2 3
3 − 4 −|   =–9  +8   =–1     

Δس    =| 2 6 −
3 − 7 |    =18  – 14  =4   

Δ6|=     ص − 3
7 4 −|   =21  – 24   =–3    

س =  
∆

س
 

∆
       =4

1−
ص =                              4–=    

∆
ص 

 

∆
       =3−

1−
    =3 

 

}    استخدم قاعدة كرامر لحل النظام  ❖
7− = 5 ص − 4 س 

3− = 3 ص + 6 س  −
} 

 الحل

Δ    =|5 − 4
3 6 −|   (   =4   ×3  )–   ( ( – 6  ( × ) – 5   = ) )– 18   

 

Δ5|=    س − 7 −
3 3 −|   ( = – 7   ×3  )–  ( ( –  3  ( × )–  5   = ) )–  36 

Δ7|=     ص − 4
3 − 6 −|   ( =4  ( × – 3  ) –  ( (–  6  ( × ) – 7  = ) ) – 54 

س =  
∆

س
 

∆
       =36−

18−
ص =                               2=    

∆
ص 

 

∆
       =54−

18−
     =3 

 

 

 



 

 
 24 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

اكتب المعادلات المصفوفية التالية على شكل نظام معادلات ، ثم حل   ❖
 المعادلة المصفوفية إن أمكن :  

|1 1
2 1|    |

س 

ص
|   =      |810| 

 الحل

   8س + ص = 

   10ص =  2س + 

Δ     =|1 1
2       0 ء  1=   1×  1  –  2×   1=   |1

Δس    =| 1 8
2 10|   =8   ×2  – 1  ×10  =6    

Δ8|=     ص 1
10 1|   =1   ×10  – 8  ×1    =2 

س =  
∆

س
 

∆
       = 6  

1 
ص =                               6=    

∆
ص 

 

∆
       =  2  

1
     =2 

 

   0=    1  – جا س    2حل المعادلة :   ❖

 الحل

   1   حا س =                         1حا س =   2
2

     

𝜋حا س = حا  
6

          

   0 >حا س   

 س تقع في الربع الأول                                              أو تقع في الربع الثاني 

𝝅س = 
6

𝝅   −  𝝅س =                                                                𝝅ك  2+   
6

    𝝅ك   2+   

𝜋 5س =                                                                                            
6

   𝝅ك  2+   



 

 
 25 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

حل المعادلة : جا س  =    ❖
    2    

2 

 الحل

    2    جا س =     ي 
2

 

𝝅  جا س = جا   ى
4

 0  >جا س    ي                           

س   ى
̂

   الثاني الربع أو                                 تقع في الربع الأول   

𝝅  س = 
4

𝝅)أو   س =                                                           𝝅ك    2+     
4

− 𝝅)   +2    ك𝝅                                                             

𝝅س =  
4

𝜋 3س =  أو                                                         𝝅ك  2+   
4

                                                            𝝅ك  2+   

 

حل المعادلة : جا س  =    ❖
    3    

2 

 الحل

    3   جا س =     ي 
2

 

𝝅جا س = جا    ى
3

                           

 0 >جا س   ي 

 س تقع في الربع الأول                          أو  الربع الثاني    ى

𝝅س =  
3

𝝅)أو   س =                                             𝝅ك  2+   
3

− 𝝅)    +2    ك𝝅                                                             

𝜋 2س =                                                                                   
3

                                                            𝝅ك  2+   

 

 

 

 



 

 
 26 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

   0=       1  – جتا س    2حل المعادلة :   ❖

 الحل

   1جتا س =   2                           0=     1 – جتا س   2

   1   جتا س =   
2

                    

  𝝅 جتا س = جتا   
3

 

 0 >جتا س  

 أو تقع في الربع الرابع                            س تقع في الربع الأول  

 𝝅 س =  
3

 𝝅 س =                                             𝝅ك  2+   
3

                                              𝝅ك  2+   −

 

 0=      3     – جتا س  2حل المعادلة :   ❖

 الحل

   3جتا س =       2                          0=       3    –  جتا س 2

   3       ا س = تج
2             

   𝜋      جتا س = جتا 
6

             

 0  >ا س   تج  ي 

    رابعالربع ال  في أو  س تقع في الربع الأول  ى

𝝅س =  
6

𝝅س =      أو                𝝅ك  2+   
6

             𝝅ك  2+   −

                                                                                  

 

 

 



 

 
 27 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 

   2   =     جتا س    حل المعادلة :   ❖
2   

 الحل

   2  جتا س =     ي 
2                           

  𝝅 جتا س = جتا    ى
4

 

 0 >جتا س   ي

س   ى
̂

 تقع في الربع الأول  أو في الربع الرابع 

 𝝅 س =  
4

 𝝅 س =      أو                𝝅ك  2+   
4

                                              𝝅ك  2+   −

 

      3    ظا س = حل المعادلة :  ❖

 الحل

                                        3      = س  ظا

   𝜋   ا    ظا س = ط
3

             

 0 >ا س   ط 

   ثالثس تقع في الربع الأول أو في الربع ال

𝝅س =  
3

           𝝅      الـ  ظا دالة دورية  دورتها             𝝅+  ك   

                                                                                  

 

 

 

 

 

 



 

 
 28 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

 بدون استخدام الآلة الحاسبة :   ❖

𝛉     =12 إذا كان جا 
13

 𝛉ظتا  ،       𝛉جتا  ، أوجد      𝛉  >  0جتا           

 الحل

                         𝛉     =1  2جتا +     𝛉 2جا

(12
13)

 

2
                         𝛉   =1  2+  جتا  

𝛉   =1   −    (12  2جتا
13)

 

2
             =25

169
 

𝛉      =±     25جتا  
169

          

−5=     جتا 
13

5=     جتا أو                           
13

 (    𝛉  >  0جتا  ) مرفوض لأن      

جتا  𝛉       =θظتا  

θ  جا
             =(12

13
÷ 5−

13 )       =5−
12

 

 

  𝛉     =  3إذا كان جا   ،  بدون استخدام الآلة الحاسبة ❖
5

      ،0 >  𝛉  >  𝜋
2

      

 𝛉،   قتا       𝛉،   ظتا        𝛉،   قا         𝛉ظا       ،      𝛉فأوجد كلا من : جتا  

 الحل

                         𝛉    =1  2+  جتا   𝛉 2جا

(3
5)

 

2
                         𝛉   =1  2+  جتا  

𝛉   =1   −    (3  2جتا
5)

 

2
             =16

25
𝛉     =  ±     16جتا                              

25
 

𝛉         =4جتا  
5

𝛉      = 4جتا  أو           
5

𝛉  >  𝜋  < 0مرفوض لأن    −
2

      

جا  θ=     ا ظ

θ  جتا
        =(4

5
÷ 3

5)      =3
4

 

𝛉       =1ا  ق

θ  جتا
    =  5

4
𝛉       =1ظتا  ،             

θ  ظا
      =4

3
𝛉       =1قتا  ،                     

θ  جا
      =5

3
     



 

 
 29 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

                                                                                  

  𝛉     =  1جتا    إذا كان    :   بدون استخدام الآلة الحاسبة  ❖
3

   𝛉    >  0جا  ،          

     𝛉ظتا  ،        𝛉ظا  ،        𝛉جا  أوجد :  

 الحل

                         𝛉    =1  2+  جا  𝛉  2جتا

( 1
3)

 

2
                         𝛉    =1  2+  جا  

)    −   𝛉     =1 2جا 1
3)

 

2
            = 8 

9
  𝛉      =  ±       8ا  ج                        

9
 

2     2    =       جا 
3

2     2     =    جا مرفوض     أو      
3

 𝛉    >   0 جالأن        −

جا  θ=     ا ظ

θ  جتا
      =     2     2

3
−     ×3

1
     =2     2 − 

جتا  θ=     ا ظت 

θ  جا
      =1

3
     ×   3 

  2     2
−     =    2   

4
− 

 

  𝛉     = 3جتا  إذا كان    بدون استخدام الآلة الحاسبة :  ❖
5

   𝛉    <  0جا  ،         

     𝛉ا  ظ ،           𝛉جا  فأوجد :  

 الحل

                         𝛉    =1  2+  جتا   𝛉 2جا

𝛉      +(3 2جا
5)

 

2
    =1                         

   𝛉     =1   −      9 2جا
25

            =16
25

𝛉      =  ±     16ا  ج                        
25

 

4      =  جا أما 
5

4 =    جا أو           
5

 𝛉   <  0جا  مرفوضة لأن   −

جا  θ    =  ا ظ

θ  جتا
      =  4  

5
      ÷  3  

5
        =  4−  

3
 

                                                                                  



 

 
 30 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

                                                                      

  𝛉     =  12ظا  بدون استخدام الآلة الحاسبة : إذا كان    ❖
5

   𝛉    <  0جا  ،         

      𝛉جتا  ،        𝛉جا  أوجد :   

 الحل

                    𝛉  2+  ظا  𝛉    =1  2قا

             =1       +(12
5)

 

2
        =     169 

25
 𝛉     =  ±      169ا  ق                              

25
              

 𝛉    = 13ا  ق 
5

 𝛉    = 3ا  ق                 
5

− 

 𝛉    <  0ا  تج                     𝛉    <  0جا    

 𝛉    = 13ا  ق  
5

 1   =  ا ت ج ى                       

𝛉  قا
     = 5 

 13
 

12=    ا ت ج×      ا ظ=   جا 
5

      × 5 
 13

       = 12 
 13

 

 

   𝛉   >   0ا  تج،         𝛉     = 2         2ا  ظإذا كان    بدون استخدام الآلة الحاسبة :  ❖

        𝛉ا  قت،            𝛉ا  ج ،           𝛉ا  تجفأوجد :  

 الحل

                   𝛉  2ظا  +     𝛉   =1  2+  جتا  𝛉  2اق

                   𝛉    =  ±     9ا  ق                                9=  2(     2       2+  )       1=                                

        𝛉     =−3ا  قأو              𝛉     =3ا  ق

         𝛉     =−3ا  ق   ى                                         𝛉   >   0جتا    ي 

 𝛉     =     1ا  ت ج  ى

𝛉  قا
 −1    =   ا ت ج                            

 3
 

 −1 ×        2       2=    جا                              𝛉ا  ت ج ×         𝛉ا  ظ =      𝛉جا  
 3

     =    2     2−
3

 

 1 =    ا قت 

𝛉  جا
      =  3  

     2     2−
 



 

 
 31 99421329 أ / عمرو فايز 

 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

                                                                                

  𝛉     = 5تا  ظ بدون استخدام الآلة الحاسبة : إذا كان    ❖
8

   𝛉    <  0ا  تج،         

      𝛉ا  جت،        𝛉جا  أوجد :  

 الحل

𝛉       = 1ا  ظ

θ ظتا
       =   8 

5
                   

𝛉     =1    +  (8  2ظا +   𝛉    =1  2اق
5)

 

2
            = 89 

25
 𝛉    =  ±        89ا  ق                          

25
         

     𝛉         =    89ا  ق
5

 −     𝛉         =     89ا  ق                               
5

 𝛉   <  0جتا  ن  لأ         

     𝛉         =    89ا  ق
5

1 =     ا جت     ى                                   

θ  قا
      =      89     5 

89
                      

  8  =    ا جت ×     ا ظ=    ا ج
5

     ×     89     5 
89

     =     89     8 
89

 

 

𝛉)جتا     : بسط التعبير التالي لأبسط صورة  ❖ 𝛉)جتا  +     (− − 𝛑)    −     جا(𝛉 + 𝛑) 

 الحل

𝛉)جتا   𝛉)جتا  +     (− − 𝛑)    −     جا(𝛉 + 𝛑)   

    (𝛉)جا     +    (𝛉)جتا    −   (𝛉)جتا  =   

)جا =   )   

 

 

 

 

 

 

 

 

6
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     بسط التعبير التالي لأبسط صورة : ❖

 س (     −  ˚90) جا +        س (   +  ̊ 180س (  +  جا )    −  ˚90) جا +     س جا 

 الحل

 س (    −  ˚90جا ) +        س (   +  ̊ 180س (  +  جا )    −  ˚90جا ) +     جا س 

 جا س  +  جتا س   –= جا س  +  جتا س   

  جتا س 2= 

 

 

   2 −( =   ̊ 180(  +  جتا )   ˚270) جا +        س (    −  ˚180س (  +  جتا )  +  ̊ 90) جا    أثبت أن : ❖

 الحل

 (  ̊ 180(  +  جتا )  ̊ 270جا ) +        س (   −  ˚180س (  +  جتا )  +  ̊ 90جا ) 

   1–  1–جتا س   – = جتا س 

 =–2  

 

    أثبت صحة المتطابقة : ❖
(1+ 𝛉  قا)  (1+ 𝛉  قا)

𝛉  جا 

 𝛉  2= قا  2

 الحل

 
(1− 𝛉  قا)  (1+ 𝛉  قا)

𝛉  جا 

2   =   
1 −  𝛉  قا 

2
 

𝛉  جا 

2   =   
  𝛉  ظا 

2
 

𝛉  جا 

2      

=  
  𝛉  جا 

2
 

𝛉  جتا 

2           ×  1 

𝛉  جا 

2        =      1 

𝛉  جتا 

  2=    قا      2
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 س  =  جتا س     2جتا س  ×   جا+     س   3جتا    أثبت صحة المتطابقة : ❖

 الحل

 س  =    2جتا س  ×   جا+     س   3جتا

 ( =   س 2جا+   س  3جتاجتا س ) 

 = جتا س  1جتا س × 

 

   1س =    2( جتا 1س  +    2) ظا   أثبت صحة المتطابقة التالية : ❖

 الحل

 س    2( جتا 1س +   2) ظا

1س  =     2س  ×  جتا 2قا

 جتا  س

      1=  س    2جتا×       2

 

     2( =    𝛉   2+ ظتا   𝛉  2) ظا –(  𝛉   2+  قتا   𝛉   2) قا   صحة المتطابقة :أثبت   ❖

 الحل

 (   𝛉   2+ ظتا   𝛉  2) ظا –(  𝛉   2+  قتا  𝛉   2) قا

    𝛉   2ظتا   −   𝛉   2قتا +      𝛉  2ظا   −   𝛉   2قا= 

 =    1      +1     =2  

 

 

 

 

 

 

F
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أ  ب( ، فأوجد نقطة تقسيم     4-،  7( ، ب )  3،   5-)  أ إذا كان   ❖
̅̅ ̅̅ ̅

   أ من جهة      

 من الداخل 3:   1بنسبة 

 الحل

 (  4- ،  7( ، ب )  3،  5-)  أ 

                                                                                                           1                 :3       

)نقطة التقسيم = 
1ص
 

2ص + ن 
 

م 

 م+ن
 ، 

1س
 

2س + ن 
 

م 

 م+ن
)       

                                = (3 ×3 +(4−) ×1
3 + 1   ، (5−) ×3 +(7) ×1

3 + 1 )   

                                =(5
4  ، 8−

4 ) 

                                =(5
4  ، 2 −) 

 

أ  ب( ، فأوجد جـ التي تقسم     9،  5( ، ب )   4،  2)  أ إذا كان   ❖
̅̅ ̅̅ ̅

 من الداخل     

 من جهة ب  5:   3بنسبة 

 الحل

 (  9،  5( ، ب )  4،   2) أ 

                                                                                                                  3                 :5       

)نقطة التقسيم = 
1ص
 

2ص + ن 
 

م 

 م+ن
 ، 

1س
 

2س + ن 
 

م 

 م+ن
)       

                                =(4 ×5 +9 ×3
5 + 3  

 ، 2 ×5 +5 ×3
5 + 3 

)   

                                =(47
8  ، 25

8 ) 

                              

·
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أ  ب    ∈جـ = جـ ب ، جـ   أ   2( ، فأوجد جـ بحيث   3،  2-( ، ب )  4-،  3)  أ إذا كان   ❖
̅̅ ̅̅ ̅

     

 (  2:   1جـ = جـ ب =  أ ) إرشاد :  

 الحل

   أ جهة    2:   1نسبة التقسيم =  ى                         جـ = جـ ب  أ   2

)نقطة التقسيم = 
1ص
 

2ص + ن 
 

م 

 م+ن
 ، 

1س
 

2س + ن 
 

م 

 م+ن
)       

                                =(4 ×2 +3 ×1
2 + 1   ، 3 ×2 +(2−) ×1

2 + 1 )   

                                =(11
3  ، 4

3) 

 

     ( على استقامة واحدة  3- ،  3جـ ) ( ،   5،  1-( ، ب )  1-،  2)  أ   أثبت أن النقاط :  ❖

 الحل

   =     ب   أميل  
1ص
 

2ص − 
 

1س
 

2س − 
      =(1−)−5

2−1−        =6
3−

      =-2  

 

ب  =     أميل  
1ص
 

2ص − 
 

1س
 

2س − 
      =(1−)−3−

2−3        =6
3−

      =-2  

أ  بجـ                  أ ب = ميل   أ ميل  
̅̅ ̅̅ ̅

   T    أ  جـ 
̅̅ ̅̅ ̅̅

 

 نقطة مشتركة  أ 

 ، ب ، جـ على استقامة واحدة  أ   ى

 

 

 

 (  3،   2-( ، ب )  4-،  3)  أ 

         1                  :2       
、

‰
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 (  0،  2-( ، ب )  3،  1)  أاكتب معادلة المستقيم الذي يمر بالنقطتين   ❖

 الحل

أ  بميل   
 ⃖    

     =
1ص
 

2ص − 
 

1س
 

2س − 
0 − 3م =                                    

1−2−
      =1 

أ  ب   معادلة
 ⃖    

   : 

 (  1س  –=  م ) س   1ص – ص 

 (  1 – ) س  1=  3 – ص 

   1 – = س  3 – ص 

   3+   1 – ص = س 

   2ص = س + 

 

−2 اكتب معادلة الخط المستقيم الذي ميله    ❖
3

 (   5،   6-و يمر بالنقطة )  

 الحل

 المستقيم : معادلة الخط  

 (  1س  –=  م ) س   1ص – ص 

 2   −=    5 – ص 
3

 (  6) س +  

 2   −=    5 – ص 
3

    4 −س   

 2  −ص =  
3

 5+     4 −س   

 2  ص = 
3

 1 +س  

 

 

 

=
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أوجد معادلة المستقيم هـ الموازي للمستقيم ل و الذي يمر بالنقطة                    ❖

ل(  حيث   3- ،  2)
 ⃖ 

   1س +  2: ص =  

 الحل

   2المستقيم ل = ميل المستقيم هـ = ميل    ى المستقيمان ل ، هـ متوازيان          ي

 :   المستقيم هـ هي   معادلة ى

 (  1س  –=  م ) س   1ص – ص 

 (  2 – ) س  2  = (  3  – )  – ص 

   4  –س   2+     3  –ص = 

  7 –س  2ص = 

 

 فأوجد :     0=   3ص + س +  3إذا كان المستقيم ك :  ❖
 (  2،   3– معادلة المستقيم ل الموازي للمستقيم ك و الذي يمر بالنقطة ) 

 الحل

 −1  ميل المستقيم ك =  
3

            

 −1  ميل المستقيم ك = ميل المستقيم ل =    ى المستقيمان ك ، ل متوازيان         ي
3

   

 معادلة المستقيم ل هي :  

 (  1س  –=  م ) س   1ص – ص 

 −1 =    2 – ص 
3

 (  (  3- )  – ) س  

 −1 =    2 – ص 
3

   ( 3) س +    

 −1 =    2 – ص 
3

 −1 ص =                                                   1  –س     
3

          1س +    

                                          



 

 
 38 99421329 أ / عمرو فايز 
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   1س +   2إذا كان المستقيم ل : ص =  ❖

 (  3-،   4المستقيم ل و يمر بالنقطة ) أوجد معادلة المستقيم ك العمودي على 

  الحل

     المستقيمان ل ، ك متعامدان                       ي                                           2ميل المستقيم ل =  ي

−1ميل المستقيم ك =  

ميل  المستقيم ل 
  1  ميل المستقيم ك =   ى                         

2
− 

 :   المستقيم ك هي  معادلة

 (  1س  –=  م ) س   1ص – ص 

  1  =   (  3- )  – ص 
2

 (  4 –) س   −

  1  =   3+ ص 
2

   2+  س   −

  1  ص = 
2

   1 –س  −

 

فأوجد معادلة المستقيم ب  ،         0=   3ص + س +  3إذا كان المستقيم ك :  ❖
 (  4،  1العمودي على المستقيم ك و الذي يمر بالنقطة ) 

 الحل

ك 
 ⃖  

  −1  : ص =   
3

ك ميل   ى                               1  –س   
 ⃖  

     =  1−  
3

    

 المستقيمان ك ، ب  متعامدان 

−1ميل المستقيم ب =  

ميل  المستقيم ك 
       =  1−  

  1−  
3

    =3   

 :  ب معادلة المستقيم  ى

 (  1س  –=  م ) س   1ص – ص 

 (    1  – ) س  3=     4 – ص 

 

   3  –س    3=    4 – ص 

   4+  3 – س  3 ص = 

 1 +س  3ص = 
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   0=   1 – ص   – س   3( و المستقيم :   1،  2أوجد البعد بين النقطة جـ )   ❖

 الحل

البعد ف =  
1ص +جـ|

 
1س +ب 

 
|أ  

 

 ب
2

 أ  +
2

 

 | (3) (2) +(−1) (1) +(−1)|ف = 
(1−) 2 + (3) 2

            

|(6) +(−1) +(−1)|ف = 
1+9              =|4|

      10                

    4     ف = 
10    =    10     2    

 وحدة طول  5

 

 (  5،  2و النقطة د )  3س +  - أوجد البعد بين المستقيم ل : ص =  ❖

 الحل

لمعادلة 
 ⃖ 

   0=  3 –: س + ص   

ف =  
1ص +جـ|

 
1س +ب 

 
|أ  

 

 ب
2

 أ  +
2

 

 | 1  × 2 + 1 × 5 +(−3)|ف = 
(1) 2 + (1) 2

            

|2 + 5 − 3|ف = 
1 + 1                    

    4     ف = 
2   

  2      2=  ف

                  1-جـ =                   1-ب =                  3أ =  

 1=    1ص                2=    1س

 

                  1-جـ =                   1-ب =                  3أ =  

 1=    1ص                2=    1س
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 وحدات  7( و طول نصف قطرها  2-،  3معادلة الدائرة التي مركزها )  أوجد  ❖

  الحل

   2- هـ =                          3(                   د =    2-،    3المركز   )  

 7نصف القطر  " نق "  = 

  2= نق   2هـ (  –+   ) ص     2د ( –معادلة الدائرة  ) س  

 49=   2(  2+   ) ص +      2(  3  –) س  

 

 

 

 أوجد مركز و طول نصف قطر الدائرة التي معادلتها :   ❖

 9=  2(  3 – ) ص  2( 2) س +  

  الحل

  2= نق  2هـ (  – +   ) ص      2د (  – ) س   ي

 3هـ =            2-د =  

 3نق =    ⟸  9=    2نق 

 وحدات  3( و طول نصف قطر الدائرة =  3،  2-مركز الدائرة ) 
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 عين مركز و طول نصف قطر الدائرة الممثلة بالمعادلة :   ❖

 0=   12  –ص    9س +   6 –  2ص  3+   2س  3

  الحل

 (  3) ÷                                     0=   12  –ص    9س +   6 –  2ص  3+   2س  3

                                     0=   4 – ص   3س +    2  – 2+ ص 2س

 و هي معادلة دائرة على الصورة العامة :  

   4-،   ب =       3،    ك =        2-ل =  ى

−ك )المركز =  
2

−ل  ، 
2 )     

−3،  1مركز الدائرة )  ى
2

  ) 

 

 

 

 

أ  بأوجد معادلة دائرة قطرها    ❖
̅̅ ̅̅

 (  4،  2(  ،  ب )   2-،  4حيث أ )    

  الحل

−2+4)مركز الدائرة  =    
2

 ، 2+4
2 )        (   =3  ،1   ) 

  1  نق =   
2

   2( 1ص  –  2+  ) ص   2( 1س  –  2) س      

         =  1  
2

       (2  – 4 )2     (   +4  +2 )2          =10   

 معادلة الدائرة هي :   ى

   2=   نق     2( 1ص – +  ) ص   2( 1س  –) س 

  10=       2( 1 –+  ) ص   2( 3 –) س 

 نوجد طول نصف قطر الدائرة : 

  1  نق =  
2

 ب  4  –  2+ ك 2ل     

          =  1  
2

    4  +9  – 4  ( ×– 4   ) 

        =  1  
2

    29   

  1  نق = 
2

 وحدة طول    29    
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 مراجعة الأسئلة المقالية  العاش  الصف 

   5=    2( 2 –+  ) ص     2( 1  –) س  مماس دائرة معادلتها : أوجد معادلة  ❖

 (   1،   3عند نقطة التماس أ )  

  الحل

 (  2،   1مركز الدائرة النقطة و ) 

و  أ ميل  
̅̅ ̅̅

    =
1ص 
2ص −   

 

1س 
2س −   

          =2 −  1 
1  −  3

       =    1    
2

− 

و  أنصف قطر التماس    ي
̅̅ ̅̅

 عمودي على مماس الدائرة   

−1ميل المماس =   

ميل  نصف  قطر التماس
     =2 

 

 

 

    8=  2+  ص   2( 2  –أوجد معادلة مماس دائرة معادلتها :  ) س  ❖

 (   2،  0عند نقطة أ )  

  الحل

 (  0،  2مركز الدائرة ) 

ميل نصف القطر   =  
1ص 
2ص −   

 

1س 
2س −   

          =0 −  2 
2  −  0

       =1 − 

 نصف قطر التماس عمودي على مماس الدائرة  ي

−1ميل المماس =   

ميل  نصف  قطر التماس
       =1−

1−
      =1 

 

 

 

 معادلة المماس هي :   ى

 (  1س  –=  م ) س   1ص – ص 

 (   3 – ) س  2=    1 – ص 

   6  –س   2=   1 – ص 

  5 –س  2ص = 

 

 معادلة المماس هي :   ى

 (  1س  –=  م ) س   1ص – ص 

 (   0 – ) س  1=    2 – ص 

   س =   2 – ص 

  2س + ص = 

 


