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ومعكوساتهااستكشاف دوال القوى 

الغـــرض 
من العمل 
التعاونـي 

ـــو  هـــــــ
استكشاف

الرســـوم 
البيانيــــة
لبعض 
دوال 
القــوي 
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هي دوال قوى :الدوال مثل 

تكون دوال القوى على الشكل

42 , xyxy ==

a 0   ,   n  z+

التأكيد هنا على الشرط وكذلك الصيغة
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تطبيقات حياتية(1) مثال 

3014.0 cw =
3)20(014.0=w

gw 112=

يكون وزن البرتقالة التي يبلغ محيطها 

20cm 112حواليg
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3014.0 cw =
3)22(014.0=w

gw 07.149=

يكون وزن البرتقالة التي يبلغ محيطها 

22cm 149حواليg

التقييم
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3625.15)( xxw =
3)175.3(625.15)175.3( =w

kgw 500)175.3( 

3)268.3(625.15)268.3( =w

kgw 34.545)268.3( 

علم الحيوان(2) مثال 
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3)3.3(625.15)3.3( =w

kgw 5.561)3.3( 

3625.15)( xxw =

التقييم
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الربع الأول والربع الثالث

(-4  ,  -64)(0.5  ,  0.125)

3.gsp
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:وهذا يمثل الشكل العام للدوال التي على الصورة 

y = a xn a ≠ 0عددا زوجيا ،  nحيث 

لاحظ هنا بيان الدوال ذات الأسس الزوجية

,2xy =
4xy =

1.gsp
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a تأكيد للشرط أن   0

4xy −=

,2xy −=

1.gsp
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y = X3لاحظ هنا أن بيان الدوال ذات الأسس الفردية مثل  

y = a xn a ≠ 0عددا فردياً ،  nحيث 

:وهذا يمثل الشكل العام للدوال التي على الصورة 

2.gsp
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,3xy −=

a تأكيد للشرط أن   0

2.gsp
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التطبيق
39كراسة التمارين صفحة 

17ثم 18، 16الأرقام 
والموضوعي
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الدوال الزوجيـة
والدوال الفردية
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(مركز تناظر )يكون لبيان دالة نقطة تماثل 

180إذا دار بيان الدالة بزاوية 
o

حول هذه النقطة 
وانطبق على نفسه

ل 
لأو

د ا
بن

ال
–

ية
ثان
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معلومة

بمحور التماثل تذكير
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دالة زوجيـةDوالتي مجالها y = f ( x )تكون الدالة :      تعريف

Dxxxfxfإذا و فقط إذا كان −=− ,)()(

ةدالة زوجيكللبيان ( تناظر ) هو محور تماثل المحور الصاديفي المستوى الإحداثي 

)()()( 22 xfxxxf ==−=−
2)( xxf =

)()()( 44 xhxxxh ==−=−4)( xxh =
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دالة فرديةDوالتي مجالها y = f ( x )تكون الدالة :      تعريف

Dxxxfxfإذا و فقط إذا كان −−=− ,)()(

ديةدالة فركـل لبيان ( تناظر ) هي نقطة تماثل نقطة الأصل في مستوى الإحداثيات ، 

)()()()( 33 xfxxxf −=−=−=−
3)( xxf =
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ماذا عن الدالة الثابتة ؟ 

لنتساءل ؟

هل يوجد دوال قوى 
ليست زوجية وليست فردية ؟
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جميع دوال القوي 
إما دوال زوجية أو دوال فردية

:الخلاصة 
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Rدالة زوجية طالما أن مجالها 

ت 
ظا

لاح
الم

ض 
بع

𝒇 𝒙 = 𝒄 ∶ 𝒙
∈ 𝑹

الدالة الثابتة

هناك دوال ليست زوجية وليست فردية 
ولكنها ليست دوال قـوى 
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(3) مثال 

72)( xxf =a

7)(2)( xxf −=− 72x−= )(xf−= Rxx − ,

−=الدالة فرديـة )( xf )(xf−

بين ما إذا كانت كل دالة مما يلي زوجية أو فردية أو ليست زوجية وليست فردية
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(3) مثال 

8xy −=b

8)()( xxg −−=− 8x−= )(xg= Rxx − ,

−=الدالة زوجيـة )( xg )(xg

xgy)(بفرض أن =

بين ما إذا كانت كل دالة مما يلي زوجية أو فردية أو ليست زوجية وليست فردية
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(3) مثال 

2)2( += xyc

2)2()( +−=− xxv
2)2( + x Rxx − ,

)()(إذن الدالة ليست زوجية xvxv −

xvy)(بفرض أن =

2)2()( +−− xxv Rxx − ,

)()(إذن الدالة ليست فردية xvxv −−

الدالة ليست زوجية وليست فردية

بين ما إذا كانت كل دالة مما يلي زوجية أو فردية أو ليست زوجية وليست فردية
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(3) مثال 

بين ما إذا كانت كل دالة مما يلي زوجية أو فردية أو ليست زوجية وليست فردية

4)( =xhd

4)( =−xh )(xh= Rxx − ,

−=الدالة زوجيـة )( xh )(xh
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93صفحة ( 3)حاول أن تحل رقم : التقييم 

بين ما إذا كانت كل دالة مما يلي زوجية أو فردية أو ليست زوجية وليست فردية

5

1 )( xxf =a

)( 5x−= )(1 xf−=

Rxx − ,

=− )(1 xf )(1 xf− الدالة فرديـة

5

1 )()( xxf −=−



26

(3) حاول أن تحل 

بين ما إذا كانت كل دالة مما يلي زوجية أو فردية أو ليست زوجية وليست فردية

xxf =)(2b

)()(2 xxf −=− )(x−= )(2 xf−=

Rxx − ,

−=الدالة فرديـة )(2 xf )(2 xf−
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4

3 2)( xxf =c

4

3 )(2)( xxf −=− 42x= )(3 xf=

Rxx − ,

−=الدالة زوجيـة )(3 xf )(3 xf

بين ما إذا كانت كل دالة مما يلي زوجية أو فردية أو ليست زوجية وليست فردية

(3) حاول أن تحل 
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3

4 )3()( += xxfd

3

4 )3()( +−=− xxf
3)3( + x Rxx − ,

)()(إذن الدالة ليست زوجية 44 xfxf −

3

4 )3()( +−− xxf Rxx − ,

)()(إذن الدالة ليست فردية 44 xfxf −−

إذن الدالة ليست زوجية وليست فردية

بين ما إذا كانت كل دالة مما يلي زوجية أو فردية أو ليست زوجية وليست فردية

(3) حاول أن تحل 
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(4) مثال 

صف تماثل كل دالة ثم وضح هل هي زوجية أو فردية أو ليست 0الأشكال التالية تمثل دوال 

فردية وليست زوجية

الدالة فردية

لةنقطة الأصل هي نقطة التماثل لبيان الدا
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(4) مثال 

ت الأشكال التالية تمثل دوال صف تماثل ل دالة ثم وضح هل هي زوجية أو فردية أو ليس

فردية وليست زوجية

الدالة زوجيـة

ةمحور الصادات هو محور التماثل لبيان الدال
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(4) مثال 

ت الأشكال التالية تمثل دوال صف تماثل ل دالة ثم وضح هل هي زوجية أو فردية أو ليس

فردية وليست زوجية

الدالة ليست فردية وليست زوجيـة

اظربيان الدالة ليس لها نقطة تناظر وليس لها محور تن
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(4) مثال 

ية أو الأشكال التالية تمثل دوال صف تماثل ل دالة ثم وضح هل هي زوجية أو فرد

ليست فردية وليست زوجية

الدالة فردية

لةنقطة الأصل هي نقطة التماثل لبيان الدا



33

التطبيق 

 38كراسة التمارين صفحة

– 1رقم   39، صفحة 4

– 5رقم  موضوعي9
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ل 
لأو

د ا
بن

ال
–

ثة
ثال

 ال
صة

لح
ا r  )معكـوس العلاقـة  

-1
)



r( a , b )

ي

( b , a )

ي

r
1

يةتذكر بعض النقاط التال

(r)  العلاقةدىـهو م( 1𝒓-) مجال معكوس العلاقة 

معكوسهاوالنقاط التي تمثل  rبين النقاط التي تمثل العلاقة المستقيم الذى معادلته                  هو خط تناظر 
.

y x=

( b , a ) ( a , b ) rهو زوج مرتب من معكوس هذه العلاقة ن             زوج مرتب من العلاقة        فإن   اإذا ك

انه ليس بالضرورة أن يكون المعكوس دالةمع ملاحظة معكوسهاإذا كان لدينا دالة فيمكننا إيجاد 



y 2 x= 4
حم

س

y 0

x y= 4

2

xy =
4

2√±
(س دالة يالمعكوس ل) أى أن المعكوس له قيمتان لبعض قيم         x

x y= 3

5

xy =
3

5√

ي

x R

(5) مثال 

التقييم

x 5 y= 3

y 5 x=
3

x 2 y= 4

المعكوس يمثل دالة  :نلاحظ أن

هل يكتفى بكتابة الجذر على هذه الصورة أم تبسـط  

(6موضوعي رقم 40راجع كراسة التمارين ص  )

𝒚:     أوجد معكوس الدالة  = 𝟐 𝒙
𝟒

لاحظ أن 

:أوجد معكوس الدالة 
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:ملاحظة
دالةيكون أنبالضرورةليسالدالةمعكوس
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𝑓

𝑓−1
خطـأ مطبعي



(6)مثال 

𝒙:     أوجد معكوس الدالة  ≥ −𝟐       :𝒇 𝒙 = 𝒙 + 𝟐

𝒚 = 𝒙 + 𝟐 :الحـــل  

𝒙 = 𝒚 + 𝟐

أعـد كتابة الدالة 
اعكس المتغيرين

𝒙
𝟐
= 𝒚 + 𝟐 ربع طرفي المعادلة 

y𝒚حـل في  = 𝒙
𝟐
− 𝟐

𝒙 ≥ −𝟐

𝒙:  أوجد معكوس الدالة التقييم ≥ 𝟒       :𝒇 𝒙 = 𝒙 − 𝟒
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Y x=
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y= x√±4
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ليس دالة

Y x=
3

4
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R:المجال 

R:المدى 

y= x√
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:المجال 

R المدى:

R
المعكوس

دالة

Y x= 44

3

1

-3
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x
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-1-3 1 2 3

2
R:المجال 

[∞ , 0)  :المدى 

y= x√± 44

3

1

-3

-2

-1
-2

x

y

-1-3 1 2 3

2
4

:المجال 

:المدى 

R

المعكوس

ليس دالة

]         (
ي
0,

  (0 , ∞]
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التطبيق 

39كراسة التمارين ص 
الأرقام من

10 - موضوعي+ 15
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