
 



 الوحدة السادسة  : تطبيقات التكامل 

 

 

 المساحات في المستوي   •

 حجوم الأجسام الدورانية   •

 معادلة منحنى دالة   •

 المعادلات التفاضلية   •

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 لسؤال الأول ا

 الحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 السؤال الثاني 

 الحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 السؤال الثالث

 الحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 رابع السؤال ال 

حور السينات في مو   fأوجد مساحة المنطقة المحددة بمنحني الدالة 

    الفترة المبينة

∫(𝑥) =  𝑥3 − 4𝑥  , [−1  ,
1

2
]  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



  خامسالسؤال ال 

 أوجد مساحة المنطقة المحددة بالمنحنيين 

∫(𝑥) =  𝑥2 + 2  , 𝐺 ( 𝑋 ) = −2𝑋 + 5  

 الحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 دس السؤال السا

f    :  ∫( 𝒙)جد مساحة المنطقة المحدد بمنحني الدالة  أو =  𝒙𝟐 +

𝟑  

𝒈 ( 𝒙)  ومنحنى الدالة     =  𝒙𝟐 + 𝒙والمستقيمين   𝟏 =  −𝟏    ,   𝒙 =

𝟏 

( 𝒙)∫علما أن :    > 𝒈 (𝒙 )      ,   ∀ 𝒙 ∈   [−𝟏 , 𝟏] 

 

 الحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 السؤال الأول 

 

 الحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 السؤال الثاني 

 الحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 السؤال الثالث 

 الحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



  السؤال الرابع

باستخدام التكامل المحدد أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة  

كاملة  حول محور السينات والمحددة بنصف الدائرة          المستوية  دورة

 𝑦 =  √𝑟2 −  𝑥2 

 الحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 السؤال الخامس 

أوجد حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة دورة كاملة حول محور  

 السينات  والمحددة 

𝑦1:           بمنحنى الدالتين  = 𝑥 + 3    ,  𝑦2 =  𝑥2  + 1 

 الحل 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 السؤال السادس 

حجم المجسم الناتج من دوران المنطقة المستوية دورة واحدة حول  أوجد

 محور السينات 

𝑦1والمحددة بمنحنى الدالتين :    =  sin 𝑥     , 𝑦2  =  cos 𝑥    على الفترة

[0  ,
𝜋

4
] 

 الحل                               

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 لأول السؤال ا

    P ( X , Y )الذي ميله عند أي نقطة    fمعادلة منحنى الدالة جد أو

 يساوي :  

     𝟑 𝒙𝟐 − 𝟒 𝑿 +  A  ( 1  , 2 )ويمر بالنقطة      𝟏

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 لثاني  السؤال ا

عند أي نقطة عليه    Fإذا كان ميل العمود لمنحني الدالة 

( X , Y )       2هوX -1  

 B ( 1 , 0 )فأوجد معادلة المنحنى علما بأنه يمر بالنقطة  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 لثالث   السؤال ا

عند أي نقطة   Fمنحني الدالة على إذا كان ميل العمود 

  يساوى     ( X , Y )عليه  

√ 𝟓 − 𝟒𝑿        فأوجد معادلة المنحنى علما بأنه يمر  

 A  ( -5  , 3 )بالنقطة ِ

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 لرابع   السؤال ا

 التفاضلية التالية :  لةحل المعاد

𝒀′ − 2𝑋𝑌 = 0                                                        

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 لخامس  السؤال ا

𝑋                   أوجد حلا للمعادلة = 𝑌 عند 1 = ′𝑌     إذاكان  3     =  −2𝑌     

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 لسادس  السؤال ا

    حل للمعادلة

𝑋 = 𝑌 عند 0 = ,  ثم   أوجد   الحل  الذى   يحقق  3 3𝑌′ − 2𝑌 = 4 

 


