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 (1-1) النهايات                                                                                                نهايات والاتصال: ال ولى لأا الوحدة 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

. أوجد إن  𝑓الشكل المقابل ، يمثل بيان الدالة   :  15( صـ 1)مثال
 أمكن:

      

   
1)   lim

𝑥→0
𝑓(𝑥)                             2) lim

𝑥→1
𝑓(𝑥)    

 3)   lim
𝑥→2

𝑓(𝑥)                           4)  lim
𝑥→−2

𝑓(𝑥)                    

                   
 
 
 
 
 
 
 
 
 

. أوجد  𝑓الشكل المقابل ، يمثل بيان الدالة   :  15( صـ  1حاول)
 إن أمكن: 

      

   
1)   lim

𝑥→−1
𝑓(𝑥)                             2) lim

𝑥→0
𝑓(𝑥)    

 3)   lim
𝑥→2

𝑓(𝑥)                              4)  lim
𝑥→3

𝑓(𝑥)   
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

limبفرض أن:  : 17( صـ 2مثال)
𝑥→1

𝑓(𝑥) = −2   , lim
𝑥→1

𝑔(𝑥) =  أوجد:            5

1) lim (
𝑥→1

𝑓(𝑥) − 𝑔(𝑥))                         2) lim
𝑥→1

2𝑓(𝑥)
𝑔(𝑥)

                       3) lim
𝑥→1

𝑔(𝑥) + 4
𝑓(𝑥). 𝑔(𝑥)
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

limبفرض أن:   :  17( صـ  2حاول)
𝑥→2

𝑓(𝑥) = 7   , lim
𝑥→2

𝑔(𝑥) =  أوجد:           3−

1) lim (
𝑥→2

𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥))                2) lim
𝑥→2

𝑓(𝑥). 𝑔(𝑥)         3) lim
𝑥→2

(
8𝑓(𝑥). 𝑔(𝑥)
𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥) )             
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 
 أوجد:   : 18( صـ 3) مثال

1) lim (
𝑥→−1

𝑥4 − 2𝑥3 + 5)            2) lim
𝑥→2

𝑥2 + 2𝑥 + 4
𝑥 + 2

         3) lim
𝑥→3

(𝑥2(2 − 𝑥) )             

 
 
 
 
 
 

 أوجد:  :  18( صـ  3حاول)

1) lim (
𝑥→1

𝑥3 + 3𝑥2 − 2𝑥 − 17)                        2) lim
𝑥→2

𝑥2 + 5𝑥 + 6
𝑥 + 2
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓                            :  𝑓(𝑥)إذا كانت الدالة       : 19( صـ 4) مثال = {
3𝑥 + 2  ∶   𝑥 < 1

5          ∶ 𝑥 = 1
5
𝑥

       ∶   𝑥 > 1
 

         

lim  فأوجد إن أمكن        
𝑥 →1

 𝑓(𝑥) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓                            :  𝑓(𝑥)إذا كانت الدالة   :  19( صـ  4حاول) = { 𝑥2 − 3      ∶       𝑥 < 2  
  𝑥 − 1        ∶      𝑥 > 2    

 

         

lim  فأوجد إن أمكن        
𝑥 →2

 𝑓(𝑥) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓                            :  𝑓(𝑥)إذا كانت الدالة       : 19( صـ 5) مثال = { 𝑥2 − 2      ∶       𝑥 ≤ 0  
  1 − 2𝑥        ∶      𝑥 > 0    

 

         

lim  فأوجد إن أمكن        
𝑥 →0

 𝑓(𝑥) 

 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓                  :𝑓(𝑥)إذا كانت الدالة   :  19( صـ  5حاول) = {
𝑥3 + 𝑥      ∶       𝑥 > 1  

  𝑥
𝑥2+1

            ∶        𝑥 ≤ 1                   

         

lim  فأوجد إن أمكن        
𝑥 →1

 𝑓(𝑥) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓     :𝑓(𝑥)لتكن الدالة   :  20( صـ 6مثال) = 𝑥2 − |𝑥 + 2|                           
 دون استخدام القيمة المطلقة.  𝑓(𝑥)اكتب   (1
limأوجد:   (2

𝑥 →−2+
 𝑓(𝑥)   ,    lim

𝑥 →−2−
 𝑓(𝑥)  

𝑥نهاية عندما   𝑓هل للدالة   (3 →  ؟  2−
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 
 أوجد:       : 21( صـ 7) مثال

1)  lim
𝑥→−1

(𝑥2 − 3𝑥 − 1)5          2) lim
𝑥 →2

√𝑥 − 33                         3)  lim
𝑥 →3

 
√3𝑥2 − 2

𝑥 − 2
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 أوجد:   :  22( صـ  7حاول)

1)  lim
𝑥→5

√𝑥2 − 5          2) lim
𝑥 →4

(𝑥 + √𝑥)4                         3)  lim
𝑥 →−1

 
√𝑥3 − 4𝑥 + 53

𝑥 − 2
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 إلغاء العامل الصفري في المقام 

 
 أوجد:    : 23-22صـ   8حاول  +مثال

  1) lim
𝑥→1

𝑥2 + 𝑥 − 2
𝑥2 − 𝑥

                                                       2) lim
𝑥 →−2

𝑥2 + 3𝑥 + 2
𝑥2 − 4
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 أوجد:    : 23-22صـ   8مثال+حاول  

1) lim
𝑥 →−7

 
(𝑥 + 4)2 − 9

𝑥2 + 7𝑥
                                                2)  lim

𝑥 →0
 
(4 + 𝑥)2 − 16

𝑥
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 أوجد:    : 23-22صـ   8مثال+حاول  

1) lim
𝑥 →0

 
(2 + 𝑥)3 − 8

𝑥
                                                2)  lim

𝑥 →0
 
(3 + 𝑥)3 − 27

𝑥
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

limأوجد إن أمكن:                                                                  : 23-22صـ   8مثال+حاول  
𝑥→1

  |𝑥−1|
𝑥2−1
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

limأوجد إن أمكن:                                                       :   14رقم   10 كراسة  صـ
𝑥→−2

  |𝑥+2|
𝑥2+3𝑥+2

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

limأوجد إن أمكن:                                                                       :  23صـ   8حاول 
𝑥→5

  |𝑥+2|−7
𝑥2−25
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 أوجد:    : 25-24صـ   9مثال+حاول  

1)   lim
𝑥 →1

 
𝑥 − 1

√𝑥3 − 1
                                                2)  lim

𝑥 →−1
 
√𝑥3 + 13

√𝑥 + 13  
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 أوجد:    : 25-24صـ   9مثال+حاول  

1)   lim
𝑥 →9

 
𝑥 − 9

3 − √𝑥
                                                2)  lim

𝑥 →−2
 
𝑥2 − 4
√𝑥 + 23  
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

lim                                                                             أوجد: :  24صـ  9مثال 
𝑥→2

  √2𝑥−3−1
𝑥−2
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

lim                                                              أوجد:     :  25صـ   9حاول 
𝑥→2

  √𝑥2+5−3
𝑥2−2𝑥
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

lim                                                                      (15):10كراسة  صـ 
𝑥→3

  √𝑥2+7−4
𝑥2−4𝑥+3
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

lim                                              :    إن أمكن أوجد :  25صـ   10مثال 
𝑥→−1

 𝑥
3+6𝑥2+2𝑥−3

𝑥+1
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

lim                                                         :    إن أمكن أوجد :  25صـ   10مثال 
𝑥→−2

 𝑥
5+32
𝑥+2

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



أوراق عمل رياضيات                                  /       /       /                           اليوم                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                   24            الأول  الدراسي   الفصل                ع   12الصف 
 ________________________________________________________________________________________  
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lim                                             :   إن أمكن أوجد  :  26صـ  10حاول 
𝑥→3

 𝑥
3−2𝑥2−4𝑥+3

𝑥−3
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

lim                                             :   إن أمكن أوجد  :  26صـ  10حاول 
𝑥→2

 −𝑥5+𝑥3+𝑥+22
𝑥−2
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،  ∞نهايات تشتمل على                                                                    نهايات والاتصال: الولى لأا الوحدة − ∞  (1 − 2)         

 

 
 أوجد إن أمكن:   :  30صـ   1حاول 

1)  lim
𝑥→∞

1
𝑥 − 2

          2) lim
𝑥 →−∞

 
𝑥 + 2

𝑥2 + 9
                        3)  lim

𝑥 →∞
 
𝑥3 − 3𝑥 + 1

𝑥3 + 5
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1)  صيغ غير معينة                                                                                  نهايات والاتصال: الولى لأا الوحدة − 3)        

 أوجد:   : 37صـ   1مثال+حاول  

1)   lim
𝑥 →∞

 (2𝑥2 − 3𝑥 + 1)                                                 2)  lim
𝑥 →∞

(−3𝑥2 + 2𝑥 − 4)  

 
 

 
 استخدم النظرية السابقة في حساب كل من:   : 39صـ   2مثال+حاول  

1)   lim
𝑥 →∞

 
4 − 3𝑥3

2𝑥3 + 5
                                        2)   lim

𝑥 →∞
 
−3𝑥2 + 5𝑥 + 1

6𝑥2 − 𝑥 + 1
                     

    3)  lim
2𝑥 + 1

4𝑥3 − 2𝑥 + 3
𝑥 →−∞

                                     4)   lim
𝑥 →−∞

 
𝑥4 − 1

7 − 2𝑥4                                   
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

lim     إذا كانت   :  39صـ  3مثال 
𝑥→∞

𝑎 𝑥2+𝑏 𝑥+3
2𝑥+5

= ,  𝑎فأوجد قيمة كل من الثابتين            3 𝑏                                                                                             

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

,  𝑎أوجد قيمة كل من الثابتين    :  40صـ   3حاول  𝑏     إذا كانت     lim
𝑥→∞

 𝑥−2
𝑎 𝑥2+𝑏 𝑥−3

= 3                                                                                                                                                                                              
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

lim                                                                                 أوجد :  40صـ  4مثال 
𝑥→∞

 𝑥−2
√ 𝑥2+2𝑥−4
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

lim                                                                                     أوجد :  41صـ   4حاول 
𝑥→∞

√ 2𝑥2−𝑥
𝑥+1
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

lim                                                                                     أوجد :  41صـ   4حاول 
𝑥→−∞

 3𝑥−5
√ 𝑥2−9
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1)  نهايات بعض الدوال المثلثية                                                                            نهايات والاتصال: الولى لأا الوحدة − 4)         

 

 

 
 

 أوجد:   : 43صـ   1مثال+حاول  

1)   lim
𝑥 →0

 
𝑠𝑖𝑛2𝑥

2𝑥                                                 2)  lim
𝑥 →0

sin 𝑥
2𝑥2 − 𝑥   

 
 
 
 
 
 
 



أوراق عمل رياضيات                                  /       /       /                           اليوم                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                   32            الأول  الدراسي   الفصل                ع   12الصف 
 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 أوجد:   : 43صـ   1مثال+حاول  

1)   lim
𝑥 →0

 
𝑥 − 3
cos 𝑥

                                                2)  lim
𝑥 →0

sin 2𝑥
3𝑥 cos 𝑥
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 أوجد:   : 43صـ   1مثال+حاول  

1)   lim
𝑥 →0

 
𝑥2

1 − cos 𝑥
                                                2)  lim  

𝑥→0

𝑥 sin 𝑥
cos 𝑥 − 1
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 أوجد:     :  17كراسة  صـ 

8)   lim
𝑥 →0

 
1 − cos 𝑥

sin2 𝑥
                                                9)     lim

𝑥 →0

sin2 𝑥
1 − cos 𝑥
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 أوجد:   :   44صـ   2  + حاول مثال

1)   lim
𝑥 →0

 
tan 𝑥

𝑥
                                                2)     lim  

𝑥→0

sin 𝑥
2 tan 𝑥

  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 أوجد:   :   44صـ   3  مثال + حاول

1)   lim
𝑥 →0

 
5𝑥 + sin 𝑥

𝑥
                                                2)     lim  

𝑥→0

𝑥 sin 𝑥 − 𝑥2

3𝑥2   
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 أوجد:   :   44صـ   3  + مثال 2مثال 

1)      lim  
𝑥→0

5 tan 𝑥 − 3 sin 𝑥
4 𝑥

                             2)        lim  
𝑥→0

3 tan 𝑥 + 𝑥2 cos 𝑥
5 𝑥
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 أوجد:   :   44صـ   3  مثال + حاول

1)   lim  
𝑥→0

cos 𝑥 tan 𝑥 − 2𝑥 cos 𝑥
3 𝑥

                 2)           lim  
𝑥→0

tan 2𝑥 + 3𝑥 cos 4𝑥
5 𝑥
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

1)  الاتصال                                                                                                نهايات والاتصال: الولى لأا الوحدة − 5)        
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة  :49صـ  1مثال  = { 𝑥2 + 3𝑥       ∶    𝑥 ≥ 1
5𝑥 − 1           ∶     𝑥 < 1

𝑥عند   𝑓  الدالةابحث اتصال     = 1    
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة   :50صـ   1حاول = {
𝑥3 + 𝑥     ∶    𝑥 ≤ 0
𝑥2

𝑥+1
            ∶     𝑥 > 𝑥عند   𝑓 الدالةابحث اتصال  0 = 0   
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة   :50صـ   2حاول = {
2𝑥 + 1   ∶ 𝑥 < 2
1        ∶   𝑥 = 2

𝑥2 + 1   ∶ 𝑥 > 2
𝑥عند   𝑓 الدالة ابحث اتصال     = 2    
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة  :50صـ  2مثال  = {
𝑥2−9
𝑥−3

     ∶    𝑥 > 3
 7           ∶     𝑥 ≤ 3

𝑥عند    𝑓  الدالة  ابحث اتصال    = 3                                                                                            
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة  (9):17كراسة  صـ  = {
√𝑥2+3−2

𝑥−1
  ∶    𝑥 ≠ 1

 1
2

          ∶     𝑥 = 1
𝑥عند  𝑓 الدالة ابحث اتصال    = 1                                                                                            
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة  (8):17كراسة  صـ  = {
𝑥2−3𝑥

|𝑥|      ∶    𝑥 > 3
 7           ∶     𝑥 ≤ 3

𝑥عند   𝑓  الدالة ابحث اتصال    = 3                                                                                            
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة  :51صـ  3مثال  = {
𝑥−2

|𝑥−2|      ∶    𝑥 ≠ 2
1           ∶     𝑥 = 2

𝑥عند    𝑓  الدالة  ابحث اتصال    = 2     
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓   :𝑓(𝑥)لتكن الدالة  :51صـ   3حاول  = {
|𝑥+1|
𝑥+1

− 2𝑥 ∶    𝑥 ≠ −1
2               ∶  𝑥 = −1

𝑥عند  𝑓   الدالة ابحث اتصال   = −1                                                                                              
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑥بحيث تصبح الدالة التالية متصلة عند   𝑎أوجد قيمة  (10):20كراسة  صـ  = 3 :    

                                                                       𝑓(𝑥) = {𝑥2 − 1   ∶    𝑥 < 3
2𝑎𝑥         ∶  𝑥 ≥ 3
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

1)  نظريات الاتصال                                                                                       نهايات والاتصال: الولى لأا الوحدة − 6  )        

 
𝑥عند  𝑓ابحث اتصال الدالة  :  55صـ   1  مثال + حاول = 𝑐  :في كل مما يلي 

1) 𝑓(𝑥) = 𝑥2 + |𝑥|     , 𝑐 = −1       2) 𝑓(𝑥) = 𝑥2 − 4𝑥 + 3 + |𝑥|     , 𝑐 = 3    
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑥عند  𝑓ابحث اتصال الدالة  :  55صـ   1  مثال + حاول = 𝑐  :في كل مما يلي 

1)   𝑓(𝑥) = sin 𝑥 − cos 𝑥      , 𝑐 =
𝜋
2

                 2)   𝑓(𝑥) =
tan 𝑥
𝑥 + 1

     , 𝑐 =
𝜋
4
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓:   𝑓(𝑥)ابحث اتصال الدالة  :  55صـ  2مثال  = 𝑥−2
𝑥2+9

− 1
𝑥

𝑥عند                        = 3  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑓:   𝑓(𝑥)ابحث اتصال الدالة  :  55صـ   2 حاول = 𝑥2−1
𝑥2+1

− 2𝑥
𝑥−2

𝑥عند                       = 1   
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة  :  56صـ  3مثال      = √𝑥3

𝑥2+1
𝑥عند   𝑓  الدالة ابحث اتصال    = 1                                                                                               

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة :  56صـ   3حاول  = √𝑥3

𝑥2+4
𝑥عند    𝑓  الدالة ابحث اتصال    = −2                                                                                              
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة    امتحان سابق:  = √𝑥 + 𝑥عند    𝑓  الدالة ابحث اتصال    3 = −1                                                                                                                                                                            

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة :  56صـ   3حاول  = √𝑥2 − 4𝑥 + 𝑥عند    𝑓  الدالة ابحث اتصال   3 = −2                                                                                                                                                                           
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

, 𝑓إذا كانت  :  58صـ   4حاول  𝑔   معرفتان على𝑅       :كما يلي𝑓(𝑥) = 2𝑥 + 3  , 𝑔(𝑥) =  𝑥2 +  أوجد:  3

1)  (𝑔 ∘ 𝑓)(𝑥)            2)  (𝑔 ∘ 𝑓)(−1)            3)  (𝑓 ∘ 𝑔)(𝑥)             4)  (𝑓 ∘ 𝑔)(−1)    
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓(𝑥)لتكن:      :  59صـ   5حاول  = √1 + 𝑥2, 𝑔(𝑥) = 3
 𝑥2+4

 أوجد:  

1)     (𝑓 ∘ 𝑔)(𝑥)                                       2)       (𝑔 ∘ 𝑓)(√3)                            
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 اتصال الدوال المركبة عند نقطة 

 

𝑓    :𝑔(𝑥)لتكن الدالة  :59صـ  6 مثال = √𝑥  , 𝑓(𝑥) = 𝑥2 + 𝑔  الدالة ابحث اتصال   5 ∘ 𝑓   عند𝑥 = −2                                                                                                                                                                          

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝑓    :𝑔(𝑥)لتكن الدالة  (10):20كراسة صـ  = √𝑥 + 4   , 𝑓(𝑥) = 2𝑥2 − 3   

𝑔   الدالة ابحث اتصال           ∘ 𝑓   عند𝑥 = −2                                                                                                                                                                            
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓   :𝑔(𝑥)لتكن الدالة  : 60صـ   6حاول  = 2𝑥 + 3   , 𝑓(𝑥) = |𝑥|
𝑥+2

𝑓  الدالة ابحث اتصال   ∘ 𝑔  عند𝑥 = 1                                                                                                                                                                             
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة  : 60صـ  7 مثال = |𝑥2 − 5𝑥 + 𝑥عند    𝑓  الدالة اتصالابحث    |6 = 2  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

                                                                                                                                                                           

𝑓    :𝑓(𝑥)لتكن الدالة  : 60صـ   7 حاول = |𝑥2 − 3𝑥 + 𝑥عند   𝑓  الدالة ابحث اتصال    |2 = 0                                                                                                                                                                           
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

1)   على فترة الاتصال                                                                                      نهايات والاتصال: الولى لأا الوحدة − 7  )       

 على فترة تصالالا

 

, 1]على   𝑓ادرس اتصال الدالة : 62صـ 1 مثال 𝑓(𝑥)حيث:             [3 = {
−2          ∶          𝑥 = 1

𝑥2 − 3     ∶   1 < 𝑥 < 3
 6           ∶         𝑥 = 3
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

, 3−]على 𝑓ادرس اتصال الدالة   (5):26كراسة صـ  𝑓(𝑥)حيث:    [4 = {
−5          ∶          𝑥 = −3

−𝑥2 + 4     ∶  −3 < 𝑥 < 4
−10           ∶         𝑥 = 4
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

, 1]على  𝑓ادرس اتصال الدالة  : 62صـ 1 حاول 𝑓(𝑥)حيث:            [5 = {

2        ∶          𝑥 = 1
𝑥2+1

𝑥
     ∶   1 < 𝑥 < 5

 26
5

        ∶           𝑥 = 5
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 ادرس اتصال كل من الدوال التالية على الفترة المبينة: :  63صـ  2 مثال

1)  𝑓(𝑥) =
𝑥

𝑥2 + 1
      ,   [−1 , 5]                 2)  𝑓(𝑥) =

𝑥
𝑥2 − 4

      ,   [0 , 5]   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 التالية على الفترة المبينة: ادرس اتصال كل من الدوال :  63صـ   2 حاول

1)  𝑓(𝑥) =
2𝑥 + 1
𝑥2 + 2

      ,   [0 , 3]                 2)  𝑓(𝑥) =
𝑥

𝑥2 − 1
      ,   [0 , 2]   
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓(𝑥)على مجالها حيث:             𝑓ادرس اتصال الدالة :  63صـ  3 مثال = {
𝑥 + 3   ∶   𝑥 ≤ −1

4
𝑥+3

      ∶  𝑥 >  −1 
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 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓(𝑥)على مجالها حيث:             𝑓ادرس اتصال الدالة   (6):26كراسة صـ  = {
−𝑥 + 4   ∶   𝑥 ≤ 7

9
−𝑥+4

        ∶  𝑥 >  7 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓            :𝑓(𝑥)لتكن الدالة  :  64صـ  4 مثال = {
𝑥2 − 𝑎        ∶        𝑥 < 0
2                 ∶       𝑥 = 0
 𝑎𝑥 + 𝑏     ∶       𝑥 > 0  

 𝑅متصلة على مجالها    

, 𝑎أوجد قيمة الثابتين           𝑏 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓       :𝑓(𝑥)لتكن الدالة :  65صـ   4 حاول = {
5                      ∶          𝑥 = 1

𝑎𝑥 + 𝑏                 ∶      1 <  𝑥 < 4
 𝑏 + 8                  ∶            𝑥 = 4  

, 1]متصلة على     4] 

, 𝑎أوجد قيم الثابتين           𝑏 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 
𝑓: 𝑓(𝑥)لتكن  :65صـ  5 مثال = √𝑥2 − 2𝑥 أوجد 𝐷𝑓   مجال الدالة(𝑓   ثم ادرس اتصال الدالة )𝑓 5−]على , 0] 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓  : 𝑓(𝑥)لتكن  : 66صـ   5 حاول = √𝑥2 − 7𝑥 +  (   𝑓)مجال الدالة   𝐷𝑓  أوجد 10

, 6]على   𝑓ثم ادرس اتصال الدالة                      10] 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓:   𝑓(𝑥)لتكن  : 66صـ  6 مثال = √9 − 𝑥2   ادرس اتصال الدالة𝑓  3−]على , 3] 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓:   𝑓(𝑥)لتكن   (13):27كراسة صـ  = √8 − 2𝑥2    أوجد𝐷𝑓  درس اتصال الدالة  ثم ا𝑓  مجالها على 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓  : 𝑓(𝑥)لتكن   : 66صـ   6 حاول = √−𝑥2 + 4𝑥 − , 1]على   𝑓ادرس اتصال الدالة    3 3] 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



أوراق عمل رياضيات                                  /       /       /                           اليوم                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                   71            الأول  الدراسي   الفصل                ع   12الصف 
 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 
𝑓:    𝑓(𝑥)لتكن  : 67صـ  7 مثال = √𝑥2 − 5𝑥 +  𝑅على   𝑓ادرس اتصال الدالة   . 43

 
 
 
 
 
 

𝑓:     𝑓(𝑥)لتكن  : 67صـ   7 حاول = √−𝑥2 + 2𝑥 +  𝑅على   𝑓ادرس اتصال الدالة   . 53
 
 
 
 
 
 

𝑓:    𝑓(𝑥)لتكن   (16):27كراسة صـ  = |3𝑥2 + 4𝑥 −  𝑅على   𝑓ادرس اتصال الدالة  . |1
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

2)  معدلات التغير وخطوط المماس                                                                                شتقاق : الا ثانيةل ا الوحدة − 1  )       

 
𝑦أوجد ميل المماس للقطع المكافىء  : 78صـ   1 حاول =  (𝑥 − 2)2 + , 𝐴(1عند النقطة      2 3) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

2)  المشتقة                                                                                                   شتقاق : الا ثانيةل ا الوحدة − 2  )        

 

 
𝑓 :    𝑓(𝑥)باستخدام التعريف أوجد مشتقة الدالة  : 80صـ  1 مثال = 2𝑥2 + 𝑥عند    1 = 1 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓 :   𝑓(𝑥)باستخدام التعريف أوجد مشتقة الدالة  : 80صـ   1 حاول = 3𝑥2     عند𝑥 = −2 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓 :   𝑓(𝑥)باستخدام التعريف أوجد مشتقة الدالة   (1):35كراسة صـ  = 3
𝑥

𝑥عند      = 3 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓 :   𝑓(𝑥)باستخدام التعريف أوجد مشتقة الدالة  : 81صـ   2 حاول = 1
𝑥

𝑥عند      = 𝑏     ,   𝑏 ≠ 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓 :    𝑓(𝑥)باستخدام التعريف أوجد مشتقة الدالة  : 80صـ  2 مثال = √𝑥    عند𝑥 = 𝑎     ,   𝑎 > 0 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓(𝑥)لتكن    : 84صـ   5 حاول = 𝑥2 + 𝑓.  أوجد    2 ′(𝑥)   تعريف المشتقة. باستخدام 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓(𝑥)لتكن    : 83صـ  5 مثال = 𝑥3 أوجد  .𝑓 ′(𝑥)   .باستخدام تعريف المشتقة إن وجدت 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓 :   𝑓(𝑥)باستخدام التعريف أوجد مشتقة الدالة   (2):35كراسة صـ  = 2𝑥3     عند𝑥 = 1 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



أوراق عمل رياضيات                                  /       /       /                           اليوم                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                   78            الأول  الدراسي   الفصل                ع   12الصف 
 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 المشتقة من جهة واحدة 

 
𝑥بين أن الدالة التالية لها مشتقة لجهة اليمين ومشتقة لجهة اليسارعند  : 81صـ  3 مثال = 0 ،  

𝑥 لكن ليس لها مشتقة عند                    = 0                        𝑓(𝑥) = {𝑥2   ∶    𝑥 ≤ 0
2𝑥  ∶    𝑥 > 0

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓(𝑥)لتكن   : 82صـ   3 حاول = |𝑥 − 2|      ∶  𝑓  قابلية الدالة   .  ابحث𝑓    للاشتقاق عند𝑥 = 2 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓متى تكون  ′(𝑎)  غير موجودة 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 الاشتقاق والاتصال 

 

𝑓(𝑥)لتكن  : 85صـ  6 مثال = {    𝑥2           ∶      𝑥 < 2 
2𝑥 − 1  ∶     𝑥 ≥ 2

:  𝑓  .قابلية الاشتقاق للدالة  ابحث𝑓  عند𝑥 = 2 

  
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓(𝑥)لتكن  :85صـ 6 حاول = {   𝑥2 − 4 ∶    𝑥 ≤ 2 
3𝑥 − 2  ∶    𝑥 > 2

: 𝑓 .قابلية الاشتقاق للدالة  ابحث𝑓  عند𝑥 = 2 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 

 

𝑓:    𝑓(𝑥)لتكن الدالة  : 89صـ  9 مثال =  { 𝑥 + 5    ∶   𝑥 ≤ 3
 𝑥2 − 1  ∶   𝑥 > 𝑓أوجد إن أمكن    3 ′(3) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓:    𝑓(𝑥)لتكن الدالة  : 89صـ   9حاول  =  {  𝑥2 + 𝑥        ∶   𝑥 ≤ −1
 𝑥2 − 𝑥 − 2  ∶   𝑥 > −1

𝑓أوجد إن أمكن     ′(−1) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓:    𝑓(𝑥)لتكن الدالة    (8):35كراسة صـ  =  {  𝑥2     ∶   𝑥 ≤ 2
4𝑥 − 4  ∶   𝑥 > 2

𝑓أوجد إن أمكن    ′(2) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓:    𝑓(𝑥)لتكن الدالة    (7):35كراسة صـ  =  { (𝑥 + 1)2     ∶   𝑥 ≤ 0
2𝑥 + 1  ∶   𝑥 > 0

𝑓أوجد إن أمكن    ′(0) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

2)  قواعد الاشتقاق                                                                                                   شتقاق : الا ثانيةل ا الوحدة − 3  )        

 الصفر مشتقة أي دالة ثابتة تساوي  (: 1قاعدة )

𝑓(𝑥)إذا كان   (: 2قاعدة ) = 𝑥    فإن𝑓 ′(𝑥) = 1 

𝑓(𝑥)إذا كان   (: 3قاعدة ) = 𝑥𝑛    فإن𝑓 ′(𝑥) = 𝑛 𝑥𝑛−1 

 أوجد مشتقة كل من الدوال التالية:: 91صـ   تدريب

1)  𝑓(𝑥) =  𝑥4                     2)  𝑔(𝑥) =  𝑥10                3)   𝑓(𝑥) =  𝑥12   
 
 
 

′(𝑘 𝑓(𝑥))قاعدة الضرب بعدد ثابت :              (: 4قاعدة ) = 𝑘𝑓 ′(𝑥)  

𝑓(𝑥) )           الجمع والطرح:  قاعدة  (: 5قاعدة ) ∓ 𝑔(𝑥))′ = 𝑓 ′(𝑥) ∓ 𝑔′(𝑥) 

𝑑𝑦    أوجد: 92صـ   1حاول 
𝑑𝑥

𝑦   حيث   = 5𝑥3 − 4𝑥2 + 6 

 
 
 
 

.𝑓(𝑥)  )      :اشتقاق ضرب دالتين (: 6قاعدة ) 𝑔(𝑥) )′ = 𝑓′(𝑥). 𝑔(𝑥) +  𝑓(𝑥). 𝑔′(𝑥)        

𝑓أوجد   : 93صـ   2حاول  ′(𝑥)       :إذا كان𝑓(𝑥) = (2𝑥 + 1)(3𝑥 − 2)   
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓أوجد   :  93صـ   2  مثال + حاول ′(𝑥)    :إذا كان 

    1) 𝑓(𝑥) = (𝑥2 + 1)(𝑥3 + 3)      2) 𝑓(𝑥) = 4𝑥2(𝑥 + 6)         3) 𝑓(𝑥) = (𝑥3 − 4)2   
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓(𝑥)  )      : اشتقاق قسمة دالتين (: 7قاعدة )
𝑔(𝑥)  )

′ = 𝑓′(𝑥).𝑔(𝑥) − 𝑓(𝑥).𝑔′(𝑥)
(𝑔(𝑥))2         

𝑓(𝑥)أوجد مشتقة     : 94صـ  3مثال  = 𝑥3−1
5𝑥2+1

    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓(𝑥)أوجد مشتقة     :  95صـ  3مثال  = 4𝑥2+2𝑥
2𝑥3+5
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑦        معادلة المماس: − 𝑓(𝑎) = 𝑓′(𝑎) (𝑥 − 𝑎)         أو𝑦 − 𝑦1 = 𝑚 (𝑥 − 𝑥1)  

𝑦   الناظم)العمودي(: معادلة  − 𝑓(𝑎) = 1
𝑓′(𝑎) (𝑥 − 𝑎)     أو𝑦 − 𝑦1 = −1

𝑚
 (𝑥 − 𝑥1) 

𝑦 للمنحنى  أوجد معادلة المماس  (11):38كراسة صـ  = 𝑥3 + 𝑥   (1,2)عند النقطة 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓(𝑥)حيث   𝑓أوجد معادلة المماس ومعادلة الناظم على منحنى الدالة : 96صـ   4حاول  = 𝑥−1
𝑥 +2

 (1,0)عند النقطة  
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

,1)أوجد معادلة المماس ومعادلة الناظم عند النقطة : 95صـ  4مثال  2
3
𝑓(𝑥)حيث   𝑓لمنحنى الدالة   ( = 𝑥3+1

𝑥2+2
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑔(𝑥)قابلة للاشتقاق وكانت   𝑔إذا كانت  نتيجة:  ≠ 0  ،𝑘  ًإنفعدداً ثابتا  :  ( 𝑘
𝑔(𝑥)  )

′ =  − 𝑘.𝑔′(𝑥)
(𝑔(𝑥))2 

𝑓(𝑥)حيث        𝑓′(𝑥)أوجد  : 96صـ  5مثال  = 3
𝑥2+1

   

 
 
 

𝑓(𝑥)حيث        𝑓′(𝑥)أوجد  : 96صـ   5حاول  = −4
𝑥2+2𝑥+5

    

 
 
 

𝑓(𝑥)حيث   𝑓أوجد معادلة المماس ومعادلة الناظم على منحنى الدالة   (13):38كراسة صـ  = 8
4 +𝑥2   

 (2,1)عند النقطة                             
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

′(𝑥−𝑛 )             :قاعدة القوى للأسس الصحيحة السالبة  (: 8قاعدة ) = −𝑛𝑥−𝑛−1   

𝑦لتكن   : 97صـ  6مثال  = 𝑥2+3
2𝑥

𝑑𝑦. أوجد   
𝑑𝑥

𝑥عند     = 1 

 
 
 
 
 
 
 

𝑦لتكن   : 98صـ   6حاول  = 3𝑥2+7
8𝑥2   أوجد .𝑑𝑦

𝑑𝑥
𝑥عند     = −1 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑥 )                            (: 9قاعدة )
𝑚
𝑛 )′ = 𝑚

𝑛
(𝑥)

𝑚
𝑛 −1  

( √𝑥)′ =
1

2√𝑥
 

 

𝑓        :𝑓(𝑥)أوجد مشتقة الدالة  : 98صـ  7مثال  = 𝑥
3
2    ,   𝑥 > 0   

 

 

 
 
 
 

𝑓        :𝑓(𝑥)أوجد مشتقة الدالة : 98صـ   7حاول  = 𝑥
4
3           
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓:    𝑓(𝑥)لتكن الدالة  : 98صـ  8مثال  =  { 𝑥2 + 2    ∶   𝑥 ≤ 1
2𝑥 + 1  ∶   𝑥 > 1

     دالة متصلة  على مجالها    

𝑓أوجد                     ′(𝑥) إن أمكن 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓(𝑥)أوجد المشتقة إن أمكن للدلة المتصلة التالية:       (a) :99صـ   8حاول  =  { 𝑥2 + 1    ∶   𝑥 ≤ 2
4𝑥 − 3  ∶   𝑥 > 2
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓(𝑥)أوجد المشتقة إن أمكن للدلة المتصلة التالية:      (b): 99صـ   8حاول  =  { 𝑥2 + 1     ∶   𝑥 < 1
2√𝑥          ∶  𝑥 ≥ 1
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

2)  مشتقات الدوال المثلثية                                                                                           شتقاق : الا ثانيةل ا الوحدة − 4  )        

 
    

                    (𝑐𝑜𝑠 𝑥)′ = − sin 𝑥                   (sin 𝑥)′ = cos 𝑥 

                    (𝑐𝑜𝑡 𝑥)′ = − csc2 𝑥              (𝑡𝑎𝑛 𝑥)′ = sec2 𝑥                        

           (𝑐𝑠𝑐 𝑥)′ = − csc 𝑥 tan 𝑥              (sec 𝑥)′ = sec 𝑥 tan 𝑥 

 
 المشتقات للدوال التالية:    أوجد:   100صـ   1  مثال + حاول

1)  𝑦 = 𝑥2 sin 𝑥            2)    𝑓(𝑥) = 𝑠𝑖𝑛2 𝑥                3)    𝑔(𝑥) =  𝑐𝑜𝑠2 𝑥 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 المشتقات للدوال التالية:    أوجد:   100صـ   1  مثال + حاول

1)  𝑔(𝑥) =
𝑥

cos 𝑥
                                                     2)    𝑓(𝑥) =

cos 𝑥
1 − sin 𝑥

            

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑦إذا كانت  :  100صـ   1 حاول = sin 𝑥
sin 𝑥+cos 𝑥

′𝑦أثبت أن       = (𝑦. 𝑐𝑠𝑐 𝑥)2 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 مشتقات الدوال التالية:   أوجد:   102صـ   2  مثال + حاول
1)  𝑓(𝑥) = tan 𝑥 + cot 𝑥                                                2)    𝑔(𝑥) = sec 𝑥 + csc 𝑥       

 
 
 
 
 
 
 
 

 مشتقات الدوال التالية:  أوجد:  102صـ  2مثال 
 

    3)    𝑓(𝑥) =  𝑠𝑒𝑐 𝑥 . (1 + sin 𝑥)                         4)    𝑔(𝑥) =  𝑐𝑠𝑐 𝑥 + sin 𝑥 . tan 𝑥   
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 مشتقات الدوال التالية:   أوجد :  102صـ   2 حاول

1)  𝑓(𝑥) =
1 + tan 𝑥

tan 𝑥
                                               2)    𝑔(𝑥) =

sec 𝑥
csc 𝑥

       

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 مشتقات الدوال التالية: أوجد (3+ 4 ):41كراسة صـ 

3)  𝑓(𝑥) =
cot 𝑥

1 + cot 𝑥
                                              4)    𝑔(𝑥) =

cos 𝑥
1 + sin 𝑥
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑦أوجد معادلة المستقيم العمودي لمنحنى الدالة:  :  102صـ  3مثال  = tan 𝑥   عند النقطة𝑃(𝜋
4

 , 1) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑦   أوجد معادلة المستقيم العمودي لمنحنى الدالة: :  102صـ   3 حاول = sec 𝑥     عند النقطة𝑃(𝜋
3

 , 2) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

2)  قاعدة السلسلة                                                                                                    شتقاق : الا ثانيةل ا الوحدة − 5  )       

 
𝑓(𝑥)لتكن:  :  104صـ  1مثال  = 3𝑥2 + 1         ,      𝑔(𝑥) = 𝑥10 

𝑓 )باستخدام قاعدة السلسة   ( 1أوجد         ∘ 𝑔)′(𝑥)   

              2  )( 𝑓 ∘ 𝑔)′(−1) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓(𝑥)لتكن:  :  104صـ   1حاول  = −2𝑥3 + 4         ,      𝑔(𝑥) = 𝑥13 

𝑔 )باستخدام قاعدة السلسة   ( 1أوجد         ∘ 𝑓)′(𝑥)   

              2  )( 𝑓 ∘ 𝑔)′(0) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓(𝑥)لتكن:  :  104صـ  2مثال  = 2𝑥+1
𝑥

    (𝑥 ≠ 0)     ,   𝑔(𝑥) = 𝑥2 + 1 

𝑓 )باستخدام قاعدة السلسة   ( 1أوجد         ∘ 𝑔)′(𝑥)   

              2)  ( 𝑓 ∘ 𝑔)′(1) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓(𝑥)لتكن:  :  105صـ   2حاول  = 𝑥2−4
𝑥2+4

    ,   𝑔(𝑥) = √𝑥 

𝑓 )أوجد باستخدام قاعدة السلسة          ∘ 𝑔)′(1)  
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 
𝑦إذا كانت:   :  105صـ  3مثال  = 𝑢3 − 3𝑢 + 1         , 𝑢 = 5𝑥2 + 2 

   فأوجد       
𝑑𝑦
𝑑𝑥

 باستخدام قاعدة التسلسل.   

 
 
 
 
 
 
 
 

𝑦إذا كانت:   :  105صـ   3حاول  = 𝑢2 + 4𝑢 − 3         , 𝑢 = 2𝑥3 + 𝑥 

   فأوجد       
𝑑𝑦
𝑑𝑥

 باستخدام قاعدة التسلسل.   
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

                   𝑓′(𝑥) 
𝑑

𝑑𝑥
(cos 𝑓(𝑥)) = (− sin 𝑓(𝑥)). 

                   𝑓′(𝑥) 
𝑑

𝑑𝑥
(sin 𝑓(𝑥)) = (− cos 𝑓(𝑥)). 

𝑦   أوجد مشتقة:  106صـ   4حاول  = sin (𝑥2 + 𝑥) 
 
 
 
 
 

 
    :  106صـ  6حاول                                                :  106صـ  6مثال 

𝑦لتكن  = √(𝑥2 + 3𝑥 + 𝑦لتكن                  ′𝑦أوجد    35(5 = √(2𝑥4 − 3𝑥2 +  ′𝑦أوجد    34(4
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑦أوجد ميل مماس المنحنى      :  107صـ  7مثال  = 𝑠𝑖𝑛5 𝑥  د ن ع𝑥 = 𝜋
3

 

 
 
 
 
 
 
 

𝑦    لمنحنى لمماس  أي  ميل بين أن   :  107صـ   7حاول  = 1
(−2𝑥−1)3   ًدائماً يكون موجبا   𝑥 = 𝜋

3
 

 
 
 
 
 
 
 

𝑦   أوجد معادلة المستقيم العمودي لمنحنى الدالة: ( 16 ):43كراسة صـ  = √𝑥2 + , 𝑃(2عند النقطة   5 3) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

2)  المشتقات ذات الرتب العليا والاشتقاق الضمني                                                        شتقاق : الا ثانيةل ا الوحدة − 6  )       

𝑦المشتقات حتى الرتبة الرابعة للدالة   أوجد:109صـ  1مثال  = 2𝑥7 − 4𝑥2 + 3𝑥 −  . 𝑥بدلالة المتغير   5
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑦المشتقات حتى الرتبة الثالثة للدالة      أوجد :109صـ   1حاول  = 4𝑥5 − 5𝑥3 +  .𝑥بدلالة المتغير    7
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑦إذا كانت  :  109صـ  2مثال  = sin 𝑥   بين أن .𝑦(4) = 𝑦 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑦لتكن الدالة   : 109صـ   2حاول  = cos 𝑥   بين أن .𝑦(4) + 𝑦″ = 0    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



أوراق عمل رياضيات                                  /       /       /                           اليوم                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                    110            الأول  الدراسي   الفصل                ع   12الصف 
 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑦حيث    ″𝑦أوجد  :  110صـ  3مثال  = 1
cos 𝑥

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑦حيث    ″𝑦أوجد  :  110صـ   3حاول  = 1
sin 𝑥
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 الاشتقاق الضمني

′𝑦أوجد      (a ) : 111صـ  4مثال  = 𝑑𝑦
𝑑𝑥

𝑦2حيث   + 𝑥 𝑦 = 7𝑥 

 
 
 
 
 
 
 

′𝑦أوجد     (b ) : 111صـ  4مثال  = 𝑑𝑦
𝑑𝑥

𝑦حيث    = 𝑥 + 𝑥2𝑦5 

 
 
 
 
 
 
 

′𝑦أوجد    : 112صـ   4حاول  = 𝑑𝑦
𝑑𝑥

𝑦2حيث    = 𝑥2 − 2𝑥 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑥2 :  أوجد ميل المماس للمنحنى الذي معادلته:  112صـ  5مثال  + 𝑦2 = , 3)  النقطة  عند25 −4) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑥2 :  أوجد ميل المماس للمنحنى الذي معادلته: 111صـ   4حاول  − 𝑦2 + 𝑦𝑥 − 1 =  (1,1)عند 0
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑑𝑦)أوجد ميل المماس  : 113صـ   6 حاول
𝑑𝑥

𝑥2 :  للمنحنى الذي معادلته  ( + 𝑦2 − 2𝑥𝑦 = 1  

𝑥حيث                                ≠ 𝑦 (2,1)  النقطة عند 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑑𝑦)أوجد ميل المماس  :  113صـ  6مثال 
𝑑𝑥

2𝑦 : للمنحنى الذي معادلته( = 𝑥2 + sin 𝑦 2) النقطة  عند√𝜋, 2𝜋) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑦√2   : للمنحنى الذي معادلته:  113صـ  7مثال  + 𝑦 = 𝑥 أوجد 𝑦′  

 (3,1)  ثم أوجد ميل المماس لهذا المنحنى عند النقطة                      
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑦2 للمنحنى الذي معادلته:   :  114صـ   7حاول  + √𝑦 + 𝑥2 =   ′𝑦أوجد   3

 (1,1)ثم أوجد ميل المماس لهذا المنحنى عند النقطة                             
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑦    إذا كانت:  114صـ  8مثال  = √1 − 2𝑥    :فأثبت أن𝑦𝑦″ + (𝑦′)2 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑦    إذا كانت:  114صـ   8حاول  = 𝑥 sin 𝑥   :فأثبت أن    𝑦″ + 𝑦′ + 2 𝑠𝑖𝑛 𝑥 = 0 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓(𝑥)    إذا كانت ( 15 ):45كراسة صـ  = 1
√𝑥

4𝑥2𝑓″(𝑥)    فأثبت أن:     − 3𝑓(𝑥) = 0 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

3)  الصغرى( للدوال  –القيم القصوى ) العظمى                                                      تطبيقات على الاشتقاق:  ثالثةل ا الوحدة − 1)    
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑦الشكل يمثل بيان:  :124صـ   1حاول    = 𝑥2 − 4𝑥 +  .أوجد القيم القصوى للدالة على المجالات التالية:  3
1) (−∞, ∞)           2) [2 , 3]            3)  (1 , 3)               4) [3 , 4) 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 القيم القصوى المحلية

 

 
𝑓   :𝑓(𝑥)أوجد النقاط الحرجة للدالة المتصلة  :  125صـ  2مثال  = 𝑥3 − 3𝑥2 + 5 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓   :𝑓(𝑥)أوجد النقاط الحرجة للدالة المتصلة  : 127صـ   2حاول  = 𝑥4 − 4𝑥3 − 8𝑥2 + 10 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓  :𝑓(𝑥)القصوى المطلقة للدالة المتصلة   أوجد القيم :128صـ  3مثال  = 𝑥3 − 3𝑥 + , 0]   في الفترة   1 3] 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓  :𝑓(𝑥)المطلقة للدالة المتصلة   أوجدالقيم القصوى :128صـ   3حاول  = 𝑥3 − 3𝑥 + 1  

, 2−]في الفترة                            1] 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓   :𝑓(𝑥)أوجد القيم العظمى والصغرى المطلقة للدالة المتصلة    :129صـ  4مثال  = 𝑥
2
, 2−]في الفترة   3 3] 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓  :𝑓(𝑥)أوجد القيم العظمى والصغرى المطلقة للدالة المتصلة   :129صـ   4حاول  = 1
𝑥2 1]  في الفترة , 3] 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



أوراق عمل رياضيات                                  /       /       /                           اليوم                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                    125            الأول  الدراسي   الفصل                ع   12الصف 
 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

3)  تزايد وتناقص الدوال                                                                                 تطبيقات على الاشتقاق:  ثالثةل ا الوحدة − 2)    

 
𝑓   :𝑓(𝑥)بين أن الدالة   :133صـ  1مثال  = 𝑥2    0]تحقق شروط نظرية القيمة المتوسطة على الفترة , 2] ، 

 الذي تنبئ به النظرية وفسر إجابتك. 𝑐ثم أوجد         
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𝑓 :    𝑓(𝑥)بين أن الدالة   :133صـ   1حاول  = 𝑥2 + 2𝑥    شروط نظرية القيمة المتوسطة تحقق 
, 3−]    على الفترة                     الذي تنبئ به النظرية وفسر إجابتك. 𝑐،   ثم أوجد   [1

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓:    𝑓(𝑥)بين أن الدالة   :133صـ  2مثال  = 𝑥3 +  تحقق شروط نظرية القيمة المتوسطة     1
, 3−]   على الفترة                     الذي تنبئ به النظرية وفسر إجابتك. 𝑐،  ثم أوجد   [3
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𝑓 :    𝑓(𝑥)بين أن الدالة   :133صـ   2حاول  = 𝑥3 − 3𝑥 +  تحقق شروط نظرية القيمة المتوسطة     2
, 0]   على الفترة                       الذي تنبئ به النظرية وفسر إجابتك. 𝑐،  ثم أوجد   [4
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 تزايد وتناقص الدوال 
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𝑓         :𝑓(𝑥)أوجد فترات التزايد وفترات التناقص للدالة    :135صـ  3مثال  = 𝑥2 − 5𝑥 + 6   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑓          :𝑓(𝑥)أوجد فترات التزايد وفترات التناقص للدالة   :135صـ   3حاول  = − 𝑥2 + 4𝑥 − 3    
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑓  :𝑓(𝑥)لتكن    :136صـ  4مثال  = 𝑥3 − 3𝑥2 − 9𝑥 +  𝑓حدد فترات التزايد وفترات التناقص للدالة   ،1
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𝑓:     𝑓(𝑥)لتكن   :136صـ   4حاول  = 𝑥3 − 6𝑥      حدد فترات التزايد وفترات التناقص للدالة ،𝑓 
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𝑓 :    𝑓(𝑥)لتكن    :137صـ  5مثال  = 𝑥2

𝑥−1
 𝑓، حدد فترات التزايد وفترات التناقص للدالة    
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𝑓:     𝑓(𝑥)لتكن   :137صـ   5حاول  = 𝑥2

2𝑥−1
 𝑓، حدد فترات التزايد وفترات التناقص للدالة    
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3)  ربط المشتقة الأولى والمشتقة الثانية بمنحنى الدالة                                                    تطبيقات على الاشتقاق:  ثالثةل ا الوحدة − 3)   

 
𝑓   :𝑓(𝑥)لتكن الدالة     :139صـ  1مثال  = 𝑥3 − 12𝑥 −  أوجد كلا مايلي ما يلي:  5
 متزايدة أو متناقصة عليها. 𝑓الفترات التي تكون الدالة  ( 2النقاط الحرجة للدالة                        (  1      
 القيم القصوى المحلية. (  3      
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𝑓   :𝑓(𝑥)لتكن الدالة    :140صـ   1حاول = − 𝑥3 + 3𝑥2 −  أوجد كلا مايلي ما يلي:  4
 متزايدة أو متناقصة عليها. 𝑓الفترات التي تكون الدالة  ( 2النقاط الحرجة للدالة                        (  1      
 القيم القصوى المحلية. (  3      
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 التقعر 
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 نقطة الانعطاف 

 

 
𝑓   :𝑓(𝑥)أوجد فترات التقعر ونقط الانعطاف لمنحنى الدالة     :143صـ  3مثال  = 2𝑥3 + 3 𝑥2 − 1   
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𝑓   :𝑓(𝑥)أوجد فترات التقعر ونقط الانعطاف لمنحنى الدالة    :144صـ   3حاول  = 𝑥3 − 2 𝑥2 + 1   
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 : 146صـ   4حاول 

𝑓   :𝑓(𝑥)استخدم اختبار المشتقة الثانية لتجد القيم القصوى المحلية للدالة   = 4𝑥3 − 12 𝑥2 
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3)  رسم بيان دوال كثيرات الحدود                                                                        الاشتقاقتطبيقات على :  ثالثةل ا الوحدة − 4)     

 
 

𝑓   :𝑓(𝑥)ادرس تغير الدالة     :148صـ  1مثال  = 𝑥3 − 3𝑥 +  وارسم بيانها.  4
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𝑓   :𝑓(𝑥)ادرس تغير الدالة    :149صـ   1حاول  = 𝑥3 − 6𝑥2 + 9𝑥 −  وارسم بيانها.   4
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𝑓   :𝑓(𝑥)ادرس تغير الدالة     :149صـ  2مثال  = 1 − 𝑥3  .وارسم بيانها 
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𝑓   :𝑓(𝑥)ادرس تغير الدالة    :150صـ   2حاول  = 𝑥 − 2 𝑥3   .وارسم بيانها 
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3)  تطبيقات على القيم القصوى                                                                        تطبيقات على الاشتقاق:  ثالثةل ا الوحدة − 5)    

 ومجموع مربعيها أصغر ما يمكن، ما العددان؟  100عددان موجبان مجموعهما  :155صـ  1مثال 
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 وناتج ضربهما أكبر ما يمكن.   20مجموعهما أوجد عددين موجبين    امتحان سابق:
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 ، واحدا منها يعطي أكبر مساحة ويكون مربعا. m 8أثبت أن من بين المستطيلات التي محيطها  (3):63كراسة صـ 
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𝑉(ℎ)تعطى الدالة   :158صـ   3حاول  = 2𝜋(−ℎ3 + 36 ℎ)  حجم أسطوانة بدلالة ارتفاعهاℎ . 
 للحصول على أكبر حجم للأسطوانة.  ℎ (𝑐𝑚)أوجد الارتفاع ( 1        
 ما قيمة هذا الحجم ؟  (2        
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مزرعة على شكل قطعة مستطيلة من الأرض تقع على حافة نهر مستقيم . يراد وضع   (5):63كراسة صـ 
 ؟ وما أبعادها؟  𝑚 800سياج على الجوانب الثلاثة الأخرى ، ما أكبر مساحة يمكن إحاطتها بسياج طوله  
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 :156صـ   2مثال  
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 :157صـ   3مثال  
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4)  التقدير                                                                                                   الإحصاء:  رابعةل ا الوحدة − 1)    

 

 

 
 : 171صـ  1مثال 

∝𝑍  أوجد القيمة الحرجة 
2

 باستخدام جدول التوزيع الطبيعي المعياري.  %95المناظرة لمستوى ثقة   

 
 

 : 171صـ   1حاول 
∝𝑍أوجد القيمة الحرجة  

2
 باستخدام جدول التوزيع الطبيعي المعياري.  %97المناظرة لمستوى ثقة   
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𝑛  أجريت دراسة لعينة من الإناث حول معدل النبض لديهن فإذا كان حجم عينة الإناث: 173صـ  2مثال  = 40 
𝜎والانحراف المعياري لمجتمع الإناث   = 𝑥̅والمتوسط الحسابي للعينة   12.5 =    95.باستخدام مستوى ثقة %  76.3

 .𝜇أوجد فترة الثقة للمتوسط الحسابي للمجتمع الإحصائي  ( 2أوجد هامش الخطأ                                   ( 1  
 فسر فترة الثقة. ( 3   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑛أجريت دراسة لعينة من الإناث حول معدل النبض لديهن فإذا كان حجم عينة الإناث  : 173صـ   2حاول  = 25     
𝜎والانحراف المعياري لمجتمع الإناث        = 𝑥̅والمتوسط الحسابي للعينة   3.6 =    95. باستخدام مستوى ثقة %  18.4

 .𝜇أوجد فترة الثقة للمتوسط الحسابي للمجتمع الإحصائي  ( 2أوجد هامش الخطأ                                   ( 1  
 فسر فترة الثقة. ( 3   
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 : 174صـ  3مثال 
   .  95% باستخدام مستوى ثقة ،    16وتباينها   60 للعينةالحسابي فإذا كان المتوسط  ، 36عينة عشوائية حجمها  

 .𝜇أوجد فترة الثقة للمتوسط الحسابي للمجتمع الإحصائي  ( 2أوجد هامش الخطأ                                   ( 1  
 فسر فترة الثقة. ( 3   
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑛حجمها  من مجتمع طبيعي عينة عشوائية أخذت  :174صـ  31حاول  = 𝑥̅الحسابي    هامتوسطو، 81 = 50   
𝑆  انحرافها المعياريو                       =    .  95باستخدام مستوى ثقة %    9

 .𝜇( أوجد فترة الثقة للمتوسط الحسابي للمجتمع الإحصائي  2(أوجد هامش الخطأ                                  1  
 ( فسر فترة الثقة. 3   
 
 
 
 
 
 
 
 
 



أوراق عمل رياضيات                                  /       /       /                           اليوم                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                    156            الأول  الدراسي   الفصل                ع   12الصف 
 ________________________________________________________________________________________  

 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑛حجمها  من مجتمع طبيعي عينة عشوائية أخذت : 176صـ  4مثال  = 𝑆  فإذا كان الانحراف المعياري ، 25 = 10   
𝑥̅الحسابي   هامتوسطو          =    .  95باستخدام مستوى ثقة %   ،    15

 .𝜇أوجد فترة الثقة للمتوسط الحسابي للمجتمع الإحصائي  ( 2 أوجد هامش الخطأ                                 (1

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

   علما أن العينة أخذت من مجتمع طبيعي.  𝜇للمتوسط الحسابي للمجتمع الإحصائي   95% أوجد فترة ثقة : 176صـ   4حاول 
𝑛إذا كان لدينا                            = 13          ,𝑆 = 0.3           ,𝑥̅ = 8.4 
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4)   الإحصائيةاختبارات الفروض                                                                                      الإحصاء:  رابعةل ا الوحدة − 2)    

 
     موظفا،   25دينار كويتي. إذا أخذت عينة من  4000تزعم شركة أن متوسط رواتب موظفيها يساوي  : 179صـ  1مثال 

𝜎دينارا كويتيا فإذا علمت أن الانحراف المعياري للمجتمع   3950متوسط رواتب العينة هو  ووجد أن = 125  
 95%وضح كيفية إجراء الاختبار الإحصائي بمستوى ثقة         
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝜇 بينت الدراسة أن المتوسط الحسابي لقوة تحمل أسلاك معدنية هو:179صـ   1حاول  = 1800 𝑘𝑔   
𝜎مع انحراف معياري        = 150 𝑘𝑔  ويؤكد الأخصائيون في المصنع المنتج لهذه الأسلاك أن بإمكانهم . 
 سلكاً فتبين أن متوسط قوة    40زيادة قوة تحمل هذه الأسلاك ، وتأكيداً على ذللك تم اختيار عينة من     
𝛼هل يمكن قبول مثل هذا الفرض بمستوى معنوية    .𝑘𝑔 1840تحمل هذه الأسلاك يساوي       =  ؟   0.05
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

𝑆         إذا كانت: 180صـ  2مثال  = 1.79           ,𝑥̅ = 37.2      ,𝑛 = 80 
𝜇اختبر الفرض بأن             = 𝛼عند مستوى معنوية   37 = 0.05 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 مصباح كهربائي مصنعة في أحد المصانع  100متوسط العمر بالساعات لعينة من : 180صـ   2حاول 
    𝑥̅ = 𝑆بانحراف معياري   1570 = 𝜇العمر بالساعات  . يقول صاحب المصنع إن متوسط  120 = 1600    

 المصنعة في المصنع .  للمصابيح    
𝜇اختبرصحة الفرض     = 𝜇مقابل الفرض   1600 ≠ 𝛼وباختيار مستوى معنوية   1600 = 0.05 
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 الإنفاق الشهري على الطعام في منازل مدينة أن متوسط دراسات إحصائية يعتقد مدير شركة : 181صـ  3مثال 

 منازل   10.فإذا أخذت عينة عشوائية من كويتياً  راً دينا 290  معينة                  

𝑥̅وتبين أن متوسطها الحسابي           = 𝑆دينار وانحرافها المعياري   283 = 32  
 95%فهل يمكن الاعتماد على هذه العينة لتأكيد ما افترضه؟ باستخدام مستوى ثقة        
 )علما بأن المجتمع يتبع التوزيع الطبيعي(         
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 أ / محمد نوري الفلاح                                                                                                                                     
  

 يعتقد مدير شركة دراسات إحصائية أن متوسط الإنفاق الشهري على الطعام في منازل مدينة : 181صـ   3حاول 

 منازل   10كويتياً .فإذا أخذت عينة عشوائية من  ديناراً  290معينة           

𝑥̅وتبين أن متوسطها الحسابي           = 𝑆دينار وانحرافها المعياري   296 = 5  
 95%فهل يمكن الاعتماد على هذه العينة لتأكيد ما افترضه؟ باستخدام مستوى ثقة        
 )علما بأن المجتمع يتبع التوزيع الطبيعي(         

 


