
 

 إلى احداثيات ديكارتية هو:  (°3,45-) تحويل الاحداثيات القطبية / 1

(2,-3) (
−3√2

2
,

−3√2

2
) (√2, √2) (5, √2) 

 : هي v( 8,10الديكارتية )  بالإحداثياتالزوج الذي يمثل احداثي قطبي للنقطة المعطاة   /2 

(15,24.5) (3.8,2.7) (17,21.3) (12.8,4.04) 

 : على صورة قطبية بالشكل X=5تكتب المعادلة الديكارتية   /3 

r=5 sinθ r=5 secθ r=5 cosθ r=5 tanθ 

 : ديكارتية بالشكل على صورة معادلة  r=10تكتب المعادلة القطبية  / 4

𝑦2 = 10 𝑦2 = 100 𝑥2 = 100  𝑥2 + 𝑦2 = 100  

 بالشكل:  الديكارتية وتكتب بالصورة θr=12.6sinحركة أمواج الزلازل بالمعادلة   نمذجت  / 5 

𝑥2 + 𝑦2 = 12.6 𝑥2 + 𝑦2 = 9 𝑥2 + 𝑦2 − 12.6 𝑦 = 0 𝑥2 = 12.6 

 تكتب المعادلة القطبية  على صورة معادلة ديكارتية بالشكل:  /6

𝑦 = 𝑥   𝑦 =
√2

9
    𝑦 =

√6

7
 𝑥   𝑦 =

√3

2
 𝑥 

2الفصل  
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 قــــســـــــم الــريـــاضـــيـــات

 .اختر الإجابة الصحيحة في كل مما يلي

𝑟عند تمثيل المعادلة القطبية   ( 1) =  يكون التمثيل البياني   5
 

 

, 4)( الاحداثيات الديكارتية للنقطة القطبية   2)
𝜋

2
 هي (

 

 
, 3)( المسافة بين النقطتين  3) 60°) , (4 , تساوي   (150°

𝜃( عند تمثيل المعادلة القطبية   4) =
𝜋

4
 يكون التمثيل    

 
 

 

3( العدد المركب   5) + 4𝔦  في الصورة القطبية هو

, 2)( المسافة بين النقطتين  6)
3𝜋

5
) , (−2 ,

2𝜋

3
 تساوي  (

 

 
 

, 4)( الزوج المكافئ للنقطة  7) هو  (135°

 

, 4)لنقطة  ( الاحداثيات المتعامدة ل8)
𝜋

6
 هي (

 

, 6−)الاحداثيات القطبية للنقطة المتعامدة  ( 9)   هي (8
 

 

 
, 3)( الاحداثيات القطبية للنقطة المتعامدة  10)   هي  (7
 

 
 
 

وحدات 5دائرة قطرها   5دائرة نصف قطرها  

5مستقيم ميله   ξ𝟓مستقيم ميله   وحدات  

(𝟒 , 𝟎) (𝟎 , −𝟒) (𝟏 , 𝟗𝟎°) (𝟒 , 𝟗𝟎°) 

𝟏𝟐 𝟐𝟒 𝟐 𝟓 

وحدة 1دائرة قطرها  وحدة 1دائرة نصف قطرها    

مستقيم ميله  
𝟏

𝟐
1مستقيم ميله     

(𝟏𝟐 , 𝟓𝟑°) (𝟕 , 𝟗𝟎°) (𝟓 , 𝟓𝟑°) (𝟓 , 𝟎°) 

𝟑. 𝟐 𝟑. 𝟗 𝟗. 𝟑 𝟑 

(𝟒 , 𝟑𝟏𝟓°) (𝟒 , −𝟒𝟓°) (−𝟒 , −𝟒𝟓°) (−𝟒 , −𝟏𝟑𝟓°) 

(𝟏𝟎, 𝟐. 𝟐𝟏) (𝟏𝟎 , 𝟏. 𝟐) (𝟐. 𝟐𝟏 . 𝟏𝟎) (𝟏 , 𝟐. 𝟐𝟏) 

(𝟕 , 𝟔𝟎°) (𝟕. 𝟔𝟐 , 𝟔𝟎°) 

(𝟔𝟔. 𝟖° , 𝟕. 𝟔𝟐) (𝟕. 𝟔𝟐 , 𝟔𝟔. 𝟖°) 

(𝟐ξ𝟑 , 𝟐) (𝟑ξ𝟐 , 𝟐) (𝟐 , 𝟐ξ𝟑) (𝟐 , 𝟑) 
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𝑦( الصورة القطبية للمعادلة   11) قــــســـــــم الــريـــاضـــيـــات = 𝑥2   هي  
 
 
 
 
 

3( القيمة المطلقة للعدد المركب   12) + 4𝔦  هي 

 
𝑟المتعامدة للمعادلة   ( الصورة13) = 3 

 
 

 
 

1( الصورة القطبية للعدد المركب  14)  + ξ3𝔦 هي 

 

 هي  1( الجذور الرباعية للعدد  15)

 

 

 
𝑐𝑜𝑠15)2]( المقدار  16) + 𝒾 𝑠𝑖𝑛15)]  المركب هو بالصورة القياسية للعدد 

𝑐𝑜𝑠 60°)3   ( ناتج ضرب17) + 𝒾 𝑠𝑖𝑛 60°) × 5(𝑐𝑜𝑠 45° + 𝒾 𝑠𝑖𝑛 45°) 

(  ناتج قسمة    18)
𝟏𝟓(𝒄𝒐𝒔 

𝟐𝝅

𝟑
+𝒊 𝒔𝒊𝒏 

𝟐𝝅

𝟑
)

𝟓(𝒄𝒐𝒔 
𝝅

𝟐
+𝒊 𝒔𝒊𝒏 

𝝅

𝟐
)

هو   

 

 

𝒓 = 𝒔𝒊𝒏 𝜽 𝒄𝒐𝒔 𝜽 𝒓 = 𝒕𝒂𝒏 𝜽 

𝒓 = 𝒔𝒆𝒄 𝜽 𝒓 = 𝒔𝒆𝒄 𝜽 𝒕𝒂𝒏 𝜽 

𝟑 𝟒 𝟓 𝟕 

𝒙 + 𝒚 = 𝟑 𝒙 + 𝒚 = 𝟗 

𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟑 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟗 

𝟐(𝐜𝐨𝐬 
𝝅

𝟑
+ 𝖎 𝒔𝒊𝒏 

𝝅

𝟑
)  ξ𝟑(𝐜𝐨𝐬 

𝝅

𝟑
+ 𝖎 𝒔𝒊𝒏 

𝝅

𝟑
)  

𝟐( 𝒄𝒐𝒔
𝟓𝝅

𝟏𝟖
+ 𝖎 𝒔𝒊𝒏 

𝟓𝝅

𝟏𝟖
) 𝟔𝟎(𝐜𝐨𝐬 

𝝅

𝟗
+ 𝖎 𝒔𝒊𝒏 

𝝅

𝟗
)  

𝟏 , 𝟐 , 𝖎 , −𝟐𝖎 𝟏 , −𝟏 , 𝟐 , −𝟐 

𝟏 , −𝟏 , 𝓲 , −𝓲 𝓲 , −𝓲 , 𝟐 , −𝟐 

𝟒ξ𝟐 + 𝟒ξ𝟐𝓲 𝟑ξ𝟐 + 𝟑ξ𝟐𝓲 

𝟒 + 𝟒𝓲 𝟑 + 𝟑𝓲 

𝟑(𝒄𝒐𝒔
𝝅

𝟔
+ 𝓲 𝒔𝒊𝒏

𝝅

𝟔
) 𝟑(𝒄𝒐𝒔

𝟐𝝅

𝟑
+ 𝓲 𝒔𝒊𝒏

𝟐𝝅

𝟑
) 

 
𝟏𝟎(𝒄𝒐𝒔

𝟕𝝅

𝟔
+ 𝓲 𝒔𝒊𝒏

𝟕𝝅

𝟔
) 

 

𝟑(𝒄𝒐𝒔
𝝅

𝟔
− 𝓲 𝒔𝒊𝒏

𝝅

𝟔
) 
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2)ما قيمة    ر( باستخدام نظرية ديم واف19) قــــســـــــم الــريـــاضـــيـــات − 2𝑖)5

 

𝑥)( الصورة القطبية للمعادلة   20) − 4)2 + 𝑦2 = هي 16

 

 

1)ك  قيمة مفكو21 + ξ3𝑖)4  تساوي 

 

𝜃الصورة الديكارتية للمعادلة القطبية 22 =
𝜋

6
 هي 

 

 

𝑟الصورة الديكارتية للمعادلة القطبية  23 =  هي  7

 

𝑟الصورة الديكارتية للمعادلة القطبية  24 = −5 𝑠𝑖𝑛𝜃  هي 

 

, 𝑇(−3زوج الإحداثيات القطبية الأخر للنقطة  25  سالبة   𝑟الذي فيه قيمة   (6
0حيث           ≤ 𝜃 ≤ 2𝜋   هو 

 
 
 

 

 

 

−ξ𝟐 + ξ𝟐𝒊 −𝟔𝟒ξ𝟐 + 𝟔𝟒ξ𝟐𝒊 
 

−𝟔𝟒 + 𝟔𝟒𝒊 
 

−𝟏𝟐𝟖 + 𝟏𝟐𝟖𝒊 

𝒓 = 𝒔𝒊𝒏 𝜽 𝒄𝒐𝒔 𝜽 𝒓 = 𝒕𝒂𝒏 𝜽 

𝒓 = 𝟖 𝒄𝒐𝒔𝜽 𝒓 = 𝒔𝒆𝒄 𝜽 𝒕𝒂𝒏 𝜽 

8ξ3𝑖 8 + 8ξ3𝑖 

−8 + 8ξ3𝑖 −8 − 8ξ3𝑖 

𝒚 = ξ𝟑𝒙 + 𝟑 𝒚 = −ξ𝟑𝒙 + 𝟑 

𝒚 =
ξ𝟑

𝟑
𝒙 𝒚 =

−ξ𝟑

𝟑
𝒙 

𝒙 + 𝒚 = 𝟕 𝒙 + 𝒚 = 𝟒𝟗 

𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟕 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟒𝟗 

𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟐𝟓 𝒙𝟐 − 𝒚𝟐 = 𝟐𝟓 

𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 + 𝟓𝒚 = 𝟎 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 − 𝟓𝒚 = 𝟎 

(𝟔. 𝟕𝟏 , 𝟐. 𝟎𝟑) (−𝟔. 𝟕𝟏 , 𝟐. 𝟎𝟑) 

(−𝟔. 𝟕𝟏 , 𝟓. 𝟏𝟕) (−𝟔. 𝟕𝟏 , −𝟓. 𝟏𝟕) 
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 لقطبية هيعلى الشبكة ا 𝑃( النقطة البيانية 26)  قــــســـــــم الــريـــاضـــيـــات
 

 

 

 

 
 
 
 

 على الشبكة القطبية هي 𝑃النقطة البيانية ( 27)
 
 
 
 
 
 
 
 

 على الشبكة القطبية هي 𝑃النقطة البيانية ( 28)
 

 

 

 
 
 
 
 
 

 على الشبكة القطبية هي 𝑃النقطة البيانية ( 29)
 

 

 

 

 

 

 ( من أزواج النقاط القطبية الأربعة المختلفة30)
°𝟑𝟔𝟎−ث حي 𝑃التي تمثل النقطة           ≤ 𝜽 ≤ 𝟑𝟔𝟎 

(−2 , −225°) 

(2 , −225°) 

(−2 , 225°) 

(2 , 225°) 

𝑷 

𝑷 

(−1.5 , −150°) 

(1.5 , 150°) 

(−1.5 , 150°) 

(1.5 , −225°) 

𝑷 

(2.5 , −
7𝜋

6
) 

(2.5 ,
7𝜋

6
) 

 (−2.5 ,
7𝜋

6
) 

(−2.5 , −
7𝜋

6
) 

𝑷 
(−2 , −135°) 

(2 , −135°) 

(−2 , 135°) 

(2 , 135°) 

𝑷 

(2.5 , −135°) 

(2.5 , 225°) 

(2.5 , −45°) 

(−2.5 , −45°) 
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 قــــســـــــم الــريـــاضـــيـــات

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ( المعادلة القطبية التي تمثل الشكل المجاور هي34)
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ( المعادلة القطبية التي تمثل الشكل المجاور هي 35)
 
 

𝑟 = −6 cos 𝜃 𝑟 = 6 sin 𝜃 

𝑟 = −6 sin 𝜃 𝑟 = 6 cos 𝜃 

𝑟 = −4 cos 𝜃 𝑟 = 4 sin 𝜃 

𝑟 = −4 sin 𝜃 𝑟 = 4 cos 𝜃 

 من أزواج النقاط القطبية الأربعة المختلفة( 31)
°𝟑𝟔𝟎−حيث  𝑃التي تمثل النقطة           ≤ 𝜽 ≤ 𝟑𝟔𝟎 

 

 

 

 

 

 ( التمثيل البياني المجاور يمثل المعادلة القطبية 32)

 

 

 

 

 

 

 بياني المجاور يمثل المعادلة القطبية( التمثيل ال33)

 

 

 

 

 

 

(4 ,
11𝜋

6
) (4 ,

−11𝜋

6
) 

 
(4 ,

7𝜋

6
) (4 , −

5𝜋

6
) 

𝑟 = 5 𝑟 = −5 

 𝜃 = 2𝜋 
𝜃 = −2𝜋 

𝑟 = 7 

𝑟 = −7 

 

𝜃 =
7𝜋

12
 

𝜃 = −
7𝜋

12
 

𝑷 
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 لقطبية التي تمثل الشكل المجاور هيالمعادلة ا36 قــــســـــــم الــريـــاضـــيـــات

 

 المعادلة القطبية التي تمثل الشكل المجاور هي37

 المعادلة القطبية التي تمثل الشكل المجاور هي38

 

 

 

 

 

 المعادلة القطبية التي تمثل الشكل المجاور هي( 39)

 

 

 

 

 

 المعادلة القطبية التي تمثل الشكل المجاور هي( 40)

 

 

 

 

 

𝑟 = 3 cos 𝜃 𝑟 = 3 sin 𝜃 

𝑟 = 3 sin 3𝜃 𝑟 = 3 cos 3𝜃 

𝑟 = 5 cos 𝜃 𝑟 = 5 sin 𝜃 

𝑟 = sin 8𝜃 𝑟 = cos 8𝜃 

𝑟 = 2 cos 𝜃 𝑟 = 2 sin 𝜃 

𝑟 = 2 sin 3𝜃 𝑟 = 2 cos 3𝜃 

𝑟2 = 3cos 𝜃 𝑟2 = 3sin 𝜃 

𝑟2 = 9sin 2𝜃 𝑟2 =  9cos 2𝜃 

𝑟2 = 3 cos 2𝜃 𝑟2 = 3 sin 2𝜃 

𝑟2 = 9sin 2𝜃 𝑟2 =  9cos 2𝜃 



 :اختر الإجابة الصحٌحة فً كل مما ٌلً  : السؤال الأول

  هً , 3)= الاحداثٌات الدٌكارتٌة للنقطة التً احداثٌاتها القطبٌة  1

A ( B (  ,   C (  ,   D (  ,   

  هً , 10-)= الاحداثٌات الدٌكارتٌة للنقطة التً احداثٌاتها القطبٌة  2

A ( B ( C  D ( 

 0حٌث     , T = (5حدد زوجٌن مختلفٌن كل منها ٌمثل احداثٌٌن قطبٌٌن للنقطة   3

A  

 

B  

 

C  

 

D  

 

 0 حٌث حدد زوجٌن مختلفٌن كل منها ٌمثل احداثٌٌن قطبٌٌن للنقطة  4

  

 

B  

 

C  

 

D  

 

  , 2-)= أي النقاط التالٌة ٌعد ثمثٌلا ً آخر للنقطة   5

A (2 ,  B (-2 ,  C (2 ,  D (-2 ,  

 r =cosأوجد المعادلة بالصورة الدٌكارتٌة والتً صورتها القطبٌة هً المعادلة  6

A  B  C  D  

  بالصورة القطبٌة هًالمعادلة  7

A  B  C  D  

  هًالصورة القطبٌة للمعادلة    8

A  B  C  D  

  هًالصورة الدٌكارتٌة للمعادلة التً صورتها القطبٌة  9

A  B  C  D  

  تساوي 120 , 4) , ) 30 , 3) )المسافة بٌن النقطتٌن  10

A  B  C  D  

@grade11students
Grade11files 



11 

 
 
 

  , 3)= أي من النقاط المحددة على المستوي القطبً المجاور تمثل النقطة   

 
 

 

A  النقطةA B  النقطةB C  النقطةC D  النقطةD 

  ه5ً( = ) التً تجعل المسافة بٌن النقطتٌن فإن قٌمة  ,   , إذا كانت  12

A  B  C  D  

  بالصورة القطبٌة هً ( 3 -, 2) , ( 3 , 1-)معادلة المستقٌم المار بالنقطتٌن   13

A 
 

B 
 

C 
 

D 
 

14 

 
 
 

 -, 3-)= أي من النقاط المحددة على المستوي القطبً المجاور تمثل النقطة   

 

 
 

A  النقطةA B  النقطةB C  النقطةC D  النقطةD 

i sin70 + حٌثz1z2أوجد حاصل الضرب  17 z1=7(cos70 , z2=5(cos155 + i sin155 

A 12(cos225 + i sin225 B 35(cos225 + i sin225 C 12(cos70 + i sin70 D 35(cos70 + i sin70 

18 

 
 
 
 

 أوجد ناتج القسمة  

A 

 

 

 

(cos + i sin B 5(cos125 + i sin125 C (cos + i sin D (cos + i sin 

 

270° 

315° 

𝑜 0° 

45° 

90° 

135° 

180° 

225° 

B   A  

D   C   

 

 

270° 

315° 

𝑜 0° 

45° 

90° 

135° 

180° 

225° 

B   A  

D   C   

 



19 

 
 

  بالصورة الدٌكارتٌة هو5(2i-2)باستخدام نظرٌة دٌموافرٌكون ناتج 

A  B  C  D  

 تساوي5i - 12القٌمة المطلقة للعدد المركب  20

A 13 B  C  D -12.5 

 فً المستوي القطبًأي مما ٌلً ٌبٌن تمثٌل العدد المركب الذي احداثٌاته الدٌكارتٌة 21

A 

 

B 

 

C 

 

D 

 

  هً 1الجذور الرباعٌة للعدد  23

A i , -i,2,-2 B 1 ,-1 , i , -i C 1 ,-1,2,-2 D 1,i,2,-2i 

  تساوي5(1-i)5(i+1)قٌمة المقدار  24

A -8 B 8 C 8i D 32 

25 + iبالصورة القطبٌة تساوي  

A 2(cos30 + i sin30 B 4(cos60 + i sin60 C 4(cos30 + i sin30 D 2(cos60 + i sin60 

26 2+ 2i تساوي (المثلثٌة  )بالصورة القطبٌة 

A 4(cos45 + i sin45 B 2 (cos30 + i sin30 C 2 (cos45 + i sin45 D 4(cos30 + i sin30 

cos15)2)المقدار  27 + i sin15   ٌساويa+biبالصورة القٌاسٌة للعدد المركب 3

A 3+ 3i B 4+ 4i C  D  

 (3- 3i) (3i +3)حاصل الضرب  28

A 3+ 3i B 4+ 4i C  D  

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 2-1 

  

 

 

2-2 

2-3 
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𝒐 (𝟎 , 𝟎)𝒐 (𝟎 , 𝟎)

𝒙 , 𝒚

 𝒙

𝒚

 
(𝒙 , 𝒚) 

 

 
(𝒓 , 𝜽 )

𝒓

𝜽

(𝒙 , 𝒚 )  

 

𝒚 

𝒐 𝒙 

(𝒙 , 𝒚) 

𝒐 

𝒓 

𝜽 

(𝒓 , 𝜽 ) 

𝒚 

𝒙 
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𝑨(𝒓 , 𝜽)

𝜽

𝒓

𝑨(𝟐 , 𝟗𝟎°)

𝑨(−𝟐 , 𝟗𝟎°)𝒓

 

 

 

 

 

 

 

𝟏

𝟐 

𝟑 

 

 

𝟗𝟎° 
𝟐 

 

 
𝟗𝟎° 

𝟐 

𝑨(−𝟐 , 𝟗𝟎°) 

𝑨(𝟐 , 𝟗𝟎°) 

 

𝒐 

𝒐  
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𝑹(𝟐 , 𝟏𝟐𝟎°)

𝒓 = 𝟐

𝜽 = 𝟏𝟐𝟎°

• 

• 

• 𝒓

• 𝒓

 

𝒏(𝒓 , 𝜽)(𝒓 , 𝜽 + 𝟑𝟔𝟎°𝒏)

(−𝒓 , 𝜽 + (𝟐𝒏 + 𝟏)𝟏𝟖𝟎°)

𝜽𝒏

(𝒓 , 𝜽)(𝒓 , 𝜽 + 𝟐𝒏𝝅)(−𝒓 , 𝜽 + (𝟐𝒏 + 𝟏)𝝅)

 

−𝟑𝟔𝟎° ≤ 𝜽 ≤ 𝟑𝟔𝟎°

(𝟒 , 𝟏𝟑𝟓°)

(𝟒 , 𝟏𝟑𝟓° − 𝟑𝟔𝟎°) = (𝟒 , −𝟐𝟐𝟓)

(−𝟒 , 𝟏𝟑𝟓° + 𝟏𝟖𝟎) = (−𝟒 , 𝟑𝟏𝟓°) 

(−𝟒 , 𝟏𝟑𝟓° − 𝟏𝟖𝟎) = (−𝟒 , −𝟒𝟓°) 

 

 (−𝒓 , 𝜽 + 𝟏𝟖𝟎°)  (𝒓 , 𝜽 − 𝟑𝟔𝟎°)   

 

37 

−𝟑𝟔𝟎° ≤ 𝜽 ≤ 𝟑𝟔𝟎°

 (−𝒓 , 𝜽 − 𝟏𝟖𝟎°)  

 

 



  

(𝒓 , 𝜽)

 

𝒓 = 𝒌 𝜽 = 𝒉 

𝒌𝒉

𝒉

𝒓 = 𝟑 
𝜽 =

𝟐𝝅

𝟑
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
 

 

𝑷𝟏(𝒓𝟏 , 𝜽𝟏)  , 𝑷𝟐 (𝒓𝟐 , 𝜽𝟐)

𝑷𝟏𝑷𝟐

𝑷𝟏𝑷𝟐 = √𝒓𝟏
𝟐 + 𝒓𝟐

𝟐 − 𝟐𝒓𝟏𝒓𝟐  𝐂𝐎𝐒 (𝜽𝟐 − 𝜽𝟏)  

 

 

𝑨(𝟒 , 𝟗𝟎°) , 𝑩(𝟐 , 𝟏𝟓𝟎°)𝒓

 

 

 

 
 

 
 

𝑨𝑩 = √𝒓𝟏
𝟐 + 𝒓𝟐

𝟐 − 𝟐𝒓𝟏𝒓𝟐  𝐂𝐎𝐒 (𝜽𝟐 − 𝜽𝟏)   

= √𝟒𝟐 + 𝟐𝟐 − 𝟐(𝟒)(𝟐)  𝐂𝐎𝐒 (𝟏𝟓𝟎° − 𝟗𝟎°)    

≈ 𝟑. 𝟓 𝐦𝐢 

𝑨 

𝑩 

𝑷𝟐 (𝒓𝟐 , 𝜽𝟐) 

𝑷𝟏(𝒓𝟏 , 𝜽𝟏) 
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1 

𝑷

A (−𝟒 ,
𝝅

𝟏𝟐
)B 

(−𝟒 ,
𝟕𝝅

𝟏𝟐
)

C 
(𝟒 , −

𝟓𝝅

𝟏𝟐
)

D 
(𝟒 ,

𝟏𝟗𝝅

𝟏𝟐
)

2 𝟎° ≤ 𝜽 ≤ 𝟏𝟖𝟎°(𝟓, 𝟗𝟔𝟎° )

A(−𝟓 , 𝟔𝟎°)B(𝟓 , 𝟔𝟎°)C(𝟓 , 𝟗𝟎°)D(−𝟓 , 𝟑𝟎°)

3 

A𝜽 =
𝝅

𝟒
B𝜽 =

𝝅

𝟗
C𝜽 =

𝝅

𝟏𝟐
D

𝜽 =
𝟏𝟗𝝅

𝟏𝟐

1 

2 𝒓 = 𝟐

𝟐𝟐𝟑 𝐟𝐭𝟒𝟓°

𝟒𝟏𝟖 𝐟𝐭𝟔𝟕°

• 
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(𝒓 , 𝜽) → (𝒙 , 𝒚)                    

𝒙 = 𝒓 𝐜𝐨𝐬 𝜽 

𝒚 = 𝒓 𝐬𝐢𝐧 𝜽 

(𝒙 , 𝒚) = (𝒓 𝐜𝐨𝐬 𝜽 , 𝒓 𝐬𝐢𝐧 𝜽) 

 

(𝟒 , 𝟔𝟎°) 

(𝟒 𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° , 𝟒 𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎°) 

(𝟐 , 𝟐√𝟑) 

 

(𝒙 , 𝒚 ) → (𝒓 , 𝜽)

 

 

 

         

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

𝜽 = 𝐭𝐚𝐧−𝟏 (
𝒚

𝒙
) 

𝒓 = √𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 

𝜽 = 𝐭𝐚𝐧−𝟏 (
𝒚

𝒙
) + 𝟏𝟖𝟎° 

𝒓 = √𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 

𝒙 = 𝟎   𝒙 < 𝟎   

𝒙   

𝒙 > 𝟎   

𝒚 < 𝟎            𝒚 > 𝟎 

𝜽 =
− 𝝅

𝟐
              𝜽 =

𝝅

𝟐
 

𝒓 = |𝒚|                 𝒓 = |𝒚| 

(𝟖 , 𝟏𝟎) 

𝒓 = √𝟖𝟐 + 𝟏𝟎𝟐 
𝒓 = 𝟏𝟐. 𝟖 

𝜽 = 𝐭𝐚𝐧−𝟏 (
𝟏𝟎

𝟖
) 

𝜽 ≈ 𝟓𝟏. 𝟑° 
(𝟏𝟐. 𝟖 , 𝟓𝟏. 𝟑°) 

(−𝟗 ,−𝟒) 

𝒓 = √(−𝟗)𝟐 + (−𝟒)𝟐 

𝒓 = 𝟗. 𝟖 

𝜽 = 𝐭𝐚𝐧−𝟏 (
−𝟒

−𝟗
) + 𝟏𝟖𝟎° 

𝜽 ≈ 𝟐𝟎𝟒° 
(𝟗. 𝟖 , 𝟐𝟎𝟒°) 

(𝟎 , −𝟏𝟕𝟑) 

𝒚 < 𝟎 

𝒓 = |−𝟏𝟕𝟑| = 𝟏𝟕𝟑 

𝜽 = −
𝝅

𝟐
= −𝟗𝟎° 

(𝟏𝟕𝟑 ,−𝟗𝟎°) 
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𝒙 𝒓 𝐜𝐨𝐬 𝜽

𝒚 𝒓 𝐬𝐢𝐧 𝜽

𝒙𝟐 − 𝒚𝟐 = 𝟏

𝒓𝟐 𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽 −𝒓𝟐 𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜽 = 𝟏

𝒓𝟐(𝐜𝐨𝐬𝟐 𝜽 −𝐬𝐢𝐧𝟐 𝜽) = 𝟏

𝒓𝟐(𝐜𝐨𝐬 𝟐𝜽) = 𝟏

𝒓𝟐 =
𝟏

𝐜𝐨𝐬 𝟐𝜽

𝒓𝟐 = 𝐬𝐞𝐜 𝟐𝜽

𝒓 = 𝒌

𝒓𝟐𝒙𝟐 + 𝒚𝟐

𝒓 = −𝟑

𝒓𝟐 = (−𝟑)𝟐

𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟗

𝜽 = 𝒉 

𝐭𝐚𝐧

𝐭𝐚𝐧𝜽
𝒚

𝒙

𝒚

𝜽 =
𝝅

𝟑

𝐭𝐚𝐧𝜽 = 𝐭𝐚𝐧
𝝅

𝟑

𝒚

𝒙
= √𝟑

𝒚 = √𝟑 𝒙

   

 

𝒓 = 𝐬𝐢𝐧𝜽𝒓 = 𝐜𝐨𝐬 𝜽

𝒓

𝒓𝟐𝒙𝟐 + 𝒚𝟐

𝒓 𝐜𝐨𝐬 𝜽𝒙

𝒓 𝐬𝐢𝐧 𝜽𝒚

𝒓 = 𝟑𝐜𝐨𝐬 𝜽

𝒓𝟐 = 𝟑𝒓𝐜𝐨𝐬 𝜽

𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟑𝒙

𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 − 𝟑𝒙 = 𝟎

 

𝟏 

𝟐 

𝟑 

 

41 



  
 

 

 

 

 

 

1 (−𝟐,
𝟒𝝅

𝟑
)

A (𝟏,−√𝟑)B (−𝟏,√𝟑)C (−𝟏,−√𝟑)D (𝟏, √𝟑)

2 𝒚 = −𝟑

A𝒓 = −𝟑 𝐭𝐚𝐧 𝜽B𝒓 = −𝟑 𝐜𝐬𝐜 𝜽C𝒓 = −𝟑 𝐬𝐞𝐜 𝜽D𝒓 = −𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝜽

1 (𝟐,−𝟑)

2 𝜽 =
𝟑𝝅

𝟒

𝟏. 𝟓𝐦𝐢𝟓𝟑°

• 

 

• 𝟐𝐦𝐢𝟎. 𝟓𝐦𝐢
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𝒂 + 𝒃𝒊

𝒂

𝒃𝒊

𝑹

𝒊

 

 

𝒂 + 𝒃𝒊

(𝒂 , 𝒃)

 

𝒛 = 𝒂 + 𝒃𝒊 

|𝒛| = |𝒂 + 𝒃𝒊| = √𝒂𝟐 + 𝒃𝟐

 

 

 

 

 
𝒛 = 𝟑 + 𝟒𝒊

(𝟑 , 𝟒)

|𝒛| = √𝟑𝟐 + 𝟒𝟐 = √𝟐𝟓 = 𝟓

 

𝒂 + 𝟎𝒊

𝒃 = 𝟎

 

𝒊 

𝑹 

𝒊 

𝑹 

(𝒂 , 𝒃) 𝒂 

𝒃 

𝟒 
(𝟑 , 𝟒)

 ئ

𝒊 

𝟑 𝒐 
𝑹 

𝒐 

𝒐 

𝒊 

𝑹 
𝒐 𝒂 + 𝟎𝒊 

𝒊 

𝑹 𝒐 𝒂 

𝒃 
|𝒛| 

(𝒂 , 𝒃) 
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𝒛 = 𝒂 + 𝒃𝒊 →  𝒛 = 𝒓(𝐜𝐨𝐬 𝛉 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧𝜽)

𝒂 = 𝒓 𝐜𝐨𝐬 𝜽 , 𝒃 = 𝒓 𝐬𝐢𝐧 𝜽 , 𝒓 = |𝒛| = √𝒂𝟐 + 𝒃𝟐

 

 

𝒂 > 𝟎 

𝜽 = 𝐭𝐚𝐧−𝟏
𝒃

𝒂
 

𝒂 = 𝟎 𝒂 < 𝟎 

𝜽 = 𝐭𝐚𝐧−𝟏
𝒃

𝒂
+ 𝝅 

𝒃 > 𝟎 

𝜽 =
𝝅

𝟐
 

 

𝒃 < 𝟎 

𝜽 = −
𝝅

𝟐
 

 

𝒂 

 

 

 

 

𝟗 + 𝟕𝒊  

𝒓 = √𝟗𝟐 + 𝟕𝟐 

𝒓 = 𝟏𝟏. 𝟒 

𝜽 = 𝐭𝐚𝐧−𝟏
𝒃

𝒂
 

𝜽 = 𝐭𝐚𝐧−𝟏
𝟕

𝟗
= 𝟑𝟕. 𝟖° 

𝟗 + 𝟕𝒊 → 𝟏𝟏. 𝟒 (𝐜𝐨𝐬 𝟑𝟕. 𝟖° + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝟑𝟕. 𝟖)

 

𝟏 𝟐 

𝒛 = 𝒓(𝐜𝐨𝐬𝜽 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝜽  ) → 𝒛 = 𝒂 + 𝒃𝒊

 

 

 

𝟓(𝐜𝐨𝐬
𝟑𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧 

𝟑𝝅

𝟒
  )  

= 𝟓 (−
√𝟐

𝟐
+ 𝒊

√𝟐

𝟐
) =

−𝟓√𝟐

𝟐
+

𝟓√𝟐

𝟐
𝒊 𝟏 𝟐 

𝟓(𝐜𝐨𝐬
𝟑𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧 

𝟑𝝅

𝟒
  ) →

−𝟓√𝟐

𝟐
+

𝟓√𝟐

𝟐
𝒊 

 

𝒓 

𝜽
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𝒛𝟏 = 𝒓𝟏(𝐜𝐨𝐬 𝜽𝟏 +𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝜽𝟏 ) , 𝒛𝟐 = 𝒓𝟐(𝐜𝐨𝐬 𝜽𝟐 +𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝜽𝟐 )

 

𝒛𝟏𝒛𝟐 = 𝒓𝟏𝒓𝟐[𝐜𝐨𝐬(𝜽𝟏 + 𝜽𝟐) + 𝒊 𝐬𝐢𝐧(𝜽𝟏 + 𝜽𝟐)]

𝟑 (𝐜𝐨𝐬 
𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧 

𝝅

𝟑
 ) ∙ 𝟓 (𝐜𝐨𝐬 

𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧 

𝝅

𝟒
) 

= 𝟏𝟓 [𝐜𝐨𝐬 (
𝝅

𝟑
+

𝝅

𝟒
) + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 (

𝝅

𝟑
+

𝝅

𝟒
) ]

= 𝟏𝟓 [𝐜𝐨𝐬 (
𝟕𝝅

𝟏𝟐
) + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 (

𝟕𝝅

𝟏𝟐
) ] 

= −𝟑. 𝟖𝟖 + 𝟏𝟒. 𝟒𝟗 𝒊

𝒛𝟏

𝒛𝟐
=

𝒓𝟏

𝒓𝟐

[𝐜𝐨𝐬(𝜽𝟏 − 𝜽𝟐) + 𝒊 𝐬𝐢𝐧(𝜽𝟏 − 𝜽𝟐)]

𝒛𝟐 ≠ 𝟎 , 𝒓𝟐 ≠ 𝟎

𝟑(𝐜𝐨𝐬 
𝝅

𝟔
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧 

𝝅

𝟔
 ) ÷ 𝟒(𝐜𝐨𝐬 

𝟐𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧 

𝟐𝝅

𝟑
)

=
𝟑

𝟒
[𝐜𝐨𝐬 (

𝝅

𝟔
−

𝟐𝝅

𝟑
) + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 (

𝝅

𝟔
−

𝟐𝝅

𝟑
) ] 

=
𝟑

𝟒
[𝐜𝐨𝐬 (−

𝝅

𝟐
) + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 (−

𝝅

𝟐
) ]

= −
𝟑

𝟒
𝒊
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(𝟏 + √𝟑𝒊)
𝟒

𝟐(𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎°)

[𝟐(𝐜𝐨𝐬 𝟔𝟎° + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝟔𝟎°)]𝟒

= [𝟐𝟒(𝐜𝐨𝐬 𝟒(𝟔𝟎°) + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝟒(𝟔𝟎°))]

= 𝟏𝟔 (𝐜𝐨𝐬 𝟐𝟒𝟎° + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝟐𝟒𝟎°)

= −𝟖 − 𝟖√𝟑 𝒊

𝒏 ≥ 𝟐𝒓(𝐜𝐨𝐬𝜽 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝜽)𝒏

𝒓
𝟏
𝒏  (𝐜𝐨𝐬

𝜽 + 𝟐𝒌𝝅

𝒏
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝜽 + 𝟐𝒌𝝅

𝒏
) 

𝒌 = 𝟎 , 𝟏 , 𝟐 , … . , 𝒏 − 𝟏

 

 

 

𝒛 = 𝒓(𝐜𝐨𝐬 𝜽 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧𝜽)

𝒏

𝒛𝒏 = [𝒓(𝐜𝐨𝐬 𝜽 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝜽)]𝒏 = [𝒓𝒏(𝐜𝐨𝐬  𝒏𝜽 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝒏𝜽)]

 

 

 

𝒓
𝟏

𝒏

𝜽

𝒏

𝟐𝝅

𝒏
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𝟐 + 𝟐𝒊

𝟐 + 𝟐𝒊 = √𝟖 (𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓° +𝒊 𝐬𝐢𝐧𝟒𝟓°)

𝒏 = 𝟑 , 𝜽 = 𝟒𝟓°

𝒌 𝟎 , 𝟏 , 𝟐 

𝒓
𝟏
𝒏  (𝐜𝐨𝐬

𝜽 + 𝟐𝒌𝝅

𝒏
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝜽 + 𝟐𝒌𝝅

𝒏
)

 

 

 

 

 

𝒓 = 𝟏𝜽 = 𝟎

𝟏 = 𝟏(𝐜𝐨𝐬𝟎 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝟎) 

𝐜𝐨𝐬 𝟎 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧𝟎 =𝟏

𝒌 = 𝟎

𝒓 = 𝟏

 

 

 

 

  

 

𝒌 = 𝟐

 

≈ −𝟎.𝟑𝟕 − 𝟏. 𝟑𝟕𝒊 

 

 

𝒌 = 𝟏

 

≈ −𝟏 + 𝒊 

 

𝒌 = 𝟎

 

≈ 𝟏. 𝟑𝟕 + 𝟎. 𝟑𝟕𝒊 
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1   (−√𝟑 ,−𝟏)

A B CD 

2 𝒛 = −𝟕 + 𝟓𝒊

A𝟖. 𝟔 B𝟕. 𝟑C𝟔. 𝟔 D𝟒. 𝟖

3 
[𝟒 (𝐜𝐨𝐬 

𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
)]

𝟒

A−𝟏𝟔B−𝟔𝟒C𝟐𝟓𝟔D𝟐𝟕𝟒

1 𝟔(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
) . 𝟒 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟒
)

2 𝟒 + 𝟒𝒊 

3 𝟒√𝟑 − 𝟒𝒊

𝒙𝟔 𝟏 𝟎  

•  
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𝒙𝟔 − 𝟏 = 𝟎

• 

  



  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 (𝟐 , 𝟓𝟎°)

A(𝟓𝟎 , 𝟐°)B(𝟐 , 𝟏𝟑𝟎°)C(−𝟐 ,−𝟓𝟎°)D (−𝟐 , 𝟐𝟑𝟎°)

2 𝒓 = 𝟒

A𝟐B𝟑C 𝟒D 𝟖

3 𝜽 = 𝟑𝟎°

A𝟏𝟓B𝟑𝟎C 

𝟑𝟎°

D

𝟏𝟓°
4 𝑷𝟏 = (𝟎 , 𝟒𝟎°) , 𝑷𝟐 = (𝟑 , 𝟔𝟎°)

A𝟎B𝟑C 𝟒𝟎D 𝟔𝟎

5 𝑻(−𝟒 , 𝟔𝟎°)

A(−𝟐 ,−𝟐√𝟑)B(−𝟐√𝟑 ,−𝟐)C (𝟐 , 𝟐√𝟑)D 𝟐√𝟑 , 𝟐 
6 𝑷(√𝟐 , √𝟐 )(𝒓 , 𝜽)𝑷

A(√𝟐 , 𝟑𝟎°)B(𝟐 , 𝟑𝟎°)C (√𝟐 , 𝟒𝟓°)D (𝟐 , 𝟒𝟓°)

7 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟗 

A 𝒓 = 𝟗 B 𝒓 = ±𝟑 C 𝒓 = 𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝜽 D 𝒓 = 𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝜽 

8 𝜽 =
𝝅

𝟔

A 𝒙 + 𝒚 = 𝟑 B 𝒚 = √𝟑 𝒙 C 
𝒚 =

√𝟑

𝟑
𝒙 

D 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝜽 

9 𝟑 + 𝟒𝒊

A𝟐B𝟑C 𝟒D 𝟓

10 𝒛 = 𝟕(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
)

A𝟑𝟎°B𝟔𝟎°C 𝟗𝟎°D 𝟏𝟐𝟎°

11 𝟐(𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓° + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓°)

A√𝟐 + √𝟐 𝒊 B𝟐𝒊√𝟐 C 𝟐√𝟐 + 𝟐𝒊√𝟐D 𝟐 + 𝟐𝒊

12 [𝟐(𝐜𝐨𝐬𝟐𝟐. 𝟓° + 𝒊 𝐬𝐢𝐧𝟐𝟐. 𝟓°)]𝟒

A−𝟏𝟔B−𝟏𝟔 𝒊C 𝟏𝟔D 𝟏𝟔𝒊 

13 𝟖(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
)

A𝟏B𝟐C 𝟒D 𝟖

14 𝟑(𝐜𝐨𝐬𝝅 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧𝝅)

A𝝅

𝟓
B𝝅

𝟑
C 𝝅D 𝟓𝝅

15 

A𝟏B𝟐C 𝟑D 𝟒
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1 

𝑷

A (−𝟒 ,
𝝅

𝟏𝟐
)B 

(−𝟒 ,
𝟕𝝅

𝟏𝟐
)

C 
(𝟒 , −

𝟓𝝅

𝟏𝟐
)

D 
(𝟒 ,

𝟏𝟗𝝅

𝟏𝟐
)

2 𝟎° ≤ 𝜽 ≤ 𝟏𝟖𝟎°(𝟓, 𝟗𝟔𝟎° )

A(−𝟓 , 𝟔𝟎°)B(𝟓 , 𝟔𝟎°)C(𝟓 , 𝟗𝟎°)D(−𝟓 , 𝟑𝟎°)

3 

A𝜽 =
𝝅

𝟒
B𝜽 =

𝝅

𝟗
C𝜽 =

𝝅

𝟏𝟐
D

𝜽 =
𝟏𝟗𝝅

𝟏𝟐

1 

2 𝒓 = 𝟐

𝟐𝟐𝟑 𝐟𝐭𝟒𝟓°

𝟒𝟏𝟖 𝐟𝐭𝟔𝟕°

• 

𝟓𝟒𝟐. 𝟓 𝐟𝐭 
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1 (−𝟐,
𝟒𝝅

𝟑
)

A (𝟏,−√𝟑)B (−𝟏,√𝟑)C (−𝟏,−√𝟑)D (𝟏, √𝟑)

2 𝒚 = −𝟑

A𝒓 = −𝟑 𝐭𝐚𝐧 𝜽B𝒓 = −𝟑 𝐜𝐬𝐜 𝜽C𝒓 = −𝟑 𝐬𝐞𝐜 𝜽D𝒓 = −𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝜽

1 (𝟐,−𝟑)(𝟑. 𝟔𝟏 , −𝟓𝟔. 𝟑°)

2 𝜽 =
𝟑𝝅

𝟒

𝟏. 𝟓𝐦𝐢𝟓𝟑°

• 

 

• 𝟐𝐦𝐢𝟎. 𝟓𝐦𝐢

𝟏. 𝟐 𝐦𝐢𝟎. 𝟗𝟎 𝐦𝐢

  (𝟐. 𝟎𝟔 , 𝟏𝟗𝟒. 𝟎𝟒°)
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𝒚 = −𝒙 

 



  
 

 

 

 

 

1   (−√𝟑 ,−𝟏)

A B CD 

2 𝒛 = −𝟕 + 𝟓𝒊

A𝟖. 𝟔 B𝟕. 𝟑C𝟔. 𝟔 D𝟒. 𝟖

3 
[𝟒 (𝐜𝐨𝐬 

𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
)]

𝟒

A−𝟏𝟔B−𝟔𝟒C𝟐𝟓𝟔D𝟐𝟕𝟒

1 𝟔(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
) . 𝟒 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟒
)𝟐𝟒 (𝐜𝐨𝐬

𝟑𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝟑𝝅

𝟒
)

2 𝟒 + 𝟒𝒊 𝟒√𝟐(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟒
)

3 𝟒√𝟑 − 𝟒𝒊𝟎. 𝟐𝟐 + 𝟏𝟔𝟕𝒊𝟏. 𝟔𝟕 + 𝟎. 𝟐𝟐𝒊

−𝟎. 𝟐𝟐 − 𝟏. 𝟔𝟕𝒊

𝒙𝟔 𝟏 𝟎

•  

 

𝟏 ,
𝟏

𝟐
+

√𝟑

𝟐
𝒊 , −

𝟏

𝟐
+

√𝟑

𝟐
𝒊 , −𝟏 , −

𝟏

𝟐
−

√𝟑

𝟐
𝒊  ,

𝟏

𝟐
−

√𝟑

𝟐
𝒊            
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𝒙𝟔 − 𝟏 = 𝟎

• 

𝟏. 𝟔𝟕 − 𝟎. 𝟐𝟐𝒊  

 



  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1 (𝟐 , 𝟓𝟎°)

A(𝟓𝟎 , 𝟐°)B(𝟐 , 𝟏𝟑𝟎°)C(−𝟐 ,−𝟓𝟎°)D (−𝟐 , 𝟐𝟑𝟎°)

2 𝒓 = 𝟒

A𝟐B𝟑C 𝟒D 𝟖

3 𝜽 = 𝟑𝟎°

A𝟏𝟓B𝟑𝟎C 

𝟑𝟎°

D

𝟏𝟓°
4 𝑷𝟏 = (𝟎 , 𝟒𝟎°) , 𝑷𝟐 = (𝟑 , 𝟔𝟎°)

A𝟎B𝟑C 𝟒𝟎D 𝟔𝟎

5 𝑻(−𝟒 , 𝟔𝟎°)

A(−𝟐 ,−𝟐√𝟑)B(−𝟐√𝟑 ,−𝟐)C (𝟐 , 𝟐√𝟑)D 𝟐√𝟑 , 𝟐 
6 𝑷(√𝟐 , √𝟐 )(𝒓 , 𝜽)𝑷

A(√𝟐 , 𝟑𝟎°)B(𝟐 , 𝟑𝟎°)C (√𝟐 , 𝟒𝟓°)D (𝟐 , 𝟒𝟓°)

7 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟗 

A 𝒓 = 𝟗 B 𝒓 = ±𝟑 C 𝒓 = 𝟑 𝐜𝐨𝐬 𝜽 D 𝒓 = 𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝜽 

8 𝜽 =
𝝅

𝟔

A 𝒙 + 𝒚 = 𝟑 B 𝒚 = √𝟑 𝒙 C 
𝒚 =

√𝟑

𝟑
𝒙 

D 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟑 𝐬𝐢𝐧 𝜽 

9 𝟑 + 𝟒𝒊

A𝟐B𝟑C 𝟒D 𝟓

10 𝒛 = 𝟕(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
)

A𝟑𝟎°B𝟔𝟎°C 𝟗𝟎°D 𝟏𝟐𝟎°

11 𝟐(𝐜𝐨𝐬 𝟒𝟓° + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝟒𝟓°)

A√𝟐 + √𝟐 𝒊 B𝟐𝒊√𝟐 C 𝟐√𝟐 + 𝟐𝒊√𝟐D 𝟐 + 𝟐𝒊

12 [𝟐(𝐜𝐨𝐬 𝟐𝟐. 𝟓° + 𝒊  𝐬𝐢𝐧 𝟐𝟐. 𝟓°)]𝟒

A−𝟏𝟔B−𝟏𝟔 𝒊C 𝟏𝟔D 𝟏𝟔𝒊 

13 𝟖(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
)

A𝟏B𝟐C 𝟒D 𝟖

14 𝟑(𝐜𝐨𝐬𝝅 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧𝝅)

A𝝅

𝟓
B𝝅

𝟑
C 𝝅D 𝟓𝝅

15 

A𝟏B𝟐C 𝟑D 𝟒
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 في نظام الإحداثيات القطبية هو:  𝑷إحداثيات النقطة   /1    

 A) (𝟓, 𝟒𝟓°)  B) (−𝟓, 𝟒𝟓°)  C) (𝟓, −𝟒𝟓°) D) (𝟒𝟓°, 𝟓) 

 أي مما يلي هي النقطة الممثلة على الرسم المقابل؟  /2

 A) (𝟐, −𝟏𝟓𝟎°)  B) (𝟑, −𝟏𝟐𝟎°)  C) (𝟐, 𝟏𝟓𝟎°) D) (𝟑, 𝟏𝟐𝟎°) 

 أي مما يلي هي النقطة الممثلة على الرسم المقابل؟  /3

 A) (𝟑, −𝟏𝟐𝟎°)  B) (−𝟑, 𝟏𝟐𝟎°)  C) (−𝟑, 𝟑𝟎𝟎°) D) (𝟑, −𝟑𝟎𝟎°) 

,𝟒) إذا كانت /4  هو زوجين قطبيين آخرين لنفس النقطة؟  هي نقطة في المستوى القطبي فأي مما يلي (𝟓𝟎°

(𝟒, 𝟒𝟏𝟎°), (−𝟒, 𝟐𝟑𝟎°) (−𝟒, 𝟒𝟏𝟎°), (𝟒, 𝟐𝟑𝟎°) (−𝟒, 𝟑𝟏𝟎°), (𝟒, 𝟒𝟏𝟎°) (𝟒, 𝟑𝟏𝟎°), (−𝟒, 𝟒𝟏𝟎°) 

,𝟐−)أي النقاط التالية يعُد تمثيلاً آخر للنقطة:   /5
𝟕𝝅

𝟔
) 

 A) (𝟐,
𝝅

𝟔
)  B) (−𝟐,

𝝅

𝟔
)  C) (𝟐,

−𝟏𝟏𝝅

𝟔
) D) (−𝟐,

𝟏𝟏𝝅

𝟔
) 

,𝟑)النقطة في المستوى القطبي التي لها نفس التمثيل البياني للنقطة:   /6 𝟔𝟎°) 

 A) (𝟑, −𝟏𝟐𝟎°)  B) (−𝟑, −𝟐𝟒𝟎°)  C) (𝟑, 𝟒𝟐𝟎°) D) (𝟑, 𝟑𝟎𝟎°) 

,𝟐)تمثيل النقطة   /7 −في المستوى القطبي هو نفسه تمثيل النقطة  (𝟓𝟎° − − 

 A) (𝟓𝟎°, 𝟐)  B) (𝟐, 𝟏𝟑𝟎°)  C) (−𝟐, −𝟓𝟎°) D) (−𝟐, 𝟐𝟑𝟎°) 

,𝟒)النقاط التالية تمثل أزواج مختلفة لإحداثيين قطبيين للنقطة   /8  ماعدا: (𝟏𝟑𝟓°

 A) (𝟒, 𝟒𝟗𝟓°)  B) (−𝟒, 𝟑𝟏𝟓°)  C) (𝟒, −𝟐𝟐𝟓°) D) (−𝟒, 𝟒𝟓°) 

 ما معادلة الدائرة الممثلة على الرسم المقابل؟  /9

 A) 𝒓 = 𝟏  B) 𝒓 = 𝟐  C) 𝒓 = 𝟑 D) 𝒓 = 𝟒 

𝜃 المعادلة القطبية للخط المستقيم الممثل على الرسم المقابل: /10 = − − − 

 A) 𝟑𝟎°  B) 𝟔𝟎°  C) 𝟗𝟎° D) 𝟏𝟐𝟎° 

 

𝟒𝟓° 
𝟓 



 

 

 

 

 

 

 

 

    

 

 

−معادلة التمثيل القطبي للتمثيل المجاور هي:  /11 − − 

 A) 𝒓 = 𝟑  B) 𝒓 = −𝟑  C) 𝜽 =
𝝅

𝟏𝟐
 D) 𝜽 =

𝝅

𝟔
 

 التالية تمثل خطوط مستقيمة فيما عدا: المعادلات القطبية  /12

 A) 𝒓 = 𝟑  B) 𝜽 =
𝟑𝝅

𝟒
  C) 𝜽 = 𝟖𝟎° D) 𝜽 = 𝟑𝜽 − 𝟗𝟎° 

 المعادلة القطبية للتمثيل البياني:  /13

 A) 𝒓 = 𝟓  B) 𝒓 = 𝟐. 𝟓  C) 𝜽 = 𝟔𝟎° D) 𝜽 = 𝟏𝟖𝟎° 

𝜽 التمثيل البياني للمعادلة القطبية /14 =  عبارة عن:  𝟑𝟎°

 A)  𝟏𝟓  دائرة  قطرها  B) 𝟑𝟎  دائرة  قطرها  C) √𝟑  مستقيم  ميله D) 
√𝟑

𝟑
 مستقيم  ميله  

𝜽 التمثيل البياني للمعادلة القطبية /15 =   :عبارة عن 𝟑𝟎°

 A)  𝟏𝟓  دائرة  قطرها  B) 𝟑𝟎  دائرة  قطرها  C) 𝟑𝟎°مستقيم يميل بزاوية D) 𝟏𝟓°مستقيم يميل بزاوية 

𝑷𝟏  المسافة بين النقطتين /16 = (𝟎, 𝟒𝟎°), 𝑷𝟐 = (𝟑, − تساوي (𝟔𝟎° − − 

 A) 𝟎  B) 𝟑  C) 𝟒𝟎 D) 𝟔𝟎 

𝑷𝟏  المسافة بين النقطتين /17 = (𝟒, 𝟏𝟐𝟎°), 𝑷𝟐 = (𝟑, −تساوي  (𝟑𝟎° − − 

 A) 𝟏  B) √𝟕  C) 𝟓 D) 𝟕 

𝑷𝟏  المسافة بين النقطتين /18 = (𝟓, 𝟏𝟐𝟎°), 𝑷𝟐 = (𝟐, − تساوي (𝟑𝟎° − − 

 A) ≈ 𝟎. 𝟕𝟔  B) ≈ 𝟏. 𝟑𝟒  C) ≈ 𝟑. 𝟑𝟑 D) ≈ 𝟓. 𝟑𝟗 

𝑷𝟏  المسافة بين النقطتين /19 = (−𝟑, 𝟔𝟎°), 𝑷𝟐 = (𝟒, −تساوي  (𝟐𝟒𝟎° − − 

 A) 𝟏𝟎  B) 𝟔  C) 𝟐 D) 𝟏 

𝑷𝟏 إذا كانت /20 = (𝟑, 𝜽), 𝑷𝟐 = (𝟒, 𝟏𝟒𝟎°), 𝑷𝟏𝑷𝟐 = 𝟓, 𝟎° ≤ 𝜽 ≤ 𝜽فإن:  𝟏𝟖𝟎° = − − − 

 A) 𝟏𝟒𝟎°  B) 𝟗𝟎°  C) 𝟓𝟎° D) 𝟎° 

 



 

 

 

,𝒙التعويض عن قيمتي   /1     𝒚  للتحويل من الصورة الديكارتية إلى الصورة القطبية؟ 

𝒙 = 𝒓𝒄𝒔𝒄𝜽, 𝒚 = 𝒓𝒔𝒆𝒄𝜽 𝒙 = 𝒓𝒔𝒊𝒏𝜽, 𝒚 = 𝒓𝒄𝒐𝒔𝜽 𝒙 = 𝒓𝒄𝒐𝒔𝜽, 𝒚 = 𝒓𝒔𝒊𝒏𝜽 𝒙 = 𝒓𝒄𝒐𝒕𝜽, 𝒚 = 𝒓𝒕𝒂𝒏𝜽 

,𝟐)  اثيتها القطبيةالتي إحدمما يلي يمُثل الإحداثيات الديكارتية للنقطة أي  /2  ؟(𝟔𝟎°

 A) (𝟏, √𝟑)  B) (
𝟏

𝟐
,
√𝟑

𝟐
)  C) (√𝟑, 𝟏) D) (

𝟑

𝟐
,
𝟏

𝟐
) 

,𝟏) ديكارتيةة للنقطة التي إحداثيتها القطبيأي مما يلي يمُثل الإحداثيات ال /3  ؟ (𝟏

 A) (𝟏, 𝟒𝟓°)  B) (𝟐, 𝟑𝟎°)  C) (√𝟐, 𝟑𝟎°) D) (√𝟐, 𝟒𝟓°) 

,𝒓)  فإن الاحداثيات القطبية (𝟐√,𝟐√)الاحداثيات الديكارتية   𝑷إذا كان للنقطة  /4 𝜽)    للنقطة𝑷   هي−−− 

 A) (√𝟐, 𝟑𝟎°)  B) (𝟐, 𝟑𝟎°)  C) (√𝟐, 𝟒𝟓°) D) (𝟐, 𝟒𝟓°) 

,𝟑√−)أي مما يلي يمُثل الإحداثيات القطبية للنقطة التي إحداثيتها الديكارتية  /5  ؟ (𝟏

 A) (𝟐, 𝟑𝟎°)  B) (𝟐, 𝟏𝟓𝟎°)  C) (√𝟐, 𝟏𝟓𝟎°) D) (√𝟐, 𝟐𝟏𝟎°) 

,𝟔)الصورة الديكارتية للنقطة  /6
𝝅

𝟔
 هي: (

 A) (𝟑√𝟑, 𝟑)  B) (𝟑√𝟐, 𝟑)  C) (𝟑, 𝟑√𝟑) D) (𝟑√𝟑,−𝟑) 

𝒙𝟐ما الصورة القطبية للمعادلة التي صورتها الديكارتية   /7 + 𝒚𝟐 =  ؟ 𝟒

 A) 𝒓 = ±𝟒  B) 𝒓 = ±𝟑  C) 𝒓 = ±𝟐 D) 𝒓 = ±𝟏 

𝒙𝟐الصورة القطبية للمعادلة  /8 + 𝒚𝟐 =  ؟ 𝟗

 A) 𝒓 = ±𝟗  B) 𝒓 = ±𝟑  C) 𝒓 = 𝟑𝒄𝒐𝒔𝜽 D) 𝒓 = 𝟑𝒔𝒊𝒏𝜽 

𝒚صورتها الديكارتية ما الصورة القطبية للمعادلة التي   /9 =  ؟ 𝟏

 A) 𝒓 = 𝒔𝒊𝒏𝜽  B) 𝒓 = 𝒄𝒐𝒔𝜽  C) 𝒓 = 𝒄𝒔𝒄𝜽 D) 𝒓 = 𝒔𝒆𝒄𝜽 

𝒚المعادلة  /10 =  هي: على الصورة القطبية  𝟑−

 A) 𝒓 = −𝟑 𝐭𝐚𝐧𝜽  B) 𝒓 = −𝟑𝐜𝐬𝐜𝜽  C) 𝒓 = −𝟑𝐬𝐞𝐜𝜽 D) 𝒓 = −𝟑𝐜𝐨𝐬𝜽 

𝒙ما الصورة القطبية للمعادلة التي صورتها الديكارتية   /11 =  ؟ 𝟐

 A) 𝒓 = 𝟐𝒄𝒔𝒄𝜽  B) 𝒓 = 𝟐𝒔𝒆𝒄𝜽  C) 𝒓 = 𝟐𝒕𝒂𝒏𝜽 D) 𝒓 = 𝟐𝒄𝒐𝒕𝜽 

𝒚للمعادلة  القطبيةما الصورة  /12 = 𝒙𝟐  :هي 

 A) 𝒓 = 𝒄𝒐𝒔𝜽  B) 𝒓 = 𝒔𝒊𝒏𝜽  C) 𝒓 = 𝒔𝒊𝒏𝜽𝒄𝒐𝒔𝜽 D) 𝒓 = 𝒕𝒂𝒏𝜽𝒔𝒆𝒄𝜽 

𝒓إذا كانت المعادلة  /13 = 𝟏𝟕𝒄𝒐𝒔𝜽 زال على  ـــــــل الزلــــمث، فإن المعادلة التي تُ تسُتعمل لنمذجة أمواج زلزالية

 الصورة الديكارتية هي: 

(𝒙 − 𝟖. 𝟓)𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟕𝟐. 𝟐𝟓 (𝒙 − 𝟒. 𝟐𝟓)𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟕𝟐. 𝟐𝟓  (𝒙 − 𝟏𝟕)𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟐𝟖𝟗 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟖. 𝟓 

𝒓معادلة الدائرة   /14 = 𝟐𝒃𝒔𝒊𝒏𝜽 هي: الصورة الديكارتية ب 

𝒙𝟐 + (𝒚 − 𝒃)𝟐 = 𝟐𝒃𝟐 𝒙𝟐 + (𝒚 + 𝒃)𝟐 = 𝟒  (𝒙 − 𝒃)𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝒃𝟐 𝒙𝟐 + (𝒚 − 𝒃)𝟐 = 𝒃𝟐 

𝒙𝟐ما الصورة القطبية للمعادلة  /15 + (𝒚 − 𝟐)𝟐 =  هي:  𝟒

 A) 𝒓 = 𝒔𝒊𝒏𝜽  B) 𝒓 = 𝟒𝐬𝐢𝐧𝜽  C)𝒓 = 𝟐𝐬𝐢𝐧𝜽 D) 𝒓 = 𝟖𝐬𝐢𝐧𝜽 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

    

 

  

𝒓ما الصورة الديكارتية للمعادلة القطبية  /16 = 𝟑𝒔𝒊𝒏𝜽  ؟ 

 A) 𝒚 = 𝟑𝒙  B) 𝒙 + 𝒚 = 𝟑𝒙  C) 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟑𝒙 D) 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟑𝒚 

𝜽ما الصورة الديكارتية للمعادلة القطبية  /17 =
𝝅

𝟔
 ؟  

 A) 𝒙 + 𝒚 = 𝟑  B) 𝒚 = √𝟑𝒙  C) 𝒚 =
√𝟑

𝟑
𝒙 D) 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟑𝒔𝒊𝒏𝜽 

𝜽ما الصورة الديكارتية للمعادلة القطبية  /18 =
𝝅

𝟒
 ؟  

 A) 𝒚 = 𝟐𝒙  B) 𝒚 = 𝒙  C) 𝒚 = 𝟑𝒙 D) 𝒙 = 𝟐𝒚 

𝒓ما الصورة الديكارتية للمعادلة التي صورتها القطبية  /19 =  ؟  𝟓

 A) 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟐𝟓  B) 𝒙𝟐 + 𝒚𝟐 = 𝟓  C) 𝒙 + 𝒚 = 𝟓 D) 𝒚 = 𝟓𝒙 

،أوجد كل من سالم  𝒙صمم أحد مهندسي العمارة منزلاً فيه نافذة على شكل مثلث متطابق الأضلاع وطول ضلعه  /20

 مساحة النافذة فكانت إجابتهما:  دوخال

 A) خالد  B)  سالم  C) كلاهما إجابته صحيحة D)  كلاهما إجابتهما خاطئة 

 

 سالم خالد



 

 

       

  العدد الممثل في المستوى المركب يساوي: /1

A) 𝒛 = 𝟐 + 𝟑𝒊 B) 𝒛 = 𝟐𝒊 + 𝟑 C) 𝒛 = 𝟑 + 𝟐𝒊 D) 𝒛 = 𝟑𝒊 + 𝟐 

 العدد المركب الممثل بالمستوى القطبي المجاور هو:  /2

A) 
𝟑√𝟑

𝟐
+

𝟑

𝟐
𝒊 B) 

𝟑

𝟐
+

𝟑√𝟑

𝟐
𝒊 C) 

𝟑√𝟑

𝟐
−

𝟑

𝟐
𝒊 D) 

𝟏

𝟐
+

𝟏

𝟐
𝒊 

,𝟑√−) العدد المركبمثيل ت  /3  المستوى القطبي المجاور هو: في   (𝟏−

A)  B)  C)  D)  

,𝒙التعويض عن قيمتي   /4 𝒚  للتحويل من الصورة الديكارتية إلى الصورة القطبية؟ 

𝒙 = 𝒓𝒄𝒔𝒄𝜽, 𝒚 = 𝒓𝒔𝒆𝒄𝜽 𝒙 = 𝒓𝒔𝒊𝒏𝜽, 𝒚 = 𝒓𝒄𝒐𝒔𝜽 𝒙 = 𝒓𝒄𝒐𝒔𝜽, 𝒚 = 𝒓𝒔𝒊𝒏𝜽 𝒙 = 𝒓𝒄𝒐𝒕𝜽, 𝒚 = 𝒓𝒕𝒂𝒏𝜽 

𝟒−  ما القيمة المطلقة للعدد المركب  /5 + 𝟑𝒊؟ 

A) 𝟓 B) 𝟒 C) 𝟑 D) 𝟐 

𝒛 إذا كان /6 = 𝟒𝒊   :فإن|𝒛| = − − − 

A) 𝟐 B) 𝟒 C) 𝟒𝒊 D) −𝟒𝒊 

𝒛 إذا كان /7 = −𝟕 + 𝟓𝒊   :فإن|𝒛| ≈ − − − 

A) 𝟖. 𝟔 B) 𝟕. 𝟑 C) 𝟔. 𝟔 D) 𝟒. 𝟖 

𝟑− المركب العدد مقياس  /8 + 𝟒𝒊  :هي 

A) 𝟓 B) √𝟐 C) √𝟑 D) √𝟓 

𝟏− المركب سعة العدد /9 − 𝒊  :هي 

A) 
𝝅

𝟔
 B) 

𝝅

𝟑
 C) 

𝝅

𝟒
 D) 

𝟓𝝅

𝟒
 

𝟑−  المركب سعة العدد /10 + 𝟑√𝟑𝒊 :هي 

A) 
𝝅

𝟑
 B) −

𝝅

𝟑
 C) 

𝟐𝝅

𝟑
 D) 

−𝟐𝝅

𝟑
 

𝟑 ما الصورة القطبية للعدد المركب /11 + 𝟑𝒊 ؟ 

A) 𝟐√𝟐(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟓
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟓
) B) 𝟑√𝟐 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟒
) C) 𝟑√𝟐 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
) D) 𝟑 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟔
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟔
) 

𝟒− ما الصورة القطبية للعدد المركب /12 − 𝟒𝒊 ؟ 

√𝟑𝟐(𝐜𝐨𝐬
𝟓𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝟓𝝅

𝟒
) √𝟑𝟐 (𝐜𝐨𝐬

𝝅
𝟒

+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧
𝝅
𝟒

) √𝟑𝟐 (𝐜𝐨𝐬
𝟓𝝅

𝟒
− 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝟓𝝅

𝟒
) √𝟑𝟐 (𝐜𝐨𝐬

𝝅
𝟒

− 𝒊 𝐬𝐢𝐧
𝝅
𝟒

) 

 

P P 

P P 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

    

 

   

  

𝒛  الصورة القطبية للعدد المركب /13 = 𝟏 + 𝒊  :هي 

A)√𝟐(𝐬𝐢𝐧
𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟒
) B) √𝟐 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟒
) C) 𝟐(𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟒
) D)𝟐 (𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟒
− 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟒
) 

𝒛  الصورة القطبية للعدد المركب /14 = 𝟑√𝟑 + 𝟑𝒊  :هي 

A) 𝟑(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟔
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟔
) B) 𝟔 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟔
− 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟔
) C) 𝟔(𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
) D) 𝟔 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟔
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟔
) 

𝐜𝐨𝐬)𝟐 للعدد المركب الديكارتيةما الصورة  /51
𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
 ؟(

A) 
𝟏

𝟐
−

√𝟑

𝟐
𝒊 B) 𝟏 − √𝟑𝒊 C) √𝟐 + √𝟐𝒊 D) 𝟏 + √𝟑𝒊 

𝐜𝐨𝐬)𝟐 للعدد المركب الديكارتيةما الصورة  /16
𝝅

𝟔
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟔
 ؟(

A) 𝟏 − √𝟑𝒊 B) 𝟑 − 𝒊 C) √𝟑 + 𝒊 D) 𝟏 + √𝟑𝒊 

𝒛𝟏إذا كان   /17 = 𝟓 (𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
), 𝒛𝟐 = 𝟐 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟔
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟔
𝒛𝟏𝒛𝟐فإن  ( = − − −: 

A)𝟏𝟎(𝐬𝐢𝐧
𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟑
) B) 𝟏𝟎 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
) C) 

𝟓

𝟐
(𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
) D) 

𝟓

𝟐
(𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
− 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
) 

𝒛𝟏إذا كان   /18 = 𝟔 (𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
), 𝒛𝟐 = 𝟑 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟔
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟔
𝒛𝟏𝒛𝟐فإن  ( = − − −: 

 A) 𝟏𝟖𝒊  B) 𝟏𝟖  C) −𝟏𝟖𝒊 D) −𝟏𝟖 

𝒛𝟏إذا كان   /19 =
𝟏

𝟑
(𝐜𝐨𝐬

𝟐𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝟐𝝅

𝟑
), 𝒛𝟐 = 𝟏𝟐 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
𝒛𝟏𝒛𝟐فإن  ( = − − −: 

 A) −𝟒  B) 𝟒  C) −𝟒𝒊 D) 𝟒𝒊 

𝐜𝐨𝐬)𝟓  ما ناتج /20
𝟓𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝟓𝝅

𝟑
). 𝟑(𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
 ؟   الديكارتيةبالصورة  (

 A) −𝟏𝟓  B) 𝟏𝟓  C) −𝟏𝟓𝒊 D) 𝟏𝟓𝒊 

𝐜𝐨𝐬)𝟏𝟐  ما ناتج /21
𝝅

𝟑
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
) ÷ 𝟐(𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟔
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟔
 ؟(

 A) 𝟑√𝟑 + 𝟑𝒊  B) 𝟑 + 𝟑√𝟑𝒊  C) 𝟔𝒊 D) 𝟔 

𝒛𝟏إذا كان   /22 = 𝟔 (𝐜𝐨𝐬
𝟑𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝟑𝝅

𝟒
), 𝒛𝟐 = 𝟐 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟒
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟒
فإن  (

𝒛𝟏

𝒛𝟐
= − − − 

A) 𝟏𝟐(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
) B) 𝟑 (𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
) C) 𝟏𝟐(𝐜𝐨𝐬 𝝅 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝝅) D) 𝟑 (𝐜𝐨𝐬 𝝅 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝝅) 

  ما ناتج /23
𝟔(𝐜𝐨𝐬

𝝅

𝟑
+𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟑
)

𝟑(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟔
+𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟔
)

= − − − 

 A) 𝟑 + 𝟒𝒊  B) 3-4𝒊  C) 𝟒 − 𝟑𝒊 D) 𝟏 + 𝟐𝒊 

𝐜𝐨𝐬)𝟐−]  ناتجما  /24
𝝅

𝟔
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟔
 ؟ 𝟔[(

 A) 𝟔𝟒  B) 𝟔𝟒𝒊  C) −𝟔𝟒 D) −𝟔𝟒𝒊 

𝒛  إذا كان: /25 = 𝟒(𝐜𝐨𝐬
𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
𝒛𝟒 فإن: ( = − − − 

 A) 𝟏𝟔  B) 𝟑𝟐  C) 𝟖𝟒 D) 𝟐𝟓𝟔 

𝟑√)   طيبسَ  ت /62 + 𝒊)𝟒 على الصورة الديكارتية:   

 A) 𝟖 + 𝟖√𝟑𝒊  B) 𝟖 − 𝟖√𝟑𝒊  C) −𝟖 + 𝟖√𝟑𝒊 D) 𝟏𝟔 + 𝟏𝟔√𝟑𝒊 
 



 

 

 

 

 ، اختر الجذرين الآخرين مما يلي: 𝟏هو أحد الجذور التكعيبية للعدد 𝟏إذا كان   /27

 A) 
𝟏

𝟐
±

√𝟑

𝟐
𝒊  B) −

𝟏

𝟐
±

√𝟑

𝟐
𝒊  C) ±

𝟏

𝟐
−

√𝟑

𝟐
𝒊 D) ±

𝟏

𝟐
−

√𝟑

𝟐
𝒊 

 ؟ 𝟒−  أي مما يلي هما جذران رباعيان للعدد /28

 A) ±𝟐  B) ±𝟐𝒊  C) ±𝟒 D) ±𝟒𝒊 

− تساوي 𝟏 الجذور التكعيبية للعددقياس الزاوية المحصورة بين كل جذرين من  /29 − − 

 A) 
𝝅

𝟑
= 𝟔𝟎°  B) 

𝝅

𝟐
= 𝟗𝟎°  C) 

𝟐𝝅

𝟑
= 𝟏𝟐𝟎° D) 

𝟑𝝅

𝟒
= 𝟏𝟑𝟓° 

𝐜𝐨𝐬)𝟖 للعدد المركب جذور التكعيبيةيجاد الإعند  /30
𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
−الجذر الثاني  سمقيا كوني، ( − −= 

 A) 𝟏  B) 𝟐  C) 𝟑 D) 𝟒 

𝐜𝐨𝐬)𝟖 للعدد المركب جذور التكعيبيةيجاد الإعند  /31
𝝅

𝟐
+ 𝒊 𝐬𝐢𝐧

𝝅

𝟐
−الجذر الثاني  سمقيا كوني، ( − −= 

 A) 𝟐  B) 𝟒  C) 𝟖 D) 𝟏𝟔 

𝐜𝐨𝐬)𝟑 للعدد المركب ةخماسيجذور اليجاد الإعند  /23 𝝅 + 𝒊 𝐬𝐢𝐧 𝝅) ،ولالجذر الأ سعة ونتك  − − −= 

A) 
𝝅

𝟓
 B) 

𝝅

𝟑
 C) 𝝅 D) 𝟓𝝅 

 



 

 هو:   (°2.5,240) طة التمثيل الصحيح للنق  / 1

    

 : هي -θ ≤360 ≥360 ( في الفترة  °4,135) الزوج المختلف الذي لايمثل الاحداثي القطبي لـ /2 

(-4,315°) (4,-225°) (-4,45°) (4,540°) 

 = θ التمثيل الصحيح للمعادلة القطبية  /3 
𝜋

3
 هو:   

  
 
 
 
 
 
 
 

  

 : هي  , (°150 ,8)( °65 , 3) المعلومة إحداثيات موقعيهما  اربين القالمسافة بين موقعي  / 4

17.66 mi 2.11 mi   5.43 mi   8.30 mi 

 : المعادلة للتمثيل القطبي المجاور هي /5  

θ =30 60θ = 15θ = 25θ = 

 هي:   4بدائرة مركزها نقطة الأصل القطب ونصف قطرها  المعادلة القطبية التي تمثل بيانيآ /6

θ = 120° θ = 30° r = 4 r = 6 

 

 

 2الفصل  

 



 

 : في المستوى (a,bتعيين النقطة ) / 1

 القطبي  المركب ثنائي الابعاد  ثلاثي الابعاد 

isin يعبر عن العدد ) /2 
π

3
+ cos

π

3
)Z = 4     كارتية بالشكل: بالصورة الدي 

5

2
ⅈ √3 + 2ⅈ 3 + √2ⅈ 2 +

√3

2
ⅈ 

3−القيمة المطلقة للعدد المركب  /3  + 4ⅈ  :هي 

3 2 5 1 

4)قيمة  / 4 + 4√3ⅈ)
6

 هو:

 20015  262144  35214 150132 

3  ناتج /5   (𝑐𝑜𝑠
𝜋

3
+ ⅈ 𝑠ⅈ𝑛

𝜋

3
) . 5 (𝑐𝑜𝑠

𝜋

4
+ ⅈ 𝑠ⅈ𝑛

𝜋

4
 : بالصورة الديكارتية  (

13.4 + 25.5ⅈ 12ⅈ −3.88 + 14.49𝑗 22.5 + 19ⅈ 

 بالصورة القطبية كمايلي :   4i + 4  يعبر عن العدد المركب /6

4 √2 ( cos
𝜋

4
 + I sin

𝜋

4
 ) ( cos

𝜋

2
 + I sin

𝜋

2
 )  √7 ( cos

𝜋

7
 + I sin

𝜋

7
 ) 5 √2 ( cos

𝜋

6
 + I sin

𝜋

6
 ) 

 الفصل  

 



 (3,60°)    1  لها نفس التمثيل البياني للنقطه  التي في المستوى القطبيالنقطة  (

(3,-120°) (-3,240°) (4,420°) (3,300°) 

أي المعادلات التاليه هو معادلة خط مستقيم زاوية ميله   ° 30  (2 

r=30 r=3 𝜃 = 120° 𝜃 = 30° 

(4,60𝑜) 3) الاحداثي الديكارتي للنقطة 

(4,2√3) (2,2) (4, √3) (2,2√3) 

حداثي قطبي إتحول الى   (√3 ,−  4)النقطه(1

(2 , 3300) (0, 300) (√3, 3300) (0, 600) 

   X=2    (5 ة قطبي  معادلةتحول الى   

𝑟 = 2 𝑐𝑠𝑐 𝜃 𝑟 = 2 𝑠𝑒𝑐 𝜃 𝑟 = 2 𝑡𝑎𝑛 𝜃 𝑟 = 2 𝑐𝑜𝑡 𝜃 

𝑍 = 7 (𝑐𝑜𝑠
𝜋

3
+ 2 𝑠𝑖𝑛

𝜋

3
)    6) سعة العدد المركب 

𝜋

3
 -7 7 3 

 7المسافه بين النقطتين   
𝑃1 = (𝑟, 00) 

𝑃2 = (4, 900) 

؟  r  5 وحدات فما قيمة   
 

1 3 

 

4 2 

 



ةالشكل المجاور يمثل المعادله القطبي   (8 
 
 
 
 
 

r=6 r=4 r=2 r=3 

تساوي   3 + 4𝑖̇ القيمه المطلقه للعدد المركب     (9   

2 3 4 5 

الصورة الديكارتيه للعدد المركب   (10 

هي   2(𝑐𝑜𝑠 450 + 2 𝑠𝑖𝑛 45°) 

2√2 + 2√2𝑖 2 + 2𝑖 2√2𝑖 √2 + √2𝑖 

الصورة القطبية لهذا العدد   3 ومقياسه    30 °عدد مركب سعته   (11   

 
𝑐𝑜𝑠 900 + 𝑖 𝑠𝑖𝑛 900 𝑠𝑖𝑛 30° + 𝑖 𝑐𝑜𝑠 300 3(𝑠𝑖𝑛 300 + 𝑖 𝑐𝑜𝑠 300) 3(𝑐𝑜𝑠 300 + 𝑖 𝑠𝑖𝑛 30𝑜) 

فأن الاحداثيات القطبيه لها   𝑃(3,3√3)  12 ( إذا كانت

(3,900) (6,600) (6,300) (6,450) 

   13) عند إيجاد الجذور الرباعيه للعدد واحد فأن مقياس الجذر الثالث يساوي

1 3 2 4 

                               

  𝑃 (5,
𝜋

3
)  14)إذا  كان

 فأن الاحداثي الديكارتي للنقطه هو
 

(
5

2
,

5√3

2
) (10,

10

√3
) (

10

√3
, 10) (

5√3

2
,

5

2
) 



 

 

  

 
 15 )  سعة العدد المركب

 

𝑧 = 2 (𝑐𝑜𝑠
𝜋

6
+ 𝑖 𝑠𝑖𝑛

𝜋

6
) 

90𝑜 300 450 600 


